EUCLIDIS ... 

ELEMENTA 
GEOMETRICA, 
LIBRIS15. AD 
GERMANAM... 

Euclides, Frangois Foix 



Digitized by Google 



■ )' ^ 

E r C L t D I s 

MEGARENSIS MATHEMA- 

TICI CLARISSIMl ELEMENTA GEO- 

MBTRICA, LIBRIS XV. AD GERUANAU CEOMETRIAB INTEL- 

ligentiam c diucrfis lapfibus ccmporis iniuria contra- 
dis rcftituta.adimplctis prartci maiorum fpcm, 
qux hadlcous dccranr,folidorum rc- 
gularium confcrcntiis acin- 
fcriptionibus, 

l/u dceept decmus fexti*sUl>er,defolidorum regulartumjiii inuicem 
injcriptomm coUationilfUSftum edam cceptum opujculum de (ompoji- 
lii refftlartbus foUdii planepera^endum. 

F T H O R E 

Francifco rlififatc Candalla. 
CAroluml X.ChrtflUmpmum CaUiarHm Regem. 





ApHdlohanTumRoyeriHm tjpographnm RegtMm, 
I £x iu(Ci & priuilcgio Rcgis. 



I 



i 




^ Chriftianifsimo Galliarum Regi,Carolo IX. 

FRANCISCVS FLVSSAS CAN- 
DALLA ROBVR, IMPERIVM, 

£T PROSPb&ITATBM. 

IBERAS artcs libcros dcccrc viros, communcrationis 
cfflagitat clogium Gcncrofiflimc Rcx, Nihil incly to prin- 
cipe iibcrius , cuius numinc natura prius aflridi, libcrt 
fiunt homincs. Quod rarius prudcntiac ac intcgritatis 
fpccimcn,quam vcri fludiaquxquc Jibcrtatc prxccilcn- 
tis confcqucndi cupiditas? vcritas nimirum carcnus iibcra 
difcitur^quod ab antiquillimis abIblutiflimavirtus,fummumqucbonum 
compcrtafir: quod ncc a matcria turbarur, ncquc corporc obruitur,nu- 
dum,confpicuum,immutabilc,auguftum,ac altcrationis cxpcrs. Ea de cau- 
fa circa marcrics fiuc ca qua: fcnfu dcprchcndi poflunt, corruptioni altcra- 
tioniquc obnoxia,omniquc conftantia priuata,minime inucItigaTidam vc- 
ritatcra cflc fuadcmus ; fcd circa incorporca folius mcntis obicdba,nulli ca- 
lumnia: vcl aftutia: fubditarvcritas nanquc contrahominum ingcnia,calli- 
ditaccm,«cfolcrtiam,fcpcrfoipCim tuctur,ftabili compta libcrtatc.H^c ad- 
modum artes difciplinafque fouct Iibcras,Indira cis rcligionc, quagcncra- 
libus inftirutis nihil iimitandum,reprimcndum,immutandijmuc ccdat.Eft 
cnim radius prima; ac vcrx fohus cflentia-, cuius inftar h^c ab humili &: tc- 
nui primordio, prxcipuos mcntis ornatus fcu humanx conditionis ful- 
gorcs,in tam immcnlas difciplinarum cucxit copia^. Qu^id mirabilius &: 
prqftantius quam quod exilipundi rudimcnto,tam ardua & humanis qui- 
bufquc ingcniorumviribus abftrufa,cxcramus Gcomctriq arcana? Q^id 
tanto fublimiusincrcmcnro, quam afigno omnisquantitatis cxpcrtctam 
immcnfanumcrofaqucmanarc quantitatum thcorcmara, vnico vcritatis 
fpicndorenixa? Qujdars? quiddifciplina? quam vcritatis fidus aflccla?Non 
cuiuis ctcnim periri? congruit gcncralia pricfcriptavndiquc vcritatcm adi- 
pifci, nullis vcro cogi reftridionibus : fcd iis foIis,quas ideo dilciplinas, 
quod difccntcs vniucrfalipr^fcripta iegc nulla prorfus incidcntc rcuocandi 
dogmatis labcdoccant, propric antiqui Philofophix culrorcs nuncupa- 
runt, tum ctiam quod profitcntium mcntcs rcgulari mathcfium cultui trc- 
' qucntcr adnixas, infrcqucntiorcm fui commcnfurandi habitum ac intclli- 
gcntiam, fuaptc natura prouchant-Nimitum corum qui dilciplinas pcrin- 
dc fcrutantutjVt carum virtutibus & dogmatum dignitatc fruituri.Non au- 
tcm qui primordiis vtcunque perccptis, in plcbcios ita fjuiuntjVt fola prq- 
fulgcndi caufaillas pcriuftraflc fatis fupctquc propalcnt. Qu^orumitaquc 
animi cupido co fplcndore fuit ornata, quo gcnuinos difciphnarum affla- 
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tus ( quos Plato a naturahuman? mcnti collatos opinatut) rcminifci, fcu 
intcUigcntii^ f^pius confcrrc ll:uducrint:hi xVlathcfiu fimphcitatcm aquouis 
fuco vacuam , non folum candoris animi tcftcm, vcrum & cius iniclligca- 
ti?cflcau(Sl:riccm,quaPhilofophi(2 lcgibus qu(^quc rcgcnda fubcunt, fuo 
commod^ caprant, Platonis dccrctum fcquuturi : qui philofophis crudicn- 
dis fuo lumini pr^fcripfcrar, nullum finc Georactria ingrcflurum, his voci- 
bus vctanSjgcncrofaphilofophi? documcnra a quoquam gcomctrix cxpcr- 
tcfcrutandacflc:pr?cipuos mcntis apiccsphilofophic adipifccnd?,aGco- 
ractria: primordiis oriundos annuens: non ab his qu? agris tantum mcticn- 
diSjlineis planifuc duccndis, aut cquidcm ^dificiis conftrucndis, cijtcnTquc 
fcnfuum prqftigiis duntaxat nituntur: vcrum ab hacnatur^ prqftantia { qu<j 
abcxilibus admodum gcomctri? initiis,in tamimmcnfum mcntisorna- 
tum prodiit) quod f^pius confidcraris tcrminorum rationibus, f^pius itcm 
rationum proportionali illafocictatc(a quamir? cmcrgunt quantitatum 
confcrcnti^jfingulari ccrtitudinc doccndi huic difciplinq admodum pccu- 
liari)ordinc difccndorum pr^tcr humanas vircs longc difpcnfato,mcns hu- 
manaindc habituconfequuta fit, afrequcntioribus inftitutis adcptu.Qui 
quidc habitus,veritatc,rationc, fymmctria, ordine , rcliquifquc gcomcrriq 
fubtiliflimis viribus mcntc illuftrans,ca philofophi? capcflendq, codcdx lc- 
giquibuflibct nodis folucndis frugifcr?,cuiuisdifcibiliaflcqucdo prxmu- 
nit. Quod fi huius habitus ad fcnfuum cxequia traduccndi fint focrus ( fcn- 
fusnanquc homini vclutinuntios ac fatcllitcs conccfTit natura, (cruili o- 
pcrx obnoxioSjtum proprio muncri incumbcntcs) hxc Impcrio admini- 
ftrando,populis rcgcndis,bcllis indicendisprarliis committcndis,machini» 
conftrucndis,aggcnbus duccndis, ac fcnfim gcometrico rcliquo ornatu in- 
fc(^los fcnfus innouat. Vitia dcmum(qui ab antiquiflimis irrationalcs ma- 
tcri?vltorcsdi(5Va funt) omniotio dcftituta,propriavi rctundit,ac miruni 
inmodum mcntcm humanaralaxamentis obnoxiam & fordcfccnrcm ex- 
citat, gcomctricarumqucvirtutum ftudioin mcntcra politica acphilofo- 
phica prudcntia dccoratam,paflim dcuchit & cxcitat.Haud fccus quam vc- 
rq & pix rcligionis fufcepta fidcs ftabilis, animam fuapic natura irx fcu cxi- 
tio deuin^flam^in xtcrnum falutis xuura diuina clcmenria latam rcgcncrat. 
Qu_a: fingula fui gcncris nouurahoraincra cderc dicuntur.Ncc cftquod 
difciplinarura ac philofophix principia a rcligionis confbrtio cxplodamus. 
Solcbant nanquc vctcrcs y€gyptij aphilofophorura cccru.faccrdotcs ad rc- 
ligioncra cliccrc , a faccrdotura vcro focictatc, Rcgcm, Pcrfx autcm nc vl- 
lumquenquam in Rcgera admittipaticbantur, qui non antcdifciplinam 
fcicntiamquc magorura pcrccpiflct. Ncc omittcndum quara profucrit 
propagandxcathohcxfidci tantis patribus,prcclara difciplinarum ac phi- 
lofophixprudcntia. Summus nanquc artifextamcgrcgiosanimiornltus, 
fuo obfequio futilcs cflcnon pcrtulit.Non parumigiturdifciphnarumac 
philofophi^ documentaconferreobfcquijCChriftianiflimcRcxj fcntics,in 
difponcnda mcntis fagacitate, ad ca qu? rcgi? fubliraitati congruunt, rcli- 
gioniquc capcflcndx priraordia.Ea nanquc hisquxfcnfibus obaudiunr, 
longc prxftantiora doccntur.Nam vt a raaioribns traditum cft^qu^cunquo 
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fenfusmoucntjiJolafunt, 8:van?qu?Jam adumbiationcs. Qu^verofcn- 
fuum organa fubtcrfugiunr, ad puichrum bonumqucpcrtincnt, cuius bc- 
ncficcntia iuftiti? piis adiund? funt, mcntcm cui tota paict hominis natu- 
ra dccorantcs. Vt igitur gcncrofe mcnti (Inclytc Princcps } hbcro vcritatis 
Audionitcnri , artcs ac difciplinas certo & vcro quibufuis aliis pr^ftantes, 
omniquc pigmcnto vacuas, adhibcam, Mathcfcs haud cquidcm dilccndas 
uinimofcx Platonis fcntcntia)rcminifccndas contcmplarc qu^fo.-oriun- 
turcnim carum tyrocinia,ab intimis humana: intciligcnti? anfradbibus, 
qua a primo mcntis habitu condito dclitcfcunt. Mathcfium igitur pra;- 
ftanti{Tima gcomctti? clemcnta abEuclidc per maiorum manus reccpta,in- 
tcrdum temporc propulfantc manca fiuc fadata, pro viribus fideliorc cura 
rcftituta, & pr^ter antcccflbrum fpcm intcgrat;i, folidorum cccpta pcradia, 
principia quibus totius difciplin? ftatus nititur,in vcram thcorcmatum in- 
tclligcntiam rcdadla, tu? maicftati dcfcro,raunus inquacxiguir, tua tamcn 
gcncrofitas id pcrcnis honoris mihi indulgcar, gratu habcs: vidcbor naquc 
mihi non modicis viribus opcra adolefccrc,ac plus gcomerrica incunabula 
auribus morralium infudiffc, fi tatum abs tua fublimitatc dccus attingam, 
fufccpti laboris. Candor ctcnim tua: virtutis , nccminus expcdJataa tcncris 
annis indolcs,ncdum ftudiofos dicam,fcd ctiam hos quorum dcbilcs cona- 
tusretundir geomctric^ fubtilitatis acumcn, in huius difciplin? amorcni 
fufccpto muncrc cicbit. In hoc autcm opcris tuqcclfitudini confecrandi 
votum mc rapuit (candide Princcpsj non impcritx arguti^,non balbutien- 
tia icripta.non harum inucntionum obtufi conatus,tanti principis dignita- 
tc alicni.Sccl tu«j fubiimicatiB tmpecium tcr gcminis vocibus obtcftas (dum 
Aquitaniam tranfcurrcrctquatantum tui vifcndimihibcncficium conti- 
gitjhos nimirum laborcs vicuquc pcrluflratos exponi,tu?q-, cclfitudini di^ 
cari fcu confccrari. Obcdicntiam .lutem facrificio pr^ftantiorcra, obfc- 
^uiiimquc votis cdodus,vtq; muncris indidi tantum ncrccufcm decus.' 
Q£inctiam his pr^tcrmifsis qu? prxpolIcnt,immcnfus in tc virtutum cu- 
jnulus, necnon tua in mc inefFabiiibcncficcntia,vuItus bcncuolus, longc 
vltrabcnc mcritacrga tcobfcquia gratus apparcns. Qu^onon folumScy- 
thasautbarbaros, fed ctiamquantumuis feras gcntcstuo numini fubjgc- 
rcs.Hoc raunus tuq amplitudini in obfcquij monimcntum & pignus amo- 
ris offcro , & vcluti ccnfum quo tuo candori mc dcuin(Slum profitcar, rc- 
pcndo . Quod licct tanta maicftatc fit indcccns , tua clcmcntia fufcc- 
ptum jdignitatis in fc vircs conccpturum non dubito. Tuiquc culminis 
vmbram in hxc rcftituta pcrluftranda , difciplinarum cultorcs pclliccrc 
quofquc. Quod faxit Dcus optimus maximus ,tua:maicftati pcrpctuam 
rclicitatcm prqftolanti, viiam,impcrium, ac vircs fuaincfFabili clcmcntia 
cumuIans.E Cadilliaco ad dccimumnonum Calcn , Scptcmbrcis , Anno rc- 
paratxfaiutis 15^5. 



^CA-R^OLO ^ONO CALLO-F^VM G J J N V 1-^ 

CriSSlMO S EMTER E ^ V G V S 7 O ^ G V L l Eh. 
mi (^aluimomani infupremo Parifien. Senattt patroni, 
Cdrmeti. 

E V C L 1 D E Snouushic, qukmfttmutatwahiUo^ 

Vulgus quem nuper credidit tjie^tiden? 
Crimenerat ma^num te( crede)mathematayPrincepf, 

Cemert,tam longa fem ifepulta die. 
Erancfcui Flujfas ctadem m feratus aeeriam, 

Ocyus e tenebris h<cc redtuiua trahit. 
Eccetuo iujfui-vtpar eH}okemperat:atque 

Jn mundum rcdigit.mandat e^ iU a typis. 
PeUerc barbariem regno,reuocare J^/ athefes: 

Gloria deuiEli non minor hoHis erit. 
Denique quodjtt adhuc 'viuus tua maxima laus eH, 

Euclidesflygiii hucreuocatus aquis. 
^anque tihi acceptum referent hocC A "RJL E nepotes: 

z/^utorii tua txlgloria maior erit. 

c^D cyiMPLISSJMVM J L LV ST 7^1 S S J- 
mumqut principem Z>. Francifcum Flujfatem Candallam, 
Steph. tyi^anialdusCUracluf. 

f 7^A N C J S C E,antiqm yeniens de fanguine 7(egum, 

J^tifuperas.monimnohiiitategenuf. 
Dum repeto titulos (g^ auita trop^ia tuorum, 
T)um recolo 'vcjlrx regia fceptra domus, 
Dum quoque fu^icio diitinx mentii honores, 

Et cultum 'variii artihia ingenium, 
Nefcio,nobilitas an maior fplendeat m te, 

e^aiuf an ingcnium.miror 'vtmmque tamen. 
Ffoc magis admiror ,tetra ambitione rtmota, 

Puhlicapriuatis quodhona prxtuleris. 
Jntentis fludiii 'veterum monumenta renafci 

fffciiyCxemptafedpriusilluuie. 
Jamperte EucHdis lucent soix^^Xy^vigentque 

Clarum dequt tuo lumine,lumen hahent. 
T^egaleeH faEium,regalia fcripta nitori 

T^edderc^verum hoceH nohilitatis oput. 
Efa4 artcs quondam 7{e^es traElare Jolehant, 

Ffas qwiqiic principihus difcerc citra ftut. 
cyfrtihus hii Ti^^es magna incrementa dedere, 

Troh pudorjjas artes nunc didtcijfe pudet. 



TuF \ A N C J S C E^tuhfaueantfinumtnacarpuSf 

7(eHitucs jludia b^c,(juxiacuere diu. 
£t proceres nojlros/imili infiammairis aimre, 

^uam tefcelici GaUia fortetulitX 
Jam numeros al>aco,f c}6rjuc inpuluere metat 

Teduce,dejcrilfit Gallica nol>ili:as. 
c^jpice,perpetuajur^unt prxconia fama:, 

Jn^enio partum e^i iam ftne morte decus. 

c^deundem. 

Te domui imperio ftj) fceptris CandaQea facra, 

Nohilium primis inferit ordinilfus. 
Te dect4s in^enij,mentifjue indujiria Jolers, 

T^oSlorum primis injcrit otdinilftis. 
^id mirum.princeps literis,atauifjue colendcy 

Si doBum CjT» 'vere nol>ile promis opus? 



I. 'BODJNJ c^D F \AN C J S CV M 
Flujfatem Candallam. 
Si^entilc decus,f regum Jplendor auorum, 
Prifcaque nohilitant 'venerand^ (lcmmata gentis, 
Nol?iUtatc tua 'vix tMa c/f clarior yfcjuam. 
c^t minima cR Uudum de multts ijia tuarum: 
Nam tua te 'virtus, ^erx. laudis auara 
t^/ ens,atcjue eximiuf,doCitfime Candala^candoff 
£t (juos afjlautt fapienstibi Pallas honores, 
JHuflrant mulio mclius quam 'vejira propa^. 
^uam proaui clara Creti de fan^uine T^egts, 
cyiurea quam teElii laquearia iunfia fupcrhis. 

^J N EVC LJ D £ M FT^ANC J SC J FLFSSATJS 

Candallx^virinobiiif. Jo.cy^uratus. 

./Etcmas mcrtalis adhucf quis 'volet arces 

Scandere,^<ethereosdinumerareglobos. 
Spemere fiquii humum fugiente per aira pennat 
ttirtque modii Jydera quxque fuis, 

i iiij 



Siquts ad aHra 'volct raptu5,CTleilil>tu aures 

ContcmplatrUesinferuljfcchoris. 
Euclideorum lcgat h£c elementa lihrorum, \^ 

*Nam tres ad reliquM ars facit 'vna.gradum. 
jUe fed hnpltcitis 'Vt certius in labyrinthh 

Topt inoffenfaf ire,redire >»<w. 
Francifcus Candalla dahityftnuofa 'viamm 

/nterpres cuius reddit aperta lahor. 
^obilitas aliis latasftt qu^rere terras, 

Et fundos fundii continuare nouis. 
Tu ctrlum fltUafquepttens,tantofacis tUis 

^ohiliuf,quanio nobiliora petis, 

cAT) Fl^ANC I SCVM CANDALLAM EX I L- 
luflrtffma Fluffatumfamilia oriundum,de EucHcleeiusopcra reflituto, 
f^ltbro dc Stereometria locupletatOtCarmen. 

Si quid nohilitas forti in peElore 'virtus, 

Cartdaleftncera laudis hahere poteH, 
Ffacproprta eH,qua tu mcmoraris origine,£ent}s 

Jfij^ tihi a patrum flcmmate manat honos. 
cy4nnam quis nefcit qux rexit Pannonis arua, 

Francifci ejfe amitam,C^fari$ ejfe auiam? 
^isconfohrinaspatris.defanguine Fuxi 

Tres alias nefctt profluijp dea/} 
Hinc qui nunc annis ^ fceptri exur/it honore 

■ Carolus magni Principis omcn hahet. 
Efl Ann£ pronepos.dotali hxc iure "Britannos 

Jmpcrio adiunxit rex Ludouice tuo. 
Troxima 7{egina zy^rragonum qux 'J^/ta neptis 

Et ma^iifertur (jaflonis ejfe foror. 
CaHonis iUi/is qui dum 'viElriciafigna 

fjijjiano atque Jtalo -viBor ah hoHe refert^ 
2^ucnnA cH teHis,quamforte nohile lettim 

Oppetiitfpatrix 'viElu* amore fus. 
Tcrtia NauarrxeH,qu<e Fux^ inftgniagentts 

Perpetuanaitslcgctenerededjt. 
Sic nemo iUuHris regni moUitur hahenas, 

^uin tihi cognato fanguine ittnEltis erit. 
Sunt equidem praclara iflhxc^(^ Principe digna, 

^aita qu^pafim dicere magna folent. 
Nec tamen hxcquanuis ftnt in te T\e(ia,apudte 

Pondcra pr.ictpu£ nohilitatif hahcnt. 
Sed qtM nunc talt tantum fe iaElat alumno 

yirtutis,femper laus tihiprima fuit. 

Te 



Te mufc iecorantutidcm decm adilere mujis 

Ingenijcertant tot monimenta tui. 
Sn quondam Euclides ttrramque ^ fydera rrtenfM^ 

^ua >f/ fumma peiuntyqua 'vcl adima cadunt, 
Temporis attrttus carie,^ cali^ine merfus^ 

Difjicili rerum coj^nitione fuit, 
Sed nuncquam faciliSyquam clarui inttgerexit 

Te duce^^irradiat tindicis ora fui. 
^uin Ct» dum foUdi menfuram corporis addis, 

Crede tibi felidum tepeperijfe decus. 
JVamperit argentum,perit auricopia diues, 

St quicquid rcrum maximns or&is hahet. 
hJol>Hi:as yera efi 'virtus,'virtute paratur 

Cloria, qua nuUo e(i intcritura dic. 

Eiufdem adeundem. 

^ohilis is 'vttlgo e^ ad quem lahentihitf annis 
De claro patrum Jiemmate manat honos. 

jit cuiVirtutis laus pulchro e peHoreJltrgit 
A doclis dici nohilis ille folet. 

Vtraque latis, Francifcey tua eji^tu nohilisergo 
Aut fe iudicio fallit 'vterque Jito, 

T. AdamfonusScotus. 



DE F\A NC I SC I FLrSSATIS CANVALL./E 
in EuciidemcommentariisyzAmoldi Tuiolij in acadcmia 'Burdega- 
lenji I. V. D. Carmen, 

Tfum maria, terrai radio metitur,^ ajlra 

Euclides campis latus in Elyfiis. 
Sluocum ChrjJippus,quocum Plato,Pytagora^ue 

ium Qa^omenus ludit Anaxagoras. 
Ludit Tpfcles,zArchitsJ~heonquejCon6nqste, 

Archeflas,ZenOyPappus,zAnaximenes, 
^ecnon qui paruo circundedit athera t itro, 

Fecit @^ humana fydera mente regi . 
Fecit Q^-vtpatri^dtfenJor callidusl>rhis, 
Incuteret magnas hoHihui arte minas: 
Zccefciens terra f^calo quxcunquegeruntur, 

Et qu£cunque mari nuntia fama 'venit: 
Et 'volitans quot hahetplumas,tot lumina pandit 
Oraque^^EucUditalia^vocerefert. 




Ecquulo^tisfuerat mandare mathemata. Itlrii, 

Compofuit mira quostuui arte lalfor? 
^iid decttit tantum noBu 'vi^ilare diuque, 

laBurumquc olei fuHinuijfc ^rauem? 
^ando tui libri mendii interpretis horrent, 

J^tnuncfi^videasdiffitearetuos, 
^ix cum dixiJfet^emuitMe^areiMS hcrts, 

Signaque trifiiti^ non dubitanda dedit. 
isyitque louem fubitofupplex adit^o* rogat.aurd 

Piliceat paucis antcriore fi-ui, 
Donec lihrorwn errorem purgauerit omnem, 

J^tto terfipoJimt^O^fine lahe legi. 
Excipit AltitonanrfaBii extenderefamam 

Haud dulie 'vita concomitante licet. 
^^Morte ohita fedenim rediuiuum exurgere m auras 

^ortalcm fati iura feuera negant. 
ynumpojfe fmunt fieri,%'t cum corpore 'vitd 

Exiit,in corpHs fit reditura nouum. 
Sic Kudius 'vates animam fufcepit Homeri, 

Sic anhnam Euforhtis induit ^thalid^. 
^ujuepriuipijces captahat arundine Pirrhus, 

nPythagora m corpus tranfiit ilie nouum. 
Vnde dare ytpops meeHis folatia rehus^ 

^e fis quifucrasforma nouanda tihi eH. 
Sn ego Fluffatum formaho ex femine corpus, 

Jn quod Mercurio te decet ire duce. 
€t te Francifcum dicet quicunque 'videhit, 

Tu tamen ^ tali nomine notus eris. 
Hacvhi diBa,Iouis iujfu Cyllenius^vmhram 

Sufceptam Euclidisfumma per ajiragerit', 
Francifciquc iQam Fhjfatis corpore claudit, 

Jn tali Utam fcde manere diu. 
Jndc fua Euclides qwtquotconfcripferatfimni 

Erroris 'vitio liherat arte lihros. 
St yttio terfotoffert Francifius.eofdcm 
j ^ifquc fuo terfos agenitore putet. 



J^tf i de cAufd,quoque numinis afflatu h^c rcjlitutu Jtnt elemcma, 
modtHo URori Fr.Flujf.CandaUa, Salutem. 



y mku s. conditioni olim a fummo maximo adionum & monium au- 
dlorc conllrudx,qu jto cxtera crcata cgrcgiis prxccllcbat muncnbus, 
tanto rcccptae dignitati tucndx toto pcdorc incubcndum crat>omniqi 
(ludio cunda huic alicna propulfandumjquo ritc fuiccptis cius dignita- 
tisfublidiis,cxpcditiorficrctadionum & motuum conformis opificis 
numini opcratio:cxcIudcrcturautcmhumaniconfilij truculcnta labcs, 
quafingula>ciusvnitatcs>affiduamoraadmotis impcnse vinculis a bo- 
narumadionumcoeptisrcuocantur,&qux fcnfibus tanquam corpora 
vcl matcricsattrc6lantur,fiuequajintclligcntix ratiocinanti fummiopificis imagini,velut c- 
ius cfl"entixcommunicant.Hancignorantiam,&: rcligionisaniiftitcs & philofophorum pro- 
ccrcsjomn^fqucdifciplinarumaciapicntixcultorcspari confcnfu dcnominarunt. Cuius cf^ 
fcntia( fi qua forct) interca qux more eorum quf mala funt>pnuationi demerla iacct,ab om- 
ni habitu,a quo vcrx cflcntix fplcndorcm conlcquunturjprorfus cic6ia,at virtutum tamcn il- 
ludvnicumculmenintclIigcntiamfundituscucrtcre>abhumano confortio dclercac innu- 
inerisartibusabigcrcmohtur,quibusabxtemopnuatio habitumopprimcrc tcntat.Hft nar^ 
que virtus,animi habitus naturx moderationi con(cntancus,Cognitio autem , xteinz intcl- 
hgcntix radius,qux fua difpcnfat ftudia inftar fcminis opportunc m tcrram difpofita fparfi,in- 
crcmentum a proximis inchoat,tandem pullubntcac adolefccnte ftipitc,jn gcmmas turgc- 
/cit,3C demum in froudes vicinia pofsidcntcs propgatur,quoad finem a conftitutione fibi in- 
ditum fcelix aflequatur.Hanc fuiipfius agnirionem,admodum vcteres prudentifsimi comen- 
darunt.qua patcncrct aditus.fcrutandi rcrum fufceptarum audorera.Quiquidcm optimus illc 
maximus,qu^mq;pcrfuiipfius notioncquoad fingulorum pcrtuleritcapacitas,fux cognitio- 
nis depulfa ignorantia confortem efficiat,inhis gradusfiucdiffcrentias obferuans,quibus 
quo quilibet ignoranti^ poriflimam partcm a fe pepulcrit,tanto fc cognitioni fcu intelligenrij 
diuinxdcmcrfumcompcrict.Namvtimaioribusreccptumeft, ignorantia malorum origo, 
incuria& ignauiagignitur,ncgligcntia vcro aUtur & incrclcitjdilcdaq; fcnfibus hominuradi- 
catur,inde tanquam ab antiquis & hxreditariis fedibus molcft^ reuocatur,tum maximc cum 
l^fo cuidam ccrcbro prxtenla lcicntia,patcntcm ignorantiam infinuat,falfis deinceps innu- 
incris fyllogifmis ibidcm tutapdam.Vcrx itaque cognitionis lumen adeutes,pcr varios quot 
<juc tcloruinincurfuSjignoranti^caligincm propulfarc,imploraris quxdefuerint viribus opc- 
eft precium.Qui idco amorem clementiiTimi illius patris,munera fummi maximi liberalif- 
fimiq; monarchx.difciplinam prudenrifsimi xtemf q ; intelligcntix fontis,mihi cociliarc cu- 
picbam,propeIlendam a me potilsimum curaui,virturi ac ftudio infenfam ignorantiam,vt qu^ 
b tamen non nidicitus euul(a,(altem pro viribus concufla,quidquam (tcnue quauis) donorum 
illius incffiibilis eflentix contingcrcm,pcr quf meatus afforetxtcmf ac immcnfx bonorum 
plcnitudinis confidcradx.Nam proprix imbecillitaris animaducrfio,prccordia in cupidincm 
intclligendxxternx virtuiisextollit,cadem caufa quacontrariacontrariis curari dcpolcunt, 
cupiditas autem (cu intelligendi ftudium,propcnfam animi voluntatcm ac bborcm vi^ct,la- 
borpoftmodum eriam medtocris qu^dam attingir,improbusdcmu,abantiquisomniafubi- 
gcre docetur.Hxc fingula mentc voluenti,fubiit intc" morasdifcerncndum,ac difcutiendum 
«juibus ftudiisa lummoomnium moderatorc fufceptam mentcm fufccptummq; quonda in- 
genij incremetum iubiiccrem,cui ferio animi impetu incumbens,nullum no moui bpidem, 
tum (cibilium,artium fingubram,profc(fionumKiifciplinammqi fcopos,vtmmquc conicdos 
mihi propofuijC quibusqux virtuti &:veritaticoniundi(fimafore cernerem ,diuinis aufpiciis 
dclcdia profcqucrer,fefe ab improuifo mihi offcrt I uris illa prudcntia,cuii« ctfcdu ( mortaliu 
contagiis viriato) iuraquandoqs iniurias mutuo fibi mortalcs ingcrunt,hanc pro foribus a(pc- 
&ans argumcntum fcu matcriam \ ncquitia ac humanomm fcclerum contagionc duccntcm 
bipartitamrepcri:ineamfcilicct,cuiusdecretaiviris probaris conftituta funt,qui a quouis 
tranquilli animi perturbatore libcri,rcmq; fuam no agcntes,illacuius vcre rationem animatii 
«flc fatemur iurilpmdentiam xdificamnt.Altcram autem compcrimus,cuius fani^ones a vi- 
ris res fuas agentibus cditx funt,& proinde his obnoxiis pafTionibuSjquibus plurimum fblcnc 
iDdui,quipropriifadi ccnforcs autiudices (cfccoprobant (mortaliumnaquc vi plunmuquiP 
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•quc fibi proximus adcft)Hancnonrar6cxtraboniveriq5 confortiadegercncmpc cum ad 
adum rcuocandam potcniiam,vtrxquc contiinduntur,tum ius iniurii conglobanics,procli- 
iiius perturbacos fuarum potcntiarum effci5lus gcncrant,xquumqi larpius pcrfonatum, quafi 
iuftumvencrandumcompcllunt.Mcdicinam vcr6fcrutans,huiusoriginis potiliimS csulam, 
ab cftVenatis cupidinibus humana corpora infcitia altcrantibusjfcaterc conccpi, tjuarc hu- 
inanseconditionihisadmodumpropcfenccefrariam fatcor.Hacartcm vocari cohibcr,cani 
prjfcf tim quarcorpus curar,do<Stifsimus ille Plato,quoniam,inquir,nulIam corum qux afTcrr, 
qiialia (Intnaturahabct rationcm,camq; coquinariam nuncupar,a gyinnafticadifterminans: 
atramcn illam non cxigua oblcruantia,(cdiua dudus neccfsitatc amplilsimo cultu digna ha- 
bcri reor.Rhctoricam autem non cflc artcm opinatus cft Plato,quinimo pcritiam quandam, 
cuius caput ac ftudium cft adulatio,& idco quidam natura turpc cxiftimat:binorum naqj rhc- 
corum ad fc inuicemcaufasagcntium,altcrvtplurimum rcmturpcm fuadcrc autvtcrq; co- 
natur. Dialcdicam diflercndi facultatcm e6 quodomniumfcictiarumfitvnicavia lummo- 
pcrccommcndat,qux cuiuflibetobbtiverum lcutaridoceceam itaquccuiuis icietix neccf- 
lcrioconduccre fatcbimur.Grammaticamdcmum fatis indicat cius vnica authoriras ( vfus ) 
ratione,incthodo,ordine,omniqj verarum difciphnaru cncrgia dcftitutus. Is nanquc vlus do- 
ccndorum turbida & concitara quouis ordinc poft pofuo venatur elemeta. Pritcr has pcrplu- 
res mihi propofui difciplinas artc hberaxque &: mcchanica qua-rcndas, innumcrafqi intclli- 
gibilium fpccics. 

Cum itaquc omnium ac finguhrum naturam datis viribus pcrquirerem,vt dcmu illas mihi 
dcligcrem.qux animi notitiam ccrto veroque illuftrarent, ilhidquc audircm (dc mathcmati- 
cis) Ciccronis a Py thagora,3 numeris fcilicet Sc mathcmaticarum initiis prohcifci omnia,ac 
in fummo apud illos honorc gcomctriam fuiflTcjitaquc nihil mathcmaticis illuftrius cflc , plu- 
r^lquc philofophorum fentcntias^geomctriam cxtcrafq; mathcfcs lummoperc commcnda- 
tesjuonnihil diumitatis his ineflc difciplinis arbitratus fum,ac aliquod numcn prx fc ferrccis 
folis communicandum,qui intclligcndi vcri.non qui cotcntionis aut fpe(5latus cupidi fiicrinc, 
ac pcrindc difccntium mcn tes prx cartcris coufquc in virtutis 8c vcriratis rapere auiditatc,at- 
quc prx caftcris hae difciplinx ccrtitudini & vcritati funt familiarcs. Quaproptcr non arbitra- 
lus lum hasqur confufo,inftabiIi,inccrto,aut turpinitercnrur fundamcro,erudicndx mcnds 
hununx condignas,fcd cas prajcipu^ carpciidas conicci.qux virtuti &: vero hxrentes,anim3: 
intelljgcnrum m priorcm fui ortus fjrmam cultu pcrfcuerantc exciranc. Huiufmodi potifsi- 
mam haben liquet>facrarum litcrarum lcduram,qua prior ac gcnuinus animx candor,diuin3e 
clcmentixdonopcrcnnisreftiruirur,&:obftru<ftus primi parcntis lapfu pcrpctux fclicitatis 
adituSjCuiqucmortalircfcratur.Hancfubfcquuturasratusfum vcro ccrtoquc illuftratas ma- 
thcfes fiuc difciplinas,quarum intcllcdum natura tam mira artc gcnitur^ animx copulauit,vt 
^uicquid in eis quantumuis abftrufum obiicitur animx difccndum,id idcm non difccrc fcd vc- 
rius rcminifci doceat cflc PIato:hx nanque difciplinx cx principiis eidem animx famiharibus 
nullo aliundc condu^^o famu!atu,fua quxque conftruunt thcorcmata. Qux dcmu non pcr no- 
uam alicuius documcnti noritiam,fcdcx primordiorum iam notoriim fola rcminifccnti.i.mc- 
tifeuanimxinnotefcunt.Principianimirumfipcrfc cuiuis ratiocinanti animx innotcfcant, 
cum mcnti oftcruntur,non ab illa idco difci,fcd fanius rcminifci diccmus,ranquam prius fcira. 
Ab iis rurfus conftruv>a thcorcmara priora,ac iUorum progrcdiente obfcquio progcnira, fola 
argucndivi(cuiquc ratiocinanti animx infita)cx afiiimptis principiis fluunt. Ratiocinaniis 
nanquc animx potifsimus vfus cft,ex prxfcriptis anrccedcntibus veri$,confcqucntia dcligcrc 
ncceflaria.No aliud itaquc a rcrainifcctiadifciplinarum adcpiionem cflc fatebimur.Hxc indc 
animx pcculiaria inftituta,omnis prorfus doli cxpertia,vcro virtuteque fedulo nixa,ncglcdis 
pcritiisquxhumanorucontagioruinnumcris anfradibus funt pollutx,propenfo animo am- 
pledcndas duxi.vt olim candor illc ingcnuus animx,continuis huius vitx illccebris opacatus, 
dilccndi otio rcuiuifcac,ac dcmum faufto diuinx clcmcntix munerc , difciplinarum ftrudori 
vnico,fiatvnus.Hxcinterdum mihiingenio voIuenti,acapprim^ contradam difccndi fitim 
cxtinoucrcparanti,occurruntproccllx,quibusamicorum potifsimumimpulfujinprincipuni 
aulas mc vedu cognominis ncccfsiratc reperi,quo loco tantu abeft quemq, philofophari pol^ 
fe,vtaulicorum tamfrequentesvcrfutixdifciplinarum exofam fimplicitatem conculcantcs, 
potius captandi principis ingenui infidias,quam artium principia cdoccant. Huic impcdimc- 
tofucce'sirilliconegnriorumprincipisgcrcndoruapparatus,cui iugis pcrpctuo ncditur fc- 
dulitasjmcntcm fycophantiis foUicitans.Confluunt infupct innumcd vafri,5c folcrtcs qucru- 
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K>fuatc1a admouentcsjquibiis incautam audicntis mcotcm fuo commodo aucupcnt.Quan- 
doqucpijruppliccs,quorumlurcipicnilarunipatrociniaprincip» confcrcnda.Kurlus fubcunc 
crarij, inuolucra protcrcntcs, mille ftippilandi tcchnis obnoxia , nccnon principis ftipatus 
copia,{lipis vt plurimum auida.dcmum lccrctoru fcriptorcs innumcris negociis cxpcdicndis 
onuftijibidc fubit cogcda finagoga,rcbus digcrcndis addida.qu^- omnia tranquillam mcntc ita 
di(cerpunf,ac variis tclis impctunr,a difciplinis non tantum alicna,vcrumctiam in ipfas tantQ 
rumultupugnantia,vtncqua mcntifupcrfitquics,turbatoconcitatuque tranquilli animi rapf 
tu.His tandcm firtibus mc libcrum aut cxpcditum forc,pcr tot rerum difcrimina ratus^in dc^ 
teriorem incidi illlam:qui quidcm neccflaria duro litigio rcdimcnda cogcrct,illifqj vtcuoquc 
rcparandis,plus infumptumcll laboris,cur^',tcmporis,li]mptus,labcfadiqi ingenij,qu3mpoP 
lint longc adcprx vtilitatis vircs fuppcditare.Quantu autcm difciplinis aflcqucndis dcuotara 
mcntcmdifcrucicnt tam feruentiu tclorum inltrudia: copia:,philofophiam aucntibus di(ccr« 
ncndum refcroxum maximepcrucrfoprorfusinmeabvrgcntibus ordincrcnim modcratio 
difcipiinarum prxccflcrit tcmporc notitiam.atqui difciplinx rcipublicj modcrandx przbcnt 
aditum,nonautcmaddifciplinasrc(pub. Turbatus eadccaufa hicordo,planclaborcs occqtj 
Tcntc Mincruaimpcnfos,cruciatusefFecit.Namabadolcfccntia maturilsimosxtatis annos, 
principum rciqipubl.tempcrandisrcbusnulladifciplinarumfulccpta notitia difsipaui>variis 
quidcm obnoxius infuItibus.Sed qui mihi infultus aut cruciatus fucrunt,a quapluribus vt vo- 
Juptatcsobuiis vlnis iufcipiuntur.Abiisnimirumquigcnitah horofcopo in aulicarum illccc- 
brarumcuUuspropuUi funt:illiquc pofl habita rationc obaudicntcs , ambitum , (atcUitiay 
primatus , difsidia , ac huiufce animi turbandi fcatcbras , virtutis vicc venerantur . Alij nanr 
<]uc procliui ocnio iniuriis cicntur impingcndis , alij vcro tollerandis fuaptc natura aftrin.- 
^untur,vndc ht vt dilciplinarum aflcqucndarum innata vrgentc gcnio cupiditas,tot variarum 
inachinarum incurnbus repuI(a,non parum mor^ (eu impcdimcnti fubtilioribus attingcndis 
paflant,quxncannos,nedics,fedncdicamfcrehorulas,tufbulentiores tanti teroporis parti- 
Culas,Gbi potuitafciflcrc;Tumprxfcrtim quod quarquc tantum intcrrupti(sinia his dilcipli- 
nis aflcqucndis fludia mihi licuit adhibcrcca ncgato prorfus mortalium (ubucntu,turbata vc- 
roimmortaliumlitcrarum cultura,vtcumquc carum principia confequi ftiit opcrepretiuro, 
otij cum rara (iuit cgcflas.Intcr hxc difciplinarum cupidus,curaprimum Euchdis limina vix e 
foribus ralutarc,vt quo morc,quo difccndi apparatu,quaue mcntis imaginc, in hac clcmcnia 
mc adigcrcmprxfagirctanimus^occurritingrcdicntih^cgcomitricoruraclemcntorufcries, 
a Campano & Thconc cxponta,tum ordinc,tum & numcro principiorum (eu penuria,quan'- 
doquceorundcmluxuafemutuodifcrcpantia.Quxpalam faciuntduos aut plurcs Euclides 
fuiflc,aut cquidcm vnius Euclidis tantam fluxiffc (temporis iniuri.n)geomctricorum clcmcn- 
torumia<5turam,quxafcIcgataprincipiaacthcorcmata ad nosvfquc migrarc non pafla fir, 
ca prxlertim puritatc qux tantumgeomctrixculmcnadcptum viru dcccbat. Principia nan- 
qucinexpofiracxtant,quandoquctran("pofita,fiuccorum aliqux prxtermiflx proprii fum- 
ptioncs,rationum ac proportionum primarij ortus, arithmctices geomctrix confercndf cau 
ia,qua difcrcti numeri confufa continua funt illuAraturi:ccrtarum & inccrtarum quantitatum 
particularis origo,& plcraquc aliapafsim occurrentia,licct histanquam flabili haniro diici- 
plinarum fundamcnto totius icicntix nicatur (latus, qui primordiorum (bliditatc deflitutus 
fluduans, ccrritudinis vulgari prxftanria priuatur. Qu^od fi quiiq; fuadudus libidine princi- 
pianon perfpcdototiusopcris contcxtuviclurum (c confidat, is (xpiufculc difciplinx mc- 
thodum propugnans impinget in rudes ac obftantes ( inexpofitis rcdc principiis ) (copulos, 
quippcdiuerfasgcomctrix partcs, diuerfis principiis indigcrc conftat,poftcriorcs fcmpcr 
prioribus dcmonftrantcs.Nihilo fccius difciplinas appctcnsjprioribus Arithmcticcs elcmen- 
tis vfcunquc tum furtim,tum violentia raptaslabcntis tcmporisimpcndiparticulas,quarum 
fubfidio confuias gcomctrix quantitates difcrctione numcrorum illuftratas ( quoad fas c(fet) 
concipcrcm(Continuis nanquc cdoccndis idcmconfcrtdi(cretio,quodagris arcntibus lc- 
tamcn)acdcmumEucIidicoIlatas tcmporisiniuriaimpofturas ingcrmanu gcomctrix (cn- 
fum ( ab co vt verifimilc cft prius cditum) rcftitucrcm,mihique his artibus inftinicndo , tcrft 
Euclidisclcmcnta pararcm, quibus optatamm difciplinanim primordia capcflcrcm . Qupd 
pridcm a me mftitutum tot tcrroribus rctufum,totics intcrmif1um,ncgotiis aliud vrgctibus, 
dcindcrepctitum,aliquando t.indcm &vtcunqucabfoIutum pcrcgi,priuatis tantiim xdibus 
ac ncccflariis confcrcndum mihi proponcns,cum plns nadus cflcm otij.Scd longc aliud a cf- 
pto coniunclorum fuppcditac luffragia,qui fcdulc inftant,caufam aguntjiyllogifant^rrguta (c- 
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^ulitatc impctunc,innumeris nrtibus moliuntur,h6lquc fudorcs luccm fubirc fibi dcponuIaC) 
^uanuis imprudcntc culpa cffcrendos, vtilirati publica; (vt aiunt) toto pcdorc (ibiquc confu- 
lcntcs. At cgo contra fi vocis obtcmpcran j, (cripium prius tantum dcitinatum parictibus, in 
publicum mox profcram,prolixiori ncc pcrluftratum ftudio,imminct prxfens pcriculu, quo 
cuiquc liccatruftici& incultivoluminispro libidinc ccnfuram agcrc,fiquidcm ( huic obuius) 
tam iugi cura dignam impcndcrc vclim opcram,qua (Ingulas huius cocpti rcpcda particulas. 
Impenfi laboris memor,pra;fciufq; futuri,rcm prorlus incxpcdatam,& fupra vircs fubco nc- 
gotium.-cn fubcft fcneda,qua frequcntior corporis valctudo mala,fcnfus fubigit,lnminii con- 
currir finbccillitas.qua: huius ludoris potifsimum tcmpus pr;cripuir,cx quo fit mc tanto rcpc- 
dandi voluminis labore tcrrcri.Quarc nc quid in mc durum ofFcndat amicoru moIcftia,Chri- 
ftianilsimiRcgis aftridus iuftu, id vnum pofco modcftc Icdor,ncmpc huius artis fcripta.pro- 
lixiori cultu viTcnda fuifle,rcliquis quifque fcibilibus pcrlualum habccftquc dcmonftrationu 
pcrtxla vcpIurimumargucia,cuiusintcIligccianonfecusactcntum qunmgnauum culcorcm 
flagicat . Qupcirca fi quid ibi acquirat ledoris fcdulitas gcomctcicam locuplctans cruditio- 
ncmhadcnusnonvifum^huiusartiumvnico ftrudori rcferat gratias,qu6d fi ibidcm rudc 
quidpiam aut inexcultum ofFcnderit,haJC fibi pcrpendat,duros mihi huius dilciphnar progrcl- 
lus fuiflcjdcbilcm conacum obfequio dcftitutum.Tandcm coties intcrmiflam ac intcrdum rc- 
pctitam operam,quotuis (ciundis horulisvtcunquc tcrminatam,inlapfus aliquos propcnfio- 
remfuiflc.Humanantmirumconditio,nonmodoadardua,vcrumctiam ad familiaria quan- 
doquc impingit,quamobrcm h^ c illi vnico fummo concredam,cuius bcncficcntia longe plu- 
ra quam ritc ujfccpta mihi collata funt.Qua: vtinam atquc itcrum vtinam illius clcmcntis nu- 
cui morcmgcrant:fuorum fcipfbs mctiendorum obfcquiodcieruLinnotiumquc (cuipropen- 
sc humana indulgct imbcciUitas) ab ingcniis (difciplinaru cultu cxcitatis) propulfcnt. Valc. 

Prxfatio. 

X 



Praefatio. 




^ J di/cipimarum yeram mteUtgenUitm cojcqui 'vclintfilri ma^nopere 
[ tum Juadeant eas nuUi humano JcnfitifibiaceTe.fcd fiHus meiis ol?ittlum ef- 
fejcum maximefenfus extra mteUigentiam fmt,ac quicc^nid fua opcra nanci' 
feuntur menti feu inteUi^entisi difcemcndum offerant^ut mcntismteUi^entiA 
confors, ft) njiiica infuper artis capax,dif iplmas a certis CT- muiolaldiius prihcipiis nuUl- 
que fenfuum defeEluiobnoxtis orta4 ejfe concipiat.NuUa plane fenfuum extcmurum olje- 
quia fcientiasoptare liquet. ^odJidifciplm£ potetia adaElum reuocanda Jit^ ^ qtas in 
Jcietia fuSlt^s(mortalium 'Vtilis oifequio^coUi^aturfrtitari cupmus, tum eam in praxini 
re/oluenteSfduros illos ac admodum injlcxihiles fcnfus ad artisprxccpta confquenda(aut 
^verius quAmproxime fas fit imitanda)fleSlcndos ejfc inteUi^amus , ft quas artis le^cs /m- 
fraSlas ac intcgras fufceperit antmuSjeas quamprope irfequi(Hcet mmui pr^cise admple- 
rc) yaleantfnfuumoperxfquidem perfcclioft qua cHJntcUcHiua crit})etcroclitum ^e- 
ro fenfuum exequium, neque enim folis fenftl/ics huius defeclus imponecUfmt cauj^. Scn- 
Jits nanque(fenftbilium ad inteUi^i!?iUa 'veri nuncij) fine materia omnis opcris fttnt exptr- 
tes^qu^quidem materta perfeEliones imcUigentia minime exequi in fe patitur. Scientias igi 
tur mteUe&ui,praximyero earu fenfthus ac matcri^ conuenirefuapte natura ctcludcmus. 

f^t autemquis certarumf ietiarum [qu^'ver.€ difciplin^ dicimerentttr) in^rejfus rcqtti 
ratur^paucisexponamus . Earu ortttm a principiis inchoari dicemus,qu<l?us nihHprius trX 
dipoteH,a quo iUa gignantur , qua icUo tanquam dfciplinarum primx ejpntix exijiimari 
de&ent,quod eorum certitudo cuiltl>et ratiocinanti anim<c fit tamfamiliaris nota^^vt fo 
lis 'vocilus iUud prtnctpium refinantihtis^nuUo caufx prctcedentis argumento iUas proban- 
te reqmfito,fat cutque cena atque yerif^ima Jeje ojferant. Principiorum autcm tres profcre^ 
wuf (pecies , difflnitiones , petitiones , @r communcs fcnientiaa . "jPiffioitiones etcnim cum 
fint tantitm nominum lihere rcbus impoftorum expofitiones , iUx nihd pne ffertmt caufe 
casgenerantisjihertas nanque Jitaru allionum caujas prxjlarc non co^itur. Aitamcn lihe- 
ram denommationis impoftionem,iUtco fquiturnecejfarius eiufdem denommationis yfits, 
ne cadat in paralo^^yfmum difiiplmie meti)odus itaque lihera fitii impofitio,necc(fa- 
riampoflmodum fuipfiusohfiruationepcperit.Petitiones 'vero(qua4po^ulata dicimus) ex 
dijfinitorufn ifu partim fumptx, 'vcritm tam familiares ff niiUus in eis ap^areat foluen- 
eiuf ratiocinanti animx nodus,eo quodprxter 'vUas argumetipnefiigias^oHulatorum 've- 
ritates annucnd^ per fiipfas fatisfuperque patent.Comunes 'vero dicemus fintentias ( quafi 
theoremata domcHica )qu^ caujam proponunt^fuhfequentem effcElum nuUa mteUi^£nti.e 
difficultategenerantem,caufam autem iUam hypothefim ejfc quam fiqiiitur fintentne con- 
c\ufio,dicimus.Ffas principiorum Jpecies fuhfiquuntur theoremata ac prohlematafihiipfis 
ante , aut pofi pofita,iuxta demonflradorum exquifitam firiem,qu<c idcirco Xftraquc pro- 
pofitiones dicuntur,quod ad methodum confequendam,mhisproponantur,fuh prohlematis 
aut theorematii Jpecie.Theorema itaque exponemus,propoficam ejfc orationem qu^ ex hj- 
yotheft Uherefiimpta neceffariam conclufionem oriri profert.Necejfariam quippe dicemus, 
fifumpta hyotheJiscaufafiiJficicnsfutritycffeElu generandi qui coclufio dicitur,non autcm 
neceffariampro 'vnica f^fola fumentes. Vnica etenim fumpta hypothefi diiierfas generdri 
coclufiones f^pius fas erit. At 'vhi in ihcorcmate ex ajfumpta hypotheft aliqua fitmnurcon 
clit/to,qug pro hypoth efi fumpta/oncludat ea m qu<t prius fuit hypothflsjwc thcorema fihi 
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<o):mrfum neccjfario produch aliud . Nm f quxfuit coclufio pro hypothcf fumatur,cam 
pro coclufonc qux prii*> fuit hypothefts neceje pariet: fcj,pojlcriorpriorif conuerfa dicctur, 
priorque poferioris.Ha equidem conuerftsfxpius 'Vtetur Euclides^ftfuturis dcmonflran- 
dif ytrajque prxmittendas cenfeatfin minus alteram tantum partem qux fuo coepto futrit 
<vtiHor,cducet. 

Prohlema autcm,orationem propofitam eJfeHiccmuSy cuius caufam c> hypothejtm 
cccultauimusfoldm conclufionem proponentes,relicia^cnitrice caufa inqtiirenda, qu^pro- 
pofttum excitet cffeSiumMuiufmodi etentm propofttiones conuerfas non haltnt,cum nul- 
la in tpfs hypothejts pr<fponatur,qua in concluftoncm conuertipofit^yt oHcndtmw in theo- 
remate yfed 'vnica Jtmplex proponitur ahfque hypothejt concUtfo, cuius intclii^entta ah 
inquirenda caufa eamgenerantc dependet. lUas dcmum propofttones,quas diximus quan 
doque theorematum,quandoque yeroprohlemata ^erere ejji/tem , non ex fe dermnjlratas 
aprimui,fed a notis principiis prius ortas qu^ priores doccntur.pojieriorcs 'vero aprincipiis 
^ priorthus fimiitternafipatefent, quo ordine tera difcipltnarum cotexta methodus re- 
peritur , eofctlicet quo priores caufepojicriores^cncrant cjfccltu ,generalc qutdem in qua- 
uis dtfcliplina certitudinc innixa pr4:ceptum. 

^tia^vero Euclidis pracipuum carptumfuit Geomttrix prtncipiacdoctre ,quacum 
rescontinuas c> ideo corifujas difcutiant .ay^rithmeticts principiis.^^t adfaciliorem imelli- 
gemiam perducanturfuluriappetunt.Geometriam i^itur nihilaliudejfefentiemtis,quam 
artem qna maioris, minorii, <cqualispateft natura , ct't*s t erh Gcomctria^vnicum ef- 
feohieilum quantitatcm . cyirithmcticam autem difcemendt ejfedicemusfctcntiam, qu^ 
cum Gcomctria communehahet diuinum illud principium yquod 'vnitatcm nominamfts. 
^talihet enim Geomctria magnitudo 'vna dicitur,Artthmetici yero priorem tantum 'v- 
nam denunciant , eamque infecahilem ac omni diuifioneftue difcretioncprtuatam , quiA 
tamen confuftonem fcpiui parit ontiuu Geometrixproprium , mifcchit Eucltdes ^eomt- 
tricis princtpiii ea arithmeticoru principiorum tlementa,qux fuce artigeometric§ clariui edo 
cendafacerefatisapp*rchut . Geometri^^ etenim eH 'vnicusfcopMquantitas,qua(ahfque 
Arithmetices auxilio)tam confufam 'vrgente difcretorum inopia difcentihus offcrt, t-t illis 
quid tantum maiui,minus, 'vel xqualefuerit exponat , quanto quidcm maius t/f / minuf, 
jirithmeticesrelmquen! fuhftdio . Fblens i^itur EucUdcs Geometrt^ intcUi^endafacilio- 
rcs pcrquirere aditus/tufitprincipia per Arithmcticas difiinBioncs^yhipar crit^xplana- 
rc non dedi^ahitur. 

^antitatem priori diflinEHone fecuit c^rtHotcles in continuam difcretam, ecnti- 
nuam jue ('vcrum CJeomttri^fuhicElum) in lineamfupcrji£iem,foltdum,tempus,ri;*mo' 
tumproprie dtBas quutitdtcs difiinxit. 7(eliquas fcro quxmaim,minus, aut aiqualepro- 
ferunt pcr accidens quatitatcs dici, mn autem proprie 'voluit, infupcrmaius c> minuSt au{ 
magnum paruum,quantitatisrsominepriuari. Sttnt entm potius quatitatumrcj^cEiuf, 
quam quatitatcs,nec in quantitatispradicameto ca recipi ,fed in relationis^vel adaliquid 
pr^dicamcnto fatius coaptari. Maius etenim minoris relatiuum cH, ^ contra mmus ma- 
ioris . Tandem quatitatis proprium concludit aquaiitatem.^vcl in^qualttatem effe,quodJo 
nat tcram quantitatum differcntiam^quemadmodum @r quaiitatum,fmlle c> difimi 
le difftrentiam proferunt. Conttnuam i/ttur dixit cam quantitatem,cuius partcs copulatur 
aliquo commimi termino , quo qutdem in 'vnicam CJT» indifcretam magniiudinem confuse 
loeunt.THfcrctam autem quantitatem dixit cyinfloteics effe numerum ^ focalcm ora- 
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t'ionem:earum qmdcm pdrtes nuUo communi termino coniun^ipoffuM^fed femper dijcrette 
permanent,pdrte< Jiium totum componentcs,Jcilicet 'vnitates ac numeri mimres , funt 
partei maioris.Similiter cJt» orationii prolatx jyllalfxjiue HiBionestotam orationcm com~ 
ponentes,fihi 'muiccm diflin&apermanent, eo quod nullum haifeant comunem termmumy 
ad quem copulat<e m 'vnum coeantjed ynttatum more feparata:quare fuarum mafnitu~ 
dinum certiorem ac dijhncitorcmpariunt intelli^eniiam.H asitaque ma^itudines quan- 
titatem halerediccmus Arithmeticam,ot earum a numeris fumptam dijcretionem. 

Ciim igitur contmuarum quantitatum conceptus fultiliora difcutiat ne^otia,fcirtcet eas 
haiitudines qua tam Geometricis quam Ariihmeticis quantitatil>Hs conueniimt{diximut 
enim Geometria ^Geometricaru ^ Arithmtttcaru, ma^itudinucomprehedere rej^e~ 
£it*s,non tamen eam facilitatem qua per difcretionem ilU exprimumur hal>itud'mes)rudi- 
meia ^eometrica a fubtilior'tl;U6 inchoalimus principiis,eh quod quauis alia difciplina fulti 
lior ftt Geometriay naquc line^: plani ac folidi naturam docere 'volentes,aJl^o ordicmur, 
'veluti tcmporis Ct» motus ah tnjiami, ^onderis autem a monuto methodum ag^rediemtir . 
Cftm nec firnum magn 'ttudtnii,nec injians temporis,neque momentum ponderis,qu 'tdp 'iam 
in Je habeam,fed tantlim pr'tncipia,termini,JiueHmiies funt,a quiims eorum nafcttur intei- 
li^entia,quia n/ero dijcreta cognitioni ac intelli^cnti>e leutus captanda fefe offerunt^nec in Je 
aliqutd habent confttfum,difcretorum principia,primttm ab 'vnitate ordiuntur, qux ex fc 
dcterminata plane cogntta, nempe difcretorum numerorum^enerans naturam exhtbc- 
tur,difcretarum quantitatum minima. 

Vf aute qua de Euclide yero G eometri^ cultui reducenda cepertmta, paucis tradamus 
Sucltde imprimisgeometricaru tradttionti facile princtpem profcJ^i,eitis demonHrata ea cer 
titudtne fulctenda cjfc exi/iimauimus,qua pr'tncipia,qu^que Jic exponantur,yr ftn^ula fu^ 
nats^ra dignitate conjenut. DiJJxnitionet nempe qutii^ totius dijciplin^ nititur flatus,inger 
manti fenfum tnterpretand^ hi^enus extant.Nccnon curandum 'vtcumdiffinitis contter 
ft progrediente difc'tplina,alteri difjinito mn adh^reant.PoJiulata 'vero 'vltra prius cocejfa 
nihil expetant. Communet autem fentet't>e,adeo familiares hahcantur^mnuUa argumen- 
tioptata fpecie earuyeritaspropaladaJit.PropcJttiones demiim aprincipiii£enita,hoc prg- 
Jcripto dijponantur, <vt fubfequentes a priorthui , non autem a po^eriorthus demonHrandiC 
Jint, acearumdemonfirationesfclis difcipHn>ele£ihusconJiruendxtantareli£ione decorcn 
turjnt yUum in cis dcmonjirandis intercedat mecanici injirumenti iuuamen.^uippe Eu- 
clidis a Campano t;^Theone hucvfque nohis tradita qu<edam principia actheoremata de- 
fnonjlrationihus ornata,mathematicxreltgioni repugnare cemimus: quandoqueexpojiiio' 
nis penuriajquandoque 'vcro eiujdem Jiniflra fumptione. Inptpcr{quod prepoderat) non re- 
ile Jiijcipiutur Arithmetices ohJequia,quihus ratiocinati leEiori Geometri>e confufas quan^ 
ittates difcemendas tradidit EucHdes, numcrorum prolatis quihufdam feleSiis rudimcn- 
tir.per quxnon numcrorumpricjertim tradendaslegesfujciptt ,fed qiiantitatum confufa- 
rum (continui caufa ) naturam, numerorum famulatudifcemereconatur^^vtpofimodum 
per dijcretionem {qu<e Jola quatitatis certitudine metipotefl injerere) certas ah incertis quan 
titatihtis, cj7« natura ^ traditione loge diuuljas, ac inuicem incomparahiles ejfe proponat, 
nulli nempe dtjcretioni communicantes eidcm, ac demum qux de Jolidis diBa fuermt , im^ 
perfeBa, nec adoptatum ah Etultde fine perduBa ft*ijp:>jed manca 'vel heterociita, qiu 
dijcentihui ah ipfo Euclide fufctpta prxdicarutitati 'viri decus oSio theorematum,dccimo- 
quinto lihro pcrjiciendo reliUorum ohliuione maculantes. 
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Q^lf his naqut -dipdm turhau Geomctrixai/ EttcUdcreliUa principiaiC^ extra 
'vene difciplinA^ferian dijlracla ccrtmcs,quodque harum difciplinarum natura, tanta £e- 
nerh nobditatet dettras artes Jcilfiliaqucpr^cellat , l^t inter cas certitudinis ( qu^ t eritatis 
eH indiuidua coMes]merito primatnm fibt 'vendicet,ccrtitudinii huius( ttJ proinde yerija^ 
mantipmi fConatus 'viriumque operas Euclidi refiitucndo impcndcre 'voluimus, quihus 
ea qu£ geometriciS meti ol;ftflcrc Vtfa funt, m 'veram difciplin.c^^eometriC(C methodum re- 
ducamus, commcndata eafacilitatequa le^entihus Theonif fcripta iuxta 2^aml;crti{(fr£ 
cerum exemplarium interprctis^-verfioncm^quamftbifamiliarem iam conft-cutiftmtjno- 
Hra lingUie 'voces formare nitamur,difcentihus obaudire cupientes.Textus necnon demon - 
flrationes ipfius difcendifonum fequentes quamproxime licehit,proferemtis, nclocutionum 
diuerftai difJiciUm conceptu demonHrationem difficiliorem rcferat. Diffinitionesiiifupcr 
ea expofttione fociauimus, quam 'verum Geomciria cultum appeiercfumus arhitraii, iilx 
etenim prxcipuum G eometri^ fulciunt culmen.Demonprandi autem ar^umenta, a Cam 
pano acTheone rel'tcla,yt plurimutn infequemur, qu^ Jiquandoque a Cjeometrica ftnccri- 
tate recejferint,in alia demonfirata mutantes,huius difciplimc inte^ritatem tuehimur.T^- 
liqua^vero [reieEiis fupcrfluii)in quam hreuefaserit copendium co^entcs,ne traditionis pro- 
lixitoj diffcili confufionem impluetfcruato attamen hoc ordine, quo cuili^et ^ariato theo 
remati occaftonem ( fi qux fucrit )monito ad fncm coUato exponamus,quo altcrationis 
caufamjt^ 'veritatis effeclus,patcfacere conaifimur,maxime 'vbi 'vrgens yariandi ne^o- 
tium inculfuerit , quia 'vero in demonflrandis theorematis occurrunt particuU , quandoque 
non prius expofttis primordiis demonHrand4:,corollartafcpiufculc contulimus,aut equidcm 
propofitiones, quibus modico uelpotius nuUo tedio ,inte^ra fcquentis thcorematis concludc- 
tur demonjiratio.Cum autem adpr4:cipua (jeomctrijc rudimeta yentum erit, rationesfci- 
licetCp» proportiones, hisexponedis prolixiores effe cogcmur, pr^cipue circa difjinitionesfuL- 
tiliorum huius difciplin^ partium fundamenta tolcrantes. Exiflimauimiis etenim fadata 
exemplaria Euclidfsfuijfe,tttm quidemtemporis truculetta.tum ^ hominum incuria^t t 
tefiatur Zamhertus fua in Euclidem perfjfc^iiue liminarife tmeis carie lacerata com 
periffe EucUdis exemplaria,tanta quidem eoefiatCy^vt qux iuxta •veram huius difciplinai 
mentem,fuorum principiotrttm ordmefuffultam refiitucnda ejfcnt, ea interprctes fuh comu^ 
nem aliarum profef ionum praxim diri^enda effe rati, difjinitioncs proindc theorcma- 
tumfntentia/S in exteros fenfus difirahintes,flentio non tantiim permulta 'VtiUa,fed ci?* 
neccjfaria pratermifere, quidam 'vsro eorum intelli^entiam fere pertingcntes, expofitiones 
truncas^acveltttihefttantesprottdcre.H^^coiferuates, nec minus 'vera difiplinarum m- 
telligcntiit auidi,quam di^nitatistanti*viri cultores,qmd in horum priacipiortim t ero con 
ceptu ahjirufum ejfet inquiretes,quo iUorum yeritas a quouis calumnia incurfu tutanda cf 
fetJ^perimus Euclide difcreta Arithmetices exequiam auxilium continuorum exponen- 
dorumimplorante,aliquos eius interpretes, Arithmetices cum Gcometri^rudimentisprin- 
cipia confudiffe,ac 'vtraque eade interpretatione tlucidandafore exiHimajfe,dif reti a con 
imuo latam iUam non 'venerantes difcrepantiam.tum ^ natura, ct* methodo ipfisah <c- 
temo inftam magnitudinis fcilicet naturam pro aElwne qu-t ipfi elucidandg confertur fu- 
mentes,in id fcre deluf furtt^^vt pro fuhHantia accidcns exponendum effe arlitrati ftntjnt'- 
pe multiplicem magnitudinem pro ipfcoUata multiplicatione recipiendam ejfe coniecerint, 
acalia plura qux latius poHhac zyiltipmi nutu ojicnfurifumus, ah impropria nidimen- 
torum expofttione ^enita . 
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C/eterum tres nimerorum liirijextum e rc^tone fi^uentef , £que >r relitjui ab EucUde 
m rudimetorum Geometricorum^ratiam elucidandorum, non in Arithmeticecdocendam 
prolatijitntiii nanque numerosad arcanam continuarum C?» ideo confufarum quantita- 
tum mteliigentiam exponcndam fua difcrctione funtpfit,tum etiam 'vt iUam exprimat m- 
ter qitantitates natur^ diHantiam, qua quantitates habitudinem certam ac pcrccptil/lcm 
inter fe ha&entes,defijcunt ab ii$ qu<t incenum, indeterminatum^ ac penitus oh omni tuta 
mteBi^entia detrufummterfe hahent rejpe^um . ^ihus explicandis fiquosoffenderi- 
mus terminos , <veram quantitatis naturam relinquentes , non 'verehimur aptiorcs inteUi- 
gendc meihodo conferreyqua etenimfuo proprio diJfciUa Jitnt,perimpropriaf<voces expref 
/a,facileomni tuta inteUigentiaprtuaripojfe credemus . Siquid igitur extra communcm 
n/fitm huic adaptemus ne^otio,illudfaciliorii inteUigenti^ captand^^^ratia propofitum ejfe 
exifiimcmuf,non enim qu^ eloquentiam/ed qua Geometriam ajpe&ant, difcuticndafu- 
JcepiMi4f . Ciim autem ad Jolida properabimus trium dimenfonum JoUdo cuique propria- 
rum,quafiam certis qttantitatibtti,incertis alias exprimi reperiemw , certas eittm elucida- 
bunt numeri,incertaf 'vero a certis remotas oHendent iidem^^vt fufim decimo lilro dicetvr. 
Horum autem foUdorum Ithros qutnque poH decimum defcripft Euclides,quorum hinot 
priores de folidii ingenere nuncupari 'voluit . Tres 'vero pojieriores de corportltis ('vt Gr<e- 
co exemplari hal>etur)horum licet eadem ftt fere fulHantia,linorum prtorum attamen ge- 
neralia in omnia Jolida 'voluit per/criifi documenta . PoHerioriiits 'vero trilftn foUdorum 
ngularium texturam edoceri 'voluit , qu<£ quidcm regularia folida finito numero conclufa 
(Jcilicetfenario)arEliores c> a reltquis Jeparatas leges, eorum corporum conHruEiiones Jeu 
affinitates dicil>iles amplcBetes Jhis trtlfus poHremis coegit lil>ris^qui itaque de corporil^us lo 
qui diEii funt . S ed quia trium horum priorem tantiim tranjiulit Theon, Tpficles 'vero rr- 
Itquos , Campanus autem in omnesfcripfit , 'veremur hoi diuerfttates aliquid corruptionis 
generaffe . Nam decimiquarti 1 8 theoremata ai> Euclide profitetur /i*jiepijfe Campantis^ 
decimiquinti^vero 13. Jt Tpficles decimoquarto,quatuor,dccimoquinto autequinque tan- 
tum alf eodem recepijfe fatettir Euclide.f/orum itaqtie aut certe Campani in decimuquar 
tum luxMSy in dectmumquintum 'vero inopia, aut equide Tpftclis in 'vtrofqucpenuria 'vn- 
de oriatur, relinqutmus. ^are decimiquarti opta coparatione foltdorum decimotertio de- 
Jcriptorum niti c ementes, qute huic Euclidem contuliffe arhitramur, conferemus eidem,re- 
liquafiqu^ necejfariaftierint fiiis locis reponentes. "Decimiquinti autem ab Euclide nccef- 
fartam thcorematum carptam feriem^^vno fctlicet tp* yiginti conclufam proilemate aggre- 
dientes. Campanum comperimus duodeeimo feu penultimo theoremate^yigmti optatarum 
aI> Eucitdeinfcriptionum, duodecim tantiim demonflraripoffe(quas fcilicet is demonflra- 
reconatui eft) dicentem , nonnuUifque dcl;ilil/us admodum argumentis iUud idem confir-' 
mare cupientem. i^afiEuclidis cceptum 'virespr<ttergrediconcluderet,quinempe t/iginti 
folidorum rcgtdarium demoflrandasfufcepiffetinfcriptiones,duodec'tm tantiim adimplef- 
JepottaiJfet.Jnauditum faltem nulla Jide dignum iUud ariitratijcd potius elapfos temporis 
am^irus id nolis iniunx cotuhjfe, "^f qua integrt defcripferat Eucltdes , diffc£ia feu 'varie 
"^^itiata adnosperduEia fuijfe fuafimus. Ne igitur tantiim hutus depereat nome, huic 
decimoquinto peragendo,tam ferto incul>emusjiidore,quo ( diuina ofttulante clementia )nu 
meris omnt^iis abfolutum iUum reHituamus,mentem doEiifiimi iUius Euclidis quampro- 
xime licel>it e 'vefligio fequentes. Acinfuptreidem decimumfextum de foltdorum infcripto - 
rum^ad circunfcrtpta rejpcEiufeu af[inttatedicentemfocialimus.Pr/Hsinchoatam folido- 
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rum re^ularttm mteUtgmtam profequentes, qua decimotertio defcrifta foltdd fequenti dr 
timoquarto ad fe coUata funtftcj^ decimoquinto de/cripta eruntj po/lremh decimofexto co' 
ferenda 'venient /Demum qttanam arte componamur hiec rtgularia foltda, compofitaque 
qualta producant corpora , demonHratis argummtii decutmtts ,ful>iun^entes leui quodam 
€ompendio,qua rattone fingulii re^ularilfttij/in^ulaqueiUfi regularia infcril?anturadmO' 
nentesyqug fuftus ni fitijfct temporis parcitas demonfirationtbtts iUufirajfcmtu,fed h(Cc ocu 
latusLeElor nuUo ne^otto confequetur. Hxc aute haclenus difufimus,i/t legerui facilitas 
elemetorum geometricorum adaugendorttm pateat,ac in dies ditior ftue locupletior euadat 
huius difipitn<e methodtti.Nam qu<e circa regtdartumfguramm latera,iafes,aut foltda 
confsrri pofut halitttdines,numero fere infinita: nafientur , eorum igitur nofiro dectmofex- 
to aliqua propofiitjfe fitfjiciat. Tandem ">f inter h<ec perfeBa foltdajratem<t qutdpiam no- 
fcamus infidere nccefiitttdinis , Opufiulum terminando folidorum lahori contulimtts iUud 
quo pulcherrime folida in mixta feu ah ipfis compofita transferantur ,fiue qutd Cp* quale 
coniunSia componantfolidum oHendamus . Tttm etiam de foltdorum regulariumn atur^t 
quadam fit&iunximusfitUeuandis ingeniortim lalfortlfus mnparum 'Vtilia.7(eliquafiu^ 
diofis huius difiiplinx militHfUs adimplenda relinquemes. 

EMrHPi'A T N H N,A' n EI P I X TTXiIn fcTPE. 
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fibus ccmporis iniuriacontra<5tis,rcftituta:aHimplctis prxtcr maiorum 
rpem,qua: ha<ftcnusclccrant folidorum rcgulariumconfcrcntiisac in- 
fcrjptionibus.Au<5lorc FrancifcoFlulTatc Candalla. 

Liberfrimus. 
7)iff)nitio ^rimd. 
I G N VM, cft cuius pars nulla. 

J^/rf geometrUm^gtmus cuim vnicum ohieifum ejl tjuantitM^Signum ejje 
difpnimits^otam flibtnteUtgentes^cuius nuUa efl pars (juantttatisy vt cum dtjji- 
Kito connerft difjinit icnotam cuiits nuUa fit quantitatii pars^fgnum ejje tn- 
teUtgat^quantilalem ages'.7>(iiUam autempartemfed tantiim animt conceptum: 
Cuiujltbet quantttatis parlem optalam, vel locum Itmitantem, diuidentem^ amt 
defi^nantem. J^od etjuidem in temporis {juantttate inflAns^veluti tn pondere^iomentum , tdem 
ejje dtcemus^qu^nihtl metiunturfed tantum Itmttant. 

Diffinitio fecunJa. 

Linca vcro cft,Iongitudo non lata. 

.^jtpntam Geometria tres rectptt dimenfoncsionptudinemjiatitudinem^fcilicet^fuhltmita' 
^em.Jiu* vero quantilus vnam tanlum hahet dimr ^Ea lonq^iludinem tantiim hJjet, Ea 

■propter lineam primam qutdcm omnium dtmenftoneh, , i ui.^itudine joUtnmlU vero latitudine aut 
altttudtne dotat. C^uare etiis loniitudo quantitM dicctur^ctus vero latiiudo aut fublimitasjignum 
tantiimrectpit^hocejl determinandiylimitandi^aut defignandi virtulenr. Metiendivero Jolas lon- 
gitudiMSinullas autem latitudines,velfubltmttates ffciptt ncgotium. 

DiffinitiotcrtiA. 

Lincxautcmlimitcs funt,figna. 

Limites line^ fi<ina vocat^F.o quod limtlare Jit alicuius quantitatisprogrejjiim ierminare^ quia 
^ero lon<iitudo Itne^ ciim ftt JoU in iinea dimenfiOyfumit fibi termtnum Itmitemjiue deftgnalorem 
fignumyquod qutde xque vt illa vtitur reliquis dimenjionibusjatttudtne fciltcet dr altitudtneihoc 
ejl nuIU.Termtnatur ttaqut aut limitatur linex progrcjfus figno. 

Diffinitio quarta. 
Rcda linca cft,qux cx arquali fua intcriacct figna. 

Signa linea(adeam vere reifam dtfjintedam) exxquali tnteriacere dteit.Cumqujtuis in eblatd 
linea jigna concepertt animus inter extremos line.t Umites.Hacferte interiaceant fiue tnterponan- 
tur^vt ex aqualt (jr nujquam fuhfiiltando ftiie declinando^ab extremorum mutuo recedant ajpe^u, 
Sed iftterextrema line^e fgna acUquate iaceant. 

fJif O 7^1 T V UM". 

Hanc diffiniutt Campanus re&amefe^qua a pii£}o ad pun{tumhreuijitme e.xteditur^qua dif 
fmitio 'veram re£litudinis fnbfanttam non concipit.Retiitudo etenim linea tn decltnationis prtua- 
tiane^fine tn eo fttu quem extremorum fignorum Iwex aj^ectm indtcat, conjiftit,f,on w hreuttate. 
7l{»s ideo T heonemfoquemur. 
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Dtfjinhio 5. 

Supcrficic^ 9fi:,q [ongitudincm,& laticudincm cantum habcc. 

Diximsit fecunda diffinttiont^frtmam cr vnam tantum baberi Jimenjionem in linea:nunc veri 
fiperficteifecundam^tjux binM prjtfefert dimenftonts)ittribuemus^on^itudtnem qutde (y- btttu- 
dinem: quo etenim obfequio Itnea ligitudines tantiim metitur^odem fiperJiciesdogttMdines dr U- 
titudinesmenfurat-.fedcum tertta careat dimenftone,fciltcet fubltmttate, eiusfubUmttatem expri- 
metfignifublimitMyiju^nulIa vtriufqucef. ^lnod autemad tertiamattinetdimenJionem,filicet 
folidorumfrimd vndectmt docebit (jMndotjue diffinitto, frioribus his decem libris qu.t tantum ad 
bin^priores dtmenJhnesJpeCiant^nterdum diduri. 

Diffrutio C. 
Supcrficici excrema funt Uncx. 

^^a ratione diximuf line* frogrejfum figno terminari fiue limitari, fic dtcemus fuferjicieifr»-' 
grejfum termtnart fel Itmttart Itnea, eo quod eandem habeataltttudinem cum fuperfcie, qujt nuOa 
eU.T erminamus tgttur,limttanms aut concludimiufuperjictem lineu. qut termtnt,extrema fun$ 
ipfits fuperfciei. 

Diffnitio 7. 

Plana fupcrficics e(t, qux ex xquali fuas intcriacec lincas. 

Iluic diffinitioni maxinte conducit quarta huiut : earnm etenim idem fer^e esi finjus^ naj^ 
arte finguLt reclx Itnexfigna inter extrenu iacent nufqtutm fubfultatia vel declinantia : eadem 0- 
mnes in plana fuferficie ducfa linea interiacent ex xqualt^hec efi^nter Itneas Juperfictem termina 
tes.fVt proximadiximus diffinitt0ne,nuJquamd mutuo extremarum aJpeiJu fubfultantes aut dc 
clinantesfiue inaltttudinem extramutuum extremarum ajpeiium tendentes. 

Diffniito 8. 

Planus angulus cft,duarum lincarum in plano fcfc cangcntium , & non 
in rc(flanliacentium,adinuiccm fada inclinatio. 

^jtoniam his decem prioribus Itbris de lineis reHis cr circulartbuf,qujtquidem infuperficiepU- 
na dcfirtbuntur^iclurifumus. InteUigemm planum angulum , ejfe eum qui in fuperficie pUru ab 
his lineis fe tangentibusyac tnfi inclinajitibus defiribitur.K^ ngtdus etemmefi ltne.irum tatigen- 
ttumfefiincltnatto.K^n^ulivere magnitudo in fola tnclinatione confifitt.,qujcvnicummenfirem 
habet circuli ctrca feanibitum^vt lattus dicemus trigefinia terttafi.x tt. S 1 autem du^ reClx in re~ 
£Jam coeant fefi tangentes, ilU contacius licet in plaM fit^nuUum efficiet angulum , eo quod nuUs 
fit tnclinatto. 

Difjinitio 9. 

Quando autcm contincnccs angulum xcGtti linc^ fucrinc, Rcailincus 
angulus nuncupatur. 

Reciilineum angulum k reSiis comprehenfum li- ZF, 
neis vocat,vt reliquorum dijferetiam ab eo nofiamus . / 
7{am B anqulum mixtum dicere pojfumus a reSia dr X 

curua comprehenfum.c vero curutlineum fimiltter ^ /. ._ 

n^fedhunc quidem concauum.,iUumvero conuexum.OmnestamenpUnidicuntur anguli.^vt dtf- 
ferantafolid»./luemvndecimo libro fauente SuperOydtJfinitmus:horum auteminfinita Jitntdi- 
uerfie delineationes. 

Difpnitio 10. 

Cum vcro rcdta fupcr redlam confiftcns Iincam,vtrobi^; an^ulos ^qua- 
lcs adinuiccm fcccrit,rc6tuscft vtcrquc ^qualium angulorum, & qu? fu- 
pcrftat rc<Sba, pcrpcndicularis vocatur, fupcrquara ftetcrir. 

Profequens anguli naturam exponit xqualem tncltnationem aquales efficere angulorum qnan' 
titates.Cum entm dicit reiiam fitfer reiiam ftantem^hoc fituquoxquos vtrobique formet an- 
gulos,eofdem reclos vocitari. ldfatur,co quod eadem linc* fiantfsad propffitamvtrohique fiat 

tnclina" 
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iHclinatio , qujtqHidem ^ijvalis exiflens , 4quales dcnomifiat angulos , hof- 
tjuerecits..^jeverofiperJlat rehaferfendtcularis eo <ltcttur,quod?{a' 
tura duce^ qujtqrauia detrfum dirigit^ utflanum ab humanis cultum <tqua' 
li vndique faiJa tncUnattone pendeat^ ac ad omnes re^as lineas in eo plano 
eam tangentes^ngulos xquales effciat^vt latms defcribct vndectmut liber. !^ 

'Diffmitto ir. 

Obtufus anguIus,maior cft rcdto. 

Diffmtio II. 

Acutusvcro,minor cftrcdo. 

Jam ojlendimtss linearum inclinattonem anguli efficere magnitudinem, 
Sed cum tnclinattonem matorem exifttmemiu,maiorcm linearum accejfum 
fiuearecla recejfum-.minoremvero^recejjum earundem:ad reclam autem 
dccedentium,dicemus maiorem inclinatienem ^minoremfroducere angu- 
Imm: Et proinde minorem incltnationem.^iorem efficere angulum, vt his videmus exemflts rc' 
£idty angulos a b conftttuenfes,eo quod ^tque adaperiantur fiuead fe tncUnent, *quos efficiunt a 

B angulos.Et tdeo( f>er decimam definittonem) re£ios. J^luia vero re6lx anguUtm c confittnen- 
tes^ flus adaperiuntur fiue recedunt a fitpfis^ quam recedant tlU qujt angulum a reiium confiitn- 
mnt^ ab eis faclus anguliss c, maior reilo dicctun quia e conuerfo angulum d confiituentes^mtnits 
«daperiunturfiitepUu tncUnant reUquis re&um componentibui, coaclum d angulum idcirco mi- 
norcm rcfio^acutum cfficiunt, co quod u acutiori cufpide^ c vero obtufiori forment. 

Diffnitio 15, 
Tcrminus cft,quod alicuius cft cxtrcmum. 

.^cniam cuiiifuis quantitatis extrema eam concUidunt fuis lerminis:dicemm terminos efieeA 
extrema qujt magnttudinem coardant-.quem qutdem termtnumaUqut finemvocarunt^eo quod 
fuppojito in obldta magmtudiMe motu^ ab intima parte adextremaSy vbt extremum aUquod eo m9 
tu attiginiiis., ibi huius motusfinem repejrimm. Sed fiibfiantu denominatto per extre- 

tHHin nnrjciipatur^ne tn finis ^principt) dijferenti.t> i,. i ..,../, , .. j . 

Diffnitio 14. 

Figura,cft qu^ fub aliquo vcl aliquibus tcrminis comprchcnditur. 

Figuram iuxtapr^cedentem diffinitionem^dicimusejje eam.,qujefiib aUquo cxtrem 0 concl» 
ditur,autequtdemfHbpUiribits:fub vnotantum extremo{hoc ejl vntcatantiim Itnea) concUidt- 
mus circuUir>:.^coni feclionem: tn foUdis vero^Jphxram: vnica fiiperficie^Jpherofdem., (jr huiufmo- 
di pUnai^Jolida:ftib plurtbtts vero,Jiiperficies pUirtbtts rcclis fiuecuruis Uneis comprehenfis,fiU- 
da plurtbus planis contenta.J^orum omntumtermint JuntyfitUcet planorum .,ltne.t^foltdorum 
vero ftperficies. ^jitit i'ero figna Uneam hmitanfij,nihtl qiiantitatis concludere poffunt.^ Une* est 
itmites^on terminos efie dicemus,citm tnfnit* nihil componerc fofitnt, nec igttur concludere. 

Difjinitio 

Circulu<;,cft figura plana,vnica linca contcnta, qu? circufcrcntia appcl- 

lacur,ad quam ab vno figno introrfum cxiftcntc, omncsprodcuntcs,rc(fix 

linc? adinuiccm funt^qualcs. 

JJac diffinitionectrcuU nec illum rotundum,nec quidem eius fignum medium ejfi dicit. Conclu- 
ditaiitent neceffario ex ea reffarum ab vno interiori figno ad ambttumjequahtafe, O" circunfe- 
rentiamin rotundum,^ ftgnum in mcdtum ferri-.hunc autem ambitum,circunferenfiam deno' 
mtnat^ qujtqutdem ab vnojigno orta., eoufqHc fguram circumit., donec vnde orta e 's{,redeat. 

Diffnitio 16. 

Ccntrum vcro circuli,illud (ignum appcllatur. 

Diffnitio 17. 

Diamctcr circulicft linca reda pcr ccntrum acH^a cxpartc vtraquc circun 
fcrcntia tcrminata qutc circulum bifariam diuidic. 



« 
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Difflhifh t6. 

Scalcnum vcro cft,quoc! tria in^qualia habct latcra. 

'DiJJinhio 17. 

Infupcr trilatcrarum figurarum, rcdangulum triangulum cA;,quod ha- 
bctrcdlum angulum. 

CimtH tridngnlo tjMouis vnus tMHtumdngHlus reifusejje pe/it,fit vuieturfecijje fiJenomi- 
met re^Mgnlmm triaHfftlum,eo quod vnum reiium, ckm flures hahere non poJiit,pofide4t, 

T)ifjinitio z8. 

Ambligoniumautcm cft,quocl obtufum habcc angulum. 

Fortius hutc tnerat argumentum.SieniminquoUbet trnngub^duoreffi anguU ejje n»M tof 
Jint , difficUtus duo ohtufi erunt: qutjfpe qui maiores reciis exifiunt. Ea dt re ab vno tantiim oltu- 
fit K^mbUgontum denomtnnbitur a voce gr-tca depromptum. 

Dijjjitiitio zp. 

Oxigonium vcro c(l,quod trcs habct acutos angulos. 

Vttrjtcedens angulus grxcam concefit denomtnationem,fic Oxigonium abacuto anguU deno- 
minabtmus:id<iutdemquod tres habet acutos angulos fiue^quales jiue in^(juaUs,hoc ek^^juodnu- 
lum reUum aut obtufum habeat. Hotum etenim trianguUruyn veluti tria efficiemus genera,fiiU- 



Ambligona. 




JfifcUi. 



Sudtmm. 



Ifififla. 
Oxigonii. 



Sttlnmm, 




cet Reiiangulum ,\^mbUgonium^ 
Oxigonium.J^orum quodUbet rur 
fij in Jpecies fnbdiuidttur : tKta Rf 
Hangulum in ifofieUm ScaU- 
Mum : i^mhUfonium fimiUter in 
jfifieUm ^ ScaUnum : Oxtgonium 
vero in ^equtleterum , ififceUm <ir 
ScaUnum : efuodltbet ttenim ^qutUterum efi Oxi- 
gonium^tres habens acutos anguUs. ReUquorumve- 
ro vrunque , ifofieUs fiiUcet (jr Scatrnum , Oxigo- 
ntJt, t^mbUgoni4,vel reffanguU ,quandoque Junt, 
vt hudoretur figuris. 

'Diffinitio 30. ^EqmUtnnm. Jf»fctte,. Se^lamm. 

Quadrilatcraru auccm figurarum,q\iadratumquidcmcft,quod fic^qui 
latcrumacrcdangulum c(l. 

Difjinitioii, 

Altcrolongius cft,quod rc<!i:angulum quidcm,fed ^quilatcrum non cft. 

SeguUres prius quadriUteras exbonitfiguras^ incipiensa quadratofijuod ciim Utei^a equjU.t 
(^anguUs-equaUs hjbeat,re^os habere cogttur.7(amomnequadrtUterum quatuor rectis anqu- 
los aquaUs efficit,vt colitgemus j 2 .primi: htc elenim anguUrum aquaUtus, oppofilorum Uterum 
tejuaUtatem necefiaris producet. .^are K^UeroUngius dicimus ^ quod d:quian^uluw,hec e/(,re- 
{TanguUim,fid ^quiUtcrum non est.,ciim oppofita tantim habeat Utera xquaUa. 

Dijftnitio 31. 

Rhombus cft ^ qu; «cquilatcra, fcd re<^angula non cll. 

DifjiHitio 33. 

Rhomboidcs vcro cft,qu? cxoppofito Iatcra& angulos habcns ^qu.i- 

les , Dcquc ^-quilatcrancquc rcdlangula cft. 

^uontamomnes fgurx reniUnett qujt numeroUterum triangulum excedunt,poffint in V4- 
riatis Uteribu} anguUsvariare.H* )idrsi 'itffinitiones nthil aUuda ^ocr immutant qu2 
anguUrum varietatem,non variatis Uteribiu.,^tU etenimfigura J^aaratum dilla eii,v4r'i4tit 

lif 
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Ij»ti,m i»aMlu,Rhombu, duttur^o vaxyftU UttriUu.^^ >veio.^Uerolon^m d,aafutt^tulU 
Uterum,fed tantum angulorum 'varicSMtcf^fU, Rhomhotdes dtcetur: ^xltbe, emm barum U- 

teraoppojitjjc^an^u- '—^ — • ' ' 

hs oppojitos 4t/juales 
habet, Priorum autem 
(f>r*uU oppofitofhiahet 
dcjualesyvthis docettur 

tKtmflii. V , . , .. . 

Sluadratum. x^UtrtUnpm. \ Rhfmbm. Mttmtnaes, 

Diffintttoi^. 

Vixtcx hasautcm rciiqua quacInlatcra,Trapcfia appcllantur. 

p-ltraeasdeeitttbuslocutifMmHs^ijuadrilj' 
terJJ Jiguras Trapefia vocat: Ea Jcilicetpta- 
fu, aua nec aqu,anguU funt nec faraUelis com 1 Ji. 
prelenjj UtertbusyVt hac Acr^. ■ 1 ''in-iV.^A 

Parallc!x,rcdVxlinctf funr,qarfr ih co^cra cxiftcntcs plano, &cx vtra- 
quc parcc in infinirum produd<c,non concurrunc. 

lUcdiffinHw MOtanda propter eiusjrequentem vJum,er,t.Sunt ttatjueparaiieU reif* lifte^y 
{quasvocamt Campanus Etfutdtjlantes) ,n eadem pUna fmperficie dejcrtpta vel cencept*, 
tatamenarte^ua femper&vhiijueytntereM^qualtsdipntidtntercfptdtHr. Perfj>icumm tgttur 
tritfifemper4iquid,Jlent: nuncjuam eas contungi^vtl concurrere. 

Diffnitio 56. 

Parallclogrammimi cft figura plana quatuor rcdis lincis contcnta:qua- 
rum qUiclibec oppont<c fibi inuiccm funt parallcla:. 

Nanc dtffimmus fi^uram tanijmam genus U trigefimam &tres tamjiquentes . quas comprt- 
hend,t ,n fe ParaUeUqrammum, & n,hl tnfufer. qu^Ubet^eUntm earm, & auIU aUa Utera op- 
pofita paraUcU habent . J^a de caufa autcmpr^ter EucUdcm, eius diffinttionem appommm,Jjcf 
U patehtt : eo quidem quodfipius hac d,a,onc non diffinita prtmo librovtttur: CT tamconfujc, 
vtexatonumqujndoque ^^.primi pro ParaUUcbgrammofum, pofit^um et,^Utera& angu- 
U,quxexoppofuo^qlntur,&dimettemtllMiih,far,^^^^^ 

^se9VVhlTV\ VOSTVL^T^A SIVSn^OSlTIO- 
nesftmplices,a nuDfs pr^ifis dtduElx: quas concedi nobis optatntts adfaciliorcm ar- 
tispro^reJfum^ltt^ifiidemnuHo ar^umcnto poteHmens rationaUs dcne^are. 

Toftidatumprimum. 
B omnffignoinomncfienumrcdam lincamduccrc. 

2^» inconuenit fenfu, vt ab omnifi^t mente concepto ( cmm aUud nenfii) 
in emne altud fiinum , Uncam reffam excogitare: quod qutdcm aquc fjc ,U re- 
pertmmvt f,gHum,pfumconcipere.7^ Uneam 4ia'6gnum,qMalii arsdepo- 
fctt^Jenfibmproponcrc non pojfumtu ftrcipicnda,fcd tantum concipie»da:eJ 
quippe nobif ars tradid,t perfcrij. itaque txternU exequenda cruntfenji- 
■ bus^ptr artis inteUigentiam mente conccptam dirtgen'd.i (runt., vt eam quamproxirh^i vaUant, 
imittntur. 

PofiuUtum fecundum. 
Rcdam lincam rcrminatamin continuum rcdVumqj produccrc. 

Peflu- 
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ToJiuUtum tcrtmm. 
Omni ccntro & intcruallo, circulum dcfcribcrc, 

H^e bina PofluUtAiyeUtti prius)natMrAtaGcametnc.< fequuntuK dtjciplt^jcujux licet ipfi 4cl» 
alraM* dtfficiJlime exxt{ui Pafint: tamen (jru m tn mcritc co^ifCpt{((tae{eA qu^ (xtetnHffeujibtu «ji 
fofjtint, regenda fufficiet jat fuferj^. 

Jiulatis dtjferunt, quod Pojlulata Jint pojttiones Jtmplices,a nuUa prjemijja deduSi^f 
qu<t rem non exiJientcmJUripoJiuient. Sententue itero commurtes, condittonalempr^e- 
mijfam necejfario feqitemes, rem iam exijlentem nosjenttrt eupiant : ^od prater- 
mijerunt Campanus 7%eon: hic nanque duas inter Pofiuidta mijcitrt Senten- 
tia^, iQe 'vero tres, relirtquentes^racum exemplar, quod nojiro iudicio approbiindun^ 
'vidcturhocloco. 

Trima. 

V AL ci(]ctn<cqualia,&adinuiccmruDC4cqHAlia» 
Secunda. 

£cna:qualibus4cqualia adiiciaQCur.toc»cruat£guaiia..^ 
Tertia. . . 

\j- wia .■V? •« >->v<^ y . 

EcGab ocqualibus qqualia atifcrsintur,qti^ rdinquuntur, cfonc^qua- 
lia. 

^ ^uarta. 

^ £c n inqqualibus ^qualia adiungancur, tota crunc in^qualia. 
HL ^inta. 

£t n ab in^qualibus a^qualia aufcrantur, rcliqua in^qualia crunc. 
> Sexta. 

Qu^ciurdcraruncduplicia,adinuicemrunc^qualia. 

Septima. 

E c quq ciufdcm func dimidium, qqualia funt adinuiccm. 

j^V Siffds, Jextam fciltcet dr fepttmam, p*fiiit tantitm Emclides , quibus tuiUl^ reliqmdt e^MAniitd- 
tum mulliplicatioHes fiMe in augmentum fiue in dtcrementum extenft , comprehenfe fmt. 2{am 
cuma/teiufdemduplicia tqualia adtnutccm ejje, iHteHigit haudfecus ttufdem trtpltciaaMt tjMa- 
aruplgcia autalta qu^tuis multiplicia tnter fe aqualia effi: nec nom & dicems eiMfiem dtmtdia ^tqMA 
effe.,t/itco conclttdit.eiufdem tertia^quarta ytjuinta autalia qm^uis tdem decrtmentum eiufdem 
multiflicantUfinter fe jequalia effe vt compendto confmUtt. 

OEiatu. 

Et quq fibimctipfls conucniunt, ^qualia funt adinuiccm. 

thtmettpfis conuenirc dtcuntur magnitudines., ciim earum finguU quantitates ftngmUi compa- 
ratx^qualesreperimntur^vtcmufibet totiuspartespartibus alterimsquoad quantitatem conue- 
niartt., hocefi rjtionah argume»to(»on autem experiemtta) conueKtre cognita, illa funt ^tqualia, 
vt longttudo longitudint, latitudo latitmdini ,fitUimttM Jublimttati , reclarum inclinatio tnclt- 
natiorti, dr reltqua idgenms, 

iif 
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Norm. 

Totum cfl: fua partc maius. 

Rejpecliuum ejfe JicemM tcsum ad fartem.^cum fmt fiht relaliua: jrars etenimgtometrica qued- 
Vthct a tote ahjlra&mm eH, altquid ei relineiueHs^quod Uttm decehimus prtma dkffmtient qutnti. 

Decima. 

Omncs aoguli rcdi,qc[ualcs adinuiccm funr. 

t^tuiecima. 

i*" 

iSiidduasrcdas Jincas,rc<3-aincidcnsIincaintcriorcs& ad eafdcmpar- 
tcs angulosjduobus rcdis minorcs in plano fcccrit, Rcdas lincas in inhni- 
tum produdas, concurrcrc ncccflc cft nd cas partcs, in quibus anguli duo- 
bus ccdisminorcs cxiftuncv 

>/uiM notitia a trigefima qutnta diffinitione oritur oh inclinationem. nahr hina linea rta^e 
in quM reEia inctdit, efficiant hinos tntertores angulos, <^ adeafdem bartes Itne^ inadentu, duo- 
butrefiumtnertSycUrumcJihinMltntM adft inuictm inclinart .& auanto plus m rtaumUn- 
gumjLfroducentur,flusaccedentadfeiffts,eiuoufquealtera alteram feccet..^are Jequttur om- 
Hernlintarum rt^arum incUnationtm infintte in fUne freduSiam^ tandtm angulum freducere. 

"Duoelecima. 

DUq Tcditc linc? fupcrficicm non comprchcndunr. 

Kyd fractdtntt nafcitur hac.nam vtfuftrficiem concludant du^t linea^in figne cencurrere 
eas oforttt.^^if^dfi4>eefiviio tn rt^lameottmkfroducantur^cmftrruasus freducent itrttrual- 
lum^ufquam itaqut fuftrficttm cUudtnt. 



Etulid. 



^EVCLIDIS DEMONSTRATIO- 

num reftitutarumLiberprimus. 



Tropojitio prima. 



TroilemA, I. 




jVPER datarc£la Ilnca ccrminata^triangulum zquilate« 
rum conftitucrc. 

Sitfrofefiu re^a a b termtMtA in h<ir i^^cen 
Jtro K:interuaUo autem a b arcMlits ducAtur b c, 
^fer ^.fofiulatum, ctntro'item b, interuallo b a, 
circulm ducitur a ouunHis a g,g b re£lis:Dico 
triangulum a b g aquilaterum ejje: ^uoniam per circuli dtffmitio- 
nem reita a Oyttqualis eit re£l* a t:(jr(fer eandem) b g ^idtm a b <«- 
qualii erii:Sequetur itaqueex frtma comrtmni fententta a c, g b 
{eidem a b aquales )ejje cr adtnutcem aquales. Super data itaque 
recia line* termtr:afa k t^riangulum a c b aqutlaterH coftituinutt, 

Propoftttofecundd. Trol>lema i. 




Ad datum fignum,data: rcdz lincic xquam rcdam lincam poncrc. 

lEIio fignum datum K:data vero reda b o^ducatur \ 



\ 




k B reita, fuper qua (per pracedentem ) triangulum 
ttqnilaterum conftituatur a b d . txtendatur \> Kin 
L,cir ntin itCentro b interuallo b ccirculusdefiri 
hatmr c i , per 3 poftulatmm, etntro rurfus d , inter* 
uailo D I , ctrculus fiat i l: Dico reda a l aqualem ef 
je reci* g b pofita: ^jioniamaqualts funt d l,d i. 
reSl^^iptr l y diffinittone, K^Equales item funto a, G 
u ^tperprxceaentem. Reliqu^ tgttur a l, b i <squa- 
leserunt ptr i communcmfinttntiam^K^tquonia 
4tqualis tft b o^reiia b v.per i j dtffinttionem, Re£ia 
A L ^ B o {tidtm B I aqualts) trunt adinuictm a- 
qualesyptr i communtmfentitiam.^ K^ddatumita- 
que fignum K^ta rtHa iinta b c^quam rtffamKL 
pofutmMf, 

Tropoftio tertia. Trohlema 3 \ 

Duabus dacis inxqualibusrctftis Iincis,amaioriminorija:quam rcdbam 
iincarn abfcindcrc. 

Sint data rtda inaqualts k b maior, (jr c minor^d datu 
figni K data o, aqualis ponatur k D^tr prafata,ctntro K,tn- 
terualto afitem k x>,circulus ducatur{per tertium poftuLat.) d 
%.J^jtia retia a \,maior eft{ferhjpotefim)tnteruaUo k d, cir- 
culma fecahu redam k feccet imj^uare k e eidem 'kx> a- 
qualis erit^per i j diffinitionem^ Et proinde a b c ( tidem 
A D jequales)adinuutm aquales trut. Duabus igiturdatis k b 

G inaqualtbtts reiiu ltneis,amatort k b mtnortaquamo, 
reitam lineam abfctdimtu k e. 

Tropoftto quarta. 

■ Si duo triagula duo latcra duobus latcribus zqualia^ habucrint alcerum 
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altcri & angulum angulo xqualcjfub xqualibus rcdis cotcntum,& banm 
quoqucbafi xqualcm habcbunr,& triangulum trianguloa-quum crit,ac 
rcliquiangulircliquisangulisxqualcs crunt,altcr alicri xquis latcribus 
fubctnfi. 

Siiit trhn^ulorum a b c d e i , duo late- 
r< A B, A G , auobus D E, D I ^fijual/a , Injuper 
anguli B A c, £ D £ Jint ^quaUsiDico hajes b o 

E z aquales effeyC" reliquos qui aJ i(^Qan 
gutosyreliquis qni ad^^i^ ^tqualcs ejje-.^^o- 
mam{fer hypolhejim) aquales Junt a b c?* d e 
reiU. Diflantta Jignorum KCTi, diftanti* Ji- 
piorum D CT" E conuenit^ necnon quia aquales 
Junt AG (jroi reftjt, dtjlantia Jgnorum a ct^ 
c dijlanti* Jignorum a&z conuenit. Rurjus, quia dquosangulos comprehendunt reila a b, a o 
cumrelHs d e, d Xyconueniet tnclinatto re£ia k o ad rellam a b tnclinattoijt reff^e t>z ad re- 
£f*m d i,fer oElauam dijjinitioncm . 7^m aqualitM angulerum a b inclinatienum aqualitate 
defendet.SequeturitaqueJignerum^adc CT tad i dijiantias Jeu tnterualla cenuenire,citmin- 
teruallorum differentia ab inclina/ionum diuerjitate nafiatur, Ipja ttag^ Jigna b o,^ e z ceniMt^- 
gentes reila, aquales erunt: TJamJiaUera maior ejjet altera,(^tncltHatto tnclinattene maier ejjet 
contra pojitum, quodfiert nequit, cr ideo conuenient earum quantitates. Si igitur triangulerum k 
B G cr D E 2 JinguU qujKtitates Jinguliscemparata, aquales Juerint , triangula a b c, cy- d e 7 
hiipJisconueniuntyC^preinde aqualta Junt perociauam cemmunem Jententiam. .^uarecr reli- 
quianguliquiadfidr o reltquis qui adiCT^ aquales erunt,cum trianguUjihitpJis conuenunt'. 
Si ttaque dno trianguU, duo Utera, duebiu,(^c. 

f^lteram demenftrationem huic quarta exhibere cegimur, ne prabeatur aditus^ que vDa me- 
chantcorum vjiium inftrumenta in demonflrationes inctdant. 7{am Campanm ac Theen hanc de- 
mon/irantes^triangttlum triangulo Juperponunt,aHgulum^anguU^ftue Utus Uteritdenuimflrati»' 
nempettitsinftrumentopalpantes,qujm rattene ftrmantes: quod unquam prorfits altCMuma vero 
diftiplinarum cultn reifcientes,a!ijm demonftrattenem ahjque Jigura, angult Jeu linea tranjpoftti- 
one^protulinm ratitne elucidatam. 

*Tropofttio quinta. 

Ifofcclis trianguli qui adbafimfuntangulijatlinuiccmfuntxqualcs: fic 
produdis xqualibus rc6lis,quirub bafi funtanguli^adinuiccm <cqualc$ 
crunt. 

; Sit triangulum ijojctles a b a,iahens hina latera a b , * o 
inuicem.tqujlfj:I)tco angules qui adbaftm b oaqualesejjeiin- 
fuper,Ji producJKtur recia a «, a c, effictentesfub bafti angulos 
8 G I, c B z, dtce ees ejje aquales. Seccentur pretenfte a i, a z rf- 
^uaUs ,per terttamhiniu.ducanturj, o i, c i ,aquaUs erunt 
reEla b z , c \,per tertiam communcm fintenttam.^jiontam 
aquales Junt a 1, a «, ipfts m,a o per hypotheJim,(jr angulits a 
cemmunis,hafts b \-haft c z aqualis ertt. Injuper anguU a i b, 
A z o{perquartamhuius)Juntaquales,necnen^ angultkx b, 
(JrhO ■L..SjitA vero triangulorum b z c ^o\z aqualta Junt • 
Utera b z , z o^pftj c i , i b, angultts b z o , ipft b i o, reliqui 

(per pracedentem) reliquis aquaUs erunt,fitlicet z bo , <^ i c 1, quijuh hafi b c, necnon b cz, 
ipft o zi: Si autem ab aqualtbus an^ulis a a 1, a c z, aquales aujerantur o b i , c b z: 
reliquiK b c, a c i,quiadbaJim{pertertiamcemmunemftntentiam)eruntaquaUs.lJofeelisita- 
trianguii quiadhaftmjunt anguUtadinuicemy Crc, 

CH O 2^1- 
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TrAnftultmm ififielium triangulorum pluralem vocem i/t JinguUrem, ne incumhjnt dtficntes 
fuper comparationt angulorum plurtum ijefielium adinuicem ^ Jed tantitm comparattom angulo- 
rum cuiujlibet ififielis cr eiufidem interfi. 

Tropofitio 6. 

Sitrianguliduoanguli^qualcs adiuiccm fiicrinr, ^qualcs quoquc aa- 
gulos lubtcodcntia latcra ^qualia crunr. 

Sit triangulum o b a atjuos habens angulos c a b b o a: Dico latera 
A o cr A B {eos fuhtendentta) tqualta ejfe: ^^odfi non fmt^efio alu]uod 
eoritmmatus{fciltcet a i.)^amaiort b a relUamferatur^ ^ijua minori 
A o^fit^ B D, comungatur^ d g. ^jtoniam a o d b funt xtjuales, co- 
muni eis addita b o^hin^ k o, g i^hinisn b, b o erunt-eauaies^perficS- 
dam communem fintentiam^£luia vero duotriangulaD b cc^a b o 
habentduo latera d b, b c, duobus a o, o b aqualta^ ^ augulum d b o, 
afigub\ci i{per hypothefim)icqualem:bafes tgtturvc, c^a b aqiales 
habebunt(perquartamhuius) triangulum d b o trian^ulo a b c 
ijuum erit( per eandem)(^ mtnus^cum fit in maiori comprehenfum^quodfieri nen poteli. Ipfirum 
igttur Ktc-KQ laterum nuUum eti maius^ xqualta igttur funt.St tta^ triangult duo^ (^c. 

Tropofitio 7. 

SiaIimiribusaIicuiusrcd^Iincqdu?rc<Sl?adfignum concurrant,ab c- 
ifdcm limitibus in plano &: ad cafdcm partcs, du? ali^ ad aliud fignum, du- 
abus primisaitcra altcri cundcmfincm poffidcnti, cqualcs non confti- 
cuentur 

c>/ limitibus reifji Ume^ a 
duil-dt re£lx lineaK g,b o cocurrut 
tn c,:tnfuper ab eifde Itmittbus^fu- 
per eodem plano, ad eafdem partes 
cocurrant ad aliud fignum d. alt* 
dux A d, B d: Dico recixs a d, i> d 
duabus prtmis a o, b c non ejje rf- 
quales^fiiltcet alteram a d, alteri 
a g adinuicem , nec fimiliter b o 
alteri b d eundem b finem pofii- K 
denti.K^btmpofitbilientm^SiaqvAlesdicanturfiilicetK o^reda a d<^ b Oyipfiv D,a/juales r« 
runt(per ijutntam huius) anguli kgo^kd Oyfimiltter b o d,^b no ijuiadhafim ifiofielis.C» 
auiem an(rultts a d o(pars fiiltcet totius t do) fit aquus ipfi a o d, totus b d o maior erit parte 
a o D ^fid cr minor : nam fuit aqualis ipfi b c d parti tottm a o d, quod fieri nequit. 2(0/1 tgitur 
eruHt ^quales^fitlicet k Oijpfi a d, ^ b o, /)>/7 b d. ^jtta vero potesi cadere fignum d intra tri- 
angulum KO t.Cadat (adficundam huius partem ojiendendam) Si igitur aquales credantmr k o 
ipft OD^dr B ^i^pfi^ Oyangultadbafimfiiltcct k d g,^ a o DfStnt(perquintahui«s)aquales..^i 
verofub re&arum b d, b o bafifimtltter funt xquales,fitlicet d c, ipfi tgd.T otus itaque kdq 
maior ertt angulo v c D,fid c;' minoryCumfit squalit ipfi k o d , parti ipfius f o D^quodfierinonpo- 
tefi. rbtcunque tgitur re£ljt alut a d, b d conueniant , quouismodo ipjis a o, b o, tnaquales erunt. 
Siitaque alimtttbusaltcuius reiia Itnea^crc. 

iM O 7(^1 T VCM. 

Ea qnjd quodammodo confufius hoc theorema tradidefit Theon^ nos altquas eius voces facilto- 
ricempendiomulautmus^nebinus aliM binis prioribus lineis aquales tn genere eptari putemus, 
ftd hinus tantitm abeodemlimite line^tfimul exorientes^in^tqualesprobart fibiinuicem,ac biHM 
reliqujs ftmiliter injtquales^haud fecus ofiendemus binas m d cencurrentes acbinas tn o concur- 
rentes fimul aquales fiert nen pojje^per in.<qualitatem angulorum adK^jr^ necejjario cccurrenti. 
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*Tropo/ttio oBaua. 

Si duotrianguIa,duoIaccraduobus laccribus altcrum altcri ^qualiaha- 
buctinc, & bafim bafi ^qualcm : angulum quoquc fub ^qualibus rc6tis co- 
tcntum (jqualcm habcbunc. 

SfntJiiotriangnU a b c u e c duo Utera du9- 
tnf Ijterihu/ iCijualta hatKHti^t^fiilicet a g, ipji dc(^ 
G B ip/i c E, ^ hafim A B ba/i n t ^qmtem : Duo angu- 
lum A G n^angnlo d c ntt^uis Uteribus centeKto)xijti» 
ejje^^^h impojiibili autem , credatur angulos o (jrc 
fio ejfe Jtquales^ftt alius quidam ad i fuper bafi d e an- 
gulo qui ad o aqualii^cr aquis Uteribus com^rehenfus, 
fcilicet x>xipfi KQ^^^T. ipfiz c^quetur a Umitibus 

reffa t> e datis duabus d c,cf e c^ltas duds ad altud (i- _ 

gnum 1 co»currere,aquales primis dc t Cj?(am Jupponitur d i re£ix a o xqualis,^ e i ipji b o 
quibusfuut aquales( per hypothefm) d c e c, Reifis igttur d c e c ^quales erunt d 7 , e z cuius 
oppofitum ait pracedes huius. Tionigiturpeffuntfuper aquis bafibus maiores aut minores concipi 
angttli Mtquis Uttribus comprehenfi.Si tgitur duo trianguUyduo cyc. 

MO N ITV M. 

Ilutus alteram demonfirationis partem refecauimus eo quod trianguli tranj^oftione vteretmr^ 
quod quidem marchanicum Jpeciat negottum a vera matheji aUenum ,pofita anguU qui ad z htpo- 
theji ex quarta hutns fumpta. 




Propofttio nona. 
Datum an£rulum rcdlihn:um bitariam fcccarc. 

o 

Sit angulusdatut b a G,exreffis aute a b a c^qua- 
Us adinuicem (eccentur^ per fecundam huim)AD a e, 
coium7aD t fuper ea(per primamhuim)fiat triangulum 
aquiUterum d c e, coniunqaturvero a c. Dice ref/a \ c 
angulumdaium s a o bifariamficarcquoniamtriangm- 
loriiK D c A e c binaUtera a d , a c bimtht^ a cfunt^- 
quaUa^ bafis d c bafihcX per prtmam huim ) aqualis, 
angulu,,i<ritur d a c angulo e a c{perpraced(ntem)erit 
aqHalis , Datum igitur angulum b a g bifariam diuifimus r/ 
per reciam fidicet kc. * 



Prol>Umd 



4. 




Propofitio decima. 



Problema 



Datam rcdbam lincam tcrminacam,bifariam fcccarc, 

jlHo data reaaDi ,fupcr ipfi veroD%{per primam huim) trian- 
q^ulumaanilaterum confiituatur KC*,fecceturbafiD T^eppofitusan- 
gulm c bifariam(expracede»te)perrec7am c c : Dico d b re^am 
ficari bifariamin o..^oniam trtangulorum d o c b g c^duoU- 
tera ^c cg duobus e c, c c, fint aqualia , anguU o c d c c b, 
iiqu» l^itfribiis contentiaquales^per confiiuaionem.bafes tgitur c d 
<ifi(per ^.huiui)aquaUs erit. Datam igitur rc£iam d b btfariamin 
G ficuimm. 




Prohlema 6. 



Propojtiio imdedma. 

Datx rcda: lincx, a figno in ca daio rcda lincam ad angulos rcilo s cx- 
cicarc. 
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SttpponatnrdMtareifa \ b, i//aua coHtingensfi' 
gnum G fi4matHr,ab iffi o verfi*t \ T^^tqiules 
4ft* rcfli fieccentnr o d o e. Snfer reffa vero d b 
truftiHlum aquiUterum^fer primam huius)cifii- 
tuatur D c i^onmnita c o:Dico c o adangulos re- 
{los datx A B excitari, cum triangulorum v>cg(^ 
B c G duo Utera c d d G,duol>/4s c b e G,y7/// ^^«4- 
/w , df ('•'ft^ c G communii fer confiruffionem ,per- 
jpicuum erit {ex offaua huius)angHlum\c c d angw 
loc Gv.y aquum efie. Ciim entm c g reffa finper rC' 

ffam confifiens a B,angulos c o d c g e, vtrobtque ^ n E B 

fiecertt, recli fiunt btni illi anguli, ^^c.per 1 o. dififinittonem huius . Dat* igitur reff* a >, i 
Jigrio o in ea dato reffam lineam coad angulos reCtos excttauimus. 

Propojitioduodccima. ProMema 7. 

Supcrdaram rcdam lineam infinirama dacofigno quodincanon eft 
pcrpcndicularcm rcdlam hncam ducerc. 

Sit data reffa tinea infinita a tyfiirnumvero extra 
eam fit o,Sumatur item contingeus aliudfignum,vltra 
iineam K^ad partesoppofitas ipfit o sitque \>^Centro ve- 
ro c interuallo o d, circulus fiat e » i , per 5 poHuU- 
tumy .Cluem ficabtt re£fa k B,cum fit inter ocrv po- 
fitayficcet infiignis i dr i,coiunganturque c i,g e, Secce- 
tur vero ei bifiariam dufia o t: ^jientam triangubrumK 
c I T o B T duo Utera o t t i duobus o t t e fiunt 
^tjudlta,perconfiruffioneM'.(irbafis o 1 bafii o t.,per 1 5. diffinitionem.K^ngulus itaque o t i an- 
guU o t » {aquis Uteribus contento) aqum erit,fer ta^tuam huius. Reffa tgitur o t fiuper reffam 
A B vtrobique aquales angulos o t p, o t i efificiens^reffos efificiet^per i o dififimiitonem. Super dd- 
fam igitur recfam infinitam a b afiigno o quodioeanonefiperpendicuUrem deduximut. 

Tropofitio decimatertia, * 

Cum rcda linca fupcr redam confiftcns angulosfcccrit,aut duos rcdos, 
aut duobus rcdisa:qualcs cfficict. 

Hjlo recfa a b fiuper reffam d g anguhs efifitciens. Dico ees 
reifos cfie^aut duobusreffii aquos..^Hod fii reUi fiint anguli 
A B G A b D pctttum confiquimur , Sin minus fuerint reffi, 
t^d reCfamo o ^fitgnuminea b adreffos excitetur %%per 
1 1 huius^ .^oniam recfifiunt e b d e b g anguli^K^nguUm 
autem a b c excedit reffus e b o^anguU e b k:J^i quidemex- 
cefijitt E B A relfo e b d iuncfus^reliquum duorum refforum e b o 

e b B complet. Bini tgttur a b c ^ a b d fimul fimpti anguli 
duobua re£fis aquales erunt. Cum reiJaigitur a.b fitper re- 
£fam D o confiifiens anguUs fiecerit autduos relfos^ aut duo- 
bmreQitt&c. 

Tropojttio decimaqudrta. 

Si ad aliquam rcifiam lincam atquc ad eius fignum dux Tc6kx lincq vtro- 
biquc duCtx angulos duobusrcdis a^qualcs inplano&ad eafdcmpartcs 
fcccrintjin rc(5lum (ibiipHs rcd«£ linc^c crunc. 
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Ky^daliquAm rtEtam Kr.&tius figntim iyhin^ rtlt^ Une* 
%G&ix> 'Vtrebicjut ducant«r. Efficiant auttm ad reltam a b 
a-eafdem eius fartes angulos abo ABDrf/cBO cbd duo- 
bus reflis ^quos, Dico rtffAS b G b d rtaum fih tffis eft. Si 
tnim B D mnfitmreclumiffm b c,// tffi bo tn rtcium alia 
qujefia b ij^oniam anguli a b o a b d duobui aquifolltnt reila 
{fer hjffothefim) ablato angnlo d n e reliqui a » o a b e duobus 
re&is mtnores trunt. Stquetur igttur reHam a %fufer reciam 
c B B confiftentem^anguUsdi4obusrefHsminoresefficere,ejuod efi G 
ahfurdum,ex i ? huius.T^» i^tturcadit al a in reilum tffi bo 
quamreHa b D.i"/ igituradaliquamrtilamlintam^c. 

Huius frofofittonis aliquas mntauimus farticuUs^fcilicet ad eafdem fartes^vtftrcifiamus 
gulosqutduobusrtflis xquaridtbent ^fitntxbinisduflts ad tafdtm farttsdata h^,nenautem 
tx duahus ad totam \ b frodu{fam.^art duas adinuicem cum data dtxtmus, tn eodtm auttm fU 
m^obfoltderum a fUnisfuturasdifftrtntiasy&c. 

Profojitiodecimaquinta. 

Sidu? rcdcc Iinc<c fcfc fccucrinCjangulosquicirca vcrticcm funcoppo^ 

fici,a:quo5 adinuiccm cfficicnt. 

Stnt dujcftfta a b d g fefe fecantes in e , Dico angulos qui ad r. fiunt 
ex effofito,fcilicet aed BEorf/AEO bed aquos ejje adtnuicem. 
Citm tnim a e d a e o duobus reUis fint aquales,fer 1 5 hutusfimtliter 
fere.tndem a e o o e b duobus re£lis,communis auferatur a s o. Reli- 
quiMD ■ E o aquales erunt ,fer 5 cemm.fentent.Stmtliter fatebtt re- 
liqiiosK E G B E D aquilcs efftjciim jint offofiti.St itaqut dua rtcla line* 
fefe fecuerint, angulos qut ctrca verttcemfunt effefitt,xques adtnuic em 

efficient. 

o T y C^t. 

Huicaddidimuf f,:rtic/fUm(effofitt)vt exfrimamus qui ad verticem ^quaUs reftrirtfituf 
an^li,quod non txfrtfiu Thton. 

CorroUarium. 

Hinc fcquiturbinas rcaas fcfc fccatcs angulos quatuor reais a?quos ad vcrticcm cfficcrc. 
Ciimfit advtrafqut fartts rtaafuftr rteiamconfificns fer 15 hutus,cr frotndt quafiibttrt- 
ffasinpUno adfignum idem concurrentes ,quatuer re£lts aquos tffictrt.ifjm bina earum fro^ 
dua* ad vtrtictm,rtltquarum quodhbtt tncltnationemconcludeHt. 

Profojtiio decimafcxta, 

Omnis trianguli vnolatcrcprodudlocxteriorangulus vtroquc intcrio- 
jC & oppofico maior cft. 

Trianguli a b cfroducatur latust c in d 2)i- 
roangulum exteriorem a c x^ymjierem ejje quo- 
lihet^ tVteriore offofito , fiilnet fffo,CKz^ vel 
o 8 K.Stccetur bjfariam Utus k c tn ijucatur b 
T,cui froduaa in \aquaUs fiat.t T^ceniunna 7 
c^quoniam trianguUrum \p^(jrtKtduo Ute- 
ra ^t^r c^duobus b e e a aquantur{fer confiru- 
aienem) ^ ^tquos comfrehendunt anguUs 7j o, 
B E A verticem^{fer fracedentem.) Reliqut igi- 
tur anguli e c 7 ,e a b {fer quartam huius)£qua- 
Us erunt^ffr bafes^CT trtanguUm trianguU. c-^frf- 
ierigttur erit totus a o d exterior^ tbfo c a b inte- 
riorey(cum idcmK cvfit matoriffoKG T^reltquo 
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2 c D . Similiterpaiebit extenfi Utere k e i fiCio b c «» OyJufld^ a o p p c , relirjuum an^w 
lum G B A minoremefiangMlo KQtt^hoc eft b o i oppojlto^Haudficus fiet produao quouis trian- 
guU latere. Omnis itaque tnaguli vno later< ^roduilo (jc. 




Tropojitio dectmafeptima. 

Omnis trianguli duo anguIi,duobus rcflis funtminorcs omnifariani 
fumpti. ^ 

Exponatur triangulum a b c cuiusUtutvnum b g produ" 
(atur $n ri^fitjj b g n:Dicobinos trianguli angulos kbq ^ 
A G B duobus reSltsminoresefie. Cumenim reifa a o fuperre- 
Ifum B D confiftat-xfficit angulos duobus renis*quos k c b 
A G •Dyperii huius. t^tquiper precedentem a o d maior eH 
^ngulo A b o . Duo igitur a c b.a b c minores erunt duobus 
reitis {cum fint minores ipfiis a c b, a o d binis re&is ^quali-j, 
biu. SimiUter oftendentur reltqut bini^produil» e» qui circa 
€os latere.Omnis igitur trianguli ^c. 

Propojttio eiccmaoSIau4. 
Omnis trianguli maius latus maiorcm angulum fubtcnclic.' 

Tridnguli a b c maius latus fit kc v:Dico an- 
gulum quemfiubtendit k g efie maiorem trtangu- 
li angulum.K^b ipfi a g fiecceturre£la k b aqua- 
lis A D. K^ngulus ita^ a d b reltquo a b d {per j 
huists) erit aqualis, etum fim» mA Ltfim. Sed 
' lus A D b exterior interiore d o b maior c 
X 6 buius . Multo igitur mator erit angulus a b c 
codem d c t,citmfit continens a b d angulum re 
iiquo A d B aqualem. Simtltter fii ponatur ipfi c b 

\tequalis o e ofiendemtts angulos c b e,g e b adbafim aquales ,(irexteriorem c e b interiore e a b 
^fnaiorem^&protnde totum c b K^multo matorem ipfo b a Q^Jitaiorigiturerit angulus a b c quetm 
maius latus a g fiubtendit. Ontnis igitur trianguli, &c. 

PropofitiQ dccsmamna. 
Omnis trianguli fub maiori angulo maius latus fubtcnditur. 



. • Triangnli a .b o maior angulus fiit quiad b: Dico maius latus 
efie KG fubtendens angulum B.T^mfi aliud qnoddam trianguti 
latus fitlicet a b effet matus^ angulus c efiet mator {per pr^ceden- 
tem.) Similiter fitc efjet maius^ngulus k ejfit maior,(contra hy- 
pothefim) qua fupponit angulum b maiore. 2(on t^itur erit aliad 
lat/tsmaius latere a g fiiblendente maiorem angulum^nec aqHale.^ 
quoniam ejpnt xquales angutt ad hafim ( per qutnta m hutus ) con- 
tra pofitumfupponens alterum matorem. Maius itaque ertt k c. 
Omnis igitur trianguli fiub maiori angulo maius latus fitbtenr- 
ditur. 



Propojitio *vigcjima. 

Omnis trianguli duo latcra rclic[uo funt maiora, quomodocumque 
fumpta. 





t 



\ 
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Efto trian^ulum a b c. Dice duo eius quxlibet Utera re- 
liqHoe(femaiora.F.xten<Utur4litjuod eius Utus t a d, 
Jiti ^qitalu A D //// A c coniutiaa d c , quomam a t> c 
A c D angulf{per 5 primt) funt^quales^ mawr ertt totus 
o c tanguh a c v.Trtdnguli sgitur b d c maius ertt Utus 
fi o fuhtenJens maiorcm angulum d c b Utere b cfubten- 
dente angulu c d ^.Sed Utus b d htnis b a, a c aquumfutt^ 
fofststftenim a d /^/ A c ^^«j//*. -fii»-/ tgitur b a, a c '"'-^/ 
//^#0 B Q.fttnt maiors/tmiliter fatebHt reltqua. Omnis sgi- 
tur trUngult duo Utera &c . 

Potuit breuius hanc demonftrareCamtanusferdiffinitionem re£i*line* ^cumomnislsneA re- 
iJa a figno ad fsgnum fit hreusjisma^ duo latera relsquo fequitur eftfe masora : fed qusa hac defcrifti» 
fot ius quam dsffnitsofuerstyth ea demonftrando abftinuimus^eo quod eius non meminersmus. 

Tropofttso 'Vt^e/imaprima. 

Si trianguli a limitibus vnius iatcris bin^ rcdVx introrfum conftituantur 
ad fignum , qux coniunguniur, rcliquis trianguli binis latcribus minorcs 
quidcm crunt,maiorcm vcro angulum contincbimt. 

Trianguls a b o j Ismstibus i&o hinx IsneM 
B D ox> ad fsgnum d sntrorfumconptuanturt 
{jr extendatur tDW ijDtco contunilds b d , o d 
mtnores effe reHis b a , a o matoremangur 
lum continere. Erunt {per fr^cedentem) b a, 

A E naiores iffazi: comunis affonatur o B.ErSt^ - — — ^ 

B A, A E , E c maiores iffts b e , e o.Sed{fer eandem) d e e ofiint maioresiffr d c.communis ad- 
daturD B, erunt c b, e d b nsAiores tffss o d, d ^MuUo igitur *A,K^,^ofunt maiores iffss i 
D G.Praterea an^ulus d e g masor eft sntersore&offoftto b a e .Ssmslsler b d c /^yg d e o,fer 1 6 
huius,Multoiglturmasorerst^Do{quemconfhtuunisntrorfumconsuna^)anguU%AO,ria0g»- 

li A b g.Si igttur triangulialimittbusvniusUterishina reifa^c. 

MO N ITVM. 

Diximus prater Theonem' reHas introrfum conftstut4s,ad ftgnum eonftstui- namfivjque ad 
trUniuli educerentur Utera.vere matorcm angulum quo quomodo cfficerent fed qtsandoque ma- 
u>reseffent,contrafrofofiitum,nosidco non tantum introrfium ,fied & ad J.gmsm e^ confiitn^ 
fetimus. 

Propafttio 'vigeftmafecunda. Prohlema 8 

Ex tribus rcdis quac funt tribus datis rcdis xqualcs,& quarum dux qux- 
libct rcliqua funt maiorcs,triangulum conftiiucrc. 

Profonantur tresre£fa linea a » c,alicui iffarumfiili- 
cet c aqualis ponatur d e. K^dfignum e vero iffii b aqua- 
Ita fonatur e g, adfiignum vero d reliqua a aqualis fit d h, 
ceutroautem d interuaUo d K^irculusfiat h f. Centro ve- 
ro E interiiallo quidem e o^circulus defcribatur f o^& con- 
iuni^antur d p , e p: Dico triangulum eJJeDf%ex trtbus re- 
ifuspfis A,B,c aquit conftttutum.Cum enim aqualifftt d h, 
reffa a, eidem a erit aqualis d r , cum fint d h, b f qua ex 
cetro^ftmsltterquia e o ipfiii f esl aqualis {per i j diffini-' 

tionem)(!reidemhcaqualis fuU »,reffair aqualiierit t J • 

iffi B. Reltqua vero d i^relsqua c fofitafuit aqualif.Ex trsbus igitmr E o, d p,t h trsbut datu A, », c, 
aqualibusytriangulum conftitutmus £ d f. 

Monttum. 
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c^r O 7^1 T F M. 

^uom4m frofofitumabfolute freblermpoftremoreflringit^frofefhfjesincertiUimitarts, noH 
mutem diffflinus. T^sperfciendoproblemattconJitiencm pr^ttultmtfs antepenendam^ua ftatuta^ 
froponaturproblema^-vt ex trtbm reBis quarum du^ qttxuis rcliqua funt matores trtangulum con- 
Jlituere. 2(jn autem i bt ex tribtss re£fis trtangulum confittuendum effe dtximm ahfolute,feiihac 
excepttonemfine reHrtSltonem apponamiss,prorfus indtgnum mathefi. 

Propojitio 'vij^ejimatertia. Prohlenta 9. 

Ad datam rcctam Iincam,& ad cius fignum, dato angulo rcdilinco, as- 
qualcmangulum rc6lilincum conftitucrc. 

Sit data rcHa linea a b ^angulsts vero datiss cui 
^qualis dandus efi^ftt^G ofiontungatur e D,//_/f vero 
CD aqualuponatur M,per ^ hutus.Ex trtbusautem 
reffis tribiss datis o d g b i d aqualtbus , fctluet 
AX A z z I {perprjceden.)fiattri4ngulum a i i.Ctim 
autem triangula c: e d a z i habeant duo latera dua- 
husy^ baftn e d bafi 1 1 atjualiatEt (per 8 prtmi)reli- 
quos angules i a z ipfi d o e aques habebunt.i^dda- ^ 
tamttaque re^am a b dato angulo e g d adfignum a 
^qualis angulus z a 1 confittutus ejl. 

Propojttio 'vigejtmaquarta. 

Si duo triangula duo latcra duobus larcnbus altcrum altcri arqualia ha- 
bucrinr,angulum vcroangulomaiorcm fub xqualibusrcdlis comprchcn 
fum,& bafim bafi maiorcm habcbunr. 

Stnt due triagula a b g,d t z duo latera duobus 
Uteribus aqualta habentia, feilicet a b ipfi d 
A G ipfi d Xyangulumverv b a g angule e d z ma- 
sore.Dtce bafim b o bafi e z maiore effi.^jtonia. 
B a o angultss maior efi hv>z angulo , K^d fi- 
gnum D per praceden . confittuatur angulus e d i, Bi 
aqualis angule b a o dato. Et tpfi a o aqualis fit 
t>\,contun[iai\ \i,Ciimautemi h g tuian- 
^uli fiut aqualesydr aquis latertbus contenti^bafes b c e t{per 4 huiiss) aquales erunt. frateres 
quoniam aqualis cfi vx tpfix> i, quiad bafimangult d z i,d i z {per 5 primt) funt aquales. Maior 
autem eli angulus e z i tpjo d z utotum fctlicet fua parte^ Maior tgttur ertt ftbi aqualt d i z, Multe 
itaque maier ertt e z \angule e i z mtnore.tJMatus tgttur erit (per i p huius) latus e t triangmli 
E 7. 1 , latere e i.Sed e i tpfi otefi aqualts. Ipfa tgitur o b fubtendens maierem angulum, reltqua 
E z Jiibtendente minerem maier erit. Si ttaque duo tr:angula due latera duebus latertbus alte- 
rbm, crc. 

Propojitio 'vigejimaqutnta. 

Si duo triangula duo latcra duobus latcribus altcrum altcri xqualia ha- 
bucrint,bafjm vcro bafi maiorcm,angulum quoquc fub «cqualibus rcdis 
lincis contcntum,anguIo maiorcm habcbunr. 

Sint due triagula a b c,d e z duo latera duobru 
aqualta habenfta^ bajim b g bafi b z matorem: 
Dice quod angulum b a c angule b d z maierem 
habebunt^^od Jiaquales e^et b a o e d z att- 
gult aquis latertous comprehenfi, bafes ( per 4 hu- 
ius) aquales ejjent , contra hypothefim , quod fieri 
nen petesi: St vero b a o angulus mmor credatur id 
angule b d z Bafis b o bafi b z miner erit(perpra^ 

B iif 
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€tdeHUm)qHed fmiliter foftto chiuret. ?{en eft igitur \ko angulus ifft *qualis^ec mincr 
tffi.Ergomaior ncceffirt(>erU.Si ttaqueduo trungula^c. 

Pro^ofiuo 'yigejimajexta. * 

Siduo trianguladuos angulos duobus angulis altcrum altcri a^qualcs 
Labucrinr,& vnumlatus vni laTcrixquaIe,autqua: iimulxcjuis adiaccnc 
ango/is,autqu<e fimul^quos fubtendunt angulos.rcliqua quoquc latcra 
rcliquis laccribusaltcrumaiterij&rcliquum angulum rcliquo anguio x« 
cjualcmhabcbunr. 

Sij)/ trijuguU A B c D e z duts angulos duobus 

*quales habenttafcilicet a b g a g b iffis d e 7 p 7. b 

e^ vnum latus vni xquale: Sint frima ea, qua xquis ad- 

iacent angulis .yfHicet b o iffiz Lttera aqualia: Dtco 

reliqua b a iffi f. d CT a o iffi i> i necnon b a c angu- 

lumiffi E D z dqualiaefie. ^wtd ft hac hyfethefi a b c?" 

D F nonftnt tqiialesfit a b maior,(irtffi e d *qualis fo- 

natur {fer 5 frimi) 1 1. .^oniam auo latera b i b o 

duoLus E D F. z Junt ^qualta , ^eques angmlos 1 b o 

D t z continent ^Trtangidorum tio e d 7 reltqua 

latera angnli ^equalta(fer 4 frtmt') erunt: angulus tgitur 1 o b angulo d 2 e ^quus eritfed sfft 

D 1 b aqualis fofitus efi koh iffitgitur a g t, xquus ertt angulm i o z^arsfctluet toti,quedeft aih. 
fnrdum.7{oneJlitaquemaioraliqua iffarum a b d f aquales iiaque erunt yfimtli deduhtene fate- 

bit aquales efie Kccrni .Secundo vero fuff onarKtu latera a b d c aquts angulos a c b, ^ d 7. ■ 
fubte/identia aqualu efie . Duo reliqua latera lateribuscrangulosangulifaqualia efie^ quod finom 
fintfit b g Utu4 matus iffet-x-, iffivero e r^qualis fonatur b tjquentart » t b a reSfis e z e d^ 
angulus B angule %aquantur,fereandem 4 hutus , triangulerum b a t e p 7 Uttra (jr an^ulne- 
qualta erunt.EU igitur b t a angulus,iffi r z uxqualis ,cut b g a -f/jwwj fofitus efi:fcquetur itjqHe 
A T b exteriorem iffi koz interiorteffofitoaquumejfi^ontra \6 hutUj^uod eft imfejiiiuie.2(i 
eft igitur aliqua tffarum b o e z mator alter* , aquales igtiur funt reil* b c cr k z adinuice. ScJ 
quij.tquales fimtltter eftenfe funt a b d f. (^angult k n o d i itqujles.Igttur {fer frtnti^ 
9*fes A o D z reliqut anguli reltquit aquales erut.Si itaque duo tr.anguU duos angulos duebus 
angulis,&c, 

MOTi^lT V M. 

^upntam dicit trianguU aqualia efifi qu^ dues anguhs diiobus jequales habent. Si med» vnum 
Utus Uteri Jtquale habeantyiut qued aquis adtacet angulisutut quodfub vno aqualiumanguleruim 
flibtcdetur.J^odquidem analogum efi^fumfi in altero trian^ulortim Utus adiaceat, in reliquo ve- 
ro fubtedat vnum .tqiuUum angnUrumJjlfitm erit ^tqtia efie trijn^nU-.fjiure diximns /tqualia U- 
terj fimuladiacere., aut ftmul offont aqiulibus angulis . Uac entm aniinaduerjie i o. dectmttertf 
demonftrandxfrodertt. 

Pro^ofitio 'Vi^efmafcftima. 

Si in binas rcdas incidcs rcdia linca in plano angulos alccrnatim xqMoi 

adinuiccra fcccrit,parallclx crunt fibiipfis rcdx lincx. 

In binMrenst a b c d incidat reHa e z effictens anguUs 
alternesjcilicet a e 2, e 2 r^^quales jtco recias Kn&ovef 

fefaraaeias.Siautem offonatur eas non ejfi faraiIelM,concur^ ^^- 

rent.cum ftnt tn eodemfUno^cecurrant tn \.,trtanguUm ertt ^..^^ 

F. 1 2, cuius extertor angulus a e z tnteriort offoftto r z n a-^X^ 
quus ejfit cot ra 1 6 hutus, quod fiert non fofiet^ non igttur con- 
curruntyfaraUeU itaque funt ^fer \ s diffintttonem hutus. 
SimiUter oftendetur fer exterteres^(jr offofitos^ vt oftenfum 
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eHfer a e z e z d mteriores offofitos.2{am iffi^i.xi *qtMS esi exterior ad verticem{ fer i j hu- 
i*s)/rec non iffi Ahi.St ita^ue tn binMreitoi tncidens, 

M O 7^1 T p' M. 

In fUno huic addtdimusy eo quod licet firuentur reliqu* hjfotefes fiilicet angulos ib incidente 
alternos tqiules effict, non tamen extra tdem flanum para//eU fiert pojjent^ vt videbamus diffint" 
tione 5 5 huius. 

Tropfiuo 'vigejima oElaua. 

Si in binas rc<fias lincas rc<5la incidcns linca in plano,cxtcriorcanguIum 
inccriori &: oppofito ad cafdcin partcs ^qualcfeccric,autintcriorcsadcaC> 
dcm parrcs duobus rcclis xquaics, parallclx cruntadinuiccmipfqrcdx 
lincx, 

Incida t re£ia t z in binas reiias a b, o d , efficiens ex- 
leriorem angnlu7n 1 1 b intertori ofpofito 1 t i> ^tjualem: 
Dico K B G D farafleUs elfi , J^oniam(^fer hypotheftm)^ 

angulo E I B Jtquusesin t d angulus^jr eide e 1 b aqnusefi ^ 

A I T quiadverticcyper i j huius^ Bini tta^. a i t^ i t d 
^quales erut^per i ccm.fint.qui qtiidemfuntalternijpfie 
igiturM xjV){pcrprafatant)eruntparalleU.i^dfec«n 

dtimjSiinterioresadeaflepartes b i t, i t d duobus reciisponantur aqitales^Refia z i in re^am 
Ktcadens,angtilosh. 1 t, b i T^duobtis reliis aquales efficit^per i ? hutus^fed^ n cu nv duobus 
reSiis .tquosper hypothefimfimiliter efficit.Comuni itaque n i ■tabUto^reUquiKi t i t v(alterni) 
erunt .equales,per 3 comm fentent.raralleU igttur{perprxccdcntcm)crtint a b c d re6iA . Si ita- 
qtte in bin.fs reCias lineus recia tncidenst^c. 

Propojttio 'vigrjtmanona. 

In parailclas rc(flasrc(flaincidcnslinca, angulos aJccrnacim (jbiipfisx- 
qualcs, &cxtcriorcm intcriorioppofito,&:ad cafdepartcs xqua/cm,acin- 
tcriorcs ad cafdcm partcs duobus rcdtis ^qualcscfficit. 

Jn para/lelM a b c d incidat reiia e z, , quas feccet in 
1 t: Titco E s> efficere angulos alternos a i t i t d *qua- \^ 
les.St enim non credanturfit aliquis eorum minor,fit- ^ \ 1 

ticet i t d , quoniam itjque fitper reciam \ b confifiens \~ * 

z, I dnobus reOis xquos efficit angulos a t t t i n. q ^ 

i^dditurautem ipfit i b alius i t d minortpfi \ i t. \. 
Biniigitur t i b i t d duobus re&is minores effictut * 
angulos,Sequeturitag^re6iass. b,g n adeaspartes concurrere in quibiti bini ilii anguliT i b,i t d, 
interiores confifiuntyper 1 1 comm.fintentiam:nonigitur efient p.traUeU,contra hypothefins,quod 
efiet abjurdum.<^ Equ.iles itaquefnnt a i t i t d anguli: Dico infuper exteriorem e i b interiori 
eppofito ad eafdem partes.Ipfi 1 t d aqualtm efie,cum e i b aquus fit ipfii a i t, qui ad verticem , df 
eidemK i -x offcnfns fit •■tqualisx-x n^fiquetur^it aquari ipft \ t Vi,per i.commu.fintent: Dtcopra- 
terea interiores ad eafdc partes dtiobus reciis aquales efficere , fciltcet ipfos b 1 t i t d . Citm enim 
refiu 7. I fiipcr a b confifies,angulcs a i t,b i t{per i j hiiius)btnis reliis aquos efficiat. Equus 
aute ipfi K i T ofienfius fuerit i t x>,fequetur i t x>^ b i t aqttales btnis re£iis angulos producere.Duo 
hus itaque reilis aquales erSt b i t,i t d tntertoresadeafiiem partesJn paraUeUs igitur re£iM re- 
£la incidens linca,^c. 

Propofitio trigejtmd. 

Quc in plano cidcm rcd? linc? funt parallcl?, & adinuiccm fanr paral- 
lclq,aut in rc<5l:um pofit^. 
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Smt re£lJt a b c d /» fUno eidem r z faralleU^non 
autem m reBum Jlt^:Dico ak&ov ejfe paratielM^ tnct- 

dat I» eas recfa i t K,rr// a i t angulus angulo i t i '^"fr- 

no ^qualts^fer frxcedentemSed idemn z extertor^ffi 
T K D interibrt opfofito ad eafdem fartes, efl fimtliter ^-c . 
aualis^per eadem.l^ttur a i t CT t k i> {etdem i t z *qu4- / • 

L) adi»uicemeru/n aquales^pcr ucomm.fententtam,quiquidem K i t c?* t XMfuntaltermJ^araU 
leU igii»r erunt ipftKiO D,fer a 7 huiM.^t itaque etdem reci^ ItnexfaraUeU nec tnreclumy 
pofitJt. 

K^d fecunditm autem.,fint eidem a b paralUUbin* c t> e d _ « B 

Moa au tem admutcem : Dtco quod c d e d funt in reflumpg- 




fita^uia non/itnt fataUeU,cecurrent igitur iffie^fit inv.<^ Z ^ ^ 

D contingens reila ducatur fecans a *fit ea d c, 
/^ efficit angulos a o » c d c duobus reilis dtquales.^ferfracedentem.^ k o-d ifficvi alter' 
no.,fer eandem.x^nguli igitur c d c o d e duobus reilisfunt jtquales.St ttaquead aiiquam re^ 
{iam G D,i/tfrf c D F I' angulos duobus reciis ^quos eff{cLwt^ffc{fer 1 4 huius)in direclum erunt» 
^u* tgitur eidcm fuut faralleU,&<dinuicem funt paralleUyaut in reUumfofit*. 

kM 0 Ti^ir y M. 

Citmomnii theorematumtextura contineat bmas fartesjjjtfotefimfcilicetd^confequentiamy 
Et vere hyfothefts ea fit natura,vt h*c vnua fit caufi fuffictens ad eum effeiiumfroducedumy qui 
confiquentia dicilur,animaduertendum duximus hiiins theorematis demonsirationem no efie ve- 
re fyUogifmum.,quem vocat K^rtsloteles efifiemonicon.Jjoc eii ^cientifcum. 7(am ex huius hyfo- 
thefi\<jua Theon fuffonit bmdsreiias etdem farallelu ynon\necefiariumfequttur fibiiffis faral- 

leUsefie.Pofiunt etenim binJteidemfaraUeUefie.tCrta- 

men concurrere.,&ideo no erunt faraUeU^ vt exemflo. 

Eidem a reiia erunt bma b (jrc faraUeUjtamenfrodu- ^_ ^ 

cia concurrent ft idemfofiideantfUnum:non igttur fi- 

biipfis taraUeU erunt.Si autem rectas s c eandem lineam dicere velimusfa/limur.cumfitfeclum 
conti/uum.Praterea hyfothefis fonit btn^ eidemfaiaUas efie^ihilque aliudcpiat, tumdcmum 
vt muicemfaralleUsLuat fiLffis^nec adhucfciensfifroducl^ cocurrentExeciitmiem etenim 
debet prxcedere prouofiticfoU namque executio (oncurfumearumanfilJocet:no»igtturaUter 
quam exeqiiendo\an ree-ia » c concurrant an non,fercif iemus,hyf cthefis itaqiie c^^^^^^ 
neras^a intezritate debet ornari, vt cunaa.qti* conclufionis necefiitaiinoxia obfisiunt^a frudc- 
tiadetrahantur,qua(oUhyfolhefisfofitio,conclufionemthcorema^^^ 

dixtmusoptartpUnum,vt^eneralisfiathuiusfguradtmonfiratio.NamabUiafUnihyfothefi,re 
Ha K I tres reilas frofofitas no r [(((^ty qumtmo rectam e s.forfm exlra tdemfUnum iM 

/ublimi omitteret .J^u^regeomei ; . / . ' .:neiis inflano fuffofilisy binas ac difiunctas adhibet con- 
clufionesyVt m qenere frofofita demonfiret.^od (i finifilcem velit nec difiunclam adbtberecon- 
clu ftoncniytum ab hyfolheft idem fianS reiicit^vt diiiino auxiltep. 'vndectmi docebit.,qiio fuffoji- 
to fimplu tternec difiunctim faralleUs fore concludel.i^lias injinita recta fuffont dcbuerant re- 
cuparaUeU vt confiaret theorema. 

Propojttio trtgejlmaprima. Prohlema, 10. 

Datq rcd^ line(j infinit^,pcrdatumfignum quodin ca non cft, paral- 
lclam rcttam lineam duccrc. 

S it datum fignum a, data vero linea infinita c b, In ^ A 



quafumatur contmgens fignumn.iConiu ncta hv^^d 
reciam autem a d, fignumque eius k.,angulo a u b aqua- . 



lis confiituatur in eodem pUno d KZ,per 2 3 frimt^pro- ■ 
duiia ZKin e: ^oniam in binxs reli*s c b z e reSia a d incidens.^ anguUs a d b d a z alter- 
nos *quales efftctt. ParaUeU erunt re6ix o b z E,^f r » 7 hutus. Datx tuque reci* Imea infinit*^ 
fer ddtum fignum quodfCrc, 



Monit. 
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Hui*s integritatem confirMantes^ T heonis vocibMs pjMlalum eligreM cegimur.Inqutt enim il- 
le,per eUtumjtgnum datx rcR.t parallelam rethm lineam ducere. ^id tiim fi tn eadem propofiia 
detur fignum^aHt equidemextra propofifam fibitnrccium collocctur^perca (igna puralleladuci 
mtnimepotefi.^jtare netnrenum apponalurextra tllam fignum^infinitamdiximus .vt autem 
reliqua paraUela dari valeat^datum extra eam fignum propofiiimus, 

Propojttio tri^ejimafccunda. 

Omnis trianguli vno latcrc produ(5lo cxtcrior angulus , binis intcriori- 
bus & cx oppofito cft ^qualis. Et trianguli trcs intcriorcs anguli , binis rc- 
(Sbis funt^qualcs. 

Exponatur a b o triangulum cttius vnum latus b g prO' 
ducaturinv.Dico extertorem angulum a o d xquum efie bi- 
nisinterioribus oppofitify Perftgnum o reii* b a paral- 
tela fiat o %.,exprafataM paraHelas autem a b e g incident 
B D , angulum c e d intertort oppofito a b c aqualem effi- 
cit^iper 1 9 huius.Rurfus in eafiiem, a b e o inctdens re{la a o, 
angiilum a o e alterno o a b aqualem effcitfpereandem. T o- 

ttis itaq^ue exterior a o r>J>tnis a b o oa» efi ^qualisanterio- — ~" d 
ribtts cf '^' oppoftto. K^d ficundum autem : Dico tres cuiufuis trianguli interiores angulos duobin 
reilisaqiiari. Cum entm reHa a c fuper reflam b d confifiens^angMlos a o d cJ* a c b duobus redis 
aquos effictatyper \ 5 huii4s,Sed a o d ofienfus cH bttiis qui adkdr^ intertortbus aqualis effi.Re- 
Uquus ttaque a c b interior (fibiip/i aquus) tres interiores trianguli angulos, btnis a o b a o d 
aquales ejje concludet^ (yproinde btnis reliis {ex prima comm.finteni^aquos. Omnis itaqite trian- 
guli vno latere produHo exterior^c. 

CoroU arittm primum . 

Si cmngulonim bini vnius anguli , binis altcrius xqualcs fucrint , rcliquus rcliquo xqualis 
crit. 7{am ex ficunda hutus partCy tres quorumuis iriahgukriim cngult ^ytrtiumquales ext- 
jiuntynempe vtrique duobtss re£iis. K^blatts ttaque binis aqualibm,rcliqut ( per pritnam finten.') 
aquales erunt, 

CoroUarium Jecuncltfm, 

Ex hac roelicitcr cliccrc 
polTunnus cuiuflibct poligoni 
angulos tot binis rcdis aequi- 
ualcrc, c^uoi triangula poligo- 
nuin ru(cipit,angulos in po- 
ligoni angulis conditucntia. 
/'/ autem detttonflremus quot 
poltgonis tncidant trtaguU^ Di- 
cemtti angulorum Poligani nu- 
merum,fi-/nper hinario trtangM- 
loriim numerum fiperare.T^m 
cuiujltbet propofitt poltgont ab vno quouis angulorum ad (ingulos oppofttos duclis recJiSf hac defiri- 
buntMr triatigula.,^iia vero duo proxtmi remanent anguli non oppofitt, nulla tntra figuram ad il- 
Uslineaduct potefiyVt hts patet exempUs .^^jtotjtam intrigono nulius e/l oppofitus angulus^nul- 
iapete/iduareffaabanqulo tnangulum^qua tpfitm in binaaut plurafeccel trtangula ,intrtatt- 
gulum cadens , in qMadraniuIo ver».y vna dtatur ad opfofitum angulMm, qtut tantiim tn bi- 
luipfum fecat triangula.Petitsgonumvero intr:a.,Exagot3uminquatuor.,Exptagonum inqutn- 
que , (jr fic infintta , numero atigulorum , nnmerum triangubrum cotnprehenforum binario 
fimper exccdcnteJ^luod autemplura vel pauctora poligonis conuenire non pofimt triangMlaJ:ac 
legeprafcriptisypatet.Citm quodltbct horumtrtatigulorum^ngulis poligonortm duorum reclorum 

C 
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aLauJucrvcrocxago.oocioar>gHhsrcaos,triaautcr.,p^^^^^ 

driljtcro auatuor rcChsjrdatcro vcro vmcum duos rcnos,pcr hums dcmonfirata,^od iiflurA 
dcfcrthcrcnturjn ipfis foligonis trianguU,corurn anguUflurtbus ^quifollcrcKt rcdts yficdcrfau. 
ctortbus,cadcm itaquc cjuantitus ficipf maior vcl mtnor cfict^uodcfict ahfiurdum. Tion tgiturflm- 
ra vcl pauciora ipfiis conucnicnt trianguU, angulos tn poltgonorum aKgulis habcntia. H^c in trre- 
cuUrtumfigurarum ttpis docerc volutmi*s,vt ccrttor patcat rcguUrium methodus. C^tcrum cum 
cftenderituts angulorumpoligont numerumjcmper btnarto numerum trunguUrum excefitfie, 
manifiefium ertt duplum angulorumpoliqpni numerum,cxccdcre dnphtm trtanguUrum nume- 
rum Uoc efi,an<!uUrum reciorum a trtangults collatorum,c^ui ficmper tpfiis triangulis dupUs efi) 
dupU binaru, hoc efi qiutcrnario^vt Utius quandoquc demonfirabit vfidecimafieptimi.fi quidem 
iftuddemonfiratione cqeat.^are fiequetur anguUs exteriores cuiufitbet poligom ,qt.aiuor re- 
atstquaUs e(p,vt pateat tn penta<ipnt fiigura. Cum tn qualibct figura anguUs tntertor a.m exte- 
rierel^HobusremsaquipoUeant.ex ij huius.Sequetur intertores 6- extcriorcs jimul fiumptosy 
tottdemreais aquiualercquotus elt dupUs anguUrumpoligom numerus^/iam qifiiibet duosre- 
aosproficret . SeddupUs numerusanguUrumpoltgoni numerumanguUrnm rcclorum tatrinfi- 
corum quaternarto excedit.Reliqui tgitur extertorfs quatuer rc£iis aqudUs erunt in quouisptU' 
fono. 

Profofiuotrigcftmatcrtia. 

yEquas &parallclasadcafclcmpartcs rcd? linc? coniungcntcs, & ipf^ 

^qualcs & parallcl? funt. 

Sint ^quaUs ^ paralleU reff^e Unea a b c D, coniuH' 
gantautemeasad eaflem partessc^d aliM vero eafidem 
£ V),contun£ia o e; Dico a o e d *quaUs efie , & paraUelM^ 
quonia tn pataHelM a e c d inctdtt o i^anguUs a e o b c d 

^quaUsefjfcttyper 29 hutm. T rianguU tgitur a e o,d o e,^ ^ 

vnumangulum a e q.Cui d g e .tqHaUm,& duo Utera a e 

B G^ebus d G G E aquaUa habentta^efificientper^prtmi.bafiest. o tD*quaUs.E/ reUqmtsaM^u- 
UsAOi&vio ^quaUs.I» btnM stajue reffM a o,e u.reffa o e tncidens,anguUs».o ^&uta 
ahernos aqmaUs efifictens,parallclM cfie refiM a g e d tndicat.per 1 7 huiMS. ParalleU ttaque & 
aquaUs erunt a o £ d *qn*sparalUUs a e o o contungeHtes.^equas igttur cTp^raUelas ad 

eafidem,&c- • 

Propofttto tri^ejtmaquarta. 

Parallclogrammoruni locorum latcra,qux cx oppofito & anguli,aequa- 
lia funt adinuiccm, & dimcticns ca bifatiam fccat. 

Sit paraSeUgrammum a b o d , cuius Utera oppofiita fiint 
AB GDC^AO bd: Dtco A B, o D *quaUa efje ,fitmiUter 
Cjr Aoipfi*0'& infiuper anguUs oppofitos .tquos efife , ac dt- 
metientem o b. ilUd fiecare bifiariam. ^oniam paralUU 
fiunt per 5 6 dififintt . huiits ht&cD, necnon a G&tv,in ^ 

CMcadens refla o z^nguUs a b o& d 0 b ^quos cfificit, tn- " 
fiuper A G %.,& D B G aUernos,per 2 9 huius^Et proinde totum a b d teti d o a anguUm. TriajtguU 
tguur A B o ^ D o B duosanguUs a b o a o b duobus d o b d b o aques,&Utus o b cemmune ha- 
tentia per 2 6 hutns fiunt aquaUa^& reUquos anguUs o a b o d By»f reUqua Utera ci>tpfiA%& 
A o Utert B d habcnt aquaUa. ParalieUgrammttgttur a b o d Uci Utera qua ex oppofitOyA o Ute-. 
ri B D&- AttpfiOD, &anguU AutnguU d,& a b d //)/d g K,fiuHt aquaUaJimetienfijif b cparalU'^ 
Ugrammum fieccat bifiartam,in a b o& d g b aquaUa trtanguU. 

Corollartum. 

Rc<fia parallclogrammum quouifmodo fccans bifariam,& cius dimcticntcm bi&riam 
fecabit. 
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Si enim feri fofit recljm pjralleloframtnHm (ecantem—^;— 
ifariam , dimetuntem hifariam non fecare. Ejlo refla o c \ 





bifa 

fecam hifariamparalleUgrammum a b e M-^dtmetientem v<- 
ro etus D E inaqualiter im l . Sitautem i b maiorporttorte i d> 
relta i d aqualis ponatur i o^perijue o finnu^tpfis a d b h 
^ardllela ducatur o Vyfer j l hutiti.T rtangiilvru iiat^ue toi 
c D 1 hiniauguUjiintsfiint *e]uales^jcilieet i o f i u c^per primi,(jr f i o ipfic i D,^r 1 5 
iMfdem<iVni^ lalus i d vni 1 o aquale. aijualta tgitur erunt trianguU fer 2 6 buius, maiut ttaque 
erit totumi 10 ipfoo l ctnangulo.CiimautemdimidiumparaHelogrammtftpponaturefe trape- 
ftum G B D c, Dimidiumvero eiufdemeft trtangidum e b o,per hanc^vt patuttt^baijualthustta' 
que o B D c B B Dycommune auferaturtrapeftum o s d x^fequeturreltc^Hum d i c reltquo e i g 
tttjuum ejje^ed minus ofenfum, quod fieri non poteft. Re£ia igitur fecans hifariam parallelogram- 
mum^dtmetientem eius inaqualtter non fecabit. Jlnare aqualiter Jecabit. 

O 2^1 T V U^f. 

Hoc ideo contultmm corolUrium^vt quandoque nutu diutme clementitt demonJirandis foltdU 
ferdt compenditim. 

Propojttio tri^ejimaquinta. 

Parallclogramma in cadcmbafi & in cifdcm parallclis cxiftcntia, adin- 
uiccm funt «cqualia. 

Sint fupereadem haft »G(jrin eijdem parallelis a z b o^pa- 
rallelogramma abdc^ebzo: Dico r j a b d c q- e b^- 
2 o parallelogramma ejjeaqualia. Ciim parallelogramma ftnt 
aquaUs erunt finguU a d ^ e z re^a ipft b g qu* e.xofpofto, 
fer fracedentem, cr igitur adinuicem .Communis eis adcatnr 
D E, aquales erunt a e d x:Sed a b iffi d c, c?* b b reBa o 7. 
(offojita)equantHr^fereandem.{^ngulusvero bab anguU 
7 D G ^eqaus efi^cum in faralUUs a a d o «atUt z A^fer 2 p hu- 
tUi.TriaguU i^ttur.A b t CT d o i (fer 4 huius) funt xqHaltaidmuni veroabUto o i e , reliquum 
A D I 8 trafefium^ reliquo z e i o trafefto ttquum erit,fer j commfenten.Etfdem trafeftis autem 
commune addatur b i g trtanguUm , totum a b d o faraUeUgrammum toti e b z c aquum erit^ 
ParaUeUgramma itaque tn eadem b.ifi dr in eifdem faralUliSfCjrc, 

CM 0 7^1 T rcir. 

CnmhaccfrJeincefs oftabit Eucltdes trianguU dr faraUeUgrammaineiJeiem ejje faraUeliSy 
nem itf eijdem iffo a£lu inteUtgemiufed in faraUelis aqitali a fe jpatio dtuulfis,quds eafdeni iure di- 
cere pofumusy eo quod Geemetria quantitatem^non tatum jitum ajpeclet. 2{os etenim fitum liberi 
dijponimui (quod licet)ad demonftrandorum facilitatem. 

Profofitio tri^eftmafexta. 

Parallclogramma in xqualibus bafibus & in cifdcm parallclis cxiftcntia 
admuiccm lunt ^qualia. 

Sint in aqualtbus hajihus b G,z i,c^ eijdem faralUlti a t, — 
> ifaraUeUgramma a b d o,^ e r i t: Dico eaefieaqualta, 
coniugantur acrcr recia. Ctimautem aquaUs crfnral- 
UU Jint b G,^^ E T,rf<7< eas coniungentes b e CT" o T,aqiia- 
Us^faraUeU eruntfer ^^.huius. ParaUeUgrammnm t- 
gitur(fer 5 6 diffintttonem huitts)erit b e t o . t^ia vero 
B E T G eiifufereadem haji (jrm eifdemfaraUcliscum fa- 
raUeUgrammo a b d c,ea{fer fracedentem)fiint aquaUa.StmiUter aquumoftendetur n-xcif- 
Ritif.dr froinde eidem b e t c aquaUa^ adinutcemaquaUa eruntfctUcet a b d c ifft^ z i r.Pa- 
raUeUgramma itaque inaqtiaUbus bafihus cr m eifdemfaraUelisextftentia^&c. 

n^rofoftm tri^eftntafeftima. 
Triangulaincadcm bafi &: ineifdcm parallclis conftituia,adinuiccm 
func^qualia, ^ y 
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Si»t triarfrnU a u c d b c,itieadembafi c o^eifdemfa ^ 
rjllelU K D, ii^.Dico a b c » » " trunguU ejje^ijualu . Per - 
jignit G reiU » D,para//eb ducaiur Qz,perz veroipfi \ opa- 
ralleUfiat e b, concurrentes cum recia \ d produf/a in fignts z 
C?* E. Parallelo^rjmma erunt e g ^ b z ,/»fr 5 <? dtffinttionem 
hnitis,qu i{ per ^ 5 7«»/ ^qualia . Sed parallelogrammi 

t G dtmidmm efiKto triangulum . Ipfius vero b i dimidinm 
jefiuh Cyper 54 huius.funt enim a b, d u dimetientes. Trian- 

^nlaitatjue cctdsg aqualiafiint adinuicem,pery.c»mm'fintenttam.TriJnguU igitiiri»c4' 
dem bafi ^ in eifdem . 

Pro^ojltio tri^eJimaoSfdita. 

Triangula in xqualibus bafibus & in cifdcm parallclis confticura, adin- 
uiccm funr xqualia. 

Sint trianguU a b c,d c z^n^qualibus bafibiu b c > c 1 
Cr in eifdem paraUelis n.yK t>:Dico ea efie aijKalta.Perfi- ^ 
gnum z reiU c x> paralleUfiat z t. tpfivero a g paraUeU 
// i b, produ£ia Kx>tn r & ini. ParaUeUgramtna erunt 
G T, G I aqualia per 5 6 huius. F.t ciim eorum demetten 
tesfint DzCTK i,paraUeUgrammorum aquaUumydimt- 
dia erunt trianguU a b c, d c Xyper 54 huius,qua (per 7 
commnfententtam) funt aqualia . TrtanguU ita/jue in a- 
qujltbus bafibusycr in eifdemparaUelis confiituta. 

Propojitio' tri^ejtmanona. 

Triangula xqualia,in cadcm bafi ad cafdcm parrcs conftirura,in cifdcm 
funr parallclis. 

Proponantur trianguU a o d, b c o *<juaUd ,fupereadem bafi 
o D in pUno confiituta , ad eafdem fartes a b : Dico paraUeUs efie 
A B (5- c D , ijuod fiKznon fit ipfi o o paraUeU ,fit alia t^u^da a b 
fer ftonum k re£ta a d paratleU , coniun61is e d, t g . C«w auiem 
trianouU kox>& iO vftnt m eadem bafi &paraUeUs, ea erunt 
per huim .fquaUa.K^EqnaU igttur efi e c x>,ipfi a c d. Sedei- 
demKOx> .<quum futt b o v>,igttur b c T>totum ipfi e c vparti erit 
aquaU, quod fieri nequit. Similtterfi e o x>fit ipfo b c d. maiM 0-6* 
fiendetur,per figniim igitur Kipficv alia quam k tparalleU non 
ducitur.^areparalUU funt. K b,c D.TrianguUigiturin eodempUno,&c. 

CorroUarium. 

Idcm fcquitur tn parallclogrammis : 7(a fi fuper k b reita hafi fui- 
rtnt paraBeUgrama aqualta abcd(^abc \jiecefie efieaefie ineif 
dem paraUelis. Si autemnonfedextrayvelintusy vnum eorum confii- 
tur, ipfiKZCX> aquum ftt b 1 intus confittutum.ldem igttur e 1 aquum 
etdem k x>yaquaU erit reUquo a b c e . CutqutdemaquumeH a b c d, 
fer 3 5 hutusy&primam communem fintetiam.Pars fciltcet toti , quod ^ 
eH abfurdum.T^n igttur cadit extra vel intus.In paraUelas igttur c*- j 
dunt aqtialia faraUeUgramma fufer eadembafi. 

(^oroUarium fecundum. 

InfcrrabhacCampanuSjLincafccansbifariamduotrianguli latcra , rcliquo cft parallcla. 
CumautemtrianguUA b cMer* a »,i c fi^lafintbifariam^quaUa erunt a e d c?- d e i^miUter 
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e^c D E fiJeu E t^per 38/}Mius,mtgrad//t/tice erunt tqimlia a i dC 
tf c D E {ber 1 com.fintetum)fide4fupereatiehajiv e confiituun- 
tur.lneifdem tgiturfuntparallclis.i, e cr^ c.;?f^:7j /^//^rr u e/fiiw 
btfariam, a b a c latera,reltquo a c efiparallcU. 

Tropofttto quadrag^/wrf. 

Triangulaxqualia in arqualibus bafibus ad caf- 
dcm partps conUituca,in cifdcm funt parallclis. 

Proponantur fuper ^qualthns bafibiu b c c e , trUnquU 
A B o<^ D o i^tJMaliayadeafiempartestnpUnoconfittuta.Di- 
co ea effe m eifdemparallelis AD,itB.Sf vero non credatur a d 
efieparalleU reSla ^ ^fit per fignum a «/m qu^dam a z,/^/ b d 
paraUeU^coniunda z h.TrianguU itaque MiO(jriGt erunt 
aqualta (per hutm) fed eidem a o b pomtur aquum d o b 
triangulum.lgitur z o e <^d o e eritt adinuicemaqualia,pars 
fctlicet tott^uodfierinonpotefi. TQn igttur per fi^num a tpfi 
B E altaparaHeU erit quam a v.TrianguU itaque*qualia in a- 
qualibM bafibiu ad eafdemparies confiituta, (jrc. 

Propofitio quadra^eftmaprima. 
Si parallclogrammum & triangulum candcm baHm habucrinr, & in cif- 
dcm tucrint parallclis,trianguli parallclogramraum duplum crit. 

ParalUbgrammum a b d o triangulum a e b ean- 
dcm habeant bafim a ^^inetfiiemfmtparalUlu a ,, 
I>ico paralUUgrammum a b d o ejfe trtanguU 

a p ^•.ducatitr m> dimetiens paraUeUgrammi. J^je qui- 
dem hifariamfecattpfum^per ^4 Air//<^, DupUm iiaque 
erit A B G D triangnli KtD.Sed ko t ipfi Mt (fuperea- 
dem bafi ) aquum esf, per j 7 , paraUcUgrammum 
igttur A B G b,trianguU a e d duplum efi.Stitaque paral- 
ieUgrammum & triangulum eandem.^c.ldem ojiende- 
turfiper aquis bafibus^nam fuper aUa bafi xquaU re&a a b confiitutum paraUeUirammumJpn 
*^*^r>*qHumerit{per26huiiis)cjrtdeotrianguUKtidupUm. " 

Propofttio quadrageftmdfecundd. Troilema 11. 

Dato trianguio xqualc parallclogrammum confticucrc , in dato aneulo 
re^Stilineo, ° 

Efio datum triangulum a b c datitsve- 
ro angulus c d u^oportet lam in data an^u- 
UcD HyXquaUparal/eUgramumipfi \t o 
cosittuere. Seccetur b g bifariam w e du- 
ita A h^adreifam d h fignum^^eim D,an- 
guU B B A aqualis angulus ponatur h D i. 
Jic^-tveroitaqual^fitDH,ipfiaute tK I 
aquetur d \ytUHifa i H^aquaUa erunt a b b"*- 
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&IDH trtaHgdUper ^primi.Per (ignum h reSia d c paralleU fit h %,perjignjim vero i ipfi hd 
paraHeUJiat i c ,fecans h ic in t.paraUeUgra nnMim eril c o K H,per 5 6 diffintt. hutu^. tt duplum 
tnanguUu d hper pracedentemu^uiaquumfuit Att.Duplus igitureritcu.K h ipfim A^B,cuim 
dnpUm f/ A B G ,per 5 8 Imim: ipfa iiaque KiGcjrQDv.Hfunt aquaUa,per 6 comfenttnttam. Da- 
f'%tttr/riang»UaquaUpara//eUgrammumdrc, 
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Propojtiio quadra^ejtmatcrtia. 
Omnis parallclograrami loci corum qux circa dimcticntcm funt paral< 
lelogrammorum fupplcmcnta,(lbi inuiccm funt xqualia. 

Stt paralUlogrammum a b o d , cuius dmettensfit a c. Circa 
dtmetientemvero exiftant et iiparallelogramma^eorumvero 
fupplementa (reliquum totim b d rei{ituentta)/tnt s k, k d: Dico 
ea e/e ^qtialia , quontam dimettent a cfecat htfariamparaUelo-. 
^ramma tn&i z,aqualta erunt a e k, a t k, adtnutcem^ &%ic 
)pji\ z o^ecnon KZOfpftKi>o,per 3^prim.Sttgtturabaqua- 
Itbus Kio&KV o.aqualia tollantur , a e k, k i o , //// a t k, 
K I G , reliqua b k , k :>{per 3 communemfententtam) aqualia e- ^ 
rant.Ofpnis tgttur parallelogrammt loci^ & c. 

•*,* ' LM02{jTrO^ . 

Idem fequetur Itcef qut ctrca dtmetientem communemangulum non habeSt tott: nam abaqua- 
libHsaqualu ablatafemper xqualiarelinquunt .quaproptercommunemangulum optarinondt- 

stmmt. . . 

Propofitio quadrageftmaquarta. Problema 11. 

Ad datam rcdam lincam dato triangulo zqualc parallclogrammuin 
conftitucrcjdato angulo rca:ilinco xquiangulum. 

Sit data recla Itnea k b , datum vero triangulum o. 
datusautemangitlui v^^oportet adreitam k nparallelo- 
gra nmum coHituere, aqutangulum tpfi d, aquale vero 
tpft Q.Troducatur k b reSia i» t.y^ddatam re&am k b 
& ftgnu eius tyaqualu angiilm ipft d dato ponatur {per 
vtgefimam tertiam huim) e b 1. Dato autem trianguU 
oytqualeparallelogrammum por.atur tndato angulo b 
b i: ftque e 2 1 b ^per^t hutus .perfcM-iirque paralle- 

logrammum k a i t b , "«-f - ^^'^^''r ] fe^^^J^ , flralleUft r re^Ia autem 
auiDroducaturin)ijnquemconcurrat extenja^m.ifj"^""*' t J ci j ^ 1 

TJpZalelafa k .Iprodueia \n,n.. ^ontam parallelafunt t. e k i b « c^- t a t rc^-fp-ral 
leUttemrunL^^ /f . b^^ t m r.. dimettensvero. ^ .,paraUelogramma erunt^per 36.diJ/ntts. 
Lem)K . L z & « ^,&ctrca eundemdtmettenlemr K(per con/fru^ionem) erunt ki&uu. Eoru. 

fum o inanzulS.ParaUehgrammum tgitur k b m lietdcm z b aquum)trtangulo o ^quum eriiper 
i communeifententiam^^ta verh anguU^ k b ..^ngulo e b i adverlicem aquus efi^er 15./.«. 
sus-etdemporro e b . aquusefidatus d anguUts.lpfi tgtlur d dato,aquus ertt K b ^angulus. 
datam ttaque reclam a ^,dalo trtangulo o,aqualeparaUelogrammum a b m t confiitutmus , dato 
angulo D aqutangulum, tn angulofciUcet a b m. 

Propofitio 45. Prollema.il 
Ad datam rcaam lincara, dato rcailinco xqualc parallclogrammum 
conftrucrc, dato angulo rcailinco xquiangulum. 

Stt reiitUneum quoduis a b o d ^utus fubtendat angu- 
lumtKD reaa b T>,&ficreUquos(auotcunquefuertnt) 
anoulos^reHtUneS tn trtangula refoluentesJctUcetKZXi, 
B D o. Data vero reaa/it lh,& datusanguUts efio f, o- 
portel adreCiam t v^paraUelogrammum confiruere , a- 
qmale re^iUneo a b o d: aquiangulum vero tpfit . i^d 
datamrecJam h tjignum^ etus\ ,aquaUstpfip angulus 
ponatur h t r^rr 2 ^.huiiis.Dato quidem trtanguU a b D 
adrefihm-n tyangulum/^ n t r, ipfihdato aqu:angulumy 
^quaUparaUelogrammumconfiituaturnv c M,perpra- 
cedentem:Adreiiam vero m c, anguUimautem m c f C\ 
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uale ipj/t DC /rutngula parjUeUgrammu conflUuatttr fimtlitertn c d k >f€r eande , quonu enim 
W4e fi M M X eiJem l t fimtfaralleU^concurrunt in w^etj igitur hk tn reclH fomiur^^fer j o 
hmus^Cr fer eandem faratUU erunt h i ^ k i^etdem m c faralltU.Parallelogrammum tgitur l k 
tqiiumerit bmis a b d c^i d o^froinJe rcililineo k b o n^conftitutumaute e{l inangulo n l f, 
tUto iatjtiurtgulum.t^ddatitmigitur reCiam h \..^ddto reciiltneo a b o v-i^ejuale faruUelegram- 
mum L HK.I eonJirtnxtnuudatoangulomquianguUm^emfeinajigulo h l f. 

(JW 0 T V M. 

K^ntecedentitheoretnati(^ huicaffofuimusfi^urasdefiribiinangulo^non dato,fidif (i datt 
^ttjuiangulo.Cum emm cogtmur ad datam reclam iIIm afflicare.,ferfftcuum esi non femfer Uneam 
datam^^ad datum ejje anguUm^quare fuffictt in ^ifdixtjjcad datamlincam.^& dato angnlo atjui^ 
anguUm farallelogrammum^riangulo aquum defcribendum^vt fofimedum eiits auxilio ,fer hac 
cutuisreililineo aquumfarallelogrammumdefiribere foJiimus.yfr*fiat etentm tUud defiribi ad 
datamreciam quam ad datum angulumycum ctdem ad datam redam fofito rangnlus dato jequian- 
gulus factle cojftetur,vt geometri^flus amflietnr quam reJinngaturfjcult.LS.ld fracauetesejje 
necefiarium ad aliquM fexti demonfirationes^quibHs non tn dato an^lcfed iffi ^quiangulum fif 
farallelogrammum, 

Trofoftuo qundragejimafcxta. Prollema 14. 

Ex daca rcda Iinca,qua(lratum dercribcrc. 

Data reffa y7/ a b , cuiad refios exeitetur adfignum a reffa a d yfer 1 1 
huiiUy ifJiK ■&*qualisfonatur a G^utferfignHvifaralleUdMcatur b c^fi 
vero a h,fer fignu o fiat fara/IeU o c. Cum enimfaralleU fint quatuor re- C 
£1* ^faralleUgrmmnmerit (^fer ^6 dtffinittonem^^cjy ttquiUterum ^fer 
5 4 huius , cum b c , c c fint iffis k%,ag ^qualibui , ^tquales . J^!a ve- 
ro anguius k relius efi,(^ c (fer eandem) reliuserit. In faralhUs autem 
A G, iccadens K %iangulos kO" % duobus reilis aquos^fer ^9 huius^effi- 
ctty reiims eB quidem k , reclus tgitur erit t^cr reHus froinde k c c,f .v of- 
fofito^er 5 4 huius.t^ tqui quadrtUterumyequilaterum^ reffanguUm 
cji Khc Cyquod igitur quadratnm crit,fer j o diffinitione.Ex data itaque* 
reda a i^uadratum defirifjimus a b c c. 

Propojttioquadragefimafcptima, 

Intriangulisre6tangulis,quadraturaquodaIatcrcrcdum angulu fub- 
tcndcntc fit,xquum cft quadratis qu<c fiunt cx latcribus rcdum angulum 
contincntibus. 

Efio trianguUm a b c , habens anguUm b a o 
re{ium:Dico quadratumqitod fit ex iatere * Oy^- 
quum ejje eisqu^ fiunt ex Uteribus a b a o re£ium 
anguUm contincntibus . Defiribantur quadrata 
{ferfr^tcedetem) ex Kt kq^ ^ Gffcilicet a b 1 1 
AGKT^y-BGE vt.RefHs autcm B D,G iferfiiqnum^ 
A faralleU excitetur a l ^fer 5 1 hutus^farallelo- 
gramma erunt b l c l, neflantur a e, a d,b k, g z. 
^jioniam triaguUrum a b d ^ z b c angult a b d 

z B G pint aqual^SyCum confient reclo ^ anguU 
A B G /inguli^cjr aquis contfnentur Utertbus^ nem- 
fe eorundem quadratorum Uteribus k b,d Vyiffis 
z B 8 G ^qualibusy^qualta erunt trtanguU Kzx>(jr 
lOfi G.Cumautem in reHam b a btn^t c a,a i duos 
rtpos effictunt,tota \ c in rellum efi^er 1 4 huitts^ 
wntliter reliqua b r.Cum tnfufer triangulit a b d 
drfaraUeUgrammit b \.ftnt fufer eadembafi eifdemfaraUtlis b o a L^fflH efin iffim a b o 
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{per 4 1 hitim) quia fimiltter trt/tngHlMr» x b c cr quadrAtnm a x fitfter eadem fnnt baji z b,^ « 
eiptempjrallelis z b i o^dnflum eji {per earidem) a l iffiitt z b o.Igitnr b l farallelogramtnum 
Crio quadratam^ijujliitm triangulorum a b d z b g dufUcMyadiniiuemerunt aqualia. Sinuli 
argiimento ojlendemus reliquum ijua.dratum a o k ■x^reSfangttU o l xquum efje. Biua i^ttur a b 
T.\(^ kti KT ijuadrata^oti b o t d eruat ^equalia-.cr froinde quadratum quodfit exio ^quum 
ejl eis qux funt ex a* a o laterihiu. ln triangults itaqite reifangulis quadra/itm quod a Lte- 
re,&e. 

Propofttioquadra^eJtmaoElaua. 

Si triangulicjuodab vno l.ucrum quadratum, xqualc fucrit binis qux 
cx rcliquis trianguli iatcribus quadratis,angulus comprchcnfus fub rcli- 
quis trianguli duobus latcribus,rc(flus crit, 

Sit KZG triangulumfCuius Lt/us c t effciat quadra' 
tum aquale hinis ex reliquis Uteribus k g a z qitjdra- 
lis:Dico angulumfub if>Jis a o a tcemfrehenfum fcilitet 
» A G,reffumefse.>^d reefantG a fignumque eius k fer- 
fenduularis excitetur a \>yqu€ fit dqualis tpfi M,cr 
tungatur oc.Et quoniam a d ^ a g re^a ipjis b a a o 
ftnt ^quales, ex tpfis a d a c quadrata , ^equalia erunt 
eis qH.e ex 9k a g quadratis^ Sed eis qita ex kd a c, 
aquum eji.^er prjecedentem^quod fit ex o d, ciim fit reclus 

D A o angulus.Ergo eis qua ex a o, aquum erit idem^ o 

quodex o c,F.is autem qua ex ^ k k Oyaquum eft per hyppothefm quod ex z c. J^a rgitur ex 
o D c>- B o quadrata fufit aqualia, (^pretndere£la » o o d fitnt aquales. T riangulorum itaqut 
A B o c?" A G D duo latera a d a c^duovus a b a c,^^ bafis d o hafi c b funt aqualia:angiilus igitur 
1 A c,angulo D A o re£to aquiis erit^er 8 huii*s,iy- itaque reilus.Si tgitur triangult quodatvnt 
laterum qiudratumytquale fuerit^(jrc, 

M 0 7^1 T V M. 

His duahus proxinns propefitionibus.^ innumerofaadmodum conferrentur aqnijitayji iam ex' 
pofuijfit Eucliaesquid fitratio.fiue proporlio,quanamquearte fuperdatam conJ}ituaturre£itis 
angulus lineam,quidve fit liMeapotentia^querumcitmad finem fexta ventum fit,aliqiia ahhis 
erta enarrahimus^nterim his qu* ad futura demenjlrartdanecejfirio exhtbentur contenti. 




^EVCLIDIS DEMONSTRATIO. 

num reffcitutarumLiberfecundus. 




DifJmUto prima. 

MNE parallclogrammum rcdlangulum , fub duabus rc- 
|dum angulum comprchcndcntibus rc(^is lincis, dicitur 
contincri. 

Exfofumiu4 5 6 dtffimt. primi, quid fit para//elo^rammiim^ Genm inqudm 
quAtuor quadrilatera comfleUens ,fctluet quadraturu , alterolon^ius , rhom- 
bum,^' rhombotdem. Citm emm qiiadratum aut alterolongius comflec/imur^ 
farailelogranimum dicimHs re{iangulum,eo quodvntca fit tantumre^i angult quantit.is.Citm 
•vero rhomhos aut rhomboides inteUigimm^ ea tantitm paraUeUgramma in genere nuncufamttSt 
Ham nec ea ambligonia,nec qutdem exigonta dicifoffunt , citm ex vtroque angulorumgenere fin- 
gula cottliruanturynbtufis Jctltcet ^ acutis,quorS infinita esi quantttatis dtuerfitM, re£it vero an- 
guli vnica. £luare deffiniens hac Euclides^fub quibits menfurts determinetur fiue exprimatur fa- 
ra/lelogrammum-j/lud exprimi dicit fub duabm reilis angtdum reclum continentibus^eo quod ea- 
rum recfarumjemperfimilis mcltr.atio {qu^eanguli quantitatem effcit)^qtiales mettatur areai 
magnttudittes. ^jfod fi binjt re£l* ad obliquum angulum{acutiim fcilicet aut obtufum)consiitue- 
rent ur^i/le metiendis juperficiet longitudtni & Utttudini non conuemrent.Superpcies etenim cum 
fer 5 diffinttionemprimi exponitur.^efi^qtix longitudinem latitudinemque habet.Cumautem ad 
longitudinem comparanda erit latitudo^earum bi/u menfores re^fje ltne.t,fefi ad reiios ficcant an- 
^hIos yVt duemut 4 diffinitione tertij de disiantia a centro^ tcrttamgeometrt* dimenfionem, il- 
Lm vtrafque ad re^ios angulos rurfum ficare,fcilicet fublimitatem. 7{am is reeius angultts vntc4 
incUttationelinearumcempoftti*s.^andem profuMltnt^LoHgitudine exprimit latittidmis quantt- 
tatem, nihil fibi de alia dimentione fumens. J^ltcod qutdcm non effictt acutm aut obtufus^ eo quod 
'Vtriufque eorum infinitx fint diuerfitates tncltnattontslinearum.rara//elogrammum tgiturdi- 
xit Ettclides re&angulum fub duabus re&um angulum continentibus expnmi , vt altera ea- 
rum longitudtnem reliqua vero eius latitudimm nulla fallacia exprimat , vt doceamus hac 
fgura. 

Ctim A B A D re^*ai angulum reclum coeant^ re6tam^ 
A D longitudinem a b vero reffanguli a b c d Utitudinem 
exprimet. ^jfodfi eidem a 3 aqualem re£tam ad obliquum 
coniiituamus angulum d a e, tpfiiu para//elogrammt lat itu- 
dinem non exprimemus. Ipfa namque a tperanguium acu- 
tumipfi KM copulata^eideminfinitas latitudinis quantita-^ 
tes(ob acHtorumanguloriim infinitas dtfferentiM) attribuet^O' proinde tnccrtxs.Vt tgiturcer- 
tam dat* longttudtni attribuat latttudtnem, cam per reHus angulum reilum constituentes pro- 
ferrevoluit Eucltdes. Sivero per motum inteUtgerevelimus^ Dicemus quantum effictet motum 
Jignum A perlintam Kivjquead t,tantiimefficere fimul ftngulas refia ko partes^vfijue ad re- 
Gam B c, ^ismotus defcribet paraUelogrammum a b c n,^ re^Iangulum^citm motm fiat ad 
reCiumangulum longttudinii.Sivero per obhquum moueatur angulumvt per ae fignum K^is 
motus linex , a d rljomburn aut rhomboidem finitUter defiribet. Praterea relta a f angulum obli- 
qiium ad longttudincm a d effictens, de vtraque confufa fibi fumit \nam plani longitiidinem 
ab \t ADDEMiE figno limitat , latitudtnen.que a b a d /» b c per idem e ftgnum bre- 
ttiaty idque confusi,ac cttra omnem dificrncndi Jpectem^ob angulorum obUquorum infinitas 
quantitates. ^uare reHa ad longitudtnem a b angulos ebltquos efficiens , tudtcandi laliludi- 
ttu penttus aUettarcperitur,fid tdco Jolt rcctx angulum rcciumconsittuenti ad loHgitudtneni a d 
id cottgruit, 

D 
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TDiffinitio 2.. 

Omnis parallclogrammi Ioci,corum qux circa dimcnticntcm angulum 
(ommuncm cfficiuntparallclogramorum, vnumquodquc cumbmisfup- 
plemcncis gnomon vocctur. 

Gnomonemdtffinit V.ticUdes reUquumcuiujuU paraUelogram- 
mi abitto farallelogrammo^ ctrca dtmettentem^ad angulum con 
fttuto, vtfi toUatur parallelo^ramum zAa toto b d , reU/fuum e c 
cum binU e b,e d fupflementis dtcetur gnomonfimtUter (i tollatur 
ic,ab eodem b d, reUquumgnomon ertt. Hac entm dtffinitto otn- 
ftia comprehendtt paralUlogrammafciUcet quadratum^ aUerolom 
gtfts,rhomhum,& rhomboidem. 

MON ITVM. 

Deerat huic diffinttioni^rout eam C.ampanus (jr T heo» memineruntyparaUelogr^mmtmqupd 
circa demetietem eji./sngulum communem cum toto efjicere,vt necejjarto hac Uge gntmenf fectjje 
dtcatur^quodvtdebtmusDetbeneficto,26propofUhrtfixtt.5tmUitervtcircAdemeti€ntecircAefc 

dtcaturyOptart illam angulum cum toto huhere communemy\3. 
vt hoc exeplo paraHelogrammufitUcet c f, circa dtmetten' 
tem c B totiui A D ,p.trjlU!ogrammi fimtU fimiUterquc po- 
fitum efie vtdemus, & tamen quta communem angulum to- 
tiHo habet.,reUquu non effictt gnomonem. Vt itaque fanior 
ftt hutus fentetia.,dtximus prater Theonem (jr Campanum, 
auferendum paralUlogrammum vt gnomonem reUnquat., 
communem angulum cum toto efficere. J^ta vero hac paraHelogrammi circa dimettentemad an- 
gutum commune conftttutio.plurtbus fextt crfiqienttH demonftrattontbus tnferuut.,vtiU fuii hec 
praltbare.vt cumpoftmodumde conjhtultone paraUelogramt circa dimetiente loquemur, angulit 
cum teto communem efficere necejjarto^tum fimtUter e^pofitum tnteUtgemus. 

Propfnio prims. 

Si fucrint dux xcQix Iincac,quaru altcra in quodcunque fcgmcnta fccce- 
tur, rcdangulum comprchcfum fub duabus, arquum cit cis qux ab mfcda. 
& quolibct altcrius fcgmcnto rcdkangulis coniincntur. 

Exponatur dux reifa Kcrn o.,quarum b g ,fecceturitt 
odrt: Dico renangulu coprehenfumfub a Utitudine,& 
B o longitudineyvel contr'a,aquumejfire{Iagulis fimul^ 
fumptt)fuh KO-B D^fiib \&\)f^fuh K(jrt o.\^drena 
ferpendicHlaris excitetur t \.,qua aqualisponatur ipji 
reilxj. B c^paralleUfit 1 t,^<t 5 i primi., Ipfivero i ■ 
paralleU ftnt o T, d k, e \.,reBanguUmerit b T,^fr 54 
primi.,reffiss eft enimangulusit Vjitaquec^reltqui.Cim 
entm paraUeUfint 1 b, d k e l o -r^per confirudionem.^ 
fimiUter ^ b c , i t ,paraUelogrammum erit (per ^6 dif b" 
finitionem primt) b %,fuh b i, b d contentum,^ reilangulum. 7{am in paraHclas b i,d k, cadeits 
B D^angMlos i B d, B D K hinif reclisaquos efficit,per 2 p.primi.Reilusautem elf \ b d,c^ reliqui igi 
tur oppofitt reCfiifer ? 4 primi)fient .J^are re^tanguUm erit otfiibD tyVi,dr reilangulum f. t 
ySi^E i,E t comprehenfa. i^tqutipfi Kaqualisefi b i^cutaquaUs ponSturx) ndrii uper ^j^primi. 
Tria igitur reflanguU b k, d i .c?* b ttf-h a reffa & quoUbet figmento b d, d t, e o continetur. 
J^ia vero efficiunt totum reffan^ulum b •r, fequetur , quodjuh duahus a ^ 1 o reifangulum^ 
quum ejje eisfimul fumptts,qux fiunt a b,a injfelfa (jr quodUhet figmento^tltcet b d, d e,e c.SiitO' 
tjue fuerint dua reila^^jj-c. 

Propofit. 
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Propofttio pcunda. 

Sircdalincafcccctur vtcunqucqu^ fub tota & quolibct fcgmcntorum 
comprchcnduntur rc(f^angula,equalia funt ci quod cx tota fit quadrato. 

Seccetter reHa a z^vtcnnque in o dr v.Dico re^a/tgu_J^ 
U fub tota A 8 CT qitolihet a o, g d b figmentoramji- 
mul fumfta^ jcqualta ejje ei (juod ft ex tota a b quadrato^ 
tffih Tiperpeciiculariscr aqualisjiat k z,perfeclo k b k z 
re^aguto.l pfis perro a z, b k paraUeUfiant per Q^nfi- 
pM{ex 1 1 primi)re^Jt c e, d c . quadratum erit a k cum 
fint aquales kk^ kz,. ReffanguU vero erunt k f., g CjCT 
D z^/iiue fub tota k b (hoc esi kz)^ quotlibet figmentori^^ 
A c, c D, D B> contenta fiilicet a o, e z, o d, c e, ^ d k e 
efuadratii Kn.quodfiilicetextotaconfiituunt.Siitaqueredalinea k ^fecceturvtcuque in c c^d, 
qujt fnbtota k K(vel k i)(^quolibet jfegmentoru a c, c d, d b comprehenduntur ref/jnguU,;tqua- 
lia funt et^uod ex tota Kvfit quadrato,fiilicet tpfi a b k z . Huius breuior ex prima fiet demonfira- 
lio:quia a b, a i funt dua re&a^quarum altera k b vtcunque ficatur. Et ideo reffangulum fub binis 
A B, A z {hoceH quadratum ex k t)aquum eii eis , qu* a toia k z infifla , quolibet figmentorum 
fiunt rehangulit a e, o c,^ d k. 

Propofttlo tertia. 

Sirc<flalincafccccturinfigno,rcdangulumfubtota&: altcra fcgmcn- 
torum comprchcnfum, ^quum cft ci quod fub fcgmcntis comprchcndicur 
rcdangulo & ci quod cx pra:dido fcgmcnto fic quadrato. 

Proponatur refia linea k b fiHa in figno c : Dtco re- Ar 
ffangulum fiib a b a o comprehenjum , ^quS ejje re- 
ifangulo fub a c, o b comprehenfi^vna cum quadra- 
10 reifa k OyEx k g quadratH defiribatur{per ^6 pri 
mi)K o, D ly^perficiatur reHanguUm c z, quoniam 
dtqualts efi Kf. ipji >>■ o^reclangulU fib KByK<i erit k z. 
T^a refla eli tota e d T.,fer _j o primi: quia vero aqua- 
lis efioD ipfi A o , reflangulum c z erit fib tegmetts * 
A G,o z.quod vna cum quadrato ex a o,hoc efi,K Uyefficit ref/an^uH k z quod fub tota (jrho prio' 
ri figmento. Si itaque refla linea ficcetur in figno reflangulumfitb tota^crc. 

Dixerat Theon reflam lineam fecandam{vtcunque)quod iraniiulimus in has voces {in figno) 
ne refiahi pUribus fignis fetare volentes^liqui huic demonfiranda impingeret. ^od idem infi- 
quente objeruabimus. 

Tropofitto qttarta. 

Siredalincafccccturinfigno, quadratuquod fiicx tota, ^quucftqua- 
dratisquqfiuccxftgmctiSj&ciquod bisfubfcgmctis cotinccurrcdagulo. 

He^a K B feccetur infigno c^ex a b vero fat qnadratum {per^S pri- a 
wi ) A B, E D .• Dico A b, t d Jtquum ejje qnadratis ex KO&ex o tfimul- 
ac reifan^ulc bh fimpto fub a c , c b figmentis . Ipfi c b ^qualis ponatur 
B fi.Per ji^num o ipfis a d n e paralleU ducatur o z , ipfis vero a b d e - 
ralleUfift ^ptr prtmiyJ^oniamparallelUfunt omnes oppefitare- 
a*.faral!elogramafunt c k, t z, a i, i %,per ^6 diffinit. prtmt. Cum au- 
tem anznltim communem habeant finguU cum quadrato a b e d, ipfa re- 
BanqnU erunt ,pcrprimam diffinitienem huitis . Cateriim cum aqualis 
fit^\ipfio E,<j-A irefia f.hyreliqttamipfi KOyitqualis erit^perz com-tf- 
munem fintenttam, eifdemque aqHaUs erunt t i , i z , t d, d z , oppofita Utera^per ^^primi. 
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^nadratum i%ttur ertt o x ex re^a b z^quadratum item r x,ex recia a c. ^ia vere reffu o » 
^ B K *qualesfrnt k^&t. i,rechngul.t \ \ n/itir ref/tf a c,g b( hec f// a o.o i e k,k i) conti' 
nere his dicentur.Sedquadratum exKz teta^hoc ejlhiin <eq»ii ef^ quadratis a g,c t^hoc efiji 
&ot,<ir reeiangulo btsJubkG^GzhoceHKicm fufflementts.Si ttaque re£ia Itnea feccetur i» 
figno^quadratumy&c. 

Proff>Jttio quinta. 

Sircdalincafccccrurin figno bifariam,&aliofigno pcr inarqaalia, rc- 
<5langulum comprchcnlum fub inarqualibus fcgmcntis totius,vna cum 
quadrato cius, qux intcr fcdioncs clt,a:quum cft ci quod a dimidia fic 
quadrato. 

Proponatur reEta Itnea a ^feHa bifartam in c,"B 
inxqualtter autem tn o.Ex dtmtdta vero [per 45 
frtmi ) quadratum defrtbatur^ b o e z> ifji b d <f- 
qualis ponatur b vi^erficiatur^^ reffanguli b m k a 
faralleUgramum^per ftgnum d reBis b z c e ( fer 
3 I primi)paralUU /j/ d t 1 : D:co reiJangulum^^' 
comprehenfum fub a d d b cum quadrato d c,^- 
quum effe quadrato b e quod k dtmidta b c^citm bi-^ 

D B B G binis B M B z ji»t JtqualeSfTeliqu^ d o m z 





mt^tpjiverj b l aquum esi o K^per eandem^qualia tta^ erunt c k b i, commune addatur d l. 
Rectangulum d k aquum erit gnomont l b b \.,tpjis rurfus comtnune addatur i ureciangulum d k 
cum quadrato 1 tytquum erit eidemgnomont cr quadrato i vMc eft tott quadrato ex b c. Sed d k 
efi quodfub a d d z^ntqualtbus Jequentis^ciim itft quadratum.S edwejl quadratum reUx d o 
quatnterfeCitoneseH.Re^angulumitaquecomprehcnfrimfub b d h KinjqualtbM fegmentisjiec 
tf d i..,vna cum quadrato reclt x>oqux tntcr featones ejl^ncmpe i \.,aquii tfl quadrato o z quod 
Kmedia b Q.SitgtturreilaliHeafeccetur in fignebifarum&alioftgnoper tnaqualU&c 

O 7^1 r V cJl/. 

a\{utareco^imuraliqu^demenfrUtrationes,ehquhdTheonvideaturfupponerequaadi^ 
fextiexpcc7anfScilicetreaami>raqualeme(firect^r>^ductadtametro,0'peryparallela rectx 

\ ^.vtprobet K raquum ejfe e . quodfub k v d ..^0t qutdemfta cenjhuctto vtx patttur,ante^ 
quamltbr.fextoctrcadimettentemextftenttafimiltatoticoncl^^^^^ 

gulorum ciparattones tandem exprtmeret.Infuper hanc recta k ntnfigno^c altofigno dtxtmusfc^^ 
ca»da,tnquoduisaqualesauttnaqualespartesindefintta,nedecidatdemonfir*tto. 

Propofttio fexta. 

Si rcdalinca bifariam fcccctur,adiciaiurquc ci alia rcda in rcdlum; 
quod fub tota cum appofita & appofitacomprchcnfum rcdangulum, vna 
cum quadrato quod fit a dimidia , iquum cft ci quod fit cx dimidia & ap- 
pofita tanquam cx vna,dcfcripto quadrato. 



r ^ trf mm n » wrmj"' j / 

quapiamalia bd inrefium: Dicequodfub totacumap- 
pofita KZv) & appofita b d reflangulum, vna cum qua- 
drato ex dtmidta c z,aquum effe quadrato quodfit ex di- 
midia c b &appefita b D,tanquamexvntca c odeferi- 
pto. Defcrtbatur {per 45 primi) ex o d quadratum o b 
lOtipfi vero d b appofit* aqualts ponatur d m ; Per fi- 
gnum vcro m vtrtjque a d b 1 parallela ducatur k m, 
fer fignum item b binif o e d jc paralULe fint zti&Kt. 
fer 5 1 primi.Ckm enim re£i* b d aquaUs pofita fit d m, 
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4ftt4elr4tum(jHe ftt o z, reh^iM b o relitjtue m z ^(fualis erh-^crfroinde oppojit* e l eifdem ac r i. 
T 1 ^quales (per ^/^frimt) erunt.^lHAdrata iiitur erunt b u l l fer eandem.^ citm angtdos u t 
reifos habeant exhypfetheji.i<^tque recianq^Hii t z t o ftb eorumdem quadratorHm latertbus 
fomfrehenfi.,atfualia erunt adtnutcem.Sed ipji o t ^quale ejl{fer 5 6 frimi)K l, igitur relitjuo t z 
^(juabitur idem a l. Commune addatur o m, /«« rr;/ xijuale re^angulum k m gnomoni c m 
M 1. Vtrtjfjue^forroaddatmr commune quadratumex o njjoceji i.\ex l Titfji c b /equalifaiium, 
ReilanfuiHm a m y«i' a b appojita b v>.f0'appojita b D,/wf d m comprchenjumt vna cum 
tjuadrato l T,^j)r o t^dtquHm erit (juddrato o i.,<juod fl a dimidta c b ^ b d appojita^ tanquam ex 
vna deJcripto.St itaque reiia Itnea bifariam Jeccetur^dticiatiirqHe ex alia reCfaycjrC' 

Tropojitto Jeptima. 

Sirc(fta lincafccccturin figno,qua:cx cota& quouis fcgmcntoru con- 
iun(fbafiuncquadrata,a:quaIiafuntrcdtangulo bis comprchcnfo fub tota 
&diclo fcgmcnto,&: ciquodarcliquo fcgmcnto fit quadrato. 

Seccetur re^a \ zin figno oiDico quod ex tota k^ct quouis fegme- 1 
lorum B G Jimul fumpta btna quadrata^aquari reftangulo bis fumpto 
fub A B tCy^ei quadrato quod fit ex reliquo k o fegmento. Defcriba- 
tur ex Kz quadratum a b e d, per 4^ primt , ipfjf^. b o aqualis pona-z . 
tur B T.,ptr Jignum o binis a d b e paraliela fat o c .^perftgnum vero 2 
'vtrifque a b d e parallela fit zi? patebit per pracedentia quadrata 
ejje o z quidem ex t GyO' f c ex KC.Et infuper reclangulum b f conti- 
neri Jub a b b c^hoc eji ■rt ftbt xqnalt pojita^jimtltter cr re&angulum 
■i xiiqn^ qutdem cum quadrato f c quod fetluet ft a reliquo fgmento J 
A o ( hoc eji Ti) Jibi ^quali, idem componunt qttod quadratum b d, qiiod tx tota a b,^ aliud o z 
ejuodexvno fegmentorum o b. tgiturex jota a b fciltcet qiiadratum b D,^fAr b o fcilicet 
o iyJimulfimpta,aqHalia funt reciangulo fub a b bis Jiimpto^ hoc eft ipfts b p b c « pc 
ejuadratOyquod fit a reliqmo fegmtnto k aJ?iambtna b f b c excedunt onomonem f o e, qnadrato 
GT.Si igitur reiJa linea fecceiur u/ Jigno ,qujc ex tota^qmouisfegmentorHm coninncia quO' 
eirata^cjrc. 

Corollartum. 

Duarum inxqualium lincanim quadrara , cxcedunt rcdangub bis fub ipfis contcnta , qua 
draco cxccflus quo maior cxccdu minorem. 

7\^m fKvft ma/ory b o vero minor,^atet quadrata ex k9 b o aqualia ejje reBangulo bis frb 
A B B o contento.^^ infuper quadrato ipjius k o excejfus quo k b excedit minorem b o. 

Profofttio oBaua. 

Si redia linca (cccetur in figno,rc6tangulum coraprchcnfum quacer fub 
.tota,& quouis fegmcntorum,cum co quod cx rcliquo fcgmcncofic qua- 
draco,a-quumcftciquodfic cx tota,& priori fcgmcnto (tanquamab vna 
defcriptaj quadraco. 

Reiialinea Kzjeccetur injigno G^ditciatur autem ei in re-^ 
ifmm ^qmalis cuiuis fegmentorumJit ^ b e aqual is tpfi ko: Dico 
reiiangulum fub a b a o quater Jumptum^cum quadrato reliqut . 
fr^menti o z,aqiimm ej]e quadrato quod fite.x k b compojita, Jcili-^ 
cet extota k tc^priori fegmento k g cmt aqualmr b e. Defcrtha- 
tmr ex tota k t quadratum ( per ^6 primi) a c .d i,ipf a g aqma- 
les ponantur kv^c M^reliqua igt/ur f m ipji o b aqualu ertt,per 
3 commm.fenten.Perftgna o b paralleU ipjis k c ponantmr^ 
(per ? I primi) o r b s.reliqmis autem a e c d perfigna v(jr*» f*' 
ralleU Jint i" i k l ^ m k o v.j^ifHiamquadratum efi a v>,re£ia- 
^mUerttnt per ^^frtmi,ft<^fti,Et emm KQQ^tfJis a» tM *^ 
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fm tnfuales^ed ^quMUd erum ^quis Uurihuj cemprehenfi fer 5 6 frimi,fiti 7Z fub ^tihocefi 
9 A contmetur^ r r fih eadem Uterum quantitate^Simtltter 11 p cr p b eifd<m f b p r ojlendetf 
tur^i]U4lt4,Cum.ittte dijudlesjint a b r k.^ o n i k <(ftiMes erutyfmilitcr cr reliqu^ i n n o o k» 
eidem b caqHales erunt.K^ngulus dute 1 1 R reilus eU^ReUquus itaejuc k i k rft/«/ erit,f er i j 
frtmiyjimtliier & reltqui quadranguU 1 n o K,^*fl<:/ /gi/«r quadratinn erft,(jr ex reUquo Jegmen- 
tOGZ froductum. ^wid itaque quater fuh a b a o cemfrehenfum^oc efi kx bp pk rf, cum 
quadraio reUqui figmentt o i,hocefi tn o %^<tqttumefi ei quod fit ex tota h friortfigmenttt 
jicvelt i^ciUcet ex tota a e quadrato a d. /^//«r rri74 Unea ficcctur infigno^c-c. 

Propofitlo nona. 

Si rcdalincafcccctur bifariam, & pcr inxqualia,(]ux ab ina^qualibus 
fcgmcnris tocius fiunc quadrata, Dupla funtciusquod adimidia,&:cius 
quod ab ca qux intcr fcdlioncs crt quadratorum. 

Seccetur bifariam recfa a b /» o,^ in^qua- 
literin v.Dico quadrata in-^quaUum a d d b du- 
fla efie quadratorum dimidu K0,cj-eius qiM 
inter finionesefi-ifiiUcet o D,/y>/? a b, adfignum 
o ferfedicularis excitetur c i,qtutquidemxqua- 
lis fonatur aUeri reflarum a o o b. Coniun[}is 
autem a e, b %^ferfignum u tffi a b farallela fiat 
D i^erzvero recU b o faraUela fit^ i z, fer 5 1 
frtmi, duBa a ZyJ^ontam ^quales fiint c a o e ^ 
o B rr^?^, qut ad hafes anguU funt aquales^fer y frimi,fiiUcet c a e g e a o I %,Cum autem 
A o E reilusfit^reUqut o e a,q a e ////w/^/jr rfif// /.*//« eruntfer ficundam fartem 5 2 .frtmi-.reclut 
igitur erit a t b anguUts. C itm enim infaraUelas b o z d cadat Biyan^uU o zz&itz{fer z p.fri- 
mi)^qualeserunt.SimiUter dri z i iffiz b D^cHminfara/leUs c b,"! 2 m^/ b t.Sed eidemzzv 
aquusfuit i e z : //J^«f hint i z e i e z eruntfimtUter dr reUqui d z b,d b z . /^//«r 

Wru trianguU e 1 z^fiiUcet 1 e, i 2 aquaUa erunt: fimiUter d z, d b trianguU z b d,;'/'^ 5 /ir/w/, 
aqualesver6funtix(jrov>ifer ^^^rimiycum faralUlogrammum fit ii>,fer ^6 diffinit.fritni. 
^H^oniam igitiir .tquales funt a o , o t^quadraium reH* a e duflum erit quadraii re£l.e a g , ^cr 
^•j frtmnfimiUter quadratum e ryduflum quadratix z fiuerecia ox),ferejridem:fid quadratit 
A EC tquum esi{fer eaKdem)quadratum recta a //V rrrr*;/ a e z ofietifiis. ^jiadratum i- 
taque a z duflum esl quadratorum a c ^ c d; quadrato autem a z aquaUafuntqua ex a d dz» 
D b y/i/ aquaU,quadrat.i.ffer /^'j.frimi^ ciim itquus fit zv t exterior interiori reilo e g b , Iffi 
i^itur r.v A D , D B inaquaUhus fegmentiSydufla funt quadratorum ex a g dtmidia (^cn qua inter 
jecliones efi.Si itaque re£Ja Unea feccetur hifarum,<^fer tnaquaUa^&c. 

Profofttio dectma. 

Si rcdalincafcccturbifariam,apponaturaurcm cicjucpiam rc(2:a in rc- 
(ftum.-quod cxcotacum appofica &:quod cx appofita (imul fumpta qua- 
drat.i,dupla func cius quod cx dimidia & cius quod cx compofita cx dimi' 
dia &: appofita tanquam vna,dcfcfiptorum quadratorum. 

S4tfeturhifariam a b re£ia in ftgno c^cui affo- 
ttatmr in reclum qutfiam b d .• Dico qua ex At> (jr. 
a D qiiadrata duflafore eis qua ex kc (^ go qua- 
dratis.exciteturiffi \ tferfendtcularis ho^adfi- 
gttum cqua aqualis fonatur reiia a o vel o b 
TAileU ducantur fciUcet d z iffi o f,c^ e z , reba^ ^ 
o D.^^r ? i.frimt.Extendatur autem zd ini,(^a- 
fuaUs Jit D 1 :ffi d z,coniun£lis A^^hidrM re^fis: 
J^onram faraUelogrammi o laittt z, d iffi c p, 
^r j^.f>rimi,esi .tquaUic ? veroiffi OB.SedCrD lytffiDt^totd igitur n toti c o aquaUs erit:(^ 
fTotnde tffit.x.ex offeftto. J^odigitur ex e i quadrati duflum trit quttdratt ix,vclu Oyferj^j 
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frimi,2(am angultts z opfofitm ibfiic^ reSiustfi^er •^AffrimtStmiUiernued ex ki> quadrat» 
duplumesi {per^-jprimt ) <juadrm ex a G.Citmsutemangulus kio fit reciidimtdim,ftmiltter 

B E o ,per jecundam partem j 2 primtytotm k e 1 reilm ertt.J^ia vero tn paraUeUs o d e z 
dtt I x^ngulm k d i interioricroppofito e z d rectoxqum ertt^er ^$primi.y(s'itatjttt rectm erit 
A D I .£luadratisigiturex a e ^ e i aquumertt qtiadratumex k \,per 47 primi. Sed citm dupU 
fint ^ A' A E E I quadratoriim exKccroD ofienja^duplum erit quod ex a 1 eorum qua ex kq (jr 
c D quadratorum.,^adrato autem ex a i aqualia funt qua exKOcr m ( hoc eil d b fihi aqualt) 
quadr.tt.t^pcr eandem prtmi..^ji:e itaqueex k d tota ciimappoftia o b appefita^imul fumpta 
quadratj dupla funt etm quod ex kc dtmidia, (^ex od dtmidta C" appofita tanquam vna defiri- 
ftorum quadratorum.Si igitur recta lineafecceturbifariam^apfonaturautemei qu^fiam rect4 
in rectum,(jrc. 

*TropoJitio 'vnJecimct Prohlema i. 

Datam rc<ftam lincam tcrminatam ita fccarc, vt quod fub tota & altcro 
fcgmcnto comprchcnfum rcdiangulum , a:quum fit ci quod fit cx rcliquo 
fcgmcnto quadrato. 

Sit data k b recta^ex qua ( fer 4^ frimi) fat qiiadratum a b d G,r«-^ ^ 

ius 'vnum latus k g btfariam (eccetur in i,coniuncta v n^extendatur e a 
in z^CffonaturaqMalistpfiz b recta t. z:ex k z vero defirtbatur quadra- 
tum a z I T G^producatur ninr. iDico a b rectam ita fectam efie vt pro- 
fofitum fuit.Ciimentm k g btfariam fecceturtn t^ipfiautem k g quafia 
A z in rectumaffonitHr.^rectangulum fub o z,z a comprehenfiim vna cu 
t^uadrato ex k t^aquum ertt qu.idrato ex e z,fer 6 huim,hoc efi quadra- 
Utx E ifibnqualt.Sed quadratum ex euqudt exKt Ki^per^f prt 
mi) ^quiim eH..£liiod itaque fub o ZjZ a vna cum quadrato ex k i^quit^ 
eFi qiiadratoex k b (^quadrato ex a i.Commune autem tollatur ex k e 
ijuadr.ttHm fequetur rectangulum z k quadrato a d aquum efi[e.K^ qui- 
btis rurfm commune auferatur rectengulum k %.Reliquafeilicet rectan- 
^ulnm B K fub b d tota ^ t b altero figmento,cr qt^dratum a z i ryquod 
fit cx a t reliquo fegmentOyXqualta erunt. 2(am b d aqiialis est ipfi k b 
tott.Datam ttaque rectam ita fecamm vt fuit pofiulatum. 

Propofitio duodecima. 
Tn ambligoniis triangulis, quadratum quod fit a latcrc obtufum an- 
gulum fubtcndcntc, maiuscltcis quq fiunt a latcribusobtufum angulura 
comprchcndcntibusquadratis,rcd;angulobiscomprchcnfofub vno co- 
jrum qua: funtcirca obtufum angulum, & fibi in rcdlum appofita Iinca, 
intcr obtufijmangulum &:pcrpcndicuIarcmarcIiquo oppofito angulc fi- 
bidcmiffam, 

Epo ambligonium triangulum a b g, habens angulum k obtu- 
fumjatm vero fubtendens illum ftt-RO. Vnum autem eorumqujt 
fisnt circa obtufumangiilumfit Litm o K,tn quodproducliim a fi- 
gno B cadat perpendtcularis b n^er 1 2 prtmr.Dico quadratumex 
B o maim ejfe quadratis qua fiunt exoK k i,rec7anguh bis copre 
henfo fitb o a a d ,quoniam fifia efiof> in figno K^quadrata bina- 
rum G A A d cum reciangulo bis comprehenfo fub tffts c KKX),je- 
quantur quadrat» totim o r>,per 4 i;Him,Sed quod exi g aquurK ^t/^ . 
efltffiex o D quadrato^^et quodex d v^er^i primi.^jiodtgiturex b c xquu ertt tribm qiia- 
dratis ex c k kd cro B,ac tnjuper reciangulo bis fumpto fub o kk D^atque k b quadratH ex his om 
nih/es tanti fumit quadrata a d d t^qutbus .rquale ejf^er^f primi,G k vero fut iffim tantiim au- 
fert qu.idratum.Sequetur ttaque exto Jiibtendente obtujum angulum quadratum excedere qiia- 
drata reclarum gkk B,angulum obtufum comfrehendentium^eo quod bis fub vna earum o a qu* 
funt circa obiufum angulum, ^ kd fibi in re£lum affojita inter obtufum angulum o * b 
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ferpendtcttUrem Diareliquooppofitoan^ulo o ^hfibi demijfimJmaptbligoftiiiigiturtriangulu 
^Uddratum quodfit a latere ohiufum angulum (jc^ 

Q Ti^I T V mf, 

Theorematis ordinem quodammodo variauimuf^eo quod Campanm ^ Theon obfcurius difcert- 
uhustradtdertnt. 

Profofttio decimatertU. 

In cxigoniis rriangulis quod cx acurum angulu fubrcndcnrc fit quadra- 
tum , minus cft; cis qu^ cx acutum angulum comprchcndcntibus latcribus 
fiunt quadratis, rcdiangulo bis fumpto fub vno corumquarfuntcircaacu- 
tum angulum, & cius partc inrcr acutum angulum & pcrpcndicularcm ab 
oppofito angulo fibi dcmilTam fumpta. 

Sit oxifonium trian^ulum a b o, cuius vnumacutorum angu- 
lorum fubtendat a i^fcilicet tpfum o. figno aute a in oppefitum 
Lttus B c (ynum qutdem eorumqu* firnt circaacutumangulum) 
demittatur perfendtcultris a niDtco quadratum lateris a b (angu- 
Iumacutumc fiibtendentis)minitsefiebinisquadratisex K c o b, 
reclangulo bisfiimptofub b o c d , quoniam comparanda funt ma- 
gnitudines quadratorum^ex Kiad quxex a c ^ c b. Difcamm 
frins quadratum reHa \ o (per 47 trimi)aquu efequadratisqu* 
fiuntex A G, D Q:hisaddamus quaJratumipfius o z./juod aquipol- 
let (^fi qutdem et addamus quadratum d o)quadrato b D,cr retlan 
gulo bis fumpto fub b o, c Xi^per 7 huius.Bina igitur a c, c b aquipellent (cum quadrato d o) qua- 
dratis BD, AD,c^DC,(^ infitper reilangulo his fub b c, c d fumpto. i^hhts etenim auferamus 
quadratumn c^ipfiscommuneadditum).S(qneturquadrataexs 0,0 t,a^uariqiiadratisex Miy 
B D^acinfiiper rec/angulo his fiimpto fuh b g,o o.t^tquiquodex A.iaquue.ff(per^jprimi)qua- 
dratisex AD^ b Dyfiqueturitaquequodexsty/ubtendenteangulumacutu G,minuseffebinisqua- 
dratisyqua exAOfOB acutumangulum a o b coprehendenttbus reciangulo htsfumpto fub vno eo- 
rum quji ctrca acutumangiilumfctlicet b o. <^ eius parte o d interacutum angulum (jrperpendi- 
cularem ab opptfito an^ulo s(fiilicet a x>)fibt demifiam fumpta . / n oxigeniis igttur trtagults^qued 
exacHtum angulum fubtendente latere quadratum mtnus esl ^crc . 

CMOTiJTymi. 

^eniam Theonis compendium potiufquam demenfiret confundit hanCyCOgimur aliam tradert 
aon mnlth prolixioremdemenfiratienem eodem argumentefuffultam. 

Propofitio decimaquarta. ProbUma 
Dato rcdilinco xquale quadratum conditucrc. 

Sitdatum recJilineum a b, f«; aqiium 
quadratum oporteat conliituere . Coniii- 
tuantur binjt qnauis rcctx ad rectum an- 
gulum c o D^ad datam autem rectam 
c i>,dato recttlineo a b aquale paraUelo- 
grammS consiituamtts, anqulo recto aqui 
angulum , per 45 primi,sitque c o d e.^ 
F.xtendatur autem c e in rectum,^ pona- 
tur%xaqualistpfi% d. Rectaporro c t hi- 
fariam feccetur in ucentrevero linter- 
naUo ic vel iz fimictrculus fit crz dr 
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jrcducdtUT n b verfm t coniuncta. t i. ^upnutm enim recti c z ficta eH bifAriam in i,(^per in- 
dt^uaUa in i^rectangulum comprehenjiim fub in.tquaUbks c e e i^cum qujdrato i i,qux inter fe- 
cttones efl^quum ejl ti quod j medta c j {yel i t qitit ex centro)ft qHadrato^fer y huim.Sed tpji ex 
i r quadratodqual/a fftnt ex r h cri e quadrata,per t^-j primt^citm fitrectus t ^iangulus. .^od 
igitur fub c ■ e z cum quadrato reCia i t.,aquaUa erunt quadratis exTt(^i n.Cimmune aufera- 
tur quadratum ex i %.ffubefl reifangulum fub c e e z aquum effe quadnto t e. Cum enim e z 
4tquaUs ftt tpft e T»,re£iangulum fub btnis c e e z idem erit cum rellangulo c d. Reiian^ulo igttur 
c D aquaU quadratum ex t& reifa defriptum erit^ (jrproinde dato re&iUneo a b ipfic d aquaU 
fofitoJ)ato ttaqut rtiliUneo a t aquaU quadra:um consittuemus exxh reffa. 



^EVCLIDIS DEMONSTRATIO. 

num reftltutarumLibertertius. 



'Dtffmio 



I. 



E QY A L E S circuli funt quo- 
rum dimcticntcSjVcl qux cx co- 
' rum ccntris^funt arquaics. 

EqualitJtem circHlorum a b c d 
idtoabdqualftate diAmttrcrum vel fcmi- 
dtametrorum fumtt , quod ctrculus vnica 
femtdiametri reuolutione manente vno eim extremo^efcri- 
hatur. J^are fi maior fuerit femidumeter^ maior circulm defcribeturtji minor minor^fi aqu4r 
lis aqualis. Si itaque •tquales fint^ua ex centro^ecefftrium erit circulos effe ^qualts, T^am f ma' 
ier ejpt qutex centro, cr circulus maior ejjet reliquo. Eadem enim comparatio ex integris diamc- 
trisfotefl fumi^o» equidem fotejl dtmidiumaugeri^ihe dupltcisaugmento. 





DiJJmitio 




Rcda linca circulum tangcrc dicitur, qu^ circulum in plano tangcns & 
vtrinquc produda,circuIum non fcccat. 

Ucet linea reita ad circuli circunferentiam plures pof int incum- 
bere inclinationum varietates , tamen eam folam linex inclinationem 
ad circunferentiam circulumtangere dicemus ^qu^ tangens(jrver- 
fus contaiium produifa^circulum non fecat, vt circulum a b tanget 
re6ia c Bj eo quod ea produHa in v^circulum tangit in t^on tamen fe- 
cat. Hac eji cuiltbet circunferentia vntca inclinatio liiiea recla : nam 
reliqit^ omnes inclinationes linea c b , tmmoto figne a circulum fe- 
cdbiurt. 

Dtffimtto 3. 

Circuli fcfc adinuiccm. in plano tangcrc dicuntur,qui tangcntcs fcfc in- 
uiccm non fccant. 

jdem in conta^u circulorum mutuo quod de linea ad 
circulum contaffu dtcit , vt circulus a b ctrculum b d tan- 
geredtcetur,to quod infigno b tantum concurrant^n eodem 
txisientesplano. Similiter b c tpfum b d tangere dicetur^ eo 
quodtangens non fecat.Si enim fefe fecarent^fieret fuperfi- 
cierum contaclus,ve\ potiin communitas, non tantum vnius 
figfii. .^are circuli tacius folum vnicum commune admit- 
Stt cum taugente ftgnum,vt z, 

Difjinitio 4. 

In drculo a:qu?, vcl magis a ccntro tcOlx lincx diftarc dicuntur,cum a 
ccntro in cas pcrpcndicularcs acqualcs ycl maiorcs fucrint. 

DiJfM»tian$ 
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Dilfjmiam fine Utitudinem metitur Euclides ftr Ungitudinem 
re[i.tltnejtrci}os effjctentis an/^ulos /td frofofitatn^ut in circulo a b 
CD inJifitt^Pojfunt drfcribi line^.^qu4rumvna<tqHeplusvel minusa 
centro disiaoit reli(ju.t. id tautum intelligamus renam diHare magis^ e/ 
qux maiorem,*que autem eju/t ^qualemyk centro fiifcipiet demijjam 
perpendicularem.f vt \ b xque a centro o drjfat ipji d c, ci» fjuiid a cen- 
tro o w CM perpendiculares g o o p Jint <tquales ^niagisvero disiat 
eadem k b reliqua e i ,quia /« a b , maior cadit a centro perpendicularis 
c o ,quam in e i cadat c h . Similiter menfus eji Euclides prima diffini- Er~X 
tione (ecundi reitanguli latitudinem,per line.imqu.tad longitudwemfff^i^ reHos angulos^vtibi 
dixtmus. J^/^ autem obliquum efficiunt angulum rectajjuius menjur* ob angulorum tnfiabilita- 
tem funt incapaces. 

Difjinitio 5. 

Scdtio circuli cll, figura fub rcdla linca & circuli circunfcrencix parce 
comprclltnfa. 

Befunut hoc tertio Euclides feBionis circuli diffinitionemy ippri- 
midiffiniiione expofitam,vt facilius fubjequantur proxinue difjinitio- 
nes.J^id fiiltcet Jit fecitonis Cr tn Jeiiione angulus. .^ia vero 1 ^ pri- A 
mi eamexpofuimus/iull* {prater hac) prolixitate vtemur. 



"Diflinitio 6. 



SccStionis autcmangulus cfl:,qui comprchcnditur 
fub cadcm rc(5balinca,8ccirculicircunfcrcntixparcc. 

Seilionis angultu dicitur,is quem efficit feSlio folafcilicet efi es incli- 
natio line* curua quam effcit cum reiia circulum fecante^ vt c k cur- 
ttaadKn reciamvel d b curuamin b a reitam ,efficiunt angulum Je- 
£iionis.t hjt quidem maioris.^ ilLs vero minoris feBionif. Variatur autem 
hic angulus per fcHionum variationem, vt maior JeCiio maiorcm./ninor 
vero minoremefficiatangulum. 

Difpnitio 7. 

In fcdionc angulus c(l,qui concinccur fub duabus rcdis afinibus tcCtt^ 
iccantis ad aliquod circunfcrcntix fignum concurrcntibus. 

mfferentiam ponit inter angulum Jifiionii pr*fatiim ^ httac^ 
quem inje^ione ejje dicimus,eo quod huncfe&iofujcipiat^a limiti- 
hus re£i* a c fecantis , i» quoduis circurifercnti* a b c fignum , a 
eoruurrentibm reliis a b c b comprehenfum.Simtltter in mato- 
ri Je£iionereliquus a d c dicetur angulm.j7t equtdem angult luxta 
feiiionnm varietatem reciproci variantur^ vt maior Jeliio mino- 
rem,minor verh maierem concipiat angulum. 

DiffinttiooSlaua. 

Cura vcro contincntcs angulum a ccntro rcd:x, 

aliquam fufcipiunt circunfercnciam,in illa anguli magnitudo cffc dicitur, 
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Tres MTigulorum fpecies dtffimt,fciUcet fidioHu^^ in fi£Hene an- 
guli^n circunferenti-iConJlttHtosJiuncveroiHcetro circuli extfie- 
tem^iffimt quo faiie^ingulidiCittHr mdgnitudo^ qu* ctrcuferentii 
circulivnicamrectpiifit^uantitdtiscomitemyeam fctlicet quafufi 
cipiuiit reii* angulum in centro confiituenteSiVt angulm b a d tanto 
maior angulo b a c dtcetur^quanto circunferentia tcvab eo fufie- 
fta-,maier ertt reliqua b c a mtnoriangulo b a c fufiefta. In his tt- ^ 
enim angulis angiilorum differetia^iffierentiam fufieptarum circun- 
' ferentiarumfiqHuntiir,tju0d(ecusefiinPr0xime diffinitis^fettionis 

fiilicet in feclione,(]Hx tjuidem^ltcet fequantur feliionum exceffum, non tamen excefius diffe- 
rentiam.t^nguli itatjue magnitudo ea erit tjua fer citcunferentu fufceptx exfrimetur magmtif 
dinemyVt ferfe^e docehimus 5 3 fexti theeremate. 

DtfjinUio ff. 

ScdiOT autcm circuli cft,figura contcnra fub duabiis in ccntro rcdis an- 
gulumconftitucniibus,& circunfercntia ab eis fumpta. 

Hutus ^ pracedentis veram demonfirahit intef/igentiam * 
/exti. ?{am fecier circuli nihil aliud efi quam fgura fiiue pars ea cir- 
culi^ quam fufcipiunt reii* in centro angulum cenftttuentes^e^ ah eis 
circunferentia fufiepta^vt ttigeni<: a b c vel a b n. ,^jit quidem fe- 
£ior fimper fimicirculommor exhthetur.aluu fifiilicet ^qualis aut . 
ipfi maior effetjiuUa ficret ad cas partes linearum a b d b inclinatio, 
necproinde angulus vt Kz^n c,cemprehenfus fuh dimetiente a b 
^ femtctrcHnfcrentia a c d T^^fiic quoque fecior fiquetur ctrcunfe- 
rentiarum fufieptarum differentiM,quemadmodum Cf angiilus^ vt 
cxpenet eadem 3 j ^xti, 

Dtffinttio 10. 

Similcs fciflioncs circulijfunt quxangulos acquos fufcipiunt,vcl in qui- 

bus anguii inuiccm funtxquales. 

Similes fieciiones hifariam diffinit.,prius quidem eas qu* 
angulos jequosftifiipiuntiVt ciimanguli b a c ^ f 1 c aqua- c 
les erunt^^tunc fieclienes b c e p o k fimiles dtcentur effe^fi- 
«fBDC^FoG ftmtles erunt. Secundo autem dtffinit fimi- 
les fiftiones in quihus anguli erunt aquales. Dixtmus et- 
enim 7 dif/initiene,quisfit infifiiene angulus,etus nam^ 
ad alterum-equalitM,fiiiienum fimilitudincm pronunciaty 
fiue inter .tquales vel injtquales circules referiatur.,vt cum 
in (efiionthus f o k,8 c e anguU f k o,b e cfuerint aquaUsy 
ficiiones illa fimtUs eruntfimiUter & relujua f o o CT » c d ciim anguli f o c b o c fuerint 
quaUs^n quouis circunferenti^ figno exifiant. 

Momtum ad diffinitknes. 

Secunda diffinitione dtximus Unea ad circulum contacium tn eodem fieri plano.ReUquis dif- 
finkioniht*iaUquatranfiuUmus,maximefexta^uadixtmusan^ulum fefiionis eadem re£la qus 
circHlumfiecat.cr eademcircunferentuparte quafe£iionem efficit.^contineri,ne intelltgatur fub 
reiia tcr circuU circunferenttaangulusconttngentutvelaUuf qutuis ab hoc angulo.Et infuper 0- 
ciauaper quam Theon (iipponit angulum in ctrcunferentta fieri,Campanus vero eundem in cen- 
tro.quod maximam arguit incertttudinem huius tntelligentia.^jiare extfitmantes eam non fuif 
fe EucUdif mentem.,ciim tam qua adangules in ctrcunferentta expellant 7 diffi. decuertty tn cen- 
tro vero fatis dicehtt 9 dtffintt.Sed qua angiilorum magnitudtnes quadam earum comuni hahitu- 
dine patefaceret ,per csrcunferentta quantttatem deprempta.,qua vnica angulerum refpeHus^fiue 
quantitates lucidius (jr praciseadmodumexpUcat , hanc anguU magnitudinem a circunferenttd 
sontineri diximm,non angulum.Ctrcunferentta etentmangulumtn centro cenftttutum contioe- 
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rencnpoJJet,fi:d4ngHlimjgmttttiinemeaneceJJarM (j^-foLt.Eim MM^ue Mgmentum vel decre- 
fnentiim,femfer cum augmento anguU vel euifdem decremenfo,idem ejfe referiltir^it docebtm$is 
3 5 fexti^fauente Juprento artium moderatore..£lu< autem prxter hac nmtautmus fauca funt ob fa- 
ctliorem circulorum intelltgentiam. 

Propojttioprima, Proilema i. 

Dati circuli cencrum inucnirc. 

I n dato circulo AC b Bjpreducaturcotingensaliijuareffa a Bj^/»<e 
Jeccetur hifariamin d ^perfgnumvero d perpendicularis excitetur 
c E, (jua bifartam fccia in t: Dico effcere z ccntrumcirculi a o b e. 
^jiod finonfit^upponatur aliudfignum i centrumeffc coniun£iU i a> 
I D, 1 », reO* I A, I B eruKt ttqualesadinuicem ,per i j diffinitionem 
primi.Sed hafis a d,d xifunt xejuales^^j;' i d communis. TrianguU igi- 
tur I A D, I D Tkfunt a(jualia,(j;' aquiangula^per ^ primi.t^ Etjualis i- 
gitur erit \ m nan^ulus ,angulo i d K^per eandem ,recliu igitur erit^^ 
vterqueper i o kiffinitione primi. (^tqui i d b, reilus minor c d b 
re^io ejjet^ i b a vero reilus maior c d a r^<7tf , contra decimam com- 
munem fintentiam^quod est ahfurdum.T^n itaque aliudpoteft fuppo 
ni centrum ah tpfo z ,Dati itaque circuli a o, b ^^centrum z trntenimus» 

Cvrollarium. 

Si in circiilo,rc(5b aliqiiam rcdam bifariam & ad angulos rcdos fecuerit, in Ccc^itc erit ccn 
trum ciTCu\i.Cumo/ieJumJit non pojjc effealihi quaminrefUc^,bifariam(^ad re^osficante 
ipfamM. 

Pro^ofmo fecunda. 

Si in circuli circunfcrcntia duo figna vtcunquc fumatur, ca coniungcns 
rc(5laintracirculum cadir. 

Incircunferentiacirculi a b Gyduovtcuquefigna a b fufcipiantur qihe 
contungat recla a t-.Dico eam reHam intra circulum cadere . Circuli a b o 
(perprafatam) centrumjit d, coniunctis d a, d b, angulut vero a d b bifa- 
Tiamjeccctur duda d i^perp prtmf.quoniam enim bin-e d a,d t^binis d b, 
D ty^angulus A d E angulo b d tjunt Jiquales, trtangulorum d a e d b b 
an^li d B b, o E K{aquts latertbus fubtenfi)aqualcs erunt.per 4 primi. Re- 
Ot i^itur erunt,per 1 o diffinitionemprimi^maior ideo erit d f. b angulus }i< 
angulo D E c ,per 1 7 primt . Maius itaque erit latus d b latere d e ,^rr 1 9 
primFJSed Dtseji ex centro,recla igttur d e minor ea qu^ ex cetro^ntra circulum cadit.7{am fi ex- 
tra caderet,ejfet maior. Sivero in circunferentia aqualis ,per i <f diffinit.primt^ proinde reif*^ 
A E B Fntus cadit.Siigitur tn circuli circunferentia duo fignay(jrc, 

Tropojitiotertia. 

SiincircuIorc(flapcrccntrum extcnfa, rc(5lam pcrccntrum noncxtcn- 
tcfam bifariam fecucrit,ad angulos rc(5bos cam fccabit . £c H ad angulosrc- 
dlos camfcccct,&: bifariam fccabit. 

In circulo a b c d, reffa c d pcr centrum e extenfa^ refiam b a non per 
centrumextenfambifariam in z ficcet : Dico o d adangulos reSios fecare 
reitam a t^comungatur e a, r b reHa.Citmentm jtqualesfint re£l^ z b, e z 
re&is z A E t,c^'' qu^ a cetro bafis b e bafi a lyangutus e z b angulo a 2 b *-q 
quits erit^per% primi.Refius erit tgiturvterquc c z b c^g z A,^rr lodif- 
fnitionemprtmi.Refia ttaque o d reliquam a b adrefios fecat. i^d fecun- 
dmm amtem.,feccet eam ad reHos: Dico o d bifariam ficare reiia a b. 2(am 
Sruutgnlt K^zqui ad bsfimanguli , e b a b a b Ju/tt {per 5 primi) nqiiales. 

E ij/ 
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Sedz z A cr 1 2 B fint{ per l^potheJtm)^ijttales.ReliqHi*s igitur reliqiie{j>er 2 6 prinsi)(^ Uttis a z 
tpji B z triangulorum t b z cr e a z ^(]ual:a erunt. RecU itaque G p re£Um KAim jetat bifariam, 
St igitur IH circido recla per centrum extenfi^reiianh&c, 

Propoftuo quarta. 

Siinrirculobinx rcdxnon pcr ccncrum cxtcfx fcfcinuiccm fccucrint 
fcfc biFariam non fccabunr. 

iHcirculo a B G D binx recta appofitx a o b d nonPer centrum exten- 
fi ffe inuicem feccent in h: Dito quod non ficahunt fefe hifariam. Sufiipia- 
tHr{perprimum hnius ) circuli a b o d centrum ZyConiuncfa 2 e . <Sih im- 
fofiihili cnimfi alicjux duci pofiiiit.)quje hifari.im fifi ficcent ,fint a o b d. 
K^dearumfeCiionem^ contunciareila 7. v.jeffciet{perpr.tc\.dentem)an- 
gulos z E B ^ z E A recios,cr igttur xquales.per l o communem fententiam. 
cJW aiorem qnidem z e b minori iis ,quod eii impofithile . Cadit enim z v , 
qu/e per centrum in i trafijue recias a o b \>.non igitur aliquj: hifariamfe- 
fefccahunt. idem osiendimus fi altera tatum hifariam ficcetur, nam h*c fila rectam efficict ei qu* 
per centrum augulum^reliqi. a vero maiorem vel mtnore reBo.St igitur in circulo binx re£l* nc» 
fer centrum extenfi ,(ye. 

Tropofitio qumta. 

Si binx circunfcrcntixinplano fc inuiccm fccucrint, non cric carum 
idcmccntrum. 

Proponantur hinx circunferenti* a b c > * g circulorum fefe in eodem 
flano fecantium in v (jrc: Dico non efie earum idem centrum.J^od fipofiibi- 
le fuertt idem effe, fit e centrinn i'lriujque, & contungatur ic,cr inter o c^ 
s ducaturalia qu*uis,fecansbinM ctrcunferentiM tm^ ^•>fi^9i ^ ^ -^*' 
niam enim i g efi ex centro circuli a b c , m .rqualis erit ipfi e z. J^Ja vero 
tadem hcefiex centro circult ncea ertt tqualU reSl* e \.,per 1 j dtffimtio- 
nem primt. Refl.t v^itur e z n eidem e g xquales^ adinuicem xquales erf.ntj 
mjior fctlicet minort, quod fiert non potefi. 7{on erit igitur earum idem cen- 
trum.St ttaque bm* circuriferenti* in eodem plano fe,(^c. 

^liioniam agimustantiim de cirndorKmarcKnfircnttishoc ^ fequenti theoremat*,diximtts 
loco circulorum.circunferentuu fcfificari.^^ infuper in eodem plano trxter T heonem (jr Campa- 
num dicendum effe curauimm.^^^odomiffum efficit hines ctrculos velcircunferentias fefe pofie fi- 
cnre,J.icet idem centrum haheant^veluti circuli maiores in filixra mundt^fitlicet horifin, mertdta- 
HMtfColitri,y(^ reliqut quotcunrjiie tdem mundi centrum h.tbentesd)oc errore fipiufcitle pofihac ab^ 
utetur Theen^circulumfalicet pro ctrcunferenf.afimens, hoc efifiuperfictem pro linea^u* quam 
difiideant^udicandumrelinquimits. 




Si dux circunferentix fc inuiccm tctigcrint , non cric carum idcm 
ccnrrum. 

Bin* circunferenti* a b c db c fefi tangant in c: Dico noneffi 
earum idem centrum. ^^od fi idem credatur efie centrum,fit z , cjrcon- 
iungatur 7. c, (y- alta qu/tdam a centro z ,ficans hinds circunferentidis tn 
^& i,.^u,oniam r eficeritrum circuli a b c,re£ia z ^tpfix c *qualis 
erit. ^luia fimtliter idem z efi centrumcirculi d e c^reita z e eidem 
z c aqualif erit per 1 j diffnittonemprtmi, ip fjt itaque z e z b etdem 
X c xquales, adinuicem ernnt Jtquales.^pars fcilicet toti, quod fieri nom 
foteji .2(on ertt tgitur eorum tdcm centrum.St ergo du* circurtferenti*^&c. 
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12. 



Si in diamctrocirculi aliquod fumaturfignura^quod ccntrum circuli 
non nt,ab coquc in circunfcrcntiam aliqux rcdic procidant , maxima ctic 
in qua ccntfum,minima vcro rcliqua. Aliarum autcm proxima ccntro, rc- 
mociorc maiorcft. Binxautcm foiiim rcdl^linc? qquaIcs,abcodcmfigno 
in circunfcrcntiam cadunt,ad vtrafquc diamctri partcs. 



f/t eirculo a i « d fumatur alttjuod ftgnum r^quod ctntrum 

non fttyab tpfo vero z tn ctrcunfercntum flures cadunt recls^fci- 

Ucet z B z G z I xn^n qua ^uidem z d produila in a ft centru 

B:Dtco omnium reclarum^ a figno z froduHarum , maxtmam el}e 

A z tnqi$aeit e centrum ^minimamvero reltquam z x>^(^iKftt- 

fer z B froxtmiorem centro e, ijuauis remottore maiorem ejp. 5 

^jtoniam enim frodu£iis e b e g e lytriangult b e z duoUtera 

B E E z reltqu!» b z ftnt maiorajfer 2 o prtmi, quthus aifualu eU 

refia a e z.Retfatgttur a e z maioresi tpfi rz,^ fmiliter ma- 

ior erit reliquis gz i z, quibufiunque a ftgno z dttciis^fim- 
ftr entm btnis trianguU latertbus efi aqualis. ^ia vero bin^e b b 
fc z b/nif G e E zfiint^qualestangHlusvero t e z,angulo o e z maior eFi^ bafis itaque b z bafi c z 
maioreritper i^primiyjimiltter o z maior erit ipfa 1 z.^uiaautem latus i e binis i z z b 
mint^s eii ^tfft vero i e aqualis cH d f-,iffa igitur d e minor esl btnis i z z i.Corrmiuni vero ablata 
z B,J?qnetur z d mtnorem effe qualtbet alta afigno z prtducia. .^aigiturfercentrum fiiiicet z a 

maxima ^reliqua vero z o mmtma ertt .aliarum vero quahbct cenlro froximior^ remottore maior 

ojienfit eji^yt b z maior re^a c z^caJemver» g z mator alta x i^d-c. K^dvltimum autem^adre- 

/iam z E Jignitmque eitts e angulo i r. z ^qualis conUttuatur,per 23 primt z b t, comunffa z t, 
Cum igitur aquales fint 1 1 z ^ t e z angulijnna^ i e e z btnis t e,e z (^- bafis z i xt ad vtraf 
que partes dtametri aqujles per ^ prtmi erunt.Sed ipft i z nullaaltaabtpfa z-x pcte?i dariaqualis. 
Tfjm ft detur alia quauis z k tpji z i Jiqualis,ea aquavitur eidem z -x^quod fiert no pot:si:ertt entm 
remottorvelproxtmior centro: non igiturerunt aquales ,vt csicnfum eH, St itaque in dtametro 
etrculi altquod fumatur ftgnum^(^c. 

Propofttlo oEltiua. 

Si cTtra circulum fufcipiatur in plano aliquod ngnum,ab coquc in 
circunfcrcntiam ducanturaiiqu? rcdq^quarum quidcm vna pcr ccntrum 
c)ttcndatur,rcIiqu^vcro vtrunquc in cauam circunfcrcnciam cadentium 
rc£tarum,maximacftquqpcrccntrumducitur. Aliarum autcm fcmpcr ci 
qu^ pcr ccntrum tranfit propinquior rcmotiorc maior cft.In curuam vcro 
circunfcrcntiam cadcntium rc(iiarum, minima cft cius quq pcr ccntrum 
pars cxtcrior. Minime vcro propinquior fcmpcr rcmotiorc minor cl^,binq 
autcm tantu rcd^ linc? ab co figno in circunfcrcnciam cadunt qqualcs ad 
Virafqucpartcs diamctri. 
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SunutHr extra drc»lMm a b Qfignum D,rf quo m circu^ 

lum ducdnturalU^ re^i^^ujrum vna percentrttm tranjeat 
. D Ktfecans circunferentiam in centrum fit m ,reUqujt ve- 

r$ vtrinque fint dke dlz dt c^coniunilis m k m l m t 

u c M z M h.J^oniam enim a h.efi xqualis hinis d m m e, 

qu^ quidemfunt truiiores iffa d f. fer 2 o prtmtyipfa tgitur d a 

reliqua d e maior efi. Rurjia cum .equalcs fint btna d m m b 

btnis D M M z ^ angulus d m e mator angulo d m z, ^ bafis 

D E bafi d z (^per z^primt) mator crit. Ei eadem de caufi dz 
j^yS D o «M/i^r erttyproximtor quidemremotiore earum qua 
incauam cadunt circunferenttam.Cateriim cum d k,k m fint g\ 
'vnica d m maioreSydb ipfis aute aquales toUantur k m(^i m, 
reltqua igitur d i pars exterior eius quaper centrum^tpfi d k 
mtnor efifimiltter ^minor ipfis d i d t ofienditur. Et quia 
triattgulitt l m ^ Ittnitibuj vnii*s lateris d M,bina reCla in- 
trorfum adfignum k confittuuntur m k d k,/^ reliquis mi- 

nores funt^er 2 1 primt^ aqualisautem efiwx ipfi m l. Igitur D k w/w r f r/> reltqua d l, ^ z&iif 
Ar^r d l mtnor ipfa d Typropinqutor femper ipfi d i remottore quauis alia.K^d vltimum autem, ai 
re£Iam d m fignumque eius Wyangulo d m Kaqualis confiituatur d m ^^coniunHa d z,bint d k 
M B ^/w d M M K aquales,cfficiunt ( ^^r 4 prtmi) bafes d b d k aquales^d vtrafy^ dtametri d 1 a 
f artes,necalta vUa ipfis aqualis datur.^qualU effet d vjiam d n remottoraut propmquior effiet re- 
£ia D I ^«iffii y7/ d B n Ts.^on igitur effet aqualisyVt oftendimsts.Binjt ttaque tantiim dantur a- 
quales reitx ad vtrafque diametripartes^vt d b tpfi d k d n ipfi d l crc. Si igitur extra circu- 
ium fufciptatur^^c, 

Propcjitio tuma. 

Siin circulo fufcipiatur aliquod fignum, & ab co in circunfcrcntiam 
cadantplurcsquamdu^rcdl^ Jincq qqualcs, fufccptum fignum ccntruni 
cft circuli. 

Efio circulus a b c^inquofufcipiaturft^tum aliquod d, a quo 
in circunferenlia plures quam dua relfa duSla d a d b d g jint 
aquales adinuice: Dtco fignum d ejje circuli centrum. Ceniunga- 
tur A B B c reffa,qua feccentur btfariam tn i(^r: Producantur 
0utem E D z D quantumuifyquoniam autem bina latera a e,d e 
hinis B e d e crbafis a d bafi d b aquatur.i^ngult a e d ^ b e d 
(^perSprimi)fiintaqualeSjtgitur(!rre£fieruntyper 10 diffini- 
tionemprirmfimilitercranguli d z b d z o.Rella igitur Dzfi- 
cans reilam a b in circulo bifariam(jrad reBos^in fe habet cen- 
trum circuli.Haudfecits dtcemtts de reifa Tvy^per corol.prima 
huiuSjin vtraque tgitur e d z d erit centrum. Si tgitur viri- 
que fuerit fignum commune centrum,(jr fiUm feSiionem d communem haheantfiquetur d circuli 
rjje centrum.Si itaque in circulo Jufiiptatur altquod (ignum cr ^h eOtCr^. 

Monttum 7.8.^ ^.propoftiontf. 

^J40niam dixit Theon a Ji^no in circulo exiftete in circulum reclam duci.,quod iuxta eim dif- 
finittenesvideturrtdiculum,citmiam iUudJignumfumptumjit in circulo,loco etenim circunfe- 
rentix ctrculum fumpfirat.Dixtmus in circuiiferenttam reHas cadere.Communis vere futt huius 
dr duarumpracedentium defe6im tftcquo pefthac plurtesabutetur,vt aute qui textttsfilos quan- 
doque perleq^ent ambiguitatem faciltus euitent^dixtmmpoftremaparte dugrion pracedenUum^bi- 
noi lineas aquales^on autem duas^eo quod plures duabus aquales bina (^ bina dart pofitnt, tdeg 
dixunui bifMs^vt coniunUim dua nen diutfim plures duabus exiftimentur dari aquales. 

rropofiti* 





LIBER TERTIVS. 
Propojiuo decima. 

Circunrcrcntiacircunfcrcntiamcirculiinpluribus duobus fienis non 
fccac. ° 

Efio ctrrunfertntui K b Q.Ttico nuUamhancalUmfecarein 
flurtlmsftgnUduohufMenimfierifoptoffofitum]^^^^ 
cunferentiam a b o , circunferentta e b m b t z i , contuCiis 
B T B i^quxs yifartam&adreaosfeccetreaaKQ e m, per lo 
& \ I primi/efi autemfeccent in o.In ipfis igitur a c £ m erit 
centrum vtrtufque ctrcult^er corollartum prima huim. Cum 
T BC^- \%btfariam &^dreaesfeaa,invtro/juefintcirculo. 
Igttur o centrumeritcircuU^communisnaqHe earum kgcT 
tues/ concurfHs.Binarii itaque circunferentiarum fefefecan- 
tium idem erit centrum^ contra y huius, auodfieri non poteB. 
TionpoteH tgttur circunferentta circunferenttam fecare in pluribm duobm fignis.Ctrcunferentia 
tgitur circunferenttam^c. 

Vropojitio 'vndecima. 

Sibinx circunfcrcnti^e in planofcfc introrfum rctigcrint, rci^a linca 
coniungcns carum ccncra ciciSta^in concadum circunfcrcnriarum cadic. 

Btn^ circuferentU KZG&KV>iin figno k fefi introrfum tagant, ^ 
fuper tdem planum . figno autem k ad vnius earum a sc cen- 
trumfctlic ct z^producatur recla a z ijuantumuis: Dtco in reifa Kzef- 
je virumque earum centrum. ^odfinon credatur^fit reliquum cen- 
tru ipfius A D E extra Kxin ujfducla zimoziurac reffa k uJ^uo- i 
mam bin* k i,i z, mawresfunt reltqua k r ^per 2 oprimi^x Kvero cr\ 
lo^ tjuaa centrofunt ^quales. T ota igitur d 1 z aqualis binis Kiiie- 
ritycb-proinde tota d i i maior crit tpfi a z.Sed&niwor^ cumfitpars 
reHk X -Xyqu^aquaUs eiHpfi k r,qu* ex centro, quod fieri nen potcit. 
Reliqu* igitur circunferentia a d e centrum , non eH extra redam , 

A r.Inipfaitaque Kxeritvtrunque earumcentrum. Stigiturbtna ctrcunferentu tnplanofife in 
trorfumtetigerint^c. 

*TrofoJitio duodecima. 

Sibina: circunfcrcnti.Tfcfc cxtcrius inplano tctigcrint,ccncracaru con^ 
iungcns rcdapcr conca(5lum rranfit. 

Bin£ circunferentije a d a o ^fifi exteriustangant 
i» Kfuper plano-.Dico reffam eorum centra coiungentem 
per A Jeliionem trafire. fi autem non^tranfiat per g d,//- 
que X G D I rcEla ,zdri veroftnt centra^ contunctis z a, 
I A, triangulumerit k z uhabesduo latera a z a i. reiiquol 
z I maiora^ per 2 o primi. Sed ZKipfiio (qua ex centro) ' 
eH^qualis^i k veroipfi i d. Simeigttur kxki (btnis z o 

1 v)aquales^reffa z i minores funt^ refiduo o d, &maio- , 

res oHenf* funt:quod eflabfurdum. 7{onpoteH igitur recla coniungens centra ctrcunferentiarum 
z \Mi quamper contaclum k tranfire. St ttaque bin* circunferentia^&c. 

Propofitio decimatertia. 

Circunfcrcntiacircunfcrcntiamnontangicinpluribus fignis vno,ct(I 
cxtra,ccC incus tangac. 



^5 
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Siat dtu circunferenttjc a b o a d o, ^«ru- fcfe 

tangant fi Jieripojiit , in pluribus fi^nis a cr g , {y- 

t9»itingaturrehii a o, //>// in circuUs vtrof^ue ca- 

elet , per i . hums. Circunfcrcntix itai^He t> g A(y- 

B G Kfcfe fecant in o K,non igitur tangunt.K^liAs, -qI 

ducemus a ccntro s acl centrum i re&AtH^qu* per 

c&tacfuMtrjnJit.,ptm huius^quijit hvelc.Lfio, 
Jt Jieri poJfit,alius contacius i» K.iCouiun{fis\ a,i c, 

K 4r> K Q . J^outam igiiiir circunferentu a b o cp* 

a D o Jeje tangunt tn KCfc, re^l-t i c c k> hinis i a a k /l/nf ^quales, ciim fnt ex cetru. Trianguii 
igiturK K iduoUtcra a k a i relujuo k i non er«nt matera^cenira 2^ frimi^ *}>iodferinenfwteiK 
^(on igiturfeje tangnnt extra in plurthus fignis^fed in vno tantum. St vero credantnr fefe tangere 
inttts in pluribus fignis^tangant feinK^ ojignis circult a b o cr a f c, querum centra fmt i ^ oi 
fer primamhntusSer overo ducatur re£la i o^tfja in conta^ium cadet ^per i r huius^qut fit i. Bi' 
njt igtiuroY, o G ^.v centroJunt^quales.Communisaddalur i o^teta i tybinis i o t, o erit atjualis. 
K^tejui ipfi I E aqualis cHxc^ qux ex centro ctrculi a b c . Triaiigult ttaque c o i latus i o , ht^ts 
reliqttis i o o o non eH minus^ contra vigefimam primi^quod fiert non foteji. 7{ec t^ttur intusfefe 
tangent circunferenti^ inpluribus Jignts vno . Circunferentia itaque circunferentiam nen tangit 
in plurtbusjignts vno^ g^^. 




Propojltio dec'ima<iuart4. 

In circulo, arqualcs rcikq xqualitcr diftant a ccntro,& qu? arqualitcr di- 
flant a ccntro,ic[uaIcs adinuiccm funt. 



S if$t tn circulo A b d c re^je a b d c aquales ; Dico eas Kt(^ 

c D xquaitter dijlare a cetro.Sufeipiatur( per prtmam huius) cen- 

trum F, a quo perpendiculares in ipfas a b c d demittantur f r. 

f- iper i j primi,ipf^{ fer tertiam hutus^btfariamfecabunt relfas 

A B O" G D.ReciattaqHe kzctgi erHnt.tquaies.Sed exKV.(ir^o 
^Madrata qu.e ex ref/if fiunt aqualfhuSyaquantur(fer/^-jfrimi) J 
quadratis exKZ z^^&exGi i e , f « angult KZi&Gi v ftnt rc- ' 
cli.^h .equalthus autem ex Ki,in if/isex c i 1 1 quadratis, 
aqualiAauferjntur qua a z o i quadrata.Reltqua exz^dr 
I B quadrata,erttnt aqaalia,fer^ communemfententiam.Etfro- 
mde rcc/.t z f cr i e •equaies erunt,quare ifft a b o o aqua- 
liter diflabuKt a centro^er 4 diffinitioncm hutus.K^d faundamfartem conuerfo argumento,con- 
uerfum fequetur. Sctlicet dijlent aque a centro reffa a b o d reffa zh (^hi erunt aquales ,fcr 4 
diffinittonem huius.ifed Ktcrou qua ex cent ro funt aquales . Et tffarum quadrata, aquantur eu 
qujt exKZ T F. , c I i e . equalia tgitur funt ex kz 2 e quedrata , ets qua exci ih,a quibus 
aqualta qujt exz% e i abUta^ rclinquitt aqualia ex kzctg i.J^/rfrf a z ^ c i Junt aquales crdi 
midtje ifjarum a b o x>{fer j huius)hifariam entm fecanturafcrfendicularihusacentro . Tot.ti- 
gitur A B ^ G n funt aqualfs . In circulo ttaque,squales recia aqualiter diHant a centro , cr qn-t 
*qiijlttcr.^^c. 




Profofttto dccimaquinta. 

In circulo maxima quidcm cft dimcticns , rcliquarum autcm , fcmpcr 
propinquior ccntro rcmotiorc maior cft. 

Iitcir- 
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TBCircuUht oi}fit dimetiens a n^cefitrnm vero i,cms propin- 
quiorfit re^Ia b g quam z i ; Dico reharumm ctrculo juhtenfirum 
maxtmam ejp KOy reli/juarumvero froximiorem centro ( hoc efi 
re£lam b g) maiorem ejfe r i remotiore^k centro e ferfendicula- 
res mfttantur^i» b o z i, tju^e fint e t e k. vero e k mator 
ejl ( per 4 dtffinitionem hutm ) reliqua e t, ab ea aqualis ipfi e t 
abfiindatur tL,cui per fignum l perpendicularis agatur n l n. 
CoHiun&it B M E z B I B N. .^ontam aquales funt e t (jr e l, 
Mquales erunt ( ^fr 14 huius) b c ^ m n . r^^w a/^r^ trianguti 
M N E ^//rrf ^/rr4 M E E n reliijuo n m (^f r 2 o primt) funt matora. 
ReBis autem m e e n acjualis eit \>ik dtmetiens , dupla namque 

etiis qu* ex centro^ Igttur d a dimettens maxtma erit^ cuiuis reha comparata in circulo. Citm au- 
tem truingula m f n z e i duo latera m e e n duobus z t e 1 aqualia^ngulumvero m e n angU' 
/ff z E I maioremhabeant,(^bafim m n bafi z i remotioremjiorcm(per2^primi) habeb/tnt. Oj/en- 
fa elt autem tpfitAn dcqualis t c Jpja igitur b g proximtor centrOjreltqua z i remoticre maior erit. 
1 1$ circulo igitur maxim* quidem efi dtmetiens^cjrc. 

Tropojitio decimajexta. 

Qnx a diamccri circiili cxtrcmitatc ad angulos rc(flos in plano ducitur 
cxtra ipfum circulumcadir, ficin locum intcr rc<5bam lincam &circunfc- 
rcntiam, altcra rcdVa linca non cadct, Et fcmicirculi angulus omni angulo 
acuto rcdlilinco maior cft^rcliquus autcm minor. 

Ducatur fiiper extremitate diametri k b circuli ACtad an- 
gulos reftosylinea reSla c a t; Dico reitam c a e extra circulum C 
cadere, (jr ifter a e reCIam a o circunferenttam , nuUam re- 
ctam cadere lineam.Et infiiper angulum b a g e(fe m<tiorem omni 
anguU reitilineo acutOyreittjuum\>ero o a e ejfe minorem omhi 
quoque angulo rectilineo ^Stt centrum v,i^d prtmHmautcm 
tjtt^ adrehos angulosad extremitatemdiametrtdHcitur extr4 
circulum cadit .2{amfi intra caderet vt re£ia a g, coniun(ta d o 
iriitnguli a d o ifofielis quiad bafimangult ejfent xquales.yfitlt- 
cct D A.C (jri>G h,per 5 primt^ ^^lqui reflus efi v ac, re£tus 
igttur ejfet DOAtdr protnde duo anguli altcuitu triaguli duobus 
re£}is*quales ejfent,quodest abfitrdiim,ex 1 7 primi, 7{on tgitur cadit reita ad angiilos reilos fic 
fer extremitcie diametri confiituta intra ctrculum.,^are cadet extra vt reHa c a e. 

Sectindo inter reilam a e <^ ctrcunfercntiam a c^nulla recla Itnca ad fignum a conftituipotejl, 
Sie»imfierialtterpofitt,eftore£IaK centro autem Dtntpfam k z perpendicularismitattur 
r> I. ^uoniamenimangulfts d i a reSIusefiterit(per 1 8 prtmt)mator d k ipjaD ly^od producit 
ebfiirdum. 7{am d i qux minor effet, extra circulum protenditur,ideo maior rffet (jr mtnor,quod 
fierinonpotefi^Tiulla tgitur reCta inter a e a o cadet . T ertto quod angulus n a o fubdimetten- 
te dr ctrcunferentia contentus^ maior fit omni acuto reililineo patet. ?{am quiltbet acutus reiltli' 
rteus angulus mintfr erit rello d a E,^fr 1 2 diffinituinemprimuStttaqUefttmatortdemaciftus.^an' 
gulo femicirculi o a d.Is fecabit reilum DK^per re&am inter Kh& circunferenttam c a confip- 
tutam,.^od impofitbtle oHenfum efi.St vero fihi *qualis credatur., reila circunferentta tn pluri- 
bus ftgnis congrueret^contra 4 dtfftni.primi.,7{on ertt tgituraltquis acutus reililtneus angulut 
maioranguUfemtctrculijtec proinde reliquo o KhConttngentumtner.,nec qutdemaqualisyErit 
igttu r angulus Jemicirculi maior omni acuto reCiiltneo dr itaque angulus conttngenti* minor omni 
todem acuto.^jta igttur a diametri circult^i^c. 

Corollarium. 

Huicaflcquimurrc<fiamadianictricirculicxtrcmitatc ad angulos rcdos ercdamjCircu- 
lum tangcrc m vno tantum figno, nara fi in duobus angcret ipfa circulum fecaret (per 2 hu- 
ius) co quod intus cadcrct. 
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^oniam ce<rmtio ftnc huitu corttw<icnti4 angult tMeUigentta aU(]uos Utuit,(]u*dam anim^i- 
merftone di<fna tmcadducenda ejjearbitrattjumus. Campanus tumoribin reltquit anxtumqtttd dc 
aniuti conltneci,tt.e natura fenttrent^um dixtt non valere argumentumMc tia?jfu * minoriad 
maiusper omnia media^rgotranfttperaquale^nonanimaduertens quade re tactierit tucltdct 
huiusanirulinaturam,cumdicit,rurfusnec'ialerchocargumentum^onttng,t referircmaius cr 
mi»useodem,ergo cont,ngitreperirc4quale.Euclidcs ctenim hisfrioribHS libris lincarnm^,gu- 
lorumfuPcrficierumac figurarum originem taiitum edocens,quidad naturx eorioiijcrutadx^fr^ 
terh4crequiratur,pojUrtoribusconj'eruabatdocumcntk.Tluraquepr<docetquorumMaturamm- 
quirentes eoufquecur,os},vtnequ,dcmcontenti fuhdiclisfucrimus.Repericmus quamflura in- 
ferfinul/aquantitat,sdifcretioncnobisprt>paUrifojfc,obnaturxdiJ}antiam, qux quidcm naturx 

diuerlitM.vnico fut oferis dccimo libro traditHr.,vt luxta methodi nati,ram,jorttora qu*qncfrt- 
fata dehiliorafubfcquantur^idquecxfeclandummaximedifcentibus conucnit. ?(am cum edocet 
Euclidesfarallelogrammorum construciionem {Ubrofrtmo acfccundo) lauribus ac dimcticntibtis 
crnatam,fiquis vellet corum laterum ac dimetientium quatttates comfarare adinuucm^cum jiat 
emnes Unex,ftf,us deciderct. RccU Une^ item (vndccimofecundi theorematcfecU)fe(tionemaU- 
quam toti comfarantes^qmiuc hunccontingentut angulum reatUneo cmtdam^qui infufcr flures m 
circulofubtenfMdimetientiJiueeiufdem fgurx dtucrfa Utera ,adinuiccm ita con;fararcveUt, 
vt etuscomfaratwnisferfeclamintcllecluifr£s'iet cogntttonem.,tsfrofcilo mathcmaticaramme- 
thodumvereignerarefatehitur.^idenimanteqmamqualeautquantumfit aUqu,d,frius di- 
fcendum eft . ^are qui qitatitatum diucrfitatcmnaturx audirc cuficnt^cctmum confuUnf.ilUc 
tnimfatebitydiiierfarum ffccierum quantitates cognita comfara- 
ratione no comungi. ft i^iturCamfamdijfoUiamusnodu^Sitc b d ^ 
recia fcrfendicnUris ai extremum a b dimetientiscircuU e b p, 
du£ia intra circulum recia b i.Patet angulumfemicircmU a 8 e con- 
ferrt hinis reliiUneis^ vni qmidem maiori fiiUcet a b d re£lo , reU- 
qmoverominorifciUcet k b i acuto.TiuHi vero reHtUneo aquaU^ 
«ofiiUtct -quifdmaioris dr minoris confufa comparaiiofit genera- 
lis^efenttus iMdeterminataytqHaUtas vcro abfijue dcterminatio- 
nefitrinonfotisi .7{amUcet a b i angulus minor ofiendatur iffo 
A B Ey»tf» tamen quanto minor osienditur^eefimiUter a b d qi.an- 
toeodem Kt^maior.Excefiits etenimquamitatumvel deffecius quifque numeri.<non exfrejjHSy 
confufui erit & incognittu fiue indtterminatus,qui incertus Ubro decimo dicetur. Sed ciim curua- 
rum incUnationes Unearum, dmnino a rei/arum Unearum incUnationihus, dr natura ^ aciu dif- 
feratyfcrjpicuiim efi angulesah his incUnattonihns froduaos^diuerfts inducre natiirM. Etfroin- 
de ea comfaratione qu* intclle£tH fatuU exiftat fenitas iiicomfarabilcs.(_yingitlo it.iqite fcmscir- 
cuU A n v^uamfis rcciiUnei comfarentur a b d qu,dem maior,cr a b i w/wr, confus"e lamen crfi- 
ne excelfm aut defeclus exfrefiionc . 7{on fequetur iffi a e r reniUneum xqualem darifofte , nam 
gquaUtasemntumcertarHmcjr cognitarnmaffinitatumfiuecomfaratienmm certifiima 6-cogni- 
tifiima exifiit,cr fil-ts ettifdem & gcneris (jnatura coniigit quatitates. Excejfus verocr defe^fus 
citm generaUores exifiant , non femfcr inter eitifdcm natmra quantitates contingunt: Sed CMtatt- 
tum qm* vnius funt gencris coniunguntwt Uttiss vtdehimns tertia quinti diffinttione. t_y/ d Cam- 
fani igitmr argumentum dicemm^: Tion ideo hancfhiU fofhulegcmdefiruendam effe .qtixdat» 
maiori cr minori dari docet cr aquaU/iquantitates eiufdemgencrts cr natur.t., iuxta verogcome- 
truintelltientt.tmfttmfferimm. Iffinanqucangulo a ti^quaUs fjcirc dabitur amgiilus a b F,/|r«* 
qmdem etufdem generis ac natur* tffi a b e rcferietmr effe.i^h hac anguUruus dtuerfiritm na- 
turarmmcomfaratione^efinattfttntaUqui recentiores ^angulorum quantitates inter rcaiUnces, 
tamitm verjkri , ee quodminimo reffiUneo angulo mtnorem tnuenerit EucUdes angttUtm contin- 
gentia.K^tqiti tnter quantitates minirnam dari non esi receftum.Vum itaque contingentix angu- 
\um qui minima cxiftat quantitas, non tantitm angulum non ejfc^fed nec igitur vllamhahcre inf^ 
AnguU quantitatem ajfermcrunt .nen animaduertentes in hac quatttatum angmlormm cofaratior.e^ 
variari angiilorii fpeciem fiue naturam.Maximtis etentm omniiim contingcntia angulorH minimo 
rxcltUneo minor exifiit^non tamen tdeo e.xifiimandu erit quantttatis rectiUneerS angiilori! mini- 
fnamdatamfuijfe^itm datmrangulus contingentnt.Tijm iffi idem conttngenttd angiilus^fer aliet 

flures 
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flures angults rurfus injimte fecarifoteil^-vt hoc typo elnciiijtur. x^ngulus etenim f b c infnite 
miniit potesi in angulos fbcfbd, pb f^crc.qiioJcilg. defcri 
ftis matorihus circulis,eo ijuoiJ omnes fmt etnfdcr/t denomtna- 
tiontSyhoc cH continqentut sngiiU. 7\(on igitur rectiltncorum 
aniiilorum quantitatis , angulum conttngentne mtnimam e(Je 
exifimemusyciim fint dtuerfe angulorumJpectes.Sed (pectem 
Jpecie mtnore cenfere pofiimus. Mtntmus etenim camelorum^ 
culicum maxtmo cttra omnem admtradifuporcm maior cre- 
detur^non itaque qtialttatemqaaiitttate ,fid jpectemjpecie 
maiorem dicemus.rrjeterea i oncludemMs angutum conttngen 
iijty angtilu dici-i ex anguli pLtnt diffinttione^ qut eli duarum 
linearum fifi tn plano tangcntium tncltnatio. %^Hguli vero qi^antitaiem pra fi ferre velut re- 
Bilineu^ cum iuxta eam maior mtnoraut aqualis alteri conferri pofit^ac tn totidem infinttas dtui- 
fiones fecari poftt vt reiltltneus . Concludemus itaque , vot excejjitum vel defe£luii facieneU ftnt 
comparationes^ujt generales ^ confufje ac incertx proponuntur, Itberum nobis eril ad diuerfarum 
Jpecierum (Jub eodem qenere) quantitates difiurrere. Vbi vero de aqualttate aut certo excejjn vel 
defeclu agendum erit,tunc fub eifdem quantttatum ^genere crjpecie Jijiendum ertt^ eo qubd cer- 
ta opteturaffnitas ftue coparatio: vt fi angulum re£iiltneum infinite dtminuere velimus, hutus di- 
miniittonem ad an^iilos conttngentue mutata jpecte tandcm ducere potertmus. Infimtum ad dtuer- 
fts diuiftonum Jpectes duci^ non autem ad vnicam arifart cenjentes , non alias tndefinita ejfet diui- 
dendi facultas ,Jed ea refirilia infintte nomtne prtuarctur. St vero angulum contir.gentt^ e contra 
angerevelimus ^conuerjamethodoper augmentum in angulos reciilineos tandem deuenire pofi- 
mus^femper augetes.K^hgulo igitiir cottngenlue datus est maior re{iHtnes,mtnor veroalins cotin 
getidt angtilus aqualis demtimjibt oppofitus.Secus vero fit vhi exoptatitr jeqtialttas^vel excejfus aut 
defe£ius determinati (Jr certt.ltLe etenim comparationes(vt dtximus)fub eadem fouentur quanti- 
tattimjpecie, quamaltqiiando comTnenJurationem dtcemus . ^n vero omnesanguli contingenti* 
fint etujdem fpeciei^Ubt dijjerendum eSi.SuJfictat tantiim huic negetio^Jtquales reperiifje e b f ipfi 
M B MjCTD B F ipfi\ B M^cjrcac tnjupcr eijdem maiorcs (y minorcs . rraterearepuinantiamprtm* 
pro pofitionis decimi , in hoc theorema commtfijje Euclidem cxifiimarunt , fiangulus contingcntU 
MigtiU quantitatem haberet. <^it enim EucUdes duabus magniiudiuibus inaqualtbus exp^tif.,fi 
a ntaiort auferatur matus qiiam dtmtdium,^ etus quod reUctum eft maius quam dimidiumjdque 
femper fiaVreUnquetur tandem niagnitudo mtnorjnwore magnttudtne expoftta. Inferentesangu- 
lumK B V perrentUneos angulos.Jemper plujquameius ac reUnidtfntdtumtollcntes diuifumnuf 
quam magnitudinem mtnorem angulo c b f {quifutt minor magnitudo expojtsa) reUnquere. 
^ni in idgenus Cartbdis a Stlla inciderunt,loqnentem Euclidem attcndere debuerunt. 
Pracipit enim a maiore expofitarumpUifquam dimidtum toHi^ excef- 
fum qutdem confufum , Uberum^ ac indetermtnatum, vt tandcm partat ^ 
rcU^um,minus minore magnttudine expofita ^quod hoc doceamus ex- 
implojprepofitisangulis kzv /naiori,cr^ *c minori. {^banguloet-^ 
enim rctio a b f plus dimtdio tollemus^angulum quidem a b d )i reUqiio 
item p B Typlus dimidto tol/emns.,angulum c, b f reUnquentes. 7(am is 
efi omni reciiUneo minoroHenfius. HeUnqut videmus angulum,v b o 
minorem angulo p b c contingentia : Jiquidemtotum fuaparte maius 
extsiat. Permifit enim F.ucUdes Uheros ac tncertos vUra dtmidtum excejfus. Licutt ttaque quan' 
titatum Jpecies vartare^vt quauis arte mtnor mtnore qtiantttas exhibeatur. 

Dixerunt injuper femictrculorum angulos qiiofque^xquaUs cffe adinutcem^fitUcet eos qui fiunt 
a dtmetiente dr circunferctuia,princtpium illud deHruentes,fctUcet partcm tcto minorem ejjc. Pa- 
tet enimangulum femtcircult a b c reUqui angiiU femicircuU a b g partem eJfe^Crigitur mino- 
rem.Sed ciim qutUbet rcHus an^ulus an^ulum fcmtcircuU folo angulo contingentu excedat. t^t- 
qtti ft omncs exceffus aquaUs fuerint fjoc Juppojito , quod fiiUcet nuUa Jtt angiiUrum contingen- 
tu quantitiU^Jequetur tgttur^ngulos reUquosJemtctrculorumaquales efie^per 5 communem Jen- 
teutiam.Ex falfis igitur Juppofitis., falfttm colltgere factflimti efi.Hocigiturfalfofuppofitoplura 
tque falfk fequeotur^fitUcet angiilum exteriorem femtctrcuU aquaUmeJfe intertort. f_yfngulos 
item circulorum Jeje tangenttumyinttts vel extra^^quos ejfe^nempe mhilquantitatis haberc^ab- 




JureTe concUtdunt, 
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Tadcm extoUut Cardani fdralogifmum geometrico viro inMgnum'. 

fctlicet reclam a figno C verfut D frodunam in circulum a b jcilicet c s,u- 

foli modum vero m ctrculum a n, tande tn quotuis ctrculos{j^ui qutdcm 

ittfintte defcrtbi pojJu/it)vt c ■x^reclam dict tnfi/titje verfits d froduclat^, 

citm tn infinitM circulorum dejcriptiones producttury (j- tame nufijUAm 

in D cum reifa a d concurrereylicet tpfc paraUeU non jint, hinc inuctum 

elicienteSyVi tpfi putant^irum yfciltcet re£!am c t tnfintte producfam, 

minoremejfe retla c Dj qu* fintta ejfet . Vt hoc puerile difjoluamise obie- 

Hum . Concipiemus reHam c t per it$fintt4ts circulorum defcriptiones, 
produdam tantitm ejfe,& ideo eius produciionem a circulorum deferiptionibus aTciari^cf fien igi- 

turinfinttam ejfe Itnea c t produ£ltonemfcd ctrculorum defcripttonem , numero infinitamconci- 
fipoffe..^jiare line^ huius c t produBioni infinitudo{ft qua dici pofiit )aferiht no poterityfed tart- 

titm circmlorum multitudint eaafcrtbetur. ?{o tta/jue dicemus reciam c i tnfinite producta, qutn- 

imocirculis terminatam. 

Cur autem femper reperietur minor angulus contingentue^quamuis omnium contingetiiim ma 
ximus)tjuolibet mtnimo angulo reBilineo dicemus.Cum anguli recltlinet ab eifdem lineis{aut equi 
dem etujdem natur^ nempe re^is)matores vel minores quantumuis ad tdem jignuin effict pefitnt, 
nonmutata retitltnetdenominatione yCuiuis datorecitltneominor adhtberi poteii. Diuerfe nam- 
que inclinatione, eajdem re£ias copulare ad idem fignum licet , ciim tnclinatio reiiarum ( anguU 
quantitatem efficiens) tnjitu,non in Itnearum natura confiHat. y^ngultts vero contingentutj alr 
eifdem lineisy^d tdemque fegnum,maior vel minor effici non poteii^eh quod eitu /fuantttas(<fua in- 
cltnatto diila futt)nona Ittiedrum fetu^fedab eti4s naturafiue denominatione conttngentta depen- 
deat.^mAre ab etfdem lineis eoufque neceffaria fet hutus anguli {juantitasyquod nulla arte in maiits 
vel minus traducipofiit,qHin contingenttJt depereat nomen^llico in feciionis denominationem ca- 
dens. Fnde necejjarium ducemus fdiuerfas curuas , diuerfts angulorum contingentia producere 
quantitates ,ab inclinattonum dtucrfetate ortas. Hutus injuper anguU denomtnatiOyfelitonem li- 
nearum impedit^erripe cotingentia-.St entm adefeet fedio^ non dtceretMrcontingentuangultss . Si 
vero adfignum tangentes immoto contaHu mouerentur^n feiitonem deuenirent, vtrinque prodit- 
cia,vt oiienfem fuit^ Contingentiaij^ nomine priuaretur angulusjinearii motu fua dencminatiene 
expulfus.Si itaque ad aliquam reciam propojitam^curua angulum cotingentu concludens,quolibet 
dato reiiilineo minore effeciat,Eudemvero angulum reiia ^curua coponentes alium ^mtnorcm 
effecere no^valeant^iim motus t/iarH cotingentiam expelLttyPerfpicuum fet tnter Cds re£lam cadere 
non p 0 (pycadens mimirmm{pia varietate motus)fe{lionem produceret ad fignum contingenttJC,nec 
frotnde retitlineumangulu iUo mtxto minoremfieri pojfe. Sedablata conttngentu hyppothejiylthf 
rh Itneari ini Itnationi tndulgentesjtoc cH quatitati{qua futt incltnatto)liberdshabenas laxantes, . 
Tum ex etfdem mixtis lineis^angulus coHituetur fuper eode ftgno ,maior reSttltneo aut minor vt U 
buerityEo quodanguliquantitasnon fuerit per contingenttam Itbertate priuata.,fed tantum eius 
denominatio feu qualttas^quare non futt heroicum^quantitatis libera toUentes exequia conttngen- 
tU denominatione^Uudproferrcnonpoffe darireCltltneumminorem mixto^ qutfua denomtna- 
tione vnicam ^ fibt particuUrem necejjario induit qu4ntitatem,qujquidem quantttas licet ia a- 
liis angulis reCiiltneis per liberas inclinationes libere rartart pofittytn hutufer/odt mixto^denomi- 
natio contingentta quamltbet aliam quaatttatem {inclinatioitum varietate genttam) penttus fit- 
gat, qmocirca quantitatt Itberi dngulorum ( hoc esi linearum incltnationi) incumbentesyfactli ex 
eifdem lineisreClisaut curifif Itbera quantttates incltnatione genita proferentur yProUtaver» 
hyppothefe cotingentia^angulus dabitur eiufdem jpecieiy maior mtnor aut aqualis feiltcet mator (jr 
mtnor,dtuerfes ad Xonta£lum ctrcuUrum adiciiionibtts^ aqualU vero contingentia angulo',perhi- 
betur iUi off>ofitue,vt proxtmo dtximus . ^^are qui paraUogijmos feue emergentes difeipUnarum 
nodos dijJoUfere cupiuntMtendant potifiimum adionum operanttum libertatem nuUafraude teSi, 
fitte earum exeqmia nmUo vtncirt hjppothefes fmbtiU cUuHre. 

Pnfojttio decimafeftima, Protlema i. 

A daco HgQO daco in plano circulo, cangcntcm rci^am lincam du- 
ccrc. 
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Jatfi figtio ^.^circMlo d u o //r eoeUm flme^ingeHtent redMmdu' 
cantHs. centro circtiU fjuod fit h^reeia comungatur t sfec*Hs ("'C'*- 
lum m \),centro vero i,mterufllo autem e a circulus ducatur Mi.Ad 
rectamautem ab fignumquen ferpendtcularis excitetur z x>,&coh- 
iunBa z tfeccet circnlam d b o //» b du£ta \ b ; tjuoniam ^tjKales funt 
A n t B hinis z E E D(qux ex centro)& angulum e communcm habent. 
ReUcjut itaquean<iuU a b e z d e {fer ^primi) aqualeserunt.Jtei/tts 
efiaiitem z n t^re£tu4 erit igitur k b e. R<ciattaqiie a n fuper extrenti- 
tate diamctri tzad reclos confiituta^ circulum d i c {per coroUariiim 
pr*cedentis)tangit im.^ dato itaque figno.&c. 

Propojttio clecimao£iaua, 
Si circulum tctigcrit aliqua rcda linca,a ccntro autcm in contaaum 
duaa fucrit rca:alinca,ipradua:a pcrpcndicularis crit tangcnti. 

Tatrgat re^a d e circulum a b ^^uius centrumfit i^per i huitts, &o 

acentro zancontaflum o alujua z g ducatur: Dicoz o perpedicularem 
effe ipfi D c F. tangenti^n mtntis^it aUa qu.tdam r itpfio^ perpendicu- 
hris^ahipfi z c cadente m contaaHnuquoniam reaus {fiid ejjet )fieret 
anfuUts 7. i G trianguU o z i,&ideomaior.Lattts o z tllum fubtendens, 
rnatus e(fet reUquo r r 1 8 primi,& minus^cumfit aquale ipfi z yua 
exce»iro,qaodefetabfiirdunt.7^onerttigiturreaxDii tangentiMia a 
cen/roperpendicularts^quam oz m conta^um cadens.St igttur circu- 
lum tetigcrit aUqua rccfa Unea^&t. 

Profojttio decimanona. 
Si circulumtctigcrit aliqua rcda linc3,a contadu autcmipfi tangcnti 
ad angulos rcaos alia rcda linca circulum fccans cxcirctur,in cxcitata cnc 
ccntrumcirculi. 

Tangdt circuUtm a b c^Uqua reHa t>%in o.i^ centac7M aute o 
ahqita adrechs anyilos excitetur o a ctrculumfecans-.Dico in ipfa 
c Kcxcitatacjfe centrnmcircuU KT. o..i^i>dfiaUbtefJepHtetur,fit 
i» z^ducta r G.ertt tgitur {perprjecedentem)angulus i o f rectus: 
Sed&minorangulo k g e {per hypothefim) recto.quod fieri ne- 
quit.7ion erit igituraUbt centriim quamm excitata KO.St ttaque 
circnUtm tetigertt ali/jua recta Uneajt contactu autem,&c . 

(Jl[ 0 7^1 T y lM. 

^ddidinm huic thcorcniau h.tsvoces{circulumfccans)vt citra contentionemfiat theorema. 
T^ma contMctupojfetadrectoslangenttperpendicularis excitart,mn capiens ctrcult centrumjt 
extra ctrcnUini excitaretur. 

Propofitio fi^cfima. 

In circulo angulus qui ad ccntrum, duplus cft cius qui ad circunfcrcn- 
tiam,quando anguli candcm circunfcrcntiam habucrmt badm. 

e/p circulusK B o m qno ab eadem bafi b c. fubtendantur duo an- 
atdiScilicet B P c adcentriim,& ^Koad ctrcunfcrentiam-.Dico n f. o 
ad centrum dupUim effe , ipfius zKoad circiinferentiam . ^oniam 
jrianq^ttli K s b duo anguU BK^^tBK funt {per 5 prtmt ) aquaUs, ei/que 
Jfini/^quus eH b %zexterior,per 3 a primi.lgitHr b l x tpfius tKzdu- 
plus erif.fimiUter o e z ipfius o a z dupUis ostendetur.Totus igttur , 
» F G totius B A o duplus erit. St vero cenirumtfit extra rectas an- 
fuittm conttnentes , vt fumpto anguh b d o .• Dtco fimtUter b e o 
duphnj e(f( anguU b D o . Catet cnim ( ex 5 2 pnmt) ducta d e i rr- 
V/4 , an(idnm i f c {exteriorem ) aquum efe binis b d r, , e o o , 6* 
fntinde duplum tpfius i d o.Scd& 1 fimiUter duplus ertt ipjius 
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1 D t,fer eandem.ToBAriir autem i e b Juplus^h 1 1 o dufU^ecnon i d b fmfleXyab i d 
Xeltquus b e c b d o er$t.In circulo it4que angulus qut ad centrum^c. 

Corollarium. 

Hinc (cquiturjfi bafis angulos nibcendcns dimidiam exccdat circunfc- 
rcntiamjangulos qui adcentrum,duplumcfficcrc corum qui ad circunfc- 
rentiam.^/rw/w a c c circufereMttdjubtendatbinosangiilos mgq-gic ad 
(tntrumiC' eadem a o c fubtendat attgulum a b c adctrcunferentiam^uojlen- 
fusftt K I G duplusanguU a b cnecnon o i c duflus iffius o b Ctbini Kicdr 
Gtc ad centrum^duflumefficient totius a b c adcircunferentiam. 

Profojitio 'vige^maprima. 

Incirculo quiincadcm fcdliionc func auguli,fibi inai- 
ccmfunc^qualcs. 

Effo circulus a b c D,r/W/ vero fellio fiti^hXiy in qua fint anguli b e d 
B A DiDico eosejfe aquaUs. Sufiiptatur {per i huius) centrumquod fit z,' 
conuinnis i b,z d, quoniam anguU b e d ^ b a D eandem ctrcunferentiam 
bafim habent {fiiUcet b c d ) cumangulo b z. T>,quiadcentruMyipJi(perpra- 
ccdentem) funt eiufiem b z d dimidifycr tgstur {per 7 comm.fententtam) *• 
quaUs. In circuU igttur qui in eadem fefitone funt angul, 

Propoftdo 'vigejimajecunda. 

In circulis quadrilaccrorum cxiftcncium,anguli qui ex oppofico duobus 
rc(f!lis funca:qualcs. 

Sit in circuU a b c quoduis quadriUterum a b o d xDico anguUs 
effofttos quadriUtert huiusJctUcet tKOC^zG ^ifife abg<^adc, y 
binii reCHsaquos ejfe^quoniamin eademfedione funt anguU a d b — " 
A c b, iffi funt (^per prxcedentem)aquaUsJimtUter b a c ipfi b d g.Bp- 1 
ni itaque a d b ^ b d c binti a c b ^ b a o Jint aquaUs^fuper etjdem \ 
baftbuf conHituti ,(ir froinde totm a d c btnu b a c. a c b trtanguU ^ 
A B G aquiu erit, quare bini a d c a b o ofpofiti ( tribus trianguU 
A B o^ngulii ^qut) duobus reilts aquaUs erunt,fer 5 a frimi. SimiU- 
ter aquales esiendentur btnif reSis reUqui bad^ bgd.//» ctrcuUt 
tgitur quadriUterorum exifientium anguU qui ex offofito,c^c. 

Tropojitio 'vi^efimatertia. 

Supcr cadcm rc6balinca,du^ fcdioncs circulorumnmilcs &inxqualcs9 
non confticucncur ad cafdcm parccs. 

Bj/o reHa k i:Dtco fiifer ea duas feiiiones circuUrum fimi- 
UsO" inaquaUs conffitui non fojfe ad eafdem fartes,quod ft fof- 
ficredaturjint a c b ^ a d b fuferh b re6fa fediones inaqua- 
Us & fimUs^d}' ^d eafdemfartes.Vroducaturque relia k g in d, 
coniunElis b o, b T>,cum fint fimiUs feiiiones^anguUy a c b ^ ^ 

A d B erunt (fer i o dtffihitionem hutus) aquaUs^exterior qui- ~ 
dem A o B interiore epfofito o d tyquod offfoneretur x 6 frtmi,(jr igiturabjurdum effet. Non ita- 
que erunt fufer recla a e ftmiUs dr inaquaUs fe&iones.Sufer eadem itaque reCla Uneoydu^ feSlio- 

Propofitio yt^cjimaquarta. 

Supcr arqualibus rcdlis fimilcs circulorum fcdioncs, xqualcs adinui- 
ccm crunc. 

Super 





*7 




LIBER TERTIVS. 

Super<t(jttaUhuire(JisK b o d fimiles confisiant Jeiliones 
A B c,D F. c Dico fiperipfs fmtles (jr tnx/juales non poffe consli- 
tuifi enimfuper attera earum ali^ua m4ior effe pofit C" fmilu. ^ 
Esto D z G {excedens d e o) fimilis dr ^tjualis a c b feifioni , ccn- // 
iungantur autem a c,c b.,d e,e c^produilaque cttn z iungatur jj^ 
z Vi/juoni4tmfimiles fupponuntur a i c(^d g b fecliones, anguli 
Ac hdrotG erunt \per i o diffnitionem huiits) ^ijuales. .^i* 
item fimilis ponitur d z c fecito tpfi a c t^tjualis erit {per ean- 
dem) d z G anytltu a c b angulo . K^tqui eidem a c b /tquus fuit 
p B o angulus^fequetur igttur angulum d b c exteriorem angulo i,/ 
i> z. G / D 1 1 imertort cr oppofito triangiili e d z *quum effe, ^ 
centra i <f primt^quodfiert non potefi.Super redis itaque k^&gh fimiles fe£liones inaquales no/f 
erunt.K^equales igitur erunt fuper aqualihus ergo re^is^^c. 




MON irrM. 



^^oniamTheon cr Cam^anus hanc demonfirare conatifiint^aut hi a quihus demonfirationes 
fimpfi runt.^H(lrnment0 fere mechanico^empe coaptata figura fiipra fguram^quod tndignum tra' 
dittone mathematica fipramodumexiftimatur.Demonsirandinouamrationemaperire cogtmury 
Theon ttem hanc per 2 o tert^Joco decim<t voluit ofendere {frufira tamen.) Poterant enimfuper 
eadcm rcHa dujc defirihififiiones circulorum^in plurtbus duohits fgnis fe non fcanttum , quare 
non necejftrto concludtt hoc fuppofitoyquodvideltcet congruentibus refiisylicet fifiiones ctrciilo' 
rtimnon congruant.ffeciionumctrculos fefe tnplurihus duobusfi([nis ficart^maxime fi concurrant 
fei}ionestantitmadextremalineafithtendentisfigna,tunctn duobus illis fefi tantum ficahnnt fi- 
gnis.Campanus vero vnam fedtonem per puram altertus fuperpofttionem,^ tanquam infiritmento 
mechamco melitur vt aqualem probet^quod effe argumentum vere mecbanicum,patet. liquas 
tnfuper demonslrationes quafiam hac fia demoniirare conati funt^velutt 4 8 primi^e^c.) Suh 
oilauje communis fintentix quidem pr*textu,per quam qux fihimetipfis congruunt vel conuentHty 
^qualia adinuicem ejfe dtxit Eucltdcs^uptcm artem non artis praxim defcrtbere. ^uare non in- 
tcliigitfigur.u fuperponendas figuris vt ^equales aiit tnaquales percipiantur,fid figurarum aut a- 
liorum quorumuis fthte£iorumquantitates.,rattocinante argumento conucntre cognit* .^adinui- 
cem jihimetipfis ilLe quantitates aquales dicentur^onautem qu* experimento congruere palpan- 
'mrMUxqualesdictdebeant.OMathefisenimexpraafftimptiscertis necejfario concludtt^non au- 
ex finfihus externis praxtm operanttbus ftptus faUacem. 



Tropofitio IftgeJtmAquinta. 



Troblma 3. 



Circuli fcdionc datajdcfcriberc circulum cuius cfl: fc^fiio. 



Hata circulifiBio efio Ktn,in qua du* reSix non paralleU 
vtcumque ducantur a o b d, qutbus htfariam ini(jr o ficiis, 
excttentur perpendictiUres 11^0 i.Sequetur ( per coroll. i .hu- 
ii4s) invtraque ejfe centrii circuli k b o d, commune fitlicet ipfis 
ftgnu E, centro tgttur e interuallo vero EKvelvth circulus perfi- 
ciatur^per^ pofi.Ctrculi igiturfiiiione d4ta defirtpfimus circu- 
lum cutus eft fiiiio. 




Tropojttio 'vi^ejimajexta. 

In jcqualibus circulis,xqualcs anguli in arqualibus circunfcrcntiis con- 
fiftuntjfiuc ad ccntra,fiuc ad circunfcrcntias confiftant. 

G 
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Sini sqttaks circuU adg<^de2,c^//» eorum 
circunferenuU b o t ^ fint aqualtum angula- 
rum B I G E T 7. qui centra nuignitHiiinesyper 
8 difjinit. hutus circunferentias autem jint 
8 A G CT" D E z aquales: Dico circunferentt*s b g 

E 1 *quales angulos fubtendentes ejje ^quales. 
Citmper hjppotheftm<tqualesJint circtilt^binjt i b 
1 G btnu T E T z^iper i dtfjinit.hMtuiyfunt ^quales, 
Sedcranguliquiad i & t yir;»/ aquales^per hyp- 
pothefim, bafes igitur b c e x r r«»/ ( per 4 prtmt) aquales. J^uia vero aquales funt anguli b a o 
^ F. D iynen>pe.tqualiHm i CT t dimidifyper 20 hut/tf^Stmtles erunt circul^rum Jeciiones b a c ^ 

E-D z^rr 10 dtjfinitionem buius.Super aejualibus autemreitis extjlentes^fcilicet z c cr e r^erunt 
igttur.t(jualesje&tones b a c^ed i^er2j\. huttt). Reliqu^t iiaque b kg (^e l z ctrcunferenti^y 
crunt {per 3 commun.fententtam)aquales. I n aqualtbtts igitur circulis^quaUs angult,in aquali- 
hus circunferentiis,&c. 

Propojitio 'vigejimafcptima. 

In arqualibus circulis fupcr a:qualibus circunfcrcntiis confiftentcs an- 
guli, funt xqualcs adinuiccm, ctfi ad ccntia, ctfi ad circunfcrcntias 
confiftant. 

In^qualibus circulis a b o d e z,fuper *qua- 
lihm (trcunferentiis czcr i tjconjisiant anguU 
c a B ZDt ad circunferenttM^ad centra vero ^^^^''nSy — 
oiB i-x\i:I>icoGK^<fyLmangnl6saquales n\ \ 

ejfe^ accitcjmi. JinuUter aquos. St enim non / // \ 
credjntur^ Sit aUer z t e mtnor ipfo o i b. K^d 
recfamautem b i fignHnique i^dato e t z anguU 
aqualis conHttuatur b i K,^rr 2 $ prtmt. Ertt tgi- 
tur.<qualis b k ctrcunfercntiaipji r- r^^er prace- 
dentem.Sedipfi e x aquahi eji JimiUter {per hyp- 
pothejim) b o ctrcunferentia.t tpfa tgitur b k mt- 

nor.fpfito matorixqHaUsertt,quo nthil abfurdius.T^on igiiur eli aUquU angulorum xttcr 
c I vaUeromtnor.^xquales tgitur funt.Et proinde g ktcjrzof. ad circunferenti.tsaquaUum di- 
midifyper 20 hutusy^qualcs erunt adtnutcemper'] commun.fentcntiam. In xquaUbusigttur cir- 
cuUs fuper aquaUbus ctrcMnferenttisconfilicntes anguUyCrc 

Propojitio ^i^eJtmaoBaud. 

In xqualibuscirculisxqualcsrcda: circunfcrcntias aufcrunt ^qualcs, 
maiorem quidcmmaiori,minorcm autcm minori. 

/* ^equaUbus circulis a b c d b z Jint aqua- 

les re^l* b o c^ e z ctrcuUs fecantesxDico eas au- 
ferre aquaUs circunferentias ,fciUcet maiorem 

b A o matort e d i^CT fni»ore b i c minori e t z, 

Sujciptatur.yper i huius^centra circuUrum k dr 

i,coiunfi/s K B kg le l z..^oniamaquaUs\ 
fint B G c^ e 7. per hyppothejim,btn.e autem b k 

K G btnis E L Li aquantur,per i dtffinttionem 

huius.i^nguU igitur b k o e l i(per 8 primt) 

aquaUs erunt. Ipfi igitur in aqualtbut circunfe 

renltis{per 26 huius) infifiunt ^fctUcetin b a o 

ipfiin Tj»aioribus.Reltqua ttaque b 1 o c^ e t z minores,<equaUs erunt,per ^ commii.fenten.cum 

dtquaUs ftnt (Per hyppothefim)ctrcuU.In <equaUbus tgtiur circulisaquaUsreiia^&c, 
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^jtonum Campanitraeiitio^u^ de lincartim diutrfttate loquiturAit maior maiorem circunfe' 
renttam^iHor verv mtnorem auferat,T heonis tradtticnem-jdt Itnearum diuerfitate^fud aliquos 
dtfcentes fumi eodem modo forftn doceret, tranfpofuimus tantmm hanc di^i ionem(aquales) addit* 
particuU tjuidem, vt Itnea Jttjuales intelligantur, ciim vero maierem cr mtnerem dicit , circunfe- 
renttds inter fe comparari tnteUtgemus. Plus enim nobis arrtderet Theonis fenteutia huius theore- 
matiSfquam Campani, dicentis maiorem lineam maiorem circunferentiam tndtsiincia auferre in 
^tijr/jlilfus circulis^tjMod potef effe faifiim^citm qualibet recfa tnctrculo tenfa^ binus fubtendat cir- 
cunferentias^ maioremfciltcet cr minorem^dempta diametro fubtendentexquales, Si igilur maiori 
linet deputetur minorjemictrculo arcus^inori vero re£i* maior,patebit maiorem reCia mtnorem 
arcum fubtedere,^ minorem reilam maiorem arcum,quod producet abfurdum. 2(os igitur TheO' 
nem veriorem fcquutum effe vtam exijitmantes^in hoc tmitabimur. 

Propojttio 'vigejtmanona , 

In ^qualibus circulisi, fub xqualibus circunfcrcntiis xqualcs teO:x fub- 
tcnduntur. 

Inaqualibus circulis a b o <^ d e z ^Jub aqua- 
libus circunferentiis gab (jr z d f^Jubtendan- 
turre&a b g^^ez: Dicofas aquales ejje. Sufci- 
fiantur centra {per i huius) k uceniuni^iis 
B K, K c , E L, L i.^jiontamaquales funt circuli, 
bina b k k o binis p l l z {per i diffintttonem 
huists) erunt aquales. ^uta verh circunferentia 
B A o ^ E D I aqualium ctrculorum funt aqua- 
Us, reliqua b i o e t i, erunt aquales,quare an- 
guU B K o ^ E L z {per 2 7 hutus) erunt aquales. 
Bafis igitur 3 c {per 4 primt)bafi e x aqualis ertt. 
In ^qualibus igitur circulis fub,(jrc. - - 

*Tropofttiotrigcftma. PMma^, 

Datam circunfcrcntiam bifariam (ccarc. 

Efio ddtt A D B circunferentta^ qiiam oportet bifariam fecare.Subten- 
dateaniK i,cui bifartamin c fe^a,perpendicuUris excitetur o n^coniun- 
£iis A D D B. J^oniam aquales funt otna a o o d binis b o o d, cir- 
ctsm dtquaUs angulos d o a d g b, per conftru&iomtm.Bafts a d bafi b d, 
per ^ primi,aqualis erit.Et proinde arcus s d arcui b D,^fr 28 huiuj, 
aquus erit{minor fctltcet minori) Datam itaque circunferentiam a d b 
htfartamin d fecutmus. 



Pro^oftio trigefmaprima. 

In ciroilo angulus quiin fcmicirculo rcduscft,qui autcm in maiori 
fcdionc rc<5to minor, qui vcro in minorc maior cft rcdo, & infupcr an^u- 
lus maioris fcdlionis rc^lo quidcm maior cft, mmoris auccm fcdlionis mi- 
norcftrc(fto. 





E V C L. E L E M E N T. G E O. 

T/t circtilo A D B c cuins ccntrum Jit f ,a»^ulus in Jemicirculo Jit 
c A ttdui^fj Jiametro b e o.I n matortvero je^ltonc ftt an^Hlus mo tft 
minoreautemjit a n o angulus. Maiortsvero Jegmentiangulus^conti- 
fiejtur a circunferentia b a &re(ta a Gtminortsz/ero fe^menti^ ctr- 
CHttferentia v> s& eadem recla a o : Dico o a b reiJnm ejfe,\ b o vero 
reliominorem^K d o autem reilomaiorem,^^ ngulumvero maiorisje- 
(Honis o A B re^o matorem.M tnorisvero o a d reilo minoremeffe.Ex- 
tendatur z Mm. ^du£U a e. ^jiomam ijujt ex centro e a t b b g funt 
aijuales , anguli f. a b e b a a^uales erunt , Jimtliter.&' anguli e a o 
E G h^fer % primi.T otusitaque b a o btnis,\ n e a o tatjuusertt.Sedhinis a b e a g e eJiacjMalis 
XKO extertor^per 5 2 primi.ldemtgtturzK o b a o ertt^fer i eonmtu.fenten. Recia igi- 
tnros fufter re^am b z anguios atjuos efficiens,refles efficiet,fer i ? frimi, reitus t^iturerit 
B A oinfemictrculo.^jtittacjueinmatorife£iioneK b o,refio minor ojlenfus efi,cr inji^per an^u- 
lus Jecttoms o a b rectum b a o conttnens^ator ej} rectofer 9 commun.Jententtam-.mtKoris vero 
fectionis angulus o a tiyminorejl recto o a z^fer eandem..!^jttavero in ctrculo a o b exifit ejua- 
drilaterum b a d o:i^ngulos oppoJitos,h b c ^ a d o duohus rectts habet <t/juales,per 2 2 huius. 
*^tejui h B ominor esi recto^reltquus i^tur K d g {inmtnorifegmento)maiorertt recto. Incircm 
lo itaque angulus qui tn femtctrculo rectus elt^qui autcm.^&c, 

Corollarium. 

Hinc patct.Si trianguli angulus vnus,duobus rcliquis fucrit arqualis,ipfc rcftus erit. Si vc- 

ro contra rcdlus fic , & binis x<iuus ctit.Trium entm trianguli angulorum dimidiumvni refia 
aqutpoUere fatetur j 2 primt. 




Si circulumtctigcritaliqua rc<fla linca, a contadu autcm duda fucric 
qu^dam rcdlalinca circulum fccans,Anguli cjuos cfficit ad tangcntcm, x- 
qualcs funtcis qui in altcrnis circuii fcdbionibus confiflunt angulis. 




Ctrculum a d c b tanqat reiJa i.xtn b.o^ conta[{u autem b du- 
catur B D circulumfccans-.Dtcoangulos quos d b efficit ad f. i tan- 
gentem.yjcilicet d b lyaquari eiquiin alternafifltone d a b reperte- 
tur^v B H verit ei quiin alterna fiiJione d o b confiHit. Efio tpfizt. 
ad ftgnum b perpendtcularis k i.,coniun£iis k d,d c,g B.//f recla k b 
f r// centrtm circuli,per 1 9 huiiu. K^ngulus tgttur a d b ( /» fimi- 
xircHl»{reHuserit^erpractdentem^&protnde reltquis d a a,n b a 
aqualisipercoral.prdeced.Binitgitur d a b,d b a vni kzz reClo funt 
aquales .^communis auferaturn b K,reliquus d b 2 (ad tangentem) 
reliquo d a b (//; Jecitone alterna)aquus erit.Caterum qutaquadri- z 
laterum eH in circulo a d c t,an(^uli d a b,d o b oppofitiydnohus re- 
{iisfunt aquales.,per 2 2 hutusyfed duohus item reCiis aquales funt d b z,d b F^^r 1 5 primiiSinr 
itaque d a r,d o b hinis d b z d b g fitntaquales,atqui d a b alterno d b z aqualis oHenfus eH. Reli- 
qui igiturfcilicet d b f. (adtangentem) & d o f (tn fi^tone alterna) erunt aquales,per 5 commu, 
fintcn.Stitaque circulum tettgertt aliqua reli* ItHtiydrc. 




Propofitio trigeJimAtertia. 



ProhlemA 5. 



Supcr data rc(Sta linca^dcfcribcrc fediionem circuli capicntcm angulura 
(quaIcm,dato angulo rcd^ilinco. 

Fp 
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¥.fto daU recfa k t^datm vero angulm c^ittitUtam a b cr 
JigntiM eim K^dato angulo G^aquaUs coajltiuatnr angulHs 
a A v{per 2 j primi) frodniia DKint. i^dji^nnm k re£f* 
D F perpcndictilaris excitetur a ^dpfi vero k b Ufariam diui- 
fe tn i.,perpendic»laris fiat i i^tjiia Jecahit recfam Kt^ciim^ ^ 
KD(jr Ki nonfint paraUeUJeccet igitiir in i, coniiincia i b, 
centrovero ijnteruaUoautemi KCirculMs defcribatiir a » e, 
circa dnnetientent k f.. J^noniam enim aejuales Junt k %,z i 
ipfis nzyZ ijcy-angulnsangulojfafis a i cr i » aqitales erunt, 
per j\.primi.Cadit igitiir circulusin ^^er dectmamquintam 
I diffinitionemprimi^rodu^a autem 1 2 in n^iungatur h a, 
H B,B E,^«/4 orad reclos diametro k e consiituttHr^pfa ( per corol. 1 6 huius) circulum tangit^ ^ 
frotnde {per prxcedentem) b Knadtangentem angulus^ipfi k e b in fifiione alierna xijuus erit. 
Et igiturangulus c ( ipfi % k d per hyppothejim <(jualts)eidem k e ixquuserit ^fi aulem obtu- 
fHs fuerit datus o *ngulus,Similifer a o, b a f applicatusyoftedetur aqualis alterno k h b: Siautem 
reiitis proponatiir dalus Q.^d datam Kn femictrcttlus defcribatur.jea etcnimfe&io circuli redi* 
capiiangulum.Super data itaque reUa linea cjrc. 




Propojitio tri^ejimaqudrta. 



ProUcma a. 




Adacocirculofeftioncra abfciiidcrc^capicntcmangulum datoangulo 
rcdlilinco cqualcm. 

Efio datus circulus k b o,datus vero angulus ftt i,circulum vero 

A ^Qtangatrefiac d {per i-j huius) in K.K^dreHamautem cdc^ 
Jtgnum etiis Kydato angulo t xqualts confiituatur c Kcad tangentem^ 
per 2 ^ primi. tpfe c a o aquus erit ei qui in fegmento k o angulo^per 

5 2 huius.Haudfecus oHendetur^fi datus angulus dtqualis ponatur an- 
gnlo D A Q,eum ^qualem ejfe ei qmi in alterno figmento a b o. da- 

to igiturcirculo a b o fictioncm abfcidimus k 0,1/^/0 b K^capientem 

angulum dato angnlo £ reCtiltneo aqualem. 

*TropoJitio trtgefimaquinta . 

Si in circulo dua: tcO:q fcfc fccucrint , rcdangulum comprchcnfum fub 
fcgmcncis vnius .AEquum cftci quodfub fcgmbntis altcriuscomprchcn- 
ilicurrcdangulo. 

In circulo a b o ■D^ciiius centrum fit i, dua reH* a o ^ d b,/?/? fic 
cent tn r primo non per centrum extenfi-. Dico reHagulum Jub d e, 
F. B , aquum ejfe reUangulo fub a e , e o comprehenfi^a centro i perpen- 
diculares in vtramque a o cr d b demittanlur z i z t, contunliis z b, 
z E, ^ z Cy^uoniam z i,^ z t retijtfecat bifariam{per 5 huius) re- 
£}m a g d b, e vero fecat eas inaqualiter ^Erit {per j fecundt ) ^ 
rei{an<iulum fub k e,e g cumquadrato ex i fi^aquum iiquodex i o 
dimtdta qnadrato , vero{per i^f prtmt)quadrata i o ct- i z, 
aquantur et quod ex z Cifequetur reiiangulumjub a e e cvnacum 
ejiiadratis i b ^ i z, aquari ei quo dexzc. Ciim autem qua exi^cr 
1 z fintaqualia eiquodex i f.,per eandem ^•j primi./eciangulum (iib a f e c^cumquadrato z h,*- 
/7//« ertt quadrato ex i G^f/aud difitmtliargumenlo patfbtt^ reciangulH fib d e e ^^cumquadratu 
TE 1 z,hoc esi^cum(olo ex i^i ^aquumejje quadrato ex z t^Sedcumiocr i ifint{quaex cetro) 
^equales,^ proinde ex ipfis quadral*aqualiJ,fiquetur reciaguia /v^ae t g cum quadrato ex zfi 
leqtium ejfe reifangulo fiib d e e b cum eodem quadrato /"jf z e . ^uare comunt exzt ahlato , Re- 
Itquum fciltcet rehangulum fub a e e c fi£itombus vntus'aqnM erit reiianguloj i d e e b feiiio- 
mbus^lterm.Hac autem citm bina tnaqualiter fefe fccant non per centrum extenfe,diciajint, 
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ffr^fprimf^^/jHJiJequadrjtis bz z ijfcdquaelratis d 7., z i^qMaliaJiint quadratd d b,t! x^cutn 
ji/itvtraijue ^tjualia ei (juod exxn^Jfer^-jprimi^ejuodigiturfubk ty^D g cum /juadrato o v(J)ocejl 

thex centro fibi ^quali) ^tquum erit qu4dratis o b,b i^commune autem toOatur ex quadratii. 

Sequetur reitangulum fub teta a d jecante ^ farte d g extrinficus fumfta contentum^^equum ef 
y? ei quodft exi>» tangente quadrato.Si itaque extra circulum fumatur ftgnum ah eo^c, 

Propojitto trigejimafeftima. 

Sicxtracirculumfumacur aliquodin pIanofignu,&abcoin circulum 
du? incidanc rcd?,quarum altcra circulu fcccct,altcra vcro incidat. Sit au- 
tc quod fit fub lota lccantc & cxtrinfccus fumpta cius partc,equalc ci quod 
fit cx incidcntCjincidcns circulum tangct. 

Sumatur extra circulum a b e aliquod fignum d in eodem flanot 
a qtto du^ frocedant ad circulum refU,quarum altera fcilicet d o a ' 
(irculumfeccet^lteravero d a a incidat.Sit aule quod fub tota a d 
^ eius farte extrinfecus fimfta d o reclangHlumy ^equum ci quod 
ftexM B tncidente qiudrato:Dico iffam d b incidentcm , circulum 
tangere^ufcif iatur {ferfrimam huius) ctrculi centrum r.Kyi du- 
tp vero Ji^if- D tangens ducatur d i,fer 17 hutus^ceniunclis 1 ■> 
7. D,z i.CumAutemreifangulumcomprehenfumfib \ d,d oxquum ^ 
Jjt { per hyppothejim) quadrato quod fit ex Mt tncidente ^c' { per 
fr.tcedcntem ) xqnum fit quadrato o n tangentis.^ iffi d b,d e erunt 
^quales ..^idvero binx d b,b z binis d e,e z funt*ijuales,bafis au- 
tem communis^angulus d b z angtilo d e z renoxqtius crit.yfer 8 fri 
n/i.RecIus i^ttur erit d b z angulus^c^ frotnde adextremum dia- 
metri b z reHos efficiens d b incidens:^ circulum tanget,fer coroll. 
1 6 huius.Si itaque extra circulum fiimjtur aliquod /ignum,crc. 

^oroUarium. 

Si a fignocxtr.icirciilum fumptOjplurcs rc(fl.^ circiiliim (ccucrint , rcdtangiila compre- 
hciifa lub iingulis & carum partc cxtrinfccus fumptaj crunt iibi inuiccm cequali.i. 

7\(a/n quodltbet eorum, quadrato quod fit k tangente Jiquutn Oiienditur, infufer a quouis figno 
htn^ lan^entes,in ctrculum duHx ftbt tnuicem funt xquales. Cim ftnt fingularum quadrata^aqua- 
lia reffangulo fub tota fecante,cr eimfarte extrtnfeca fumfta. 





^EVCLIDIS DEMONSTRATIO: 

num reftitutaruniLiber quartus. 

DifjimUQ I. 

I G V R A rcdlilincaplanainplanarcdilinca infcribi dicitur, 
quando vnufquifciuc infcripcx Hgur^ angulus, vnuquodquc la- 
cus cius in qua infcribicur^tangic. 

Difjimuo z. 

Figuraautcm circa-figuramdcfcFibidicicur, quando vnumquodqucla- 
tus circunfcriptXjVnumqucmquc angulum cius circum quam dcfcribitur, 
tangit. 

Htcfiguraru rcSlilmearum ififcriptio (^r circunjcriftio td cm tatum cotligiturfguras^ qu* re- 
Eiiline* defcriftt ^ijut/tnguU ^quilaterx exijiunt . Omnis nanque figura flana reclilinejc tott- 
deanguUs quod ^ lateribtss vallatur. Ea de caufa pr4cipii,vntus angulos tottdem alternis ccapia- 
ri lateribtts.Secus arit tnfiguris folidis^quarumfttius bafes anguli (jr latera eiiifde fgurx^ dtutrfis 
exfrimunturnumeris. J^arealia diffinttione Itbro vndectmo eluctdabuntur. 

Dijfnitio 3. 

Figura rc^flilincaincirculoinfcribidicitur, quando vnurquifqucinfcri- 
pc$ figurx angulus circuli circunfercnciam cangic. 

Difjinitio 4. 

Circulus vcro circa figuram rcdtilincam dffcribi dicicur , quando circu- 
Jicircunfcrencia vnumqucmquc ciuscircum quam dcfcribicur^anguluni 
cangit. 

Diffinitio 5. 

Circulusautcm in figurarcdilinca inffribi dicitur,quando circulicir- 
cunfcrcntia vnumquodquc lacus cius in qua dcfcribitur,tangir. 

Difjinitio 6. 

Figura vcro rcdilinca circa circulum dcfcribi dicicur,quado vnumquod 
quc Iacuscircunfcripc?,circunfcrcnciam cangic. 

Licet cireulum ingrediantur ac contineant fpius trafe7^^& aVu quorumuit poligonorum irre 
^ulares Jpecies^quorum angulos quofque circunferentiam tangere fuffictt , quauis tn.equales fint ft- 
iiipfts:quia tamen qu* ctrculum ambtunt *quilatera,ea proindefequetur ejfe aquiangula.^u_x -ve 
ro trape^ta aut alia quauis irregularia circulumambiunt ,angulorum rcgiilam non fequttur , ve- 
luti tnfcripta oflendimus fcqui 2 2 .tertif.SoLt aquiangula (jr xquiUtera difcutiet hoc quarto Eucli' 
Jesyob eorum regulatam methodum. 

Dijjinitio 7. 

Rcdta linca circulo congrucrc dicicur, quado cius excrcma in circuli cir- 
cunfcrcnciam cadunc. 

Qiim Imeam circulo congruere,coaptari,fibtendere,defribere duci,<^c. huius fignificationis va 
cesyquibus vidcmur lam antea prioribtds demonstrandis vfi ejfe^ tdem jonent, putarent aliqut hanc 
diffintttonem frufira ab Euclide pofitam ejfe^fcilicet qut terminos dtffintret fosl corumcarptiim v- ' 
/Mm: Dicemtts ttaque lineaj qujs antca circulo adaptaumm , tndtterminatM effe^ ac confufas , nec 
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iUt4s quidejuu conHaHtes crprofojita logitudine^fiHeea certa fnerityjiue iitcertd, ^u.uvero hac 
difjinttione exflicamus,eM intelligamus efje (^Hafinnque nobis fropofitjs diametrum circuli non 
txcedentes: Dato circulo coaptatM, i/U etcnim et circulo vere cengruere dicuntur , eo qui>d earum 
fropofita quantitas , dato circulo quadam demonftrandi facuUate^non autem cafu coaftetur , intcr 
duo eius circunferertti* figna produ ifa , i't proxima ^ huiut prima patefaciet propojitio, 

Propojitiofrima. Prollcma i. 

Intradatumcirculum, datze rcdq lincx diamctro non maiori xquam 
rc«5Vam lincam coaptarc. 

Sit daius circulus a b c n^cuius dimeties fit a c^data vero recla cflo f, 
eportet tamipji f dato circulo^coaptare aqualem^icjuidem f dtametro a- 
qualis exifiat^pctitum adeft.St minor fuerit f r.v x c diametro data f a- 
qualts toUatur K e. Cetrovero h^inleruaNoaute Kt.^irculKsr. d zdefcri- 
tfatHr.Coniunffa a ^{per diffinitionem 1 5 primi)aqualis erit ipfi a EjC" 
froinde ipji v- data. Re{ta vero a b citm minor fit dimetiente.^in ctrcunfe 
renttam cadit . Recfa igitur a b ctrculo a b c d, coaptata esi^per 7 diff- 
nittonem huias. 

Propojttiojecunda, Prohlema, z. 

In daro circulo,dato triangulo xquiangulum triangulum infcribcrc. 

£sio datus circulus a a c , datum vero triangulum fit 
D E z, Dato A B G circulo tangentem ltneam{per 1 7 tertii) 
^ucamus t a i. \^d rectam autem t i fignumvere eius a 
{contaclum^ipf d e x*qnalis angulus conjiituatur r a Cyi»- 
gulo » z F. aqualis fit i a i,per z 5 primi^coniuniia c b. ^up- 
niam a contailu a reila a b circuimm Jecat . t^ngulus t a o 
(ad tangentem) aquus eritaugulo a b c inalierna feffiene 
per ^itertii.Eodemigiturargumento^qualis erit ia b an- 
qiilus, angule a o s in reliqua fe^ftene. Sed t a c ipfi d e z 
^tqualis pofttus efl: vero angulo o z t. K^ngult tgitur T- 
A B c A G b Jinguli,fngulis d¥ i d z e aqtiales erunt. Et 
proinde {per corol.^2 primt) reliquus o a b reltquo z d e aquus erit^empe duorum re!forum re- 
fidut.i^equiangulum itaque erit a b g trtagulumdato d e z triangulo^cr circulo a c b injcrtptu^ 
per 3 diffni. hutus. In dato itaque circulo a o b dat$ trtangulo u e i,aquianguUtm triangulunt 
A B o infcripfmiis. 
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ProU 



ema 3. 



Propojitio tertia. 

Circa datum circulum, dato triangulo, ?quiangulura triangulum dc- 
fcribcrc. 

£jio datus circulus a b c datum vero triangulum Jit 
V E ZyCuius vnum lalus e z producatur vtritique , //» i (^r. 
SuJciptaturceKtrumcircult {per i tertij)fity, f.:adfgnum 
au/em k dato i e d auguL>,aqtMlis conjlitualur a k B^dato 
•vero d z T aqualis ftBK o^per 2 5 primi.^d fignavero 
A B G tangentes , ^^r 17 /fr/y ducantur 11 a l m b n cJ* 
N G v..^oniamautemquadrangHlt a k b m quatuorangu- 
U (jnatuor reniifunt aquales.,per corrol. ?2 prtmi^quorum 
hmi eppojitt k a m k b m funt relft. ReUqitt ilaque a m b 
A K B duobus reiiis funt xquaUs. Sed duohus itidem reitis 
lequaUs funt i e d d e iiper 1 5 primi.Bint tlaque a m b a x b ^/«lir i e d d e 1 aquaUs erunt . 
sequaUbus igitiir^quaUs toUantur 1 1 o a k b pofti.ReUquus a m b reUquo d e z -f^««^ <t//. 
arguniento oUendcmus au^ ipfiMZi dquum ejfe. Cum bini o k a o n b bini d 1 t » z » 





Prollcma 5. 
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Auobns re^is aquipcllea/tt, &c. Trianguli igitur m n l reliquus quiadi-^ reliquo qui ad d trijth 
guU B D z *qMus ertt^fer coroll.-^z frimt. Ctrca datumttaque ctrculum a b o dato triangulo i> e i 
dqutdtfgulum l m n triangnlumdefcripfimus^fere dtffm.hutus. 

Tropojitio quATta. Problema, 4 . 

In dato triangulo, circulum dcfcribcrc. 

Profonatur iriangulum a b g^cuius duo b ^ o anguli bif»- 
riamftccenturfer 9 frimi^dusiis o d,b d reUisfefe tn d feca- 
tthus. ft^tto autem d in ftngula trianguli latera ferfendi- 
cuUres agantur, d e d i d z,fer 1 1 frtmi. J^oniam trian- 
gulorum D 8 E o B i duo anguli d e b d z b reSit funt xqua-A^ 
ieSffer consirui}ioncm,0' d b e iffi d b z ,fer 7 communefen- 
ten.vnumque latus d b commune.,quod xquos fubtendit angm 
los. Reliquj igitur latera u l .tqualta erunt^fer i6frt- 
mti Simtltter osiendemus d z<y- ui xquales ejje eifdem de caufis. Centro ilaque d interuallo auterm 
D t circulus diicatur 1 2 \,%^b eodemftgno d tres re£i* tqtules tn circmnferenttamcirculi ca- 
dent^fignum tgttur ucentrumerit circulii.1 i^fer 9 tertif,qui tanget latera frofofiti triangmli 
A B c^fer corol. 1 6 tertij.ln dato igitur triangulo a b o circulum e z 1 defiriffimus,fer 5 diffimH 
tionem huius. 

Tropofttto quinta. 
Circa datum triangulum,circulum dcfcribcrc. 

Si! dttumcuiufuis generis triagulum a b o, 
reciangulum^ oxigonium,vel ambligonutm, CU" 
iitsduo Uteraquxcirca nonmtnorem angulum 
hifariam diuidantur,fcilicet abctag/^d^ 
f ab iffis forro ftgnis.fi f ferfendiculares ex- 
ctttntur re[iis a b a Q,ftntj^ i z d z concur- 
rentes tn L^coniunflis z a 7. b 20. Perfptcuum 
est {ex confirudione) duo latera zn d b ,duo- 
bus zv> x> Kf& anguUts z d « z d a {reffos) ejfe 
adtnutcem Jtqualia. F.t froinde ( fer 4 frimi)ba 
fimzi bafi iKaqmalemeffe.Similiter trian- 
gulori A E i o E z bafes z a i o aquales osten- 

dentur.T rsbus igitur re£lis z b z a x. o aqualthus datis Centro 7. Interuallo autem x a circulitr 
dcfcribaturyh b o.Ciim a ftgno z flures duabus tn circunferentiam ref/* ducantur^if/iim zcet^- 
trumeritcirculi^K* Qverocircunferentia{fer9tertf)fer trtanguliangulos k b q ducla.Circ^t 
datum itaque triangulum a b o circulum a b o defcriffimus^er 4 diffinitionem huius. 

Corollarium. 

Hinclcquitur ccntrumcirculi triangulum rcdangulum ambicntisjin latus trianguli cadc- 
rc,oxigonium vcro ambientis intra triangulum cadit.Ambiligonium autcm ambicntis cxtra 
triangulum cflc.iy^w re^m angulus fimicirculumfoJiidet.,acutus vero flus fimicirculo.^ obtufiss 
autem minusfemicirculo comflct (fer 5 i tertif.)Tres itaquefi/nt fiUiones, quarum tn femicir- 
lo Itnea ficans habet centrum^yin matori vero feCttone centrum est intus^in minortautem extra fi- 
ctionem,(^ tgitur extra triangulum in feiitone conHitutum. 

0 7i_lT V M. 

Triangulorumtria genera dimerjas infiribendi leges exigentia,vnica methodo tribus fimul fi' 
gurii defiruienti , circulo infiribi demonitrautmus faruula hac fiimfta hjffothefi ^ qua btfariatm 
fecamus duo latera triangult,qua circanon mtnorem angulumjhoc enim afjmmftmm reliqiunecej^ 
■ fario fiquuntur. 

Propojitio fexta. • Troblema 6. 
In dato circulo, quadratum infcribcrc, 

Circulmr 
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CirCHlus datus JifMO v^eius ce/ttrnm ^^iametervero a g ,<:«/ dd Altgu- 
Us reflos excitetnr ad Jignu e re&a zntferii frtmhContHnclis a d , d o, 
c 1,8 A, qttoniacentrueft lyjequalesfunt reEi* e a, t b,e g,e xt^t^; angules <- 
quos coprehendttnt,nepc re^os. Bajes itaque \ b,b g,o d,d ^{fer ^brimi) 
funt^quales/edangult a b u,b o d,o d a,c^ d a ofunt in femtcirculo., cum 
hOcr%t>fint dimttientes^crigiturresit^er 5 1 tertif,quadrtUterum ita- 
querecJangulumeft dr *quiUterumK b o d,c^ igitur quadratum.per 
diffm.frimi.ln dato ttaque circulo a b o d quadratum a b o d tnfcriffimus. 

*TropofttioJept'ima. Prol/lemA 7. 

Circa datum circulum,quadrauum dcfcribcrc. 

SitcirculusKi c ly^cuius centrumfit ^{per i tertij^dimetiens 
wro K ccuiadreciosexciteturperire^fa b e d^ 11 primi.K^d 
jigna autem a b o d langentes circulum ducantur, x z,t k,k t,t i, 
per 1 7 terttj^ciimantem refti fint {per hyppothefim ) qui ad e an- 
gi*li^& {ptr 1 8 terttf) qui ad k reai^aralUU funt b d t z (per » 
28 primi)Jimiliargumentoitempara//eUerunt^r K,(^BD,4<r 
/y^ I T,i v.,ipfiKG^ParaUeUigilur erunt iz&t K,necnon i t 
z Kyciim non fint in recJum pofitx (per 5 oprimi) quia veropraUe- 
logrammumeHKo.,i-x^dimetienttKOxqualiseritit^per^^.prt- 

mi.naudfecusoficndenturreliqux r k,k z.z i dimetienlixquaUs ejfe. .^adriUterum ttaque 
quilaterum erit i t,k z,cimtautemangulus k o r fit reaus,& (p'r S^pnmi) reOus erit K i r,& 
eademcufareltquiqHiadr k & z reclterunt.Rectangulum tgiturerit 1 t,k r,& aquilaterum^ 
& proinde quadr.ttum^er ? o diffinitionem primi,cuius quidem Utera tangunt circulum tnjignts 
A B G T>,per coroU. 1 6 tertif .Ctrca datum itaque ctrculum a b o d quadratum i t,k i defcrtpjimus, 
pcr 6 diffimtionemhuiHS, 

Propofitio oclaua. ProhUmd 8. 

In dato quadrato circulum infcribcrc. 

Tfio datumquadratum a b o D,r«/«/ du^Utira kb&kh bifa- ^ 
riam fcccetur in z&t, ductts farj//clis fiilicet e t ipfis kh&dGj 
rectis kv&s c^er 3 i primt.Para//eUgramma igitur erHt 
A 1,1 G,E K,i r^per 16 diffinittonem primi^recta igitur i e tpfi kz 
(dimiduUteris quadraiiper ^^primt)aqualis ertt,ftmiliter & 
reliqu^ i t,i k etde dimtditUterisytquaUsofiendentur.^a- 
readinHiceni.equaUserunt,centroiinterua/to iicirculus defcri- 
b.uurper %iyr K^qui non fccabit rectas k d,d g,c n,B Kfupcr ex- 
tremitate diametri,r.drcctos confiitutasper 1 6 tertii,fequetur ab ^ . 
-jnofifno I pUresduabusrectisincircunferentiamcaderefctUcct i f,l z,l t,i x quare fignum 
, ceitrum erit circuU .zr^^erp tertij, ctrcunferentia autem tangtt quadratt finguU Utera tn 
\ 7TZ^rcloU.r6terttt.rndato ttaque quadrato a . o o circulum.r r k infcripfimus ,per j 
diffinitionem hutus, 

Tropofitio nofia. Prohlema 9. 

Circa dacum quadratum circulum dcfcriberc. 

V>etnr quadrattm a b o D, excitatis dtmetientibus a o b d, infignotfefe 
r.cantibt^.^oniambinaUteraKO KB,&bafisBO biniSKO KO^&ta- 

n D ofunt ( per diffintttonem quadrati ) aquaUa , angulus o k b angulo o a d / 
( per 8 primi) tqutts erit. TruguUrum itaqtie K^tKtvbina Utera a b a b, , 
bir,is A E, A d xqualit aqkos comprehendunt anguUs e a b, b a d , bifariam ret , 
aum D A ^fecLtes.Bafesitaque e ^,^r>(per quartampnmi)funt aqHales S. \ 
mtUfer.cqtiaUsoitendcnturrcUquxK'B,z o re<^xacrcUquianguUreo7ibifa. 
riamfccari..^iaverhanguUrec7iquiadK b « ^/^/^"'''^Z^'-'''';'''"''*'"-;^,- c,W//.r-r^*-.- 
^/../4 . A b^. K(^qHaUsexiJlentcs)effictent bafes a b a . W^r 5/r-«»/ . SimiUur^ctu*. 
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Je s oslcndentttY e b t c e ixJCitro igitur e ittteruallo e K^irculus fetK^o d duutur.ftr.guUs tjk^ 
^ratt A B G D aniulos tangens . ScqKetur^trcAddtum quadratum a p o d circulum a b o d defcri' 
ftum e(Je^per ^i^ diffmiionem cfujrtt. 



Tropo/itio dectma. 



TrohlemA lo. 




IfofcelcSjtrianguIum confticucre,habcns vnumqucmquc corum qui ad 
bafim funt angulorum,duplum rcliqui. 

Proponaturrecla a %^qu^{per 1 1 fecudi)itafecceturin c^vtquod 
fihtoU K II crallerofegmentorum g z^comprehenfumrecfangulum: 
xquum fit eiquodft exKO quadrato.Centro vero K^mterualloautem 
A B, circnlus defcrthatur vix>^^tpfi porro k o gqualis appUcetur reda 
ctrculo/itque b D^er i huiuf.Et contun^lis c d ^ a d, circa triangu- 
lumK G D, circulus defcrihatur K o d t,per 5 hutus .Et qutaquodfub 
A B B G 4tquAtur quadrato ex k G,idtmaquahitur quadrato ex b d, 
qujt ipf K G ponttur ^qualis . Et cum recJa b a circulum a c d /eccety 
B D vero eide circub incidat^ ipfa b D(^f 7 tertif)dutla a figno b ex 
tra circidum ptmpto, circulum tanget. K^ngulus igitur b d cadtan- 
gentem , angulo d a c ( alterna fe£iione) aquus erit , per 5 2 /f r/y, 
communis ponatur g d K.Bini itaque b d c c d a, ^//w/ o a d o d a *quales erunt . Sed binis c a D 
o D A interiorihus ex oppofitt jtquus eB exiterior b o Hyper 5 2 />r/w/. t^ngulus igitur b o d 
»tf B DG G d K{hoceIi toti b d K)*quus erit .Et proittde angulif k t D(qui eii ipf n d K^quali-{per 
5 primi)e(l enim ifofceles a d b f/4^«<r o d m/j ipfi b d (angulum aquaUm fuhtendenti).(qiialis 
eritper 6 primi^iecnon re£ia k Gycui b d aqualisesi pofita.Ciimautem o d ^ a o fint aquaUs, an- 
guli o D a, o Ki>funt{per j primi)jtquaUs:fedipfiGJ> Ky^qualisfuit b d g.ToIus igitur b d a,/- 
pfius G A D eritfimtliter ctukk eiufdem o a d ^//r/-/*/ 1 r //, «;/? enim kt> mpji Kto aqualit 

pofitus^ifofceUs ifaque triangulum confiitutmus k e v,habensvmr/j<juemque eorum^qui adh.fi 't 
funt anguUrum a b d, a d s^uplum reUqui b a u. 

Propoftttotndectmd, Trollema ir. 

In dato circulo pcntagonum ^quilatcrum & acquiangulum inrcribcrc. 
Proponaturcirculus Kn o d t^fumatirque triagulum 



ifofceUs(iuxta prxcede tem)quod ftt r , ipfivero z * 



zaquian y^y^ i 

gulum^triangHlum circuU tnfcribatur k o o^f r 2 huius. / y/^ I 

mvuUdu^/X / 



Erut ttaa^eius anguU qui ad hafim a o d a d o fing, 
fU anguli CKU^x prafata^ccetur bifaria anguU a o d, /Nv / 
adg^bd^e Gyperp primi,coiunciif.,K », b c,a e,e d, 
re^is . Erunt igitur qutnque ^quaUs anguU c a d, a d b, 
bdg,aoe,c/bg d. J^^r^ (per 2 6 tertif) circunferen- 
tutK^, bo,cd, vtfdr^^^quaUserSt.Et^ferzpeiuf 
deni) fuh eis xquaUs fuhieduntur recla. Equilaterum 
itaque ent pentagonum a b o d e . Cxterum ciim circun-' 
ferentix finguUftnguUs ftnt aquaUs^Jbimt hinisaquaUseruntyVt b o d fefiio,G d ^ftCitoni^fimKl- 
acipftsG B A,B a e,a E \iyfingulufeiiiontbms,qux(per 2 1 tertif)xquaUs cotinent angulos. x^E^ui- 
angulum igtturt^aqutlaterum eritpentagonum.lndato itaque circuU a o i>.fcntagonumtquila~ 
terum aquianguUtm a b o d e infcripfimus. 




Propofttio duodectma. 



Problma 



II. 



Circa datumcirculumpcntagonum a:quilaterum & ^quiangulum dc" 
fcribcrc. 

sit 
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Sit datus circulMS a b c d /« tjuo (per prxcedcntem) fit- 
nuntur quinqttepgna^ angulos infiripti pentagoni d(ftgndatu> 
A B c D E. Per ea vero ftgna tangentes circulum ducantur t i 
T K K L L M M lydufla a centro quod fit z reliis^z b z o 
t D z K c!r z L. J^oniam ( per i8 tertif ) reili funt i b k 
z G K angitUtreda i k vtrofque fubtendens^ 'ffi^'^ quadratum 
(per primi) aquumeisquaex 2 o o n.Similitereitqu^ex 
2 B B k. .^jti itaque ex zo c k aquantur quadratis ex 
B K. lis porro aqnalia auferantur ex c^zg (qujt ex 
centro)quadrata. Reliqua ex b k (^ex o k erunt xquaiia,cr 

proinde linea b k ct* c k atque {per 8 primi)anguli tix o z k G l, 

erunt aquales.Haud fecus oltendenturaquales^c, l l d ^anguli o z l d z t adinuicem. ,^t4 
vero totus b z o tott qzd e/i(per 1 7 tertif)aqualisfuper aqualtbus b o c u circunferentiis^ di- 
midins k z o dimidso l z o -r erit.^ Equiangula igitur erunt triangula o z k o z i,^ reli- 
qua B z K B 1 1 quotcunqtte.EtVHMmlatus(quodfiilicetexcentro)vnflateriaquale.Bafisigttur 
(per 26primi) t K^K. c,o i.,LDyi> Maquales erunt.DupU igiiurearumT i tk kl lm Mir^- 
^quales erunt.i^ Equtlaterum igitur efi pentJgenum i t k l m. Caterum quia angulus 3 k o 
coaflat ex btnis b k z o k z aquahbus ipfis o l z d l z,totus b k o o l d aqualis erit, fimili- 
ter eifdem aquales erunt reliqui dme eia atb. Equiangulum igitur ertt i t k l m quin- 
quangulum . Circa datum itaque circulum a b o d pentagonum , aquilaterum cr aquiangulum 
1 T K l M defiripfimuf. 

Propojitio declmatertia. Prohlema 13. 

In dato pcntagono xquilatcro,& xquiangulo circulum infcribcrc, 

Sit datumpetagonumaqutlateru^c /tquiangulu K b o d e, 
cuiits B G d,g d i anguli bifariam diutdantur^er 9 prtmi^du 
clis c z ,d z reclis, k z autem ( earum concurfu ) tn reltqaos 
a/tguUs refia ducantur z e,z a c^ z b. S^ontam autem bi- 
u.e B o , o z binis d o, o z dnguU b o z d o z aquan-& 
tur , bafes b z ^ d z aquales erunt . SimiUter ofiendentur 
o z iz aquales ^per 4 primt.yCr aquaUa cr aquiangula 
tri^tngula b z 0,0 z d,d z e. Et proinde reUqua e z a, a z b ^fl- 
dem argitmento eifdemaquaUa eruntrO' aquiangula. CaterH 
dsicantur a figno z //» pentagoni latera perpendiculares z i, 
Z t,z k,z l,z si.TrianguU>rum z t o,z k g, duo anguU z t o, 
X G t^uobus z K G,z G K .equaUsfiint^pcr conilru^iionem.,^ 
njnum latus z c commune.,reUqua tgitur z t,z k latera erunt aquaUa^er 2 6 primi-ac eademvia 
2 L, z M,z I tpfis ZKdrzr oftendentur xquaUs.Centro itaque z tntcruallo vero z \ ductus circu- 
UtSyper xque diFiantia a figno z aUa figna circunducetur i t k l m. In lateribus petagoni exifien- 
ttMvqua Utera circulum t4ngunt,per coroll.i6 tertif.,fuper extremitate diametriad rectos coniii- 
tmta . In dato itaque pentagono aquilatero dr aquiangulo a b o d e, circulum i t k l m infiri- 
pfirmts. 

Propojitto tlecimaqfiarta. Prohlcma 14, 

Circa datum pcntagonum a:quilatcrum,& xquiangulum circulum dc- 
fcribcrc. 

«i9 
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hsiDdatum fefitdgonii *ijtiilateru ^quiangHlit a b c d e, 
<uius duo dngult b o d ^ o d t bifdrtam {exp frtmt ) feccen- 
tur,per tectas c z, d z. \^ concurfuautem z ducaniur z a, 
2 B,z B.^^oniam hin* b g,o iMnts d g,g i.^(jrangult b g z,^ 
t> G Z4Hjuantur,ex/}jppothef^reliifua Ltera nzdqualia 
erunt,(j-trianguia b o z c d z 4tqualia,(jr 'tijHiangula,per i^pri- 
mi , necnon t nz eifdtm eodem argumento^ aauabitur. J^ia 
vero z o d ^ z D G angulij ^qualium dimidy^Junt x(juales,re- 
ct£^z c ^zv ^quales erunt^haudfecus eifdem z b, c?* z e reli- 
qux^per 6 primi ,erunt /tquales. K^nguliu igitur k b z dtmt- 
diitt erit anguli a b o, i:am a b o ( petagoni) cH reliquis e g d, 
B c D ^quaiis pofitus. Sed bint a b z CT c b z ^quales.^conttnentur ^quis laterihiu a b , b t ipfis c b , 
B z, ^<i/f j f"' z»^ A ( pcr^primt ) yir/r/ ^quales.RectJt itaque a z,b z,g z,d z,^ e z ^r«/r/ 
quales,centro qutdem z tnteruallo t a circulus k b g d E,^^r fingulos angulos penlagont ductui 
tranjit.^ nec altquod eius latusfecahtt^per 2 tertif,cum intra circulum cadant.Circa datum itaque 
fentagonum xqutlaterum cr /equtangulum^ circulum defcripftmus. • 

Propojitio decimaquinia. Prohlema 15. 

In dato circulo cxagonum,acquiIatcrum & ?quiangulum,infcribcrc. 

Datus circulusfn a e c,,cuius centrum i dimetiens 

*vero A I x>,centro d interuallo d i circulus defcrihatur 

E I c t^ontunctis e i b, c i i^item a b, b g,g d, d e, 

E 2 ^ z A Sjioniareet* e d,o d ^tquantur rect* d i, 

<-j5i ftntomnes ex centro circuli e i o t,^ rf//-f e i, 

c xeidem d i ftnt xquales^itmfimiltter a centro cir- 

culiKi G oriantur.x^dinuicemigttur erSt ipfe e d, 

c D,E i, c I d I aquales. TrianguLt itaque e i d, 

I D c ttquilatera & aquiangula erunt,per i primi^ 
quiavero tres trian^uliintertores angult duehus re- 
ctis-tquantur^per ^2 primi^h l z^angulus^ducrumre- 
ctorumtertixparti squipollet ftmtliter & d i Oyquare drreliquo tertio duorum rectorum ^tqui- 
ualet G I B angulus. T^m recta o i fuper e i b rectam confifens duohus rectis jequos efjicity 
fer I ^ primi.Cytequales igitur funt eid,dic,gib anguli, c!r igitur b l a,a i z, z i 1 ( qut 
ad eoriim verticem fer i y /» rimi) erunt eis ^quales (jr adtnuicem. Et ^cqualthus rectis {qux ex cen- 
tro)comfrehenJi.Sequeturigitur{fer/^frimt)hafeSKt,t g,g d,d e,e z z a ejjexquales. ^e- 
quilaterjim ttaque erit a b o d e z exagonum.Ciim autem a z f z e d anguli & reiiqHorum fin- 
guli,ex hinis ttqualihus a z i, e z \^ifjis z e i,d e i (qui.tquatur duornm reHerum duobus tcrtiis) 
fantyipfi erunt aquales adinuicem.x^equiangulum igitur (^" xqutlaterum erit exagonumKt c 
mz,In dato itaqite circulo kz g exagonumitquilaterum,(^ttquiangulumK b c,d e r injcrifjl- 

CoroQarlum. 

Hinc aflcquimur latus exagon! xquum c(Tc ci quac cx ccnrro circuli id ambicntis. 

J^odfi exagont reliquas circulo infcriftiones (^ circunfcrifttenes inqiiiramus,fenta^0Mime- 
thodum feciemur, 1 2 . l ? . x^.prxcedentibus expoftam^er re&asfcilicet perpendtculares a centro 
in bajespcirculum iUi tnfcrihemus^irculo verii exagonum circunfcribemus per tangentes,(^c. 




ProllemaiC. 



In dato circulo quindccagonum arquilatcrum, & arquiangulum in^ 
(cribcre. 

EJ/0 
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Elte tiati4i circnlus \ cx>^cuifer 1 1 hmu» infcrtbaturfentagO' 
fiMm A B c D E , eidem per z hutiu adjignum a injcrihjturtr/att' 
gulum xqutUterum a c v.J^ontjm entm tottus ctrcunferentix ter 
tiampjrtem fuhtendtt a cjiioc ell (jutnque qutndecimas.Duovero 
fentagoni Lttera a b b o, earumdem qutndectmjrum ctrcunferen-^i 
Sut fithiendunt fcx , citm quodltbet auintum tres fumat quindeci- 
ntas.Si jb ipjis a b b c fubtendenttbus fix , tpfam a c fubtenden- 
tem^ijuinijue toliamusijuperertt c o^vna qutdem pars (juindectma 
tctius circunferentLt^oaptemus igiturreiiam o c cr tpfi reliejuM 
Mijualesycircub Kcx>{per i huius)ipfx ^quales circuferentiAs fub- 
tendent tper l% tertij,cr igitur circuli (juindecimits. .^indeca- 
gonumigttur^quiljterum tnfcrtptumejl circulo ac d. £/ quonrambinareclx angulos e^uindeco' 
foniconlittmenteSiaquales fumunt ctrcuU fe&iones, in his felitombus jttjualibus.anguli (per 27 
/erty)^quaUferMnt.i^£quiangulumtgitur,CraautlaterumeJ/qnindecagonumcirculo a c d i/f- 
fcriptum.Citm autem huic circulum tnfcrtbere ^vel circunfcribere^ vel eidem circulo hunc circuM- 
fcrtbere curabimusyirs pentagcnorum,vt in exagono dixtmus^imitanda erit, 

Addhio admuentionem mjinitorumpoligonorum. 

Si in circulo diiorum poligononim latcra coaptcntufHib vno figno jCXCcfTus arcus maio- 
ris fupra minorem,comprehcndct arcum tot futuri poligoni laicra contincntcm, quot vnita- 
tibus dcnominatio poligoni minoris latcris,dcnominationcm maioris cxccdct: futuri autcm 
poligoni laccrum numcrus, cx multiplicationc dcnominationum prafdidorum poligonoru 
conlurger. 

Ftexemplo elucidemus in circulo a be coaptenturlatera exa- 
gomquidem k b per 1 j hiiius^pentagont a c per 1 1 huius^tetrago- 
m Kn per 6 huiusyirunguli vero xqutlatert a f per 2 huius : Dico 
A D arcusexcefi fupra arcH a b fcilicet b d arcS^conttneretot U 
tera optati poUgoni^quot vnitatibus denominjtor tpjiust a b exago 
ni^ denomtnatore \ d quadrati excedit. .^ia vero ts excejfts efl 2 
1'nitatHm^duo erunt intv latera.Optati vero poUgoni denomina- 
tor^^x muUipUcatione denominationu pohgonoru cofnrgetfciUcet 
Juctis 6 per 4 fet 2 4 denomtnas poUgnum^cuius duo Utera fubten- 
dentarcum e v>.£>u_jUum etenim tota circunferentta ejl i^.earum 
farliii ejl a b fubtendes 4 & a d fx.Si itaque ex a d fexpartes fub- 
tendente toliantur quatuor^quxs fubteridit Ki.fupererunt ipfi b d dux.,quaUumquidemtotaeft^^ 
Ex e xagono t^ttur (jr quadrato , fit poUgonum 2 4 bterum.SimiUter ex exagono kbct pentagono 
K c^fiet foUgonum ? o UterumyCuiusvnum Llus fubtcndetarcum b c. T^m a b ipjiim k c deno- 
minationem vnitJte tanlum excedit,fimtUter quoniam k b excedit,ipfius k e denominationemter- 
narioyarcus b e continebittriaUtera poUgoni 1 8 Uterum. Hac eademftruatamethodo,infintta pc- 
Ugonorum Utera perfcrutari Ucebit. 
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ggln quintum & fextum Euclidis 



PRO OEMI VM. 




\£ K A M philofophi£ UiemfcSlantcs,cjuafuccepueferiniotume. 
rdocemur,qu£ liquidiord t^^erctpitndageometrid: rudiora ejfenty qua 
'j tuorprioriUf Euclide tradidijfe Ul,ris, iam antea docuimns. Namaue 
^^'''"^/'"'^'''^fif^^^friang»!^ /m di(j,ofmmw 

^^^y^^^^vtprioreseorumnatur^partesjifccntihtiscaptand,!^ nuUo nejrotio fo* 
rm^ccundoltnearumadmtrahilesfcatonesTertioeitiS perfeaijsim^ ficurx circuUris 
'r>credtUes'vtrtutes,^penenatura:leiiiu,incomprehenfa,.^uart^ dcmu re^ularium 
planarumquefigurarumpiauras circuli 'virtutefxpim ajlruaas,qutltis difcentium mi 
tcsplanefubltmtora totttugeomctTi^pr^ncipia (hocquinto inchoata) rcccptur^Monan. 
tur.^mctrcaMferuandum eH,EuclidcmpoHitnearttm &.planorum confirutlioncm 
tradtta , mcthodtca lege eorum interfehal,itudtnemfuercJfcclt,m,^ico nol;isofferte x/* 
adtnutcemfaUa comparaitoneftue relatione,<jttas quantitatum altcrationes atataria 
Uonesproducant,nohisfttnotum.-:,tautemfactliorpr^Uatur adittis haUudinis earum 
Jcrutandy rxcenfendum eSi icometriam fola, magnitudinum quantttatei , mtl/as ^verh 
carum reiptccrejualitates , eafque ^nita, ^ infolutas, ita 'vt difcentium itmniis earum 
tntegrttas neceffarto confuftonem (dfcretionis 'vrgente penuria) partat. Maxime cltm 
dupltcem quamttatum naturam magnitudiniU attrthuat gcometria , certam rciU 
cet & tncertam,qua4 alteno nomine dtcum aliqui dccimo Uro,rationalem,ci^ irrationa^ 
Um,fane horum prtncipiorum legiltis arBatam earum 'vtramquc. ^uia fcrh harun, 
iyt^f^tumfuieHtantarefpcamdiuerfttas,quaait.ecommenfura ^erh (op^ 

poftta denomtnattor.e) incommenfurahtlcs dtcantur.Certarum ftue commenfurahHtum 
^crtssquantttattl,usmethodum,anumerorumfacilitateacciperenon dedignahitur acco 
rum ohfequto tanta factittate,confufa4 exfe e^ continuas quantitates dijirthuct ,qua nom 
jolumexaaashabttudtnescertarumfed incertarum rcfpcHtis quadam lege diittdica» 
dosapertet tdqutdemrvntcamultipitcandilegcab cArithmeticis implorata Ceomctr^ 
etentm nuUarn multiplicationem 'vntca magnitudme comprchcndcre pojfunt, proprtam 4- 
mhmcttcts cum hidifcreta,illi 'verh continua infcaafemper difcutiam , cotLte con^ 
Juja quodcttra difcretorumohfcquium ad conttuuorum rrJpcHtis fcu affinitates cxpli^ 
canda^fluEituLntes,palaricogantur.^uare quicquidmulttplex aut muitipitcatum ftuc 
quauti artc dfcretum,ful> -vnica quantitate denomina&itur, id arithmctica lcfrc faBum 
oportetextHtmart.Hoc entm -vnicum his quimo ^fexto ah ariihmettca expofcit gcomc^ 
trtafctltcetmultipltcattonem,cuiusadminiculoquantitatumrcjbcaus patefaciet %ttippe 
boc tnu m tthtpr^cinam decemens Eucitdis elementa.a tam -variis tantlfque n^filL 

^^f^rummturtafufceptiseripere,acinGermanumgcomcrri:cdogmaquthufuispo(iU- 
tistnterpretumfententiis(ytparerat)rem^^^^ nonhaaentis 'vuiaL 

a reltqttfque tradtta emerfertnt.ohtcfiamumon prtits replaneperfpcaa ac mcnte concc^ 
ptacenJuramagere.Geometrica^namqueconfuftonesmteUigentix confcrendas dtfceme 
rc nonextguumfuifcdehilinoiiro conatuincgotium, interpretumque difitdia propalare 
^u^ortafum non conccpta Euclidis mente,in adaptandis numcrorumprtncipii^ ad 
confufa contmua numerorum dtfcretionc elucidanda ycntum cH, quorum prlcipLm iu- 
uamen multipltcamnem comperit.Ea tamenfolertia.^vt <cque magnitudines multiplicato 

qttamitatum 
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^uAniitatum au^matto,adau^eat,quam multiplkato carunJem quamitatum decrcmen- 
to,ipfiism 'innat,femper autem maiori mmero ,maiortm aciionem exprimens yfue au^- 
mentumfuerityJtucdecrcmentum.Adaioretenim au^menti aEiio^marnitudmem maio- 
rcm dcpromct ymaior/tmiUter decremcnti aQio ,ma^nitudmem minorem producet.Cu- 
pientes itaque cjnfufas ^ fua continui fortc latentesgeomctri^: magnitudints, difccniium 
htgenifs faciliori intcUigentia infundere , earum quantitates propria natura continuasjby^ 
pothctica folutione ab ariihmeticis dejfumptayf.epiuftde difeemcmui. Ea quidem qu<t per 
jrequentem citis magnitudinis fumptionem,autpereittfdem fequentcm detraEiionem^^vel 
equidem permixtamfcilicetf equemempartimfumptioncm^partim 'vcro dctraElivntm 
produccturfUt fatis fupcrque norttnt,qui arithmcticcs limitia ingtrfi fuerc.Omnimode ta- 
menillammultipltcaticncm^vocauitfuclidcs^qualatifis 'vietur trilftis fcxtum fcquenti'- 
Ifiu ltlfTis,nulla autem partit:one,cuius inteliigcntia per mtdtiplicationis oppoftum fcje fcn^ 
Jil?tis ojfert.^iam ctcmm quipraximfcquunturarnhmcticam^^vocant partitionem can- 
dem decrementi multiplicationem,hoc ei},par:ium fequentcm folutioncm dicemtis^ nam 
ab 'Vtraque idem oritur ejfcclus.Catcritm gcometriciis quantitates difuticns Suclidcs, 
certarum intelligcnttam ab incertarum quMitatum notione,diflarejnumeris in obfequiitm 
'Zfocatis exponcre c^gitur.^tod autem tradcndum fftfcipit,more rcguUris dif iplmx infc- 
rcndum difentil;iisfi ntiitur .Ctiiiu quidem dif iplinx quo ampliora ac gencraliora funt 
prxcepta^co magis locuplcs,acfarta rcpcritur methodtts. Namdfciplmarumyires circa 
infnitum^verfanturunfnitanamque certarttm qttantitatum funt inter fe confereniix. 
nccnon inccrtarum intcrje totidem,qu^cmortalttim fntcntiis nulia arte prxtcrquam ^er 
numcrosfitliici pojfunt. Numcrorum itaque lcgcs inquirend<tfunt ,qux irfnttos prx [efe- 
rant aLltis,qu\biis infinit<c ilU coUatarum adinuiccm quaniitaiumdiucrftates,afeipfis 
rccedere certa intcUigilfillque difrepamia nctati pojiint. c^rithmeticat ijitur frutatits 
^ucltdcs^^vt qucd in eagencralius liberittfquc prxccptum , fuo nc^^otio decens fibi forct fu- 
mcndum pcrqulrcret.Wina fibiipftscomierja ofcndit prir.cipia, mtdtiplicationcm fctlicet, 
^ diuiJionem,reUqua totius fere arithmetices in feprimordia fcuentcs. Aduhiplicatio ct- 
enimomncs augcndcrumnumcrorvm in feccrr.pUBiturfacilitaies,diuifo yero minuen- 
dorum.Sult augmcnto autcm aqualitatc ,ac decrcmento cunBxtegtinturhalfitudinum 
alterationes (nam aqualhas nuUi ohnoxiaexiflit altcrationi.) Tinarttm rurftts ( multi- 
plicationis diuiftonis) altcra tantum infnitos prxfcfcrt aEltis,fcilicet multiplicatio: 
otnnisnamqttc v.umerns per omntmultiplicari pQtefi,diuidi autem nequaquam. Infuper 
omnisnumcrus infnitemulripHcaripoteB^contra^verodiuiditantiim poteHnumcnts ad 
njriitatemyfque.Ncni^iturhuic negotio diui/ioneT>t,ol> jinitam eius potentiam ytilem 
comperit Eucltdes,fid tdco multiplicationcm afituit^-vtperjnfnitaseiusopCK^tiones, infi- 
nttas fiiarum geometricarum magnittidinum comparationes propalaret. ^am quidcm 
multiplicationem ea fagacttate in diuiftonis comojit oijequium,'^^ eifdem midtiplicanti' 
ifus numerisypropoftam (jeometricam ma^itudinem decrcfcatjrequetibus futipftmpar- 
tium detraEliontbtis,qutl>us eandem incnuitcoUatis ficquentihtis fuiipfms rcpetitionibus. 
Scdp^^rtiumfrcqucnsdetraBionthilaHudquam diuifiooperatur.quic quidem fiequen- 
tia^perltberam tnitatum muliitudinem concipipoteH.Diuifioncm igiturquam arithme^ 
ticifinitamltmitatamquepattunturjmultipltcationeperficit Eucltdesyqu^ infintta confe- 
rendis quantitatibus profert exequia. 

Hac ideo decaujamultiplicationemtantumfibificiauit Euclides^^vt potifime tnfi' 
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nUorum propojttorum mjimta ejfemjiue in augmentum^aut equhkm in dccrementum oh- 
Jequia.Cftm autern hh quinto fexto/vtrjequc ft^ certarumy Ct» inccrtarum quanttta- 
tumleges ^rxfcnl>cndxfmt,gencraliAtantHmprofercmtiiclcm€nta,aqu<£ incertasyt in 
incertas quantitates imperantia,nu!lo earum perjpe^h difcrtmine,quoufque ad decimum 
Itbrum prxfatis pritis arethmeticorum elementorum trilfus libris nos conferamus.Sedquid 
incertarttmquantitatummethodus,ex certarum traditione patefieri dehet,fufcipiet hoc 
quinto Euclidescomparandasper multiplicat'tonem,feu ttque multiplicta ma^nitudines, 
quili^ adminiculis quantitatum reJpeHus,fue reJpeStuum naturam propalalit , coUatis 
quidem maiorilus adminores,aut certe minoribui ad quantitates maiores^r^fata mul- 
tipltcandi lege.J^anam yero arte fiam,hx decrementi multipltcationes,fept'tmo libro di- 
cluri fumtii,ac hinis eum fequentihus^^vt tandem dechnum attingentes,quantitates nume- 
ros recipientes,a quantitatibtts numerosnon recipienttbusfecemamus'. interdum qwe fvtrif- 
^ue conuenient fundamenta iacientes. 

EV CLID 
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num reftitutarumLiberquintus. 

Diffimtio r. 

A RS, cftmagnicudominor,qua:aniaiorc.rumitur. , 

Receftum eli omne analogumfrtui dtjlsn^ttedum ejuam ejje difpniot-' 
dum: dtjlinguemus itaque hac ^eometricam partemyt farte ariihitH^ticn, 
Cum etentm gcometric^e denominattones qnantttatem Jhnentcanfafimt 
^rtthmettcjtvero e^u&ntitatis denominattonem^numeris diiiribntam 
proferant.Partem hanc qeometricam efje dtcemns^non tatum ( vt alirjut- 
bus flacuit)eam quje ftptus repetita totum frxctse cof}ituit^qu.t arithme 
ticis pecularis exiflit . Sed fr^ter id eam t}u.t quoutfmedo a minore fum- 
fta matoris qitantitatem fui facta ad reliquum comparattone exfrimat . Confuse autem hanc dtff- 
nim$4s partemyqeometricum tmitantes morem , eo quodomnis quantitas mtnor a matore detraiia^ 
fars eiHS libere dici pojiit. Detra^tones autem ilU in varias ineidentes quantitalfi natur,tSy ob im- 
menfam^ometrut tn magnitudines potentiam.,quid producant fiis locis( Supero fauente)narrabt~ 
mus., tncheantes tnterdum ab lis^u* hutc fefe offerunt dtfcutienda negotio. Pars ttaqtie ea dicetur 
magnttudo, qu^ ad totum relata ab ipfoque detralla aliquid refdnu reUnqmt . S/tie ea pars ftptm, 
repctita totum pritcise conHituat,fuepernoprjccifasrepetitiones,ii/udidem componat. '^utequr-- 
d:m perpartiseblata reaffumptionem idem totum reintegretwt quandaque decimo diciuri fumu.'. 
Ea femper minora maiore quauis arte fumpta,maioris pars apud geometras dicetiir. 

MON ITFM. 

Huius dtffnitionis voces aliquM tranflulimus , cum di.xtffet T heon partem eam effe quj totum 
metttur,non exijitmantes huicfententijt F.ucltdem fubiacere. S>j4tppequi futuro decimo tncertam 
magnitudinem a certa propofita detrahere ( vt tncertam eam prepalet ) Jibt fulurum efji: prxuidet. 
Kt proinde incertam veluti totiids certx abstraHum , eiufdim certa partemfore conciudit ,fuo toti 
fenitus tncommenfurahilem: nihilominus partem diffnifet eam^ qua materem vel totammetitur 
magnitudinem (licet toti certe incommenfurabilem futuram efje ab tlla detrattam , apotomen fe e- 
jlenjurum expeclaret.^i j decimi.^ac fectx \ i fecundi recf.t fcfiones^partes efje -videret) non credt- 
mus.^ohf{ante horum elemetorumac tottus geometrit tmmaculata methodo , cuius facultas ad com- 
menfurabiles tncommenfirabtles defertur quantitates . 7{on tgitur F.nclidcm eius arithmetic* 
fartis dtffnitoncm geomctri.t desiinaffe credemus. J^am tdeo fcripfit Theonpartis dtffnitenem.^ 
arithmttuis relinquemus.ls naque vtriufque difciplina diffintttoncs commifcuit.,immemor quato 
abinmcem diHent. 7{os ttaque difci^ltnarum dtgnitatem ebfcruantesyquaj^ cmiuis competant,feor 
fum explicanda efje confiiltmus^ne cum ad decimum perHenerimm(vtriufque certa fciUcet ac tncer 
t.t quantttatis pracepta docentem) fardata extet hniusmathefis imwaculata melhodm , exceptiom- 
nibuj.ylimitationibMs.fres{rin^ionibus,ampUalionibus.^ huiufce cautcUs incertarumprofejiionum 
cuUioribus ornametis.Sed fbiperpetuo conflans certis valletur principtis.Et tandem comMHrie il- 
lud 9 eloquium(totum JciUcet fia quauis parie maiiis haberi)veneremur. 

Diffinitio 1. 

Multiplcx cft maior minorc,quando cam mctitur minor. 

Hanc muUtpUcis vecema numeris fubfuratur F.ucUdes,cuius relatiuam fimpUcem efp dicemut, 
non autempartem,vtCampanus crTheon afJeruerunt.Totum namqueparti relatiue coUatum^ 
generaUora hii extfiunt.Omne etenim muUipUxjimpUciiejltotum,fmplexque muUtpUcis pars. 
Sed non a conuerfa omne totum esi fua partis multipUx^ ciim omne totum ad partem habitudtnem 
numererum non rectpt.it, quammuUipUx ad fimpUcem magnitudmem fufcipit. Et idee eam dicit 
effe maiorem,quam minormetitur,qHia per numerum maiorem muUipUw^iper minerem vero (ai:t 
veriHsvnttatem)jimpUx denomiKatur.K_y{lqui emnem numerum metitur vnttas-.facde igitur 
conceptH erit,fimpUcem metiri mnUipiiccm^vt autem hac fio ordine disfribuamusfiecmetria tm- 
frtmis quantitales continuas ac tonfufM,fi>la vnitate denominari tampridtt^fifepimiu.J^a 
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vnitM NnUum feUioncm ant muUitudmcm in fe fatitur. Similiter gcometrita quantitas muUitu- 
dme^iut quduh fcilionc caret^ & capropter fnhilmulli^licarepetcji. 

.S(ucmadmedum entm quantitas vnitate denotata in partes fe^a,reli{fo vnitatis nomine^fufci- 
fit numeriparttumnomen:Sic(jrgeometrica quanlitast vnica^Jiue conttnua ,aduemente feUtone 
difcreti aomen^eliiio continui nomine^Jufcipit.Cum autcm muUiplicis dcnominatio a muUtpUca- 
tionc depetideat^muUipUcatio veroanumcris. L^tultipUx{numerorumlegemprofcc]uentes)di<e- 
mus operationem illam fcu cffeclum muUipUcandt^ut equidem eam aclionem^qua nHmcrtu JimpU- 
cem quanlttatem fuadtfcrettone ita in augmetmnveldecrementu aUerat^Juarumquidemvntta- 
tumrepetittone^quod ab hoceffeciu procreata quantttas,rejpecium tnJimpUcemab aUerante kh- 
mero denomtnatum cencipiat. M uUtpU.x namque nec matus aut mtnusa magnttudinis quantttate 
dtci poteji^ fcdab aciienis quantitate a matori vel minori vnitatumfrequentiagcnita. J^are non 
quantitatt muUtpUcationem tneffeputemus^ fed tantitm ei afitoni feu operationt^ quaperaUcran- 
tem nmmerum exfimpUci producitur muUtpUx . J^ia igitur alteratio ilU numero excquiu parat^ 
fimpUxvero vnitatts deKominatione tegitur,manifeUum ertt muUipUx tUud exequnimn:.ttus 
ftmpUce exhiheri,cum femper numtrus vnitaie maior exijiat,ac numcrumvnitas fempermeiia- 
tur.Minoritaque JimpUxvnttate conclufa^qu.t pervnttates aUerantis numeri multipUccm pro- 
dsicit^ dtcetur cam muUipUcem, CT ideo matorem^ per vnitates aUerantis numeri metirt , ^ eiuf 
dem diceturpars^aut partcs arithmetica^ quxad muUipUxarithmeticum funt relata,non anterm 
pars geontetrtca^ciim non fcmpcr geometrica pars^ muUipUx totum componens fub numercrum re- 
Jpeclu fufcipere poJiit..^uarc hanc muUtplicisvocem^nou ad omnes geometricas magMtudines 
fumpJitEuclidesyfed ad eas tantum qua reff>efium interfe feruant qucm numeri. animaduertend» 
autem eftygeometrit Uges xque tn tnjintti quantitatu decrementum,vt in infinitS incrementu fu£. 
dilaiare dominia. J^uaUbet namqiie magnitudo tnfintte mtnut^ vt injinttc augeripotcsi. Cum tgi- 
tur muUipUcandum propofita quantitatis augmentum fufciptmus ^muUipUx matorcm producet 
quantitatem muUipUcata. Si vero decrementum , minorem muUipUcata froducet. Eorum tamen 
mttltipUcium vtrumque(vt iam dtximusfa materi denominatur numero : eo quod fcmper rmtUtpli 
catumquouis expreffumnumereprovnitate tanquamvnum fumatur^uqendumquidemvel mi- 
nuendum. MuUtpUcationem vero denominans^femperesi numtrus, a quo diiius muUipUx^fcm- 
per fimpUct muUtpUcatomaior erit.Tiam diciio muUtpUx aciionem muUipUcandi^non autcam 
quantitatem fonat,vt exemplo augmentum magnitudtnis a per 

vnitates numeri b multtpUcantes producemus c , mulnplex ^ ^ ^ 

ipftus A augmentum^fctUcetquadruplum a muUipUcanti\% ntt- ■ ' ' • 

mere deneminatum. Si vero aUcmius magnttudinis h decre- 

mentS muUipUcanies.pervnitates numeri o (decremetu fignificatis) j-i 1 q -j 

producamus t^ertt idem f muUipUx decrementum magnttudinis , '. — , . 

fciUcet J hoc eH tertiuma numero o (J decrementummuUipUcante) 

denominatum.vt de his latius cum de numeris pecuUari tradittone feptime Ubre dt^urifumus i <S 
diffintt.proprtumagentes ne<iotium,Superopropitie.^tresmuUipUcandi difutientes dtfferentias, 
Manifejlum ttaque reUnquitur magnitudinem c (ynicc a magniludintsaugmentum)n.aiorenm 
effe augmentt denominatione.^ magnitudine a fimpUce.yJitUcet quadruplam.nam cum augmenttem 
dgimus^^que huius auqmcnti plus exprimtt aciionem,maieris meretur denominationcm. Similiter 
ijuia F maius e.xprejitt decrementum ftmpUce propofita ufufcepte decrcmenti negcf.o, ea qu* tvm- 
ius tndtcat decrementum,feu maiorem dccrcjccndt aciionem^ cadcm Uge maioris meretur dene$ni- 
nationem.yfetUcet effedits nen quantitatts.Dixtmus enrm muUipUx cffeiiuiy a£iieni, vel operatie- 
ni, non autem quantitati proprie adharere. Vtraque igitur via citm muUipUx fiue decrementumy 
fiue fuerit augmentum numero exprimatur ,muUipiteanda vcro quantitas vnitate .^perjptcuum 
eritmuUipUxtlludfempcrmaius effe,^ tnfuper minoremvnitatefignificatamffempermettrtmul- 
tipUcem numero ftgmficatam.Hanc confirmabit muUipUcandimethodum \ o dif/:nt.huiMs,ac pofi- 
modum theoremata.ciim itaque muUtpUx fit a numeris fumpta denominatio,ea tantum adquanti- 
tates hibitudtnem feu rejpccium numcrerum habentes pertinet. .^uare cum muUipUcem denemi- 
nabimusaUquam mjgnitudtnem.,nen fubfiantiameius,non quaUtatem, aut equtdem eiusquanti- 
tatem cenjiderabimus.,cum hac arithmetica ne confideret. Sed tantum vnitatum frequenttam,ma- 
iorem vel mtnorem ( quam vocant artthmetici numtrum) per quam itla propefita magnitudo plut 
'vel minus optatum a qeometrta finem confequitur.^hoc eji augmentum aquaUtatcm,vel dccremem- 
tum. Maior igitur vnitatum frequent u ma^nitudinem augens , eam maius cffictt muUtpUx. VC' 
lutimaior vmitatitm frequentia t^ndem minuenSi maius muUtpUx duetur , aliud quidemimcre- 

mentumt 
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mtnlum^Und vero decremtHtum, 

Difjimuo 3. 

Racio cfl duarum magnirudinum ciufdcm gcncris, quoad quanticaccm 
fa<f!^a adinuiccm habicudo. 

^jfomam qnAntitatis frefrium dixit K^risloteles ejje jecundum quam quid aquAle mdim ^vel 
mwusydufturjD/ffintemw rationemgeemetrica edmejje, ^fnt htthitudinemfme rejpeUum vnius 
magnitudinis ad altcram{ijmoad ijuantitatem comparatx)in fe habet . .^oadtju'atit.it€m frjccifui 
dtcimus^cum inter quafuis magnttudtnes^Hon fequetur rationem haberi^fed tantum intcr eas qux 
(ommune habent quantitatisgenm ^licet diuerfi in fe fatiantur quadam accidentia . lUkdn.in- 
fjuegemts exfrimifatttur efu^e earummaior^tner^ut ^nualisfnerit^tancjuam verumgeometri^ 
fisbieilum.yVt Itnex ad lincam^flani ad fUnumfolidi ad foltdum^etus ad molum^lemforis ad tcm 
fus^umeriad numerum^nt ad fonum^feu tnterualli{foHorum rattonem exfrinietis^ad interiul- 
lum.-cjux Jingula ita qiiantttatt fubitciuntur.^vt qualtbet magnitudo reliqua fofut mator.^minor aut 
dqualis eUci,2(j^htl item refert eas magnttudtnes diuerfxs informare naturasfiue acctdcntium Jfe- 
cieSydum tamen intcr Cds tilud quautitatis tdem fit vinculum.^uo hac tUa mator,minor,aut aqualis 
dici 'vaUaty vt veram rationem fubeant geometricam. Diuidemus tamen hanc magnttudinum e- 
tufdem generis rattonem tncognitam 0- confufam feu (urdam. 2(am magniiudines ratione fiuc re- 
Jpeilum tnter fe habentes^quam habent numert^ad fe inutcem rationem cognitam^ertamyic dcter- 
mimitam habere dicentur , eo quod numerorum comfaratio fit femfer fatula ob difcretiinis eorum 
LucuUntiam..^jix vere eam habent affinitatem ant refpeftumytjut nu/lis exfrimi fotesl numerisyQr 
froinde rationem numerorum no habent . I lU rationem confufam^ ignotam,fiue furdam habcre di- 
centur.^quarum naturam{Deo duce) decimum exfentntes, Utius firutabimur. Cum entm feU dif 
cretio{qujtnumeris esi frofria) quantitatum conttnuarumnobi< adaferiat hahttudinem^manife- 
itum erit quantitates difcretione numerorumfriuatxs., crintelligentia tdeo friuart.Has enuncta- 
runt EucUdis tnterfretesdtbrodecimoIrrationaUs: fcd tmfrofrte a negatiua fnuante. Irrationa- 
lesnanque ratiene carentes.,fiue friuatM frofrtort voce denominartfoterant . De his forro{quas 
incertas duimsts rattenes ) fuferfedendum ad decimum vfque librum ertt . Interdum rationes cfi- 
gnitas,certjf.fic determinatas{meremfracedenttum Eucltdis interfretum referenles) fubdiuide- 
mus, tn rationes maieris tmequaUtatis, minoris tnjtquaUiatis , ac aquaUtatis . Materis autem ina- 
tjuahtatts funt rationes^uarH anteccdenf maius efi confequente. Mtnoris vero tnxqu,%Utaiis^ua- 
rutn antccedens minus csi confiquente . (^equaUtatts demum , quarum antecedens confcqucn- 
ti ejl ttquaUJjac enim nullus in fie fatitur fubdtuifiicnes: maioris qutdem tn.tqualitatis rurfm quin- 
que fient Jpectes.,fiiUcet muUifUx^fiiferfarttens^frferfarticuUris,muUifUxfiufcrfarlies, ^ mul- 
fifUxJuferfarttcuUris . MuUifUx ratie esi cutusantecedens fifius tn Je refettt ^Jiue muUifUcat 
confequens^vt 6adi {trifU)quta 6 continet in fe ter binarium.S ad i qtutJrufU, quia 8 conttnet 
sn fie quaterbinariumy &c. Suferfartiens est cum antecedens centtnet in Je Jcmel confiquens cr a- 
ItquM eius arithmeticas fartes,vt $ ad ^ {Juferbifarties tertius ) cottnet entm 5 fimel ternartii cr 
tfjfiuper ternarij duo tertia^cr 7 ad /^{fiifertrifarttes quartas) drc SuferfarticuUris efi cuius an- 
tecedcs continet femel confieques ^vna eius arithmetua fartem^vt y ad ^{fifijuiquarta)cotinet 
enim y femel^C' vnum iffiu^ quartu^t^ ad 5 {fijquttertia)(^ ^adi {fiJquiaUera)crc.MuUifUx- 
fuferfarttensex muUifUci cr fiufcrfarttente contfefiita ,eaeH cuius antecedens fUries tnfie cafit 
conf<rqtjens.,cr infrferflures etusartthmeticM farteSyVt izad^ {dufUJiiferbifartiensquintJs) 
nam i z continet y bis^ duo eius quinta, crSad^y {\dufU fuferbtfarttens tertias ) continet e- , 
mim 8 his ^ytjrduo eius tertia . MuUifUx fiiifcrfartuuUrisesiyCutusantecedenscentinetfUries 
confeqnens .,cr infufer ifjius vnamarithmeticamfartemy vt ^ adi {dufUJefiquUUera ) conti- 
net ensm ^Jbis binarium cr vnam eius fartem dimidiamyCr J^d ^ dufU fiJqutterttOy centinet 7 
his ip fum 5 , tertiam etus fartem. 

Mtnorts autem inxquaUtatis tottdem afiignarunt Jpecies, eodemque digeHas erdine mutatis fii 
licet arrtecedenttbus in confequentes terminos Jiue quantitates.Cum entm mutantur nu/UtfUcts r4 
tioftts termintyfit r.Ute fiubmuUifUx^ vtzaJ SyCT ladZ. Ciim mutantur fuferfartientis terminiy 
fit ratiofiubfuferfarttcns vt ^ad ^,(Jy ^adf. Citm mutantur fiuferfarticuUris termtniyfit Jubjit' 
ferparticuUris ratuiyVt ^ad^^ty-^ad ^.Mutatis vero muUifUcisjuferfartientis ternnnis , fit ra 
tu)fubmuUifUxfiuferfartiens,vt <i ad \z,cr ad i i.Mntatts demum muUifUcisfufcrfarticula' 
ris termtntSyfiet fiubmuUifU.xfiuperfarticuUris,vt 2 ad^y^^ ^ad 10. Harum minoris ad frierts 
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tnaioris inxqualitatis nihil effe dixerunt dijljntut^demfta fola partuuU{fiih)de)iornm4tioKi ft^-- 
fofita. Reltqua eis comnmma ejje frofcju funt ^ quuqutd vm conue»iret yalleri conuemre di- 
centes. 

Vi/de frofpiciens flures quofdam in lapfus decidtjfe^quantttaiem rationum minoris inttqualita- 
tis ignorantes, Pr.tnofcens tnfuper caftum F.uclidtf per numerortim librts peragendum. Rationem 
ntmiriim certam^ qua inter difcrcta ^tonttnua cecidertt^ab ea qujt inter difirela tantum cadet, 
iata differentia ob theorematum integritatem fouendam obferualuriim , cum h<tc pura arithmeti- 
ca-,tUa autem parttm geometrtca compleiiatur elementaijj qutdem difcrettad centtnunmrejpe- 
cftim parttm geometrtCHmarbitremur^quemadmodumdifcretaaddtfcretamartthmeticam ludi- 
camns affimtatem. Hac de caufa tepus ac operam redtmentesrationem certam brvutori dtftribfitia- 
ne fecantes^per aqualttatis tnjtqualitatis profercmus Jperies.Raitonem .tqiialitatis leui admo- 
dum cura pr^termtttentes, quji Juttpjius mtiltiplicem pertt denomtnattonem,nullt alierationi ob- 
noxtam^vnitate nempe fignificatam reponemus,rattoniim tn.tqualttatif fpecies (eqiiutiiri, Ratio- 
«cmi^ilur tnaqualitatts in btnas maioris&minoris in/tqualttatis rattones diuidemus, Maiorit 
rurfits tnrqualitatis rattonesin duasJpectes.Multtpliccmac fuperpartientem difeernennts. Minc- 
risautem in^qualttatis rationes proxtmarum conuerjas ,tn binas tetidem distribuemus Jpecies.^ 
Partfcularem fctlicet ^ partientem. Harum rationum fingulas exponentes dicemin , aqttalita- 
lii rationem,eamquaabvnttate denomtnataantecedentis in confequens multiplicaltcKem pcr if- 
nttalemdenominantemperJicH^qu^Jecandoautmultiplicando propriam qnantttatem fuapte nA- 
luraalterare non-valensynecejjario antecedens confcquentt perpeluo reltnquet ^quali.^vt 4 ante- 
cedens per vnitatem duilum tn irurementumfiue decremcntum fen.per producere eundem 4 mul- 
liplicem.,Jiio fimplici*qualemcerntmus.^ qua quidemternunorurn aqualitas aqualitatts rationen» 
Jujt conuerfk aqualem ejje cogtt. 

Imtqualitatis rattonemvere multiplicem compellabtmus. Eitss namqiie denominatio per Kume- 
rum exprejja .^antecede^tis tn cenfequens mullipltcationem ac alterattonem pronunctat ,fiue i» 
augmemum.,aut in decrementum./tut etiam in vtrumque pergat multtplicaito,qu* qutdcm nume- 
ro non vmtati conuenit. 

Hxcitaque perrepettttonemconfequentis inantecedente exprimetur.jUiusvere repetitionis 
dtnomtnattopervnttates nufnertmulttplicantts faUa.^ tn augmentum,vtl decrcmentum.^raitcnis 
anlecedentts ad confiquens quanlitatemperfenerejonat. Huttts insqualitalis rattenemquam im 
genere multtpltccm dtxtmits^ tn htnas denuodtfimdemus r.ationes.Maioris tnaqualttatis ftu tncre- 
menti,^ minorts injtqualitatts fiu deerementi. 

Maierts insqualitatts raito feu incrementi ea eft.^ cuius antecedens ad confiquens incrementum 
habet^vel cuius antecedens maius efi confiquente, hanc tn binas diUrihutmus jpectes^ rnulttphccnt 
ac fuperparttentem. 

Mullipl ex ratio fut peculiari inteHtgentta hxc erit,cuius antecedentts quantilas plurtes in fe re- 
pelit cohfequenlis quantilalem.N ecnen ea qua tnler numeres (^vnitatem cadit^^aut equtdemqu^ 
difcretum cenlinuo confcrt. Hac quandoque inlcr dijcreta qnum eius termini numerts exprimem- 
lur reperirt potesi, non tamen illi id eH proprium.yierminorum nenipe ctus affinttas ad eam qua in- 
ttrdfjcretum cr conttnuum decidtt afjinilatem,tandem reditcitur.Hutus muittplicis cxenrflafunt 
velutt 1 ad i.'^ ad i."] ad \. 10 ad i Jicq. niimeri difreli ad vnttatem conliniiam quouis excmpl» 
cerntmus conferenti4m.,^jiod ftr \ ad ? r.tttenemmullifltcem-acaliasjimtles numertsexfreffas 
inter difiretas dixerimus refertri quantttates. K.^dhjtc./ationemhts numerts^x ad 5 exfojitanf 
non ejfe furam numcrornm^fed dtfcrett ad conltnuum, nempe "j ad i.^ hoc esi feftenary dijcretitd 
vnttatem conttnuam c?" infitlutam., fiue numert ad vnttatem ad quam cun{fa conuentunt tandem 
multipltces,ad mtntmas fux rattonis parles reduda. 

Superpartientem vero rationem eam effe diffiniemus, cuius conjequentis quantitas anteceden- 
tis quantitatem pr^ctja repeiuione Juitpjius integrare nequit. Ciim autem hacfit maioris inaqua- 
lttatis.yantecedentem confequenle maiorem pofiidet.T^on tamen tn fe plures repetiltones confe- 
quentis pr.ectfis rectpientem , hac de caufa conjequentis quanlitas necejfario difcrela permanet, 
Hac itaque fuperpartiens relicia priori multiplici,reliquas qiiatnorab antiquts predtlas..tn fe cer»' 
pleiittur, cunctas fiilicet vntca copulans ejfentia.^qua difcreium maius mtneri dtfcreto conftrtur^ 
ftue Humeruf numero.^ nufquam inier conttnua aul inte r difcretum cr t ontinuum necefjarto redu- 
eendj.yVt ^ ad 2,^ ad ^.12 ad^ ,c^f . quas ad vnttatem cr numeriim reducere nequaquam fas eft, 
His tiaque fuperparttente cr multtflui , quafuis nutiorts tnxquaiitatts ccndudcmus jpecies 
certas, 

Minoris 
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Mirtorhaittem iMqnaUtatis bin^sMidemfricrtbusoffofttas fmeearundem connerfas (latui- 
fnus f^irttCHUrem.crfartientem. ' 

PartiCHUrcm rano»fmr,,ultifticiscMHe>fimdiffmenMieimef^^ quam,. 
t.ts plurtcsfmmfta conjequcTttis qu.wtitatemfroducit^k confiquentefumens vmcMm tantiim p^rtt- 
CHLtm.H^ctdeomull,fltcisdictturcoMuerfi,quod,ll,uia,itcccdem huuts fiat confeqmem^cecon- 
traJiuiusiintecedcnsilli„sfiatconfequens,-vt lad 3,1 ad 7,1 ad i 0,6 ad2A,zel i ad ± qux 
iacm fonant ,admtnim.ts fartes redu£l*. 

Partieniemvero raltonemeamdicemus^cuiKsantecedensflHresfumit antecedentis fartes di- 
fcret.ts ^mifquam autem inteqrttmantecedentemcomfonentes.H^c fuferfartientts-vcra eftcon- 
merfi^vt 2ad 3,34^ ^,^ adii^qu* nulU arte adconttnuas reduct fofunt , eo quod anlecedens 
ettm rejfeattm qucm vnit.ts tn altquem numtrum^adconfequentem habere nequeat. 

Hac breni rationum diuifionc cunffas injtqualitatis rationes comflechmur , mulitflici fcilicet 
ac eim conuerfifarticular, continuiaddifcretumquafltbet ,fufcrfari,enle autem a-f^trtiente re- 
Itquas qu^ tnter difcreta qu^g^ cadunt^concludcntes. £>hx videntur omnes rationes in.equaltlatU 
quas certas dtcere aufi fnmus referre. ?{am fi continut ad continuum rationes relinquhe dtcere- 
mur^ has infrtorem rattonumfeaionemfue diutfioncm decid,jfe,qua certas ab tncerits diutfimus 
rationes, nemorcs e(Je conueniret. Continui namq»e adcontinuum rejpecius incertas ^que vt cer- 
tas comfleai fotest rattones. Ratio namque geemetricorum continuorum aque rationes numero- 
rmm arithmettcorum ftue certas continet^ actncommenfurabiUum quantitatHm,Jiue tncertas vnt- 
ca conlinuorum habttudine,qu.tfemfer acJione qua antecedentis quantitas in confequentisquan- 
tttatemoferalur,exfrtmendtventt. IndifcretisquidemfernumerorummuUifUcatiencmincon- 
tinuis vero inexfreJJa^umeris obfiHit. 
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'F^tio certa diuiditur in 
AEqualitatis •vtinter 4 4. 

^Multiplex 
\Superpartiens 
)Superparticularis 
I Multiplexfiperpartiens 
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6adi Tripla. 

$ adi Superbipartiens tertias. 
Sad^ Scfqutquarta. 
8ad 3 Duplafuperlfipartiestertias, 
yad^ T>upla fefquitertia. 

xadc Tertia. 
^ad ^ Tripartiens quintas. 
^ad^ ^uadripartiens qumtas. 
^adS Tripartiens otlauas. 
^adj Tripartiens fcptimas. 
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litatis 



^reuior rationum in<equalitatis diuifto . 

Maioris ^Multiplex Cadt ^adi 

Inaqtta- (Superpartiens ^ad} ^ad^ Sad} yad^ 
Jitatis 

(Minoris ^Particularis xadc lad} 

l /ntequa- (Partiens ^ad^ j^ad^ ^adS ^adj» 

i^itatii 
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J^tf dc caufj emnium harnm ratiemmantecedcntes termim confequcntmm dicantnr multi- 
fltces^confequentcfjne antccedcntmm fimpliccsfiue in augmcntumfue in dccrcmetum^icct ijffis 
confcqucntibits fucrint maieres^-vel mwores^illud triflici multiplicandifermaficri decUrabt»:us 
ciimad numcres {ad ques verum fpeCiat ncgettilm) •venermus^intcrdum w habcntibus ratie- 
nem ccriam aut dtfcretam^tjttamlibet antecedentis quantttalem cuiujlibet confequcniis quantiiatis 
multiplicem haberipojjc proftcbimurj/inis qutdem opcrattenibus^ut qua numerus initate m»l- 
tiplicat,aut equidem qua mimerus numcrum multtplicat^xfrcffam^fiue in augmcntum^Jiue tn de- 
crcmentumferagaturmultiflicatiojaut invtrumque. Cum itaque emmmedas ratienes certM k 
multifltcantihttsnumerisexfrimidtxertmm^ rattonemvere exfrimere fojjumus fer denemina- 
tionem midtiflicattonif^ua antcccdcns muhtflicat cenfcquentis augmentum^yel dccremcntun/t 
ita quod hac leqe multtfltcatto rationem^fiue magnitudtnum hahtludincm exfrtmit. 2{en tamcn 
ab ea maior vel minor dicitur ratio,eo quod ratio nen vnitatumfrequcntiamjcd quantttatum re- 
fpeflumtantumconfideretxmuUifUcatiovero vmtatum muUtfUcantium frequenttam,noH 
gnitudtnum quantitatem,CHtus muUifUcatienisdencminatio^rationisfrxctfuam (nhjiantiam fro- 
fcrt ^uia vcro rattonis quantitas a magnitudtnum frofojitarum^quamttatc dcfcdct. Refcricmm 
quauisfaciamuUtfUcattoncratienemefiemaiorem^cuius antecedens flus de confcquente fumitt 
hec eH^cuius antcccdens flurtes itt fe continet c6nfequens.^Ht flurcs eiu4 fartesjcu fartes maio- 
res^tnde confcquimur denominattonem quantitatis rationum^non aftmf Ucibiss fendere numcris^ 
fcdfcr muUtfUces\xfrtmi numeres^eo qued a muU:fUcattonc jint fireducii.2{amjenarif adbina- 
rum rationem muUifUcem^ trtflam neminantes^eam muUifUct dcneminauimus numero^ ( uemf e 
trifUci) dr duflamdufUcijfiuadriiflamquadrufUci^reUquas hutufcecertitudinis rationes nu- 
merorumrejpc^u cotulatjs^onfimfUcibusJedmuUifUcibus numeris dcneminari concludem$fSt 
oUendcntes eam hab::udtnemqu<t ratte dicttur a foU fredire muUtfUcattone.Sicuti enm: fimflcx 
nmmerusfimfUciferaddttionemcoHiungitur^ta muUiflex ratior.is deneniinator, muUtfUct ra- 
tients dencminatort,fnuUtfUcatiene cofuUtur.K^dditto igttur mnUifUcium foU jit muUtfUcatto- 
nccjque rattentim erit additiorat quantitalumadditte fcrfimfUciumnumerorum macn:ittelif:ef 
jigntficanitumaddttienemfred:ici:ur.Ratienemttaque dtcoKm c(fe^rcjpellum feu haLitt/dtncm^ 
queminterfe habent duamagnitudtnes^dcm gentts quantitatis habentes.^^i quidcm rcffcHus 
in certis ratiembusyfer eammnUifUcatienem qua antcccdcns confequentis muUifUcat augmcn- 
tum^veldecrementum^exfrtmiiur.Ininccrtisvcro nulUmtiUifUcandi difcreticne reffeflus i/Ie 
fatcfit^Ced furdas (jr fenttus inexfrcfias denominari eas rattenes^ca de caufa cogit,qucd nuHis nu- 
meroriim difcretiontbus vti vaUant.,fcd tantum confuse maiores^aut mtneres reUquis efiend: fof- 
fint.\^ffinttatem tamen ftbi fumunt a muta tlla fumftione^qua antecedensflu) vel rmnus de cen- 
fequentis quantitJte refctit^en fecus quam certa aut difcretaj^are furdas ratienes aqu} a f: r- 
da muUifUcattene (Ji fas fit dici) deneminariy& "f^'" 1"* '"''^ difcreta cadtt,exifitmabii,. us. 

Dtffinitio qiiarta. 

Rarioncmhabcrc adinuiccm magnitudincs dicuntur,qux multiplica- 
t?,poflunt fc inuiccm exccdcrc. 

rbi cxfofitum ell quid fit ratiefiue quantttatum habttudofrafonenda fuit hac diffinitio^ ex~ 
fenens uttcr quas magnitudines hac habttudo dtcla ratto cadat. kJ^ tt autcm magnitudtnes tnter fe 
ratioaem habcre dici^ua muUifUcata, hoc eH^er aUquas numeri vnitates fumfta,fe inutcem ex- 
cedere fo'JuHt;tUud praajfumptum^quantitates ratienem habtturas eiujdem eftari gcneris) feqtsi" 
iur Eucl:.:es:Si igitiir idem habeat quantttatis genfts^factle frequens vnius rcfetttio.^aUam non re- 
fetitam juferattt.^adefta nama.fer refetittencm maiori quantttatcj^jfed ft dtucrfa quantiutis ha 
heaat gencra, intereas faifahabitHdo^ratienisnominefrtuabitur^vtfroxima exfojitumeH diffi- 
nitione. T^c injiifer rcfetita iUa diuefferum generum quatttalcs, quihufnis numerorum vnttati- 
bus fefe excederc foterunt^ co fctUcet qued ad fe tnutcem comfaran nequeant, velutifonus ad mo- 
tum^tcmpus ad fondasjinea adfuferficiem catera hHiiijccmodi drfferentia. Hera etenim fer 
. quemuis ijumerum in menfes (jr annos freduila^fiatera cicUm nu^uam excedet, necnon cicliu 
in quoiuis taUnta froduclus,lieram nufquam excedere dicetur., cum quantitatum qticad genus di- 
uerjitas^HUam inter eas habert jinat coUationem.fi qua ratio pojiit ertrt^ vnde propria dcnomina» 
tione^irrattonalesinterfearattonistriuationedtcipofiunt.J^odfi eppenatur{vt a qutbufdam) 
angulumcontingcntia i6 ter^ij defcrtptum^nHUamuUtfUcattonereiltUneum anguUtni e.xcederey 

ac 
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4ic priinJe TtuHam aJ reililineHm conftqui rationem. Dicemm iffiiu nnguli contingentiam non ejfe 
quantitdtis dcnominationem^fed naturjt^feu potiuf e^italitdtis..Sludre quantitatii: anquU denorrji- 
nationem ( qua fuit Iwearnm inclinatio ) multiplicantes, hoc esi^afdcm line,ts immoto contaHu 
a fitpfs remauentesy angHlum producemus aliquo reefilineo maiorem,ac ideo inter eos angulos ra- 
tio quidem eritfed tncerta Jlue incognita.Concludemus ttaque rru^nitudines idem geuus habentei 
ejHantitatis{quam folam intuetur geometria) fefefer multiplicationem excedere pojje : ideoque tn- 
ter e.ts tantum rationem habert. 2\(ec faciltus tuxta quantitatis propriumy quid maiiu dicipoteU 
altero.) quam per multiplicattonis exceffum^ nec quid minus, quam per mtiltiplicationis decremen- 
tMm.^U;t igttur magnitudines muUipltcat* Jefe excedunt^rationem adinuicem hahent, 

UM O 7(^1 T F M, 

In hac difjinitione dinionem{ poJJitnt)transfttUmus,ne fint qui huic verbo hxrentes^ma^mtic 
dtnesfe ac^inuicemmuUipUcandus exiftimet^quod longe abeU, cttm fintgeometrica maqnitudinest 
idcoque continux ac vnitate denominat.t^mni muUipUcadi vi priuatur.T^n itaque dtcemtts-jquJt 
fojfunt muUipUcata inuicem^excedere^fed muUipUcata(JctUcel quouis numero cuiits ejiproprium 
multifltcare) fefepojfunt excedere. 

Difjlnitio 5. 

In cadcm rationc raagnitudincs dicuntur cflc , prima ad fccundam qua 
tcrtia ad quartam ,quando prinia:& tcrti^ xqucmultiplicia^ fccunda: &: 
quarr9a:qucmultiplicia,iuxtaquamuis multiplicationcm vtraquc vtranv 
quc vna cxccdunt,vna aqualcs funt^vcl fimul dcficiunt fumpt? adinuiccm. 

Di{fo quid fit ratio ,deinde inter quss magnitudines ratto haberi dicatur^ nunc posiremo qtt^ 
eandem hahent rationem exponendt funt. F.c quidem ordine^uo prim* adfecunda ratio quoram- 
faclo rationitertia adquartamajiimiletur.ftt tnquirendum.T um,tnquit EucUdes^eadem ertt ra- 
tio.iCiim JtquemuUipUcia prtmjt tertutfimul excedent.Jimul deficient^ut Jimul jtquabHtur mul 
tipUcibus fecunda quartJtJtquouis aUo muUipUcante^quemuUiplicatts,vt exemplo proponamtts 

fcifcitandumquanamarteprima K ad fecundam b in eadem 

fit ratione,qua tertta c ad quartam d. Proferamits primJt <^ 
terttJt A cJ- c aquemuUipUca , h.tc e f, infuper Jecundt b 
fj^ qtiartx t» aUa qu^uis aquemuUipUcia Jint oH.St etenim 
muittpUci T excedente multiplex o^quauis faifa muitipiua- 
tionCyreUquum ? excedat H et(i xquetur,aquetur,ft defciat^ 
defcut. korum xquemuUtpUcium JimpUceSy a prifna ad ficundam b, erit vt tertia c ad quar- 
tam D. 

.^jtodfi{vt cum diffnito difftnitionem conuirtamus)eadem futrit fimpUcium Jitppoftt* ratiOy 
fciUcet primx ad fccundam qti.t tertix ad quartam. Sequetur printJt (Jjr tertiJt aquemuUtpUcia , fi- 
tHul excedtre,defcere.fiut jequariJimulytquemuUipUctbus ffecundjtcr (IftartJt quauis muUipUca- 
tione progenttis.Cxteritm ad negattuam properantes^vtvtro^ue hutus difjinitionis aggrediamur 
intclleHm .^tn eademrattone ma^nitudines dicentur non ejfcyprima ad Jecundam,qua tertia *d 
quartam.J^ando pr:mx (j tertix xquemultipUcianon fimul exccdcnt .^defictent ^aut xquabu- 
tur, xquemultipUcibus fecundx cr quartx^ quauis muUtpUcattone progenttir. ^jiam prioris injlar 
conuertentes dtcemus.J^od fi eadem non fuertt ratto prtmx ad Jccundam,(jux lerttx ad quart am^ 
Jequetur primx CT tertixxqiiemuUipUcia.,non fimulexcedcrcxquari aut defcere.,a muUiplici- 
ius xqnis fecundx dr quartx.^quauis muUipUcationc genitis.Hanc dtffinitionem eoufque locupUt em 
ejlemdere voluimu4.,quod eius tnteUigentia.^ non parum conferat momenti^fubUmioribMatttngen- 
alu. Sed quia hxc dtffinttio omnimodam exoptat muUipluationem, antequam communes excejjusy 
4icfcctus,aut xqiiaUtates^xquemuUipUctum pariat.,CHiufqutdem muUipUcationis generaUtxs 
ftngularummuUipUcatiortmm fcrutiniodependerevideretur. yttamennoncrucientur tngenia in 
dtfijuirenda huitifmodi muUtpUcandi legCyproximam conferemus methodumy qua aliquam mul- 
tifucxtionem xquemuUiplicia ftmuixqualia producentem comperiemus. rgumentum inde du- 
ctntes ab ea, qua mator mtiUipUcatio xquemuUipUces fimul excedercmincr vero eofdem fimul de- 
Jkere ccget.Propofitis ttpiemprtmxad ficundamyac tertix ad quartam rationibusydtntur bim tm 
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tidnti r.itione Knmeri. Comerfm autem nanierut antecedens confequentU multijblicet ,fonfe' 
(jiiens vert) .xntecedentui.Tumnccejfsrio ^qui orientur mttlttfltces^vt oUm{cor. i ifefttmi) ojlen- 
furi fumus. Sctluet frim* (jr fecundt inter fe ^necnon tertue ^ quartx tnter fe^vt aferiemus 
exemplo.Eiio pri/ti-t a ad fecunddm t vt lertu c ad quartam d 
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Stteorum ratio qux numerorum 9 ad ^.Conuerfm autem p x 
Mtecedens ,vtraf(jue multifhcet confequentes b cr d. Confe-\ ^ 
quemsver» ^,vtrafjue multiflicet antecedentes a fcilicet^, j 

c.Sequetur binas a d fer binos eiufle rationis numeros^ceuer- ! 

fim auciM^aquales froducere multiflues^i cr ^."Hecnonbt- 

nas c(jri> 'tquales jtducere rc^u.Si igitur fcrr frimjc a & tertia c xauemultiflices , aqnenlur 
Jimul aqucmultifltcibus fecundx ^(^quartx n^lequeturaliaquauisohlata aquamultifluatione 
iffirum E cr fyaut eofUem e CT f fimul excedere iffos o C" u^fiilieet f maiorfrofofta fuerit multi- 
flicatio. Siquidem minor,eofdem. i(jrT fimiil deficere ah iffis o ^ h : frater has autcm nuffx funt 
multiflicationes. In quauis tgitur multiflicatione id faciendum futabimus, huius inuentifacilita" 
tem demonslrata veritate(vt diximus) confirmabit coroUarium l^J.feftimitinterdumfifficiet 
hanc effi hutus diffinitionis intelligentiam.Concludemus itae^ue eandem magnitudinum frofofi- 
tariielfe rationem,qtiando aquemultiflicia antecedentium fimul excedent,deffcient ^auf fimnl 
aqtiabuntnr^aquemultiflicibus confequentium^id quidem quauis mMltiflicatione genitis,(ir ^ ceit- 
nerfyhaud ficus ad negatiuam. Eandem fctlicet magnitudinum frofofitarumnoneffe rattonem, 
quando aquemultiflicia antecedentium nen fimul excedent-Je{icient,aut non fimul aquabuntury 
xquemaltiflicibus confequentium,quauis multiflicaltone froduciis. 

K^ntefaucosannosebie6lumfuitin hanc Euclidis diffinitionem^a qucdam alias feritifii- 
me htttMsfgura argumentum , antecedenttum 6 (jr $ aquxmultiflicia x 8 ^ i j ftmul exce- 
dunt cenfequentium 4 5 aquemultiflicia S (^ 6 tamen fim- 
flices 6 ad 4, non funt in ratione ^ ad ^ . ad hac frofonentem 
oblitum e([e quanuis multiflicatienem vt diximus . Tiam eftat 
Eucltdes hos cemmunes aquemultiflicium excejfus , aqualita- 
tes,aut defe£ius,non tantum in quadam frofofita referiri multi- 
fltcatione , fed luxta quamuts id fieri fofiulat multiflicationem, 
quare fi antecedentia binario ducamus,fient 12^1 o,y7 cenfequentia ternarie fient 1 1 tum 
excedente vne fcilicet i o reliquum 9^on excedet alter^hoc eit iiad 12. ^ttare fer cenufrfim 
dtffinitienis fimflices non erunt in eadem rationewidemus ttaque multifltcium exceffus^aqitali- 
t4tes,vel deffecius,n£H fimul frocedere facia quauis multiflnatio/ie^vt filtem hoc fatuit exem- 
fle, quod quidem ad vntuerfalem diHribuendam fufficit.Luet namque cuiui(.,trimam cr tertum 
eeufjue multiflicare^quedvtraque reliqua excedat aqHemiilttflicia^atque hac vfque in decrc- 
mentum,quodvtramque a reliquisaquemultifUcihusfimtildefficere cogat,nen tamen id in qua- 
uismuUifUcattonecomferimus^vtfieriiubet EucUdes^ad cenferuandam vniuerfaUs difiribuli- 
uaveritatem.2{amexi^rifteteUnegatiuavntuerJaUmdiF{ributt,vt nen tantum tn aUqua fid 
in quauis id factendum fracifit muUifUcationem, 

MON ITVM. 

Camfanusexfefuithasmagnitudtnes ineademefferatieite^quando earum aquemuUifUcia in 
eadetnerunt ratiene.Dixit enimexceffum hunc aquemuUifUcium nonintelligt de exceffu quath 
titattsyfid raiionis^quam vrofortienem vocat,tdem fer tdem exfonens. 7(ec td mirum^tacuit enim 
k fracifuamdiffnttionis/ubitantiam.JciUcethanc quamuis muUifUcatienem^infufer centinuam 
\ freftrtionemfrtoriimfenens^acgeemetricamUbertatemmaculans.2{aminvtramqueaque dif 
(entinuamvtcentinuamfoJ]unthadiffinttiones,qutcquid defrauati dicant cedices. J^a de re 
auiem F.ucUdes limfltcium magnttudinum ratienem ex aquemuUifUcium cegntlione defrehende^ 
re velueritynon autemexearumfimfUciuminJpeiiu.lUud {Janerumfilua fintentta) mihi occuT' 
rtt.Ciimratio inqutrendaduaruminterfi magnttudinumyaquantitatis earum cegnita comfara^ 
tione defendeat ^Geometricaveremagnitudtnes ee qtiodfJnt continua (^ confufa,nuUam frefe- 
runt menti quantitatis tntelligentiam fiue difcretionem^qua fo(sint adinuicem comfarart quanti- 
tatum vires.Ciim autem geometrtcM centinuas (jr vntcas adhtbita muUifUcatione^fer earum fre 
quentemrefetitionemfluresefficit,iUjt in quantitates difcretas tranfeunt ^numerornm fpeciem 
induentes.,(^ferindefenfuinenveluticonttnuum,feddtfcretum{tnteUigentta famtliare)fefe ef- 
ferunt difiernenda.7{jc emittendum infitfer,qued maierum magnitudtnHm eandem rationem ha 

bentium 
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hentium differentU^ltonuiiores funt^Cr tdeo flus tnlelligibnes.Perffexit ettmm EucUdesfutw 
rumejfe^xqueTnulttfUccs fmfUciurnrrugnttudtnumeandemhabcre rattonem fe dcmlftratiirum, 
& ijuaflibet magnitudtnesfroforttonaUs infermutatam rattonem deuenturas oHenfuriim^ ab his 
narrufue duabus orta efi hutusdifjjnitionistnuentio/ctUcetd l^&iS huius qutnti thcorematis. 
ConcUidemui ttaquefi hicpr^fatiu exceJJus^quaUtas,aul defef/us^tuxta quamuismuUibUcalto- 
nemaccidal.ftmfUces eandem habere rationem. Si autem econuerfo fimtUces eandem habiierint 
rattonem,td tuxla quamuis muUtpUcattoneacctdet^contra veri> fi exceffus tlU iuxU quamuts mul- 
tipliCitttoHemproduauSynonfemper accidat^ecfimpUces eandem habebunt rationem. E conuerfo 
finon habeantfimpUces eandem raitonem^tUud non acctdel^iuxtj quauis muUtpUcationem, tuxtd 
easfaUem qu^fiunt per numeros habentes conuerfamraltontm propojitorum jimpUctum {yt dtxi- 
mtts proxtma meihodo) Ucet tuxta quamplures alias accidat. 



Sexta dlffmtto. 
rroportio vcro cft rationum fimilitudo. 

Dfxtmus huproxtmts duM rationesfimtles^hoc esi eafdem.poffe (yt fipius) inter ditierfu qua- 
tttatts cadere, tUa quippe rattonum fimtUtudo proportto appellalkr^ -vtjidtcamus eandem ejje r.t- 
tionemmagntludinum Kadt quam aUarumc ad M^haspro- a b c d e p 
fortionem habere dtcemus. Siue plures fuerint , nempe ft \ i ^ 4 S 

^andem eU rat tonem habeat iadxffex magniludtnes proporltonem diccniur habtre. Proporitonum 
autem aUam conltnuam^ aUam dtcemus dtfconttnuam. Conttnuam quidem eam dicemus ^ cu- 
tus rationts fimtlcs fequunlur , fiue iungunt magnttudines nullo omiffo inleruallo^ vt in da- 
tts Az c D magnitudinibus ,fi ea fuertt ratio a ad h qua a b c • d 

t ad c cjr eadem qua c ad xy nuUo reUtfo interuallo. 1 2 4 8 

I>ifcontinuamveroeamdtcemus,quaUceieifdemfiuefmtUbusconfletraliontbus, a b cd 
tamenaUquodomilttt tnlerua//um,'vtftdicamuseaejfe ralionem Aadvi^qua cado 42 <f 5 
nonautem quam ^ad cquaciim conttnuum^vtdealur dijfoluere ^difconttnua dtcttur proportto: 
hac autem caderepoteli intcr duo velplura quantilatum genera.PoJfumus namg confcrre pondus 
fonderi,tn ea ratione qua Uneam Unea conferemus^quaj^ tempus tempori^planum plano.erunl tgt- 
tiir oclo^quatuorgenerum magnttudtnesproporltone difcontinua contunclx.Prior -vero qua conti- 
mia dtcla esi.vntc um reciptl magniludtnum gcJfks quaniilalis,cum prtma Jecundt, eadem z ero fe- 
cunda terlu,tertta vero quarta ( ^ftc quantumuis) eadem raiione copuUnlur , quxqutdem ralio 
eadem duas tanliim etufdemgeneris cogilur conne&ere. Sunl alif plures qut rattonem vocant j>ro- 
forttonem^ proporltonem l ero proporiionaUlalem^Ucet EucUdes ralionem dtxertfKzya ,propor- 
ttone vero amKerlxy ,quaJimtUludtnemfonal rationum.El proporltoncm diciinl proinde maiorem 
•velmtnorem, acftmaior vel mtnor daretur rationum fmtUtudo^quoddtpnumadmodnmcen- 
fentesfolius eUgemus EucUdis verba feliari^dtfcipUna nuncia. Proporttonem tgitiir non eam ma- 
gntiudtnum affiniiatem^ qua ratto dtcitur,fed rationumfimtUtudinemeffedicemus^vt perfefie fo 
nat froxima dtfjinttio fequens. 

Dijfnith fepttma. 

Eandem autcm habcntcs rationcra magnitudincs proportionalcs vo- 
ccntur. 

Focat eas magnitudinesproponionaUs^quarum tnterna/la fufcipiiit fimiUs rationes^ vel eafdem 
{quod idem ejl hoc loco)ftue continu^fiue d.fconitnue fufcipiani,quotquot tamen aderunl fmiUbus, 
fiue, eifdem coniunCla raliontbus,fub proportionaltum nomtne comfrehendeniur. 

MONITVM, 

d hancfeplimam(Theonis ordiricm tranff>onentes)conuenimtts . Pofuil entm Theonpropor- 
lionis dtffintltonem, qua ex rattonit jimiUtiidtne deprehenditur ante eas difjintltones, qua quidjit 
raitonemhabere^mdveineademeffe rattone interpreianiur. 2(onigttur ex prtortbu) poUertoray 
fedexpofieriorihuspriora edocerentur., quam igttur quarlam repertmus(yi jiio clgrueret loco)fe- 
xtamordinetranJluUmusdtffnittonem. 



EVCL. ELEMENT. GEO. 
DiffnUw oElaud, 

Quando vcro a:qucmultiplicium,multiplcx primi cxccfTcrir, multiplcx 
fecudi,mulriplcx autcm tcrtij,iuxtaquamuismultipIicationcm non cxccf- 
fcrit multiplcx quarti,tuc primum ad fccundum maiorcm rationcm habc- 
re dicctur,quam tcrtium ad quartum. 

J^mta huius expofuimus quidfit in eadem ratione ejfe^nunc autem quid maiorem rationem ha 
bere intelltgamusydicendum eji. Suppenit hac eadem habert muhtplictum legem^ ei quamquintam 
ordine exfofnmus^fiilicet primum tertium aque multiplicari.Secundum Tero quartumalia 
quauu aquamulttplicatione duci,tunc autem^fimultiplex prrmiexcedat multiplcx fecundt ^ali- 
qua multiplicatione vero faCta , multiplex terti/ non excedai multiplex quartt. Primum ad fecun- 
dum^maiorem habehit rationem quam terttum ad quartum. & e conuerfi^St primum adficundum 
maioremrationemhabeat quani tertium ad quartum^multipltce prtmi excedente mutttplex fe- 
cundtaltqua fiet multiplicatio quamultiplextertij^on excedet multiplex quarti. 

K^pertamiuexemplopofitisquatuor K b c o^quarumprt- 
m^ A, tertijt c fint aquemultiplicia e r .^ficunda verh b 
Cr quartx d alia quxuis o u.Patet e multiplice prima a ex- 
cedente g , multipUxfecuiida b , tertix c multtplex t , iuxu 
quamuis multiplicattonem non excedere multiplex n, quarta 
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v^empe iuxla hanc propofitam^ numtris conuerfitm rationem habentibusorta. Prtma itaque a ad 
ficidam h^maioremrationemhahetj quamtertiacadqiiartamn.^ceconuerfiofiprima a adfi- 
cundam b maiorem habeat rattonem , quamtertia Cyadquartam d ^fiequetur multiplice \,prmjt a 
excedcnie miiltiplex c fecunda b. Et multiplex f tertta c iuxta altquam multiplicationem non ex- 
cedere mnltipUx w nuarta d. ^d minerem aceiui conuerfam modtco negotiofub cudem piflurs 
quantitatumperuerfo ordtne . acfi dicamus: Si multiplice r prima c^on cxcedente w mulitpUxfe- 
CHn.f D , multipUx e terttx a excedat g multtpUx quarta e, quauis facla multiplicatione : Prima c 
adficUdam d minorem habet rationem^quam tertia a adquartam b; haudfiecus in eius conuerfa. Si 
prtma c ad fecundam d minorem habeat rationem quam tertia a ad quartam n^multipUce f p rimt 
c^noi$excedentemuUipUxw ficunda-o JequeturmuUtpUx htertu h^iu.ytaaUquam multiplica- 
tionem excedere muUipUx G quarta i . ^atuoi^uita difjinittonis expofuimusfumftioneT.^Ucet 
vnam tantiim rcceperimut. id fiine vt cum diffinito diffinittonem conuertt doceremus .praci- 
puttm illud ab EucUde fufieptum quinta diffinittone hutus memorantes , iuxta quamui< multipU- 
cationem hos excefusfiert aut nonfieri . T^mfi Campant Theonisjnfiarhancpratermtjljjemus 
farticulamdiffintttonishuiusyonuerfionecarutJfemus,vthocexempU: Siprima k adficundam b 
maiorem habet rationem,quam tertu c adquartamx>,muUi- 
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pUcenprinu a e.\-cedele^ muUipUx GficuJ^ tfiqueturmul- 
tipUx F tertia c nonexcedere muUipiex h quart* v.cuiusop 
fofitumpatet nifi in quauumuUipUcattone dixerimm .Ciim 
enim intelligat EucUdes fi faHa quauis muUtpUcattone is e.x- 
ciffus non acctdat^erfiicuumfuit hac vntuerfiUm {quauis) per ne^atiuam di(lrtbui.,vt fi dixerif. 
Terttum autem aUquafaHa muUipUcatione quartum no excedat,vt veram huius ac fimiUiim dif- 
finitionum tntegrttatem tueamur^ ab innumeris e.xempUrum tncurfibus^ vniuerfilis illius penuru 
labeficJam indeco/ligemusantecedetisatigmentumrationemaugere ,etusvero decrementumra- 
lionem minuere.E conuerfo *Mtem,confequentis augmentum rationem mtnuere., ac eiufdem decre- 
mentum rattonemaugere .K^uaisitaque vel difiraitiifimfUcibus^aque muUiplicium incremem- 
tagenerart Uquet veJ decretmcnta, 

C\{ O 2^1 T r CM. 

IIuicaquintavoces.,iuxtaquamuismuUipUcationem contuUmuSyVt diffinitionummcre curm 
diffimtis conuerterentur^quodprater has voces fieri minimt poterat.,vt oftendimus qutnta dtffini- 
ttont huius^vUimoque huius diffinttionis exempU>,quo difcufiimus difiunfHuam tllamfimuUtfUx 

tertij non excejferit muUipUx quartiAfque vniuerfiU{quamuisyinrihutainaUquaniJiuius dif 
finitionis fore ruinam. ^are hanc vntuerfdem{quamuis)a quinta dtffinitioneaffirmatiiia fum- 
ftam, huicque pofirem* fartt oegatiu* £ollatam,tn farticuUrem fciUcet(aUquam) disiribuimus. 
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^cf, dscat FMs,LM,lnpUx autem tmij, iuxta ^uamuu multiplicati>»rn, „on exccljcn, 
f»uU,pUx cjuart, hcct iuxt* ahqu^m cxccdat, vtfatm, cxcmfU. Tumfnma adfccu.d.m Lo- 
rcm rattontm habccfuam tcrtu adcjuartam^-vclfiaUqua fier, fofjit muU,tUcat,J^aua fccund, & 
^uart,.^a muh,pUcepr,m, exccdentc muU,pUxfccu»d,,muU,pUx urt j mn excedxt muU,pUx 
quart,,Ucet ,uxta quanmumuU,fl,cat,oncm{s excefiusnonaccda,. Tum er„ ma,orratto^c. 

Dtffmiuo 9. 

Proportio in tribus quantitatibus faltem conftituitur. 

Cumproforttoncmfextad,ffinitioncd,xcr,musejferationum fimUuudtncm^ua faUemconfi- 
Ctcnd^froport.on, optantur rat.ones.J^a^vcro rat,onem d,x,m„s c{fe duarum Ja.n,tud,nL 
refpcaum^u, earum ,nteruaUo conc,p,tur. ^dhinas ,g,tur rat,ones duofaUem req%,runtur ,r,- 
{'■''''^^'''1>^''q'''dcm,nteruallanonm,nus,,u:,mtr,busconcludun,^^ 

tta^ucproport,on,sm,n,m£ numerum magn„ud,»um fiuequMt.tatumternartocUudiloc eii, 
trcs JuUem u, propornone consi,tuenda requ,n quan„,ates ,pr,m^ etemmadfccundamrattofit 

"jnajecundavero ad tertiam,fit aUera.qu^ra,u>nes cumfint f,m,Us,propor- C 

ttonern conU,tuuntvt Kad z eamhabeatquam^ adc rattonem.jpfie K^ctres b> - 

quAnt,tatcsproport,onemin mtnimoquantitatum numero confi,tuunt. 

Hu,cd,ffin,t,oni duarumdin,onum{term,nis^minima) imprvpruuvocesa Theone defcri- 
ptM tranfiultmus.Termsnos entmcu,ufi,bet rat,on,sf,ue argument, antecedens,a-confiqucns vo- 
camusyquare dua rationes^faUem quatuor extgunt terminos. Proport,o tg,tur b,nas compUxa ra- 
ttones, tr,bm termtnU non potefi confiare tantum,fcd quatuor. Mjfod fi ob„ciatur tcrm,nos dici 
magmtud,ncs^Cr ,deo trcs niagnttudtnesproport,onem efficere: D,cemm ma^nitudtnes nomen an- 
teccdentts aut confiquentU,nonpro quantttatis rejpeau.fiedpro fitus adepttone rectpcrc. TUm ma- 
gnttudo B nonulco cftantecedcns^&lonjequensquodquanta JhJcdfitumtffiKpojiremumtpfive- 
ro cpr,oremfirt,ta, ex b,n<,rumadeptionefituum antecedentu & confiquentis.binas meretur dt- 
nominattones:e,us etemm 6 quantttasfinefitu nulla antecedentis vel confequentis denominattene 
potefi nuncupar,..^,a vero d,x,t Theon proporttonem mtntmamejfc^tranfiuUmus dtfftonem 
(mtntma)tn aduerbtS fitUem,neftnt aUqut quiproporttoncm ma,orem vel tninorem ahqua rehqud 
ejje credant^ cumfit enim rattonum fimtUtudo^ nuUa poterit dic, maur vel minor J,m,l,tudo reU- 
qua. ^are autcm Camfanus cral^ froforttonem fJftus matorem, vcl mtxorem dtcant, dtcemus 
tUosfroforttonemfro rat,one { fatts tamen tmfrofrtc ) fumere , qu^ qu,dcm rat,o ma,us cr minus 
rectfU. Proforttottaque tresJaUem nagmtudtnes optat, quatuor term,nis txprcJjM^ b,nts fcUcet 
aatecedent^bus^Cr htms confequcnttbus. 

'Diffinitio declma. 

Qu^ndo trcs magnitudincs proportionalcs fucrinr, prima ad tcrtiam 
dupliccm rationcm habcrc dicctur,cius qux ad fccundam . Q^ando autcm 
<]uatiiorfucrint,primaadquartam tripliccm rctioncm habcrcdicetur,cius 
cju^ ad fccundam.Et fcmpcr ordinc vna plus,quoufquc abfoluatur propor- 
tionalium numcrus. 

Hanc diffimltonem iantuminfrofortione continuainteUi^entes^ ^ 
refumemus quod tertia huius dtffinitione dtxtmus.Raitonem vere^^ 
exfrimt denom,njtionemuU,fhcat,on,s,qua antecedens muUifhcat 
confequens afud cert,ts quantttates.Cumtgtturquxhbet ratio tanti 
inmHUtfUcationeconfifiat^ufhcemrationcm dtcere fo(fumus,du- 
pluem e,us denom,r,a„onis muU,fhcat,onem^vt exemfloratiocad 
^eBtrifU^hoccncmuUtfUcatVitcr.Sedratiozadc rurfuscH tri- 

fU, id ett B muUtflicat iffum c ter.Si igiturtrtfla ifjiuf iadc^r,flamiffius c ado concipiat, i^ 

K tif 
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ffAadx)nocupUmp4riet.Cenf}jb:t igitnr ratia maf^nit$idinitmi ad\) duahttf <tqml!bu4 ^fciUcet 
trtpU ^adc cr tr/pU cadu. DupUr» tgitur habehit prima b ad tertttm d raitonem,rattonis qiiam 
hahet idem b adfecundam c^fcilKet trtpUmhisfumftam^qua {quomam muliipltcattone no autem 
'additiene copuUntur rationes) dupU,trtpU tiecupUm efjiciet^ion autem fextupUtrr. rationis enm 
denominator KHmert*s.^Kon Jimplex fed muUtpUx exquiritur.ea igitur de cauja rattonum dencrm- 
»atores./>iultipUcatione./}on autemfimpiictum numerorum addttione tunqutur. Similitcr proqre- 
diemur ft fuertnt quatuor magnttudtnes^^am fipraferatur a ipfi b /// eadem rattene-Jciltcet trtpU^ 
dtcemus quoniam a elt tpfius b tripU^^ vero tpjius d ttecupU^uamultiplicattene copuUta prtidu- 
cent 2 "jyipfus Kadv rattonisdenomtrtatorem.^jiie citmtn fe conctptat rationes^k adii.z adccad 
D xquaUsJita copuUtione rationcm \adx> produccntes/atio a .td d tnpU dicetur cuiuslihet earu. 

Prima tgitur \ad quarta v> trtpltce hahet etus qua hahet ad (ccunda i.Srmiliterin tnfinituvra- 
dterrtesf attinqite ponantur qnantitates^rima ad quinta quadrupla ratione hahehtt qua ad ficS- 
Ja. Et eo feruato ordtne femper quotquet proponentur quantttates^tot vna minus denominationcm 
fiquirattonisprimafctltcet advlttmamfipra rationemprima ad {ecundam. ^fultipltces etenm 
rathnet^a numero interiiaUorum denomtnantur^tqui qnantitatum numerus , tnteruaUorum ntt- 
merum femptr vnitate excedtt.J^antitatum ttaque numerus eius rattonis denomtnationem •vni- 
tate femper excedet. Videmus etenim triitm qnantitatum hina ejje internalU .quatuor vero quanti- 
tatumtrij^(^ fic ordinatim.ft autemojiendamus ea qu.t hac diffnttione dtximus in rattenihms 
matoru tftjequaUtatisfimiliter confequt tn rattonihus minerts injtqualttatis.yapponemus exemphtm 
frtoris coniierfum^ransUtis tantitm terminorum quantitJtibus. Ceometrta ctentm cadem factU-^ 
tate minorum ad maiores exponit hahttudines, qua maiorum ad mt- 
nores. Fadem igilur qiia diximus melhedo^vtdcmus rattonem cadvx 
tjfe tertiam , citm c magnitude ipfius d magnttudints decrementtim 
fer~muUiplic€twRttrfus aulem b tpfius c decrementumper^muUipU- 
t.tt , vntus igitnr terti* decremtntum per \ muUtpUcatum , vnam 
preducet nonam^nona itaque vntus tertia erit dupU.,fiiUcet ratio tp- 
jias tadt> (-),dupUertt rationis had c,fiiUcet(^)haudficus,Ji qita- 
tuor fuertnt magnitudines prtma a ad qiiart^m d ratie^^tri^U erit r^tionts eiufiiem a primaaJ n 
fecundarttjfoc efi ex ratiene ipfius nadi ter muUipUcata producfa: ratie enim tadc multtpUcojis 
rattonem cadn ,hoc eFi '-per ^producit l ,rattenem tpfius b ad tertiam v^ratto vero iadp per rd- 
tionem Kadt duffa.^hec esi ^ per \ producet -.,rattonem qutppe tpjius Avdoy tripUm rattonis a mJ 
n.StmtUterinhtsquatuerBr an^rattetadHoffaua^ertttrtpU rattetus % 4 8 16 
hadf^ dimidta.Vndepatet muUipUx quadoqueminoremquatitatemma- e f o u 
gnttnd nisprjt Je ferre^on autem numer:, nam niator eit efionartus denominater decrementi % 
ad wjbinario denominatore decrerHentt t primaadfecundam r.Et proinde muUipUx etus matus il' 
le eritjicet minerem fignificet quantitatem.,matus autem decrementum. Htnc fequetur rattettts' 
extremorumex qucrumUhetmedterumcortHaremuUipUcatts rationibitjjjoc est rationttm deti4~ 
minatoribus.Propenatur inqutrenda ratio magnitudinum a ad %,tnter ipfa a c ^ 
a <^ B aUqtia ponatur quantitas cfit autem ipfius Kadc ratio fifqiitaUera., f 
reUqua vero cad» dupUyducantur autem earum ratienum denominatores V ^ 
adinuicem,fciitcet i \per 2 fiet 5 denemtnator muUipUcat.t rationis.^ ipfius \^ ^ 
qutdem Kadc, qu^t censtitit ex ratione sadc c ad^y hjtc autem ratie a — ^ - ' 

ad ^nondtcetur dupUipfius Kadc rationis.fCiim non conjiet ex duabus x- 
qnaUbuSyTationi Kadc ,fed maior dupU aque peteit effe ftcut minor quadeque.vt latius ^tcemiis 
qutnta fextt diffinittone, tantum fuperftt EucUdcm dtxijfe in centinu.t propertionaUbus^ rattonem 
prim£ ad terttam, dupUm ejfe ratienis prtrtue ad feciidam:prtmx vero ad quartam tripUm eiufdem 
primaadfecundamrattontStfiueeamuUipUxratto primjtad tertiamaut quartam .^maier fturit 
muUipUcata,ratiene prtma ad ftcundam^fiue eadem fuerit miner . Et protnde muUtpUx quand»- 
que materem,quandeque vero minerem fue mmUtpUcate cencipere quantttatem, Ucet ipfum muUt- 
plex maius fimper(hec eft^materi multtpluante numero)denomtnatum fuhfifUt. 

Dtffinhh imdecima, 

Similis rationis dicunrur magnicudincs^ anccccdcotia antcccdcntibuSy 
6c confc^jucntia confcqucntibus. 

J2ua- 
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^jionUm dlximm ejfe rationem habttiidinem vnius magnitudtnis ad relnjnam^xf>oKctT:us md 
gnitndines dici ftmtlis rationis^exs quarum fingula antecedcntia ad (ingula confeqnentia eadem ha 
ient habitudtnem^deo dicit antecedentia antecedentibuf fimleiad conjirquentiahabere refPeQum, 

e conuerfo confequentia confequenttbus fimiles.bati antecedentium refpe^ue.Ratio etenim fem- 
fer ea dicttur,qut refpenitm antecedentis ad confequens indicat.2{on aute con^qiientis ad antece- 
dens , nec antecedentis ad aliud antecedes^fiue confequetis ad aliud confequens^ vel omnimodx alJj 
eorS mtxtiones, nempe cum proponitur duarS ratienii quatnor qiiantitates copulatium inuejiigan- 
da fimilttudo.Eo ordine difponendx erunt magnititdines^ quo femper ea qnx in aliam multiplicando 
Mgit^fit antecedcns. Reltqua vero qitx patitur fit confeq:tens,nec miniis tn altertus rationis reltquis 
ducbuj terminis fiet.vnde fequetur:St bin* rationes quStuor quantitates{fctUcet duo antecedentia 
^duo confequentia)copulantes Jimtlesfuerint,ciim qtiantites ilU to ordine difponiintur fimtles effe 
(tiam a\jo ordtne dijpojitts eifdem quantitatibus^ hoc eH,n:utatis aatecedentibiis in confequttia irel 
Mliqurbuj eorum varut pro natura proportionis^vt fequentibus diffinitionibus extabit. J^auis ta- 
me variatione propofita^femper ea qux in aliam multiplicando agit , antecedentis nomcn fibi ven- 
dicatyreliqtia vero confequentis. 

Diffintuo duoJectma. 

Pcrmutaca racio cIV,acceptio antcccdcntis ad antccedens, & confcqucn- 
tis ad confcqucns. 

Hanc a prima terminorum variatione inchoat , qu.t etenim quantitates prius fuerunt antece- 
dentes binarum fimiUiim rationum^itatransfcruntur^vt mancnte prtorisrationis anteceden- 
tt fecundx rationisantecedens, vice confequentts primx rattonis fungatur^ primx rattonts con- 
Jequens,eiujde antecedentis fecundxiocum fiibeat^velbreuiiis antecedentis fecundx ^confequen- 
tis p rimx rationis fit commutatio. Eam terminorum tranjpofittonem vocat proporttonem permuta- ' 
tata ratione compofitam. Hxc autem tdeo permutata dtcetur , tanquam rejpe£iiue fumpta ad prxce- 
dentem^cutus quantitatu ordinem permutauit.Sed vbi vim proporttonis lam adepta ejiyab ea xque 
alta potejl orirt permutata^ vt a prtori hxc orta dicetur permutata. Omnes nanque verx erunt pro- 
forticnes,vt patebtt in theorematis haru diffinttionum fenfus demoftrTitibus^ vt exempU adaperia 
fnus. Stnt A B c D quarum a antecedens fit ad b confequens^fimili ratiene qua c antece- a b c d 
''sfts fecundx rationis^d d confequens. Ratio permutata dicetur ea^ qux commutatis co- a c b d 
^equcnte prtmx antecedente jecundx^dicet ejfe Aadcvtvadv. 

Diffnmo decimatertia. 

Conucrfa ratio cft^acccptio confcqucntiSjranquam antccedentis ad an- 
tcccdcns tanquam confequcns. 

Conuerjam rationem fuppofitx fimtlis rationis relatiuam,vt permutatam diximus concipere 
€effe ep.Suppefitis igitur alicuiusproporttonis rattontbus,ciim in priori rationc transfertur antece* 
densir* confequens^e^^ conuerfo.ln pofterioriveroratione idem fit^ixc termtnorum prius data 
proportione dijpofitorum conuerfio. Proportionem a couerfa rattone a b c d 
dtnominat ,vtftin propoftta proporttone fuerit Kadtvt cadv>y erit b a p c 
conuerfim hadsvtoadc, 

7)iffnitto decimaquarta. 

Compofita ratio cH; acceptio ancccedcncis cum confcqucnce, canquam 
vnius ad ipfum confcqucns. 

Cempofitam rationem veluti prxmijfxs a fubpoftta proportione eriri vult, fcilicef^ fi primd ra- 
titnis antecedens cr confequens contuHila^eidem confequenti comparetur. Securulx quoque ratio- 
mjimrlefiat^hxcproportioa compoftta denominabitur rattone ^vtfifufpofita proportione fuertt 
Kadn vt cado, erit compofita rationc a b fimulad b, ficut c d a b c d 
ftmuladD. ab' » cp d 
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DifJinUlo ly. 

Diuifio rationis cfl:, acccptio cxccfTus quo antcccdcns cxccdit confc- 
qucns,ad ipfum confcqucns. 

^ia hac efi fr*cedentt$ conuerfa^ ex eiufdemfigHrjt typo eam indicabimiu. Dixit entm comfo- 
filamfen contunclss antecedente cr confequente fimul^quodqutdem tamjuam vnicum antecedens 
comfaratum futtconfequcntt. F.t tdeoverum fuitantecedem comboftum^excedere fimtUx ccmff 
qucns/imfliciantecedtnte. ^are comparanfes excefumantecedentts comfofttt adfmflexcenje- 
quens^efertmus eum exceffum ejfefriusaotecedensftmflex^fimplici confequentt comfaraium, vt 
fumamMS ordtne conuerfo a foflertortfroforttone tncifitntes.St fuertt vt a b fimuladfimflex iJic 
c tifimuladfimflex i>, eritdiuifa ratione a excejfusquo a b excedit b, ad tffum ^,ficut c txceifus 
quo cv excedtt d ad tffum Vyhec ejl^erit Kad % vt c ad d, qu* fuitfnorfuffoftta frofortt0,ad 
quam reuerttmur.?(jntamen inteHigamus cumexceffum determtnatumejje ^fedltberum qucm- 
uisjrationtbus frofortionis coniun£ium. 

Difjinitio i6, 

Conucr/iorationiSjcft acccptio antcccdcntisadcxccflumquo cxccdit 
antcccdcns ipfum confcqucns. 

H*cferefrxcedtntioffonitur. Cum autemft comfarttio antecedentuconfequentemaicru sd 
confequtHSyftcut altudantecedensadaliudconfequens^ hacfeftta rationt fer conuerftontm rati^- 
nisfequetur^ntecedens eam rattonem habere adfuiifjim excejfum^ que excedtt fuum ccnfequcms, 
^ quamaliud antecedens ad fuumexcejfumquoexcedttconfequens^i^ b c 

vt ffuerit a c ad m ficut d f ad v^, erit ficut a c aptecedens ' ~~ 

oJkc exctjjumyjuo excedit iffum a b cenfequens^fic n f antece- ja £ j. 

dens adhr exceJJum,quo excedu iffum d e confequens. 

Diffinitio 17. 

AEqua ratio cft.pluribus cxiftcntibus magnitudinibus,& aliis cis arqna- 
Jibus multiiudincjbinis fumptis m cadcm rationc.Quando fucrit ficuc im- 
primis magnitudinibus prima advltimam^fic in fccundis primaad vlti- 
mam,vcl alitcr acccptio cxtrcmorum pcr fubtradioncra mcdiorum. 

*^d hanc^rofortionem txfonendam^ btnos ma^ntttidinum ordines fuffomt^ Euclidts , aqus^ 
Its quidem (y multitudine & rationum Jimtlttuline .^fi hac legefutritinfrimc^rdijit^prtms 
dd vltimamfic in fecunde^rtma ad vltimam , vel fi txtrema erdinis vntus eandtm tnter ft hahe^ 
ant ratioNem^quam extrema alteriui tetidem fubtrailis medtis : hac frofertio dicitur aqua rati»' 
r$e cenfiitiu,vt exemfio. Sint dueerdines totidcm magnttudinum Ktco a ■ c d 

E F G wfumantur bina rationes eadem fcilicet \ adtvt ^ad f^(^ bina b 8 4 2 

aJcvttadc,cr<^adT>,vtGadH.,^iudoautefueritinfrirneordtneKfri^ e f o r 
maadnvltimam^fic infecundoordintifrimaadH^vlttmam^velcumabU- ii ^ g ^ 
tis tot tdtm mediorum rationtbus^rattones Kadv(jr ^idn extremorum xquales erunt^ hac frafcr- 
t ie aqua rattone cofulabitur.il uitts autem necejiitas aio huius defedtt. Citm tntm ratwnts inter- 
itallortim ab cd o n^vtl Aadr>,vt ^adn ftnt aqualts^ necejfarie rationts extremorum {ex 
eifdem ratienibus medierum confiantes)aqualts trunt. 

"Diffnitio 18. 

Ordinataproportiocftquando fucrit ficutantcccdcnsad confcqucnf/ 
ita antcccdens ad confequcns, fic autcm confcqucns ad rcmaliam ficuc 
confcqucns ad rcmaliam. 

Hae 



LIBER Q^INT.VS. 45 

U £e binos qiuntitdtMm ordmes reqnirit. Dijponit enim prius ^Udtuor pro- a b b 
forlionnlesjbinU dtquis r^tiomhus (oniunifdSyquarum binas confequentes effi- 6 j i a 
fiti^ntecedentes^a/iliMfihiconlequentes relatMyeademaue ceniunclas ratit- c d p 
»f ,1// exemplofi fuerit Knd^vt c adn^fit autem b conjecjuesad t rem aliam, 428 
ficut D confi(juens ad r remaliamjijc rationumdifpofitto ordinata dtcetur proportio^eo quodprio- 
rtsordinis ratioprior^prtortfccundi^osteriorveropofieriort xqualts fit.^C!' fic quotcunque fue- 
rintrationes. 

IDifJinhio 19. 

Pcrturbata proportiocft cjuando tnbus cxiftcntibusmagnirudinibus, 
& aliis cis xqualjbus multitudinc fit, licut in primis magnitudmibus antc-r 
ccdcns ad confccjucns.Sic in Iccundis magnitudinibus antcccdcns ad con- 
icqucns, Sicut autcm in primis confcqucns ad rcm aliam,(ic in fccundis rcs 
aliaad antcccdcns. 

Hacfimiliterqitatuorproportionales fupponit,vt cumprim* rationu con- a b b 

fequensadaliquammagfiitudinemeamfiruahtt rattonem^quam aliqua alta 6 ^ % 
magnitudo ad fccundx rationis antecedens^hic ordo rattonum perturhaia vo- f c d 
cetur proportio^vt exemplo,EHo s ad ^-,vt cadx>fit vero b prtmx rationisco- I a 8 4 

fiijuensad remaliam zficut (juadamalia res vadc antecedens fecundx rationis.hic rationum or- 
do licet perturhatus fit ,nihilominus vere proporttonalis eH:nambim ordtnes hinas rattones aliis 
binis Jtquales habentieH emm kadt eadem rationi c ad D,fed sadtefi eadem rattoni r ad c^ipfi- 
rum ordinum igitur btna rationesyhinis 4f(juales exiHunt.Ofiendit hac diffinitioncnihtl referre 
anfriorisordinisrdtio^pofiertorirationi fecundi ordinis aqualts fuefit ^perturhato hoc ordtne, 
Dumtamen qutlibet ordo tottdemrationes contineat.,fingultts fingults ^cquales^icet non ordinata 

proportioneJfedperturbatafirte.ldqHidemvtlandeminterextremjs eademreperiatur ratio , ex 
€jfdem mediis rationibus confians^iue ordinata fiue perturbatafirie difpofilis,squam rattonem co- 

Jtituentibus. 

C\t 0 7{^I r r <Ji(, 

Bin.u infuper apponit pr/eter hits difjinitiones Zambertus,qu4s eafdem cumbinis pr^cedenti- 
bus vlttmis reperientes^dataopera omtfimus.T^on enim eds Euclidem fcripfijfe fuit verifimile,nec 
forfun omnesab Eucltde fcrtptM./id nos peruentfie credtbile.Diffentiunt etemm T heon Qr Campa- 
nies,non tantiimordtney^theoreTuatumnumero^fedqiiandoque (•;-fen(u,vnde verumfutfie arl:- 
tramur ZTiberti firtptum in liminari ad perjpectiuam,eum fctlicet quandoqne reperiijfe Euciidemy 
aprsd Socraticum^n vetuHiJstmis cr tineis,ac carie contritis gr^cis codtcibus. 7(on igitur difficile 
videbitur multa ad nos temporis miurtam heteroclita detulijfe.Cism itaque contictamus Eucltdem 
multas aliM proportionum varietates^uam ab his receperimus./eltquijfe-jamen hjs demonfir.in- 
dis futuris tlementorumtheorematibus fufficere rati^fludtofis fi quas pr*ter has difquirere cu- 
ptjnt^relinquimus cxequendiim.His igitur nouemab vndecima qiiid conueniat exponcre velcn- 
tes, dtcemus h.ts geemetricas proportiones omnibus quantitatum generibus inferuire ^duterfis qui- 
dem refi>ecf:biis.2(am licet vndecima fimilcs antecedenttum ad conjequentta profercns rationest 
emniqiiantitatumgenertcoptiletur.jcitmin diuerfis genere fimiles pojiint dari rationes ^attamcn 
duodecima permutata.rationes eafdcm extra idem quantitatis genus ejfe non ftnitu^mprtma ra- 
ticnis antecedens adfecunda rattoms antecedes comparatH^priores bin.ts rationes inter eiufde ge- 
neris cjuantitates cecidtlje cogtt.^conuerJavero binas rattones in bina quantifatum genera cadere 
fatitur^ihilenimprtorumcumpoftertoribusmifcet^quodtdcmeperatur cr compofita ratiOinec- 
Hon diuifio r*tionts:eas tufuper infequttur conuerfio rationis^ tlU etentm, quatuor magnitudtnum 
numero quaqua clauduiur.AEqua vero ratio fex aut plures poftuUs magmiudines hinis ordinibus 
diJpofit.ts,diuerfaquantitJlit genera cuilibetordinijaltcet proprtu genus inejfe patitur. Ordinats 
aute duo quantitatu generafimiltter defert,cut fit cenfirsperturbata,cii earH finguUbinos quati- 
tatu ordines pra fe ferantji Itbeat duobus quantiiatum generibus obnoxios. CH enim ratione dixe- 
rimfts effe rejpeclii fiue habitudine^qua prior diiariim obUtarum ma<(nitudiniim^poJleriorem Jua 
quantitaie mullipliCJi-,multipltcjtionif^. huius quatttJtem rationis ttide quantttate dcnominare., 
iBnd pramonendum duximusiquod (cilicet cum ratunis alicutus exprefiio, nil altud /it quam ante- 
ecdentis ad confequens multiplicatio.,per muhiplicattonumcomparationes ordteiur hccqutnto Eu- 
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clides^rAUomim aferire tnter fe diferenttMjubitudines Jiue rej^ellus^ tlU etenim cum fuas quan- 
titates nonfimpUcihus fedmultiplicihus exprimant /lumertSjfer multtplicinm quantiiaium addi- 
tionem^detrachonem&teiHattonem^tpjarum qiiantitates dquemuUiplicihus tnterfe comparatis 
magnttudinibus edacehit^practPue fixpriorthus hutus tjutnti theereinatis. .^tcijutd cnimde mul- 
tipltcationcvntus inalteramdicet ijuantitattsyidemde ratienediHum postremo patebtt. Cum au- 
tem hin^ quantttates binarum/equemulttplicat augmentum^MC multiplicationis ^qualttM^qua- 
les tnter eas denunctat rationes^mator maiores,minor vero multiplicatio ,minores ejje rattones 
edocet,quidveroaugmenttverumesi oppofitum decrementumyconiierje argumento dtcemus^bi- 
nas quantttatrs binarum decrementum multiplicantes aciua multipUcatione^quales ad cm ratto- 
neshabercvelutiinaHgmenttdixtmusmultiplicattonefedcum in auoentibus maior mtiltiplica- 
tio maiorem rationis quantitatemafferat^erjpicuum ertt tn mtnuenttbus maiore decrementt mul- 
ttpltcattonem,plus rattonts decrefccre denominationem^Crfroinde matus decrementt multiplcxy 
fMtnoremprjtJe ferre rationem exisitmemus'jnaiori tamen expreffam numero^vt idem quod de 
quantitattbus dtximus rationibus conferripof it.Diximus enim quantitatesper decremett carum 
multipltcattonemminui^maiorivero {quanto mtnores Jieni) expnmi nufrterOyVf percipiamus tch 
tius getmetru le^em tn augmento,aquattoHe,vel quantitatum decremeuto conJiitere.Ciim enim 
dgquatio nuUa egeat mHltipltcattone^eo quod vnttati afimiletur^ teliquM geometru partes (quj ab 
ea hinc tndc recedunt) per numerorum auctM multipltcationem^lus ab ea ^qualitate recedere fd- 
temur,vt quje plus in augmentum tendant maiori numero,nuiores demonjlrentur^qux vero in de- 
crementumniaiorinumero,mtnores effeci^t. nojcantur^quod idem rationum quantttatibus conue- 
ttire deduximus. Pojlmedum 7 hutus inctptt magniludmum rattones tn ^enere quide, vt qua xm- 
iores,mtnores,aut certe^tquales dtcantur^litco quadamparttculariorapihneciens.K, 16 vero pro- 
porttonum vartattonem nouam vhtmis dtffinittoaibus expojitam demonHrat^vt ille arguendi J^e- 
cusprttts dijjinit*,gaemetnca demonjirattone frmentur. 



Tropoftio prtma. 



Sifiicrint quotcunquc magnitudincs totidcm magnicudinum fingul^ 
fingularum xqucmultipIiccs,quotuplcx cft vna vnius raagnitudo,totupli- 
ccscruntomncsomnium. 

Sint quotcunque magnttudtnes k (jr tjottdem magnitudinum c(^d dquemul j; 
tiplices, fnguU fingularii: Dico emnes a & tyomntum cdrv totupltces ejfe^ quotm- 
plex eft vna a vniu.s c, quoniam a efl multiplex tpfiui c. Sutnatur tn a quotcunque 
Jint magnttudines ipfi c , /equales fciltcet a t, t f . f g . Similiter in b tpfi d <tqua- ^ 
les B M, M L, L i.quot i^ttur tpfius c erunt in K^otipftut d erunt tn i.fedbinxma- 
gnitudinum k^z partes btnis ccro funt atqudUs , quot autem Junt in k ipjius c, 
tot funt in KCn tpfarum c »• ^tiM igitur KCn» toties repetunt ipjM c <^ d, 
quoties Krepettt ipfamc^^etuplex esiitaque k vna vntus c,totupltceserutejtt- 
nes K B fimul fumpt* emnium c d fimul fumptarum , hoc oitendimus exemplum im 
multtplicantibus augmentum. I dem proinde eHendetur inmultiplicanttbssi decre- 
mentum , cenuerfo quantttatum ordtne , multiplicet c ipfius k decrementum aqu* 
vt D muUipUcat ipfius b decrementum.J^ottes tgitu/ c dtmtnuet fut dijirafitone K^^ottes d dimi- 
fiuet ipjif^^-^ifffif"*-*»* f***g»itudines K e, 1 f, f c,t^ b m, m l,l \,queties c aufert ad ipfius k 
decremftifit^t JctUcet e f c , toties d aufert ipfius b decrementum m l i. Teties igiturvtrumque 
c D vtriufjue k b decrementumauferet Jcilicet e m, f l,^^ g i, qnotuplex igitur ertt c ipJiusKde- 
crementum.jtotuplex erunt omnes ccro Jimulfumpta decrementum^ omnium a <^ b fimulftfmftM^ 
rum.StJuerint ttaque quotcunque^c. 
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MO NITVM. 

Hmc prtorem in aquemuhipUcantthus decrementum ojlendere voluimus eadem abfolui operay 
qua in augmentum mitUipUcanttbu* prius osiendimus.Cum entm decrementum muUipUcantes nu- 
fueriytque propojitorumpoftnt ejfe muUtpUces^ vt hi qui augmentum muUipUcant,jufjiciet{vt 
dtum vttemus)futur{t demonJlrattdit^Uerumtafttum jequemuUipUctum vel muUipUcandt genus 
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proferamus,au^mc»tt efuide jut dtcremett , vt coatrariorS eadem tntelliqatur ejfe difci^Una-.lhU A 
fecHt aqiiemuUtpltces refertemmyVtraque feumtxtafrofofitamuUiPUcationeuanaqiieexlit^-sfL-^ 
gtllatim oferanttbmcollat.NamqiixfinaulatimadaUM fdemlititevHntincrcmentu: .de- 

crementumjcquetur eas fimulad viraffue eodcm incremento ac decremento efje xqu i i :ccj: 

hxc fuccinda antmaducrfione ijuodammodo digna putauimusjicet EucUdes(Jela muUiphcatic/:c^ 
'vfus)demonJlrartt aUerum tantumfciUcet tncremenittm,velutt plus famiUare frimordia guftan- 
tibus.Sed ne infaraloaifmum dectdamus ^hutus memoresfubvoce muUipUcvs hinc tnde quoduts 
muUipUxfufcipiamusfciUcct tncrefcens^ecrefcensacmixtum vtroqiie confians. 

Tropojithfccunda. 

Si prima fccundx xquc fucricmulciplcx,vt ccrcia quarta: : fucric auccm 
quinra fccunda; :rqucmulciplcx,vc fcxca quart9,compofica prima cil quin- 
ra ^que cric fccunda: multiplex,vc ccrcia cum fcxca quarcx. 



Sit prima \ vfecundt o aquemuUiplex^vt tertia x> h qtiar- 3 i 

multipUcem/vt compofta d t quart* i . J^ontam .tqualis eH ^ ' ' ' 



/-* iJit infuper qninta b i eiufdem fecundx g <quemuUiplex 
vt fexta E T quartx x-.dico compofitam a 1 ^qut effefecundje o *" 



multipUcatio Ktad ipfam o ,r/ qu* nt adz. K^EquaUbus il- * • ' 

lis^qiialcs addantur ipfius b 1 ad g,^ itadz. muUij)Ucationer. iqitur omnes a tprimj cJ- b i quin 
taadc fecHndam: omnibus d e e t tcrtue (jrfextJt ad z quartam,erunt{pcr fecundam commiin.fen 
tent.).tquales muUipUcationes.Si igitur prima fccundx aque fuerit muUipUx vt tertta^c^c. 

Fel aUas quoties Atcapit Qytotfunt wi>v tpfiusz:fcd quot funt in itxipfus o.itotidemfunt i» 
F T ipjius z . Cum igitur in An b i tot fint ipjius c , quift inDu e t ipfus z : prima abc}' quinta b i 
ttquemuUipUx ertt ipftus o fecunda,qiiotupUx tertia d e (y p.xta e t Jimiilfumpta^ quartx z.Si i- 
gitiirprima Jecunda,(yc. 

Prcpoftio tcrtia . 

Si primum fccundi rcqucfueric mulciplex, vtccrtium quarti, fumaniur 
auccm a:qucmultipiiciaprimr&:ccrri]:a:quc(umpcorum vcrumquc vcriuf- 
quc arquc cric mulciplcx,alccrum quidcm lccundi,altcrum auccm quarci. 

Stt prtmum a fccundi b aquemuUipUx^vt fertiiim c quarii 
© ufumanturautcmaquemuUipUcu^k zquidemipjius a primi, ' """"^ ' ' ^ 

1// I T ipfius G tertij:Dica totupUx ejfeiz fecundi i^^qiiotupUx ^ ' * 

1 T eil tpfius iy:feccentur f. z quidem in totidem magnitudines ' t» . ^ ^ ^ 

aquaUs tpfi a ( qu.e fint e k Ki)in quot fecabitur 1 t aquales , 

ipfi o ,ciim ftnt aquemuUipUcia JinguU fingubrum.^jiia vero o, — ^ 

aquemuUtpUx eil a ipftus tvt a tpfius d, aquemultipUx crtt e r pnma fecundt b , vt ttrtia i l 
quarta D.StmiUtcr reUquazKquinta eiufde B,vt reUquafexta l t quartav^aqueerttmuUipUx. 
Suntc /.tUsipJai k ii-^refiis sCr^^-^ipfirumzcr^^qiiemuUipUcibus^ctiamfipluriesrepe 

tant ipi Sequetur itaque{ per prxcedentem)totam e k , k z ccmpofitam a prtma q uir.ta, 

aquemuUipUce effe ipjuis t fecunda^vt tertia o^fexta i L,t t ipfius d quarta. fed ipfa e z i t Junt 
MjuefufNpta muUiplicu ipforum a primhcr o tert^. K^equefumptorum igitur vtrumque, vtrtuf- 
qtte fctltcet e x ,ipfius i.vtir ipfius d aquemnUipUx erit.Si itaque primumfectidi aque fucrit mul 
/tpUx, vt tertiumqHarttfiimanturautcm,crc. 

Tropofth quarta. 

Si primum ad fccundum candcm habucrit rationcm quam rcrtium ad 
quartum, AEqucmultipliciaprimi & ccrtij ad arqucmultiplicia fccundi &: 
quarti, iuxta quamuis mulripiicationcm , candcm habcbunt rationem 
fumptaad inuiccm 
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Sit A prifnutn ad b fccundMm , 

vt G tertiumdd d quartum. Sint' ^ ,£, r. 



queipfiruni Kcro xquemHllipli- . — , 

• cia z, ipforum vero b d alia 
quxuis\&-^:Dicoeffe'vt^ad\ fic ' ^ 

&ad-x. Smt rurfus ipfirum e 7. ^ '''' ' ' 

4tquemultiplicia k l , ipfirum ' '^"^ ^ ' 

vero I cr t '^^''^ tjuxuis Mcjr N.Et 

cum E primum ficundi k fit £quemultiplex,vf z ttrtium quartt c. 5/'»/ anter» xque fumpta k ^ l 
frimi tertif xquemultiplicia.Ipfi k CT* l tquemultiplicia erunt ipforum a ct o,perpracedentem, 
Et eadem caufa >j ct n ipforum b cT" D..S"r</ h ad i fifvt o adn^ipft k i fimul excedent vel de- 
jicient ab ipfis m ^ N,^rr conuerfam 5 diffnitionii.St autem fimul excedant kcti., vel fimul de- 
ficiant ah tpfis m n . y#«/ k l ^quemultipltces ipfarum \cri-->& ali/t qu^uis m cr n /^- 
rum I T^r// (/>fr 5; diffiKitionem) r. primaad i fecundam^vt z tertia ad t quartam . St iqttur 
primum a adfecundum b fjw habuerit rationemquam tertium o adquartum d^k^ Equermthtpli- 
ciaf &x primi cr tertij^d i c^ t aquemultiplicia fecundi &• quarti^uxta quamuis multipluati^ 
nem^eandem habebunt rationcm fumpta adinutcem. 

CoroUarium. 

Si quatuor magnitudincs proportionales fucrint &conucrfim proportionalcs crunt.2ykm 
fiK&L fimul excedentes vel deficientes iffis m vi^effictant e ad 1 ficut xad^ ^feqHeturconuerfim^ 
quod y\ cr n fimul excedentesveldeficientes tpfis k c^ l, efficient i ad e y/fw/ t x.Si i^itur quM- 
tuormagnitudinesproportionales fuerintydr conuerfim prcporttonales erunt, boc corollarium ex- 
fontt i ^ diffinitionem, 

0 T V Clf. 

^oniam Campanus diffinitionH quinta&Oclau^ huius nccefftriamveritatemnon expofuity 
TheoHvero tacuit eius expofitionem^per quintam hanc {ea nonexpofita) dtmonsirantes ^an de- 
monslrata fit^udtcandum relin^uunt. 7{amquintam pritu exponens Campanm diffinitionenh fi- 
milem 1 5 huius theoremati efficit..^are hoc monttumpr.tferendumarhitrati fumus^vt huius po- 
tifiim} veritatem, a diffinttionis quintJt conuerfa, a nobis expofita confiart pr^uideamusy id enim 
caufit fuitycur prolixiores in ea cr oclaua diffinit.exponei^is euaferimus,vt perfeile hanc cr pi»- 
res fequentes ipfius quinta cr oHaua obfequin dcmonfirandM^ertii prslibatis concluderemus, 

Propojitio quinta, 

Si raagnitudo magnitudinis xquc fucrit multiplex,vt ablata ablatx, 
Et rcliqua rcliqu? ^quc crit muItipIcx,quotuplcx cl\ tota torius. 

Stt tota A B tottus G D £quemuUtpUx,vt ahlata a e ablat.t ^ ^ — 4 

c z :Dico reliquam e b reliqu^ 1 o *qui ejfe multtplicem./vt to- 

/rf A B totiiu c n,ponatur e » *quemmltiplex ipfius i 0,0»/ a e B i . A 

ipfius G T .^jioniam finguU a b b b fingularum c z i c funt *quemultipliceSi vt vna a e vniu^ 
o 7,1/f/E B ipfiusi GytotaA B totiue 1 1 /tque erit multipleXyVt vna Ahvnitu c lyper primanibu- 
ius,fed{per hjpothefim)quotuplex hiefi ablatx c Zyaqucmultiplex esi tota a b totttu c o.Tctd 
igitur A ■ ^que erit multiplex ipfitu \ x^vt ipfitu g v:aquales tgitur funt o d 1 z. Communit au- 
feratur o x^eliqu* \ g&id erunt £quales..^otuplex erit igiiur f. b ipfitu 1 c, totuplex erit & 
ipfiiu z ttjibi ^qiialis. S ed quotuplex e b ipfius i o^totuplex fuit a e ipfitu c i, a b ipfitu o d ,^^r 
hypothejes. ^jiotuplex itaque erit tota a b totim o v,vel ablala a e ablatte o z, totuplex erit reli- 
quaSiZ reliqux x d .Si igitur magnitudo,&c. 

Propofnio Jexta, 

Si du; magnitudincs,duarum magnitudinum arquc fucrint multipli- 
ces, ficablatc aliqux, carundcm xquc fucrintmultipliccs, ctiam rcliqux 
cifdcm vcl xqualcs funr,vcl xqueipfarummultipliccs. 

S/nt 



/ 



.11 



1. 

l 



LIBER Q^INTVS. 45 

StMl dtu magmtudtnes a b o d ,du4rHm e z ^qiumiiltiphces^ fint infuper nbU- 
tJtaUqM^ ab tffiSyjcilicet c t a i^arundem ^quemulliflices: Dtco reliquas 
I B(y T D eifdem tcr zaquales^vel ipfirum/tquemKltipltces ejfe.oftendamus fri- ^ . 
mo cum allera reliquaruma/jualu erityCr reltquam jequalem ejJe.Stt reliqua i b ipfi 
^jrqHalis-.DicPproindeT x> ipji xaquam ef e^onalur c; k xqualis iffi z.^upniam 
aulem .tquemultiplex fuit^^K i ipfius e o t rpfius z: aqualisvero esi i b ipf i, ^ 
ViCipfiz., ■eque igitur multiplex erit tota k b prima ^ quinta^ ipftus f. fecundx, (jrl 
K t tertiacrfexiaipfus z quarta.per 2 quinli..^jiOtuplex autem eH kh tpfius e, 
totuplexeji c d ipfius z^quotuplex itaque erit k t ipjius z ,toluplex eiufdem erit ^ D 5? i 
c nuequaUs igitur funt k t CT o x>,per 2 comm/inem fententiam, Communis auferatur c. t, reliqu4 
T D reliqu^ n o aqualis ertt.Etproinde n ^{ipf z aqualis) effcit t d eidem z aqualem. Reliqua jgi- 
/«r 1 BCTT D f//3rw E cr z funt aquales.Simililer oFlcndemus easejje aqui multipltces fiue aug- 
rttentofiue decremento.Siponamus r.Gaquemultiplicemipfius z.vt i b ipjius f,fequelur t d r/»/^ 
dem z totuplicem ejfe^ quottiplex fust k g eiufdenr.Q-protnde quotuplex fuit i b r^w/ e. 5/ itaqtte 
dux magnitudines duarum^^crcJIac noHram muUiplicU expojitionem necejfario concUidtt. 

Propofitio pptimd. 

y€qualcs ad candcm , candcm habcnc rationcm, & cadcm ad ^qualcs. 

Proponantur aquales magnitudt/ies K(jrKf ipfis autem aUa quadam expenatur c : Di- 
co xquales a c^ b eandem habere rationemad c; crcontra^ c ad fin^ulas earum a ^ b, 
eandem habere rattonem. Cism enim ratio ftt (fer 5 difpnttionem huius) magniliidinum 
rejfeclus quoad quantilatem, fed a b magniludinum aquaUum ad eandem c magnt- 
tudtnem,aquales funtquoad quantttatemreJpeilus-.ipfarumigitHr Kvel b ad eandem 
c xquaUs erunt rattones.Erit igitur vt Kad cfiaadc.Ft promde centra {per coroU.J\. 
ftuiu})cadKVt cadtyaquaUsttaqueadeandem,eandcm^CrC' A C- B 

Hancpeteramus ampUoriapparatuper j diffinttionemoslendert.Sednon arbitratifumus eam 
tftiintam ejfe,v fquc adeo huic inteUtgenlu vtciriam vt fuit tertta, Et tnfuper breuius cr famiUare 
adntodumjHit hoc argumentum.T^mT heon cr Campanus per primam clmunem fententtam hanc 
(jr pracedentem nituntur demoniirare ; quod factUiu per fecundam abfoluelHr . Omnis enim aqua 
muUipUcatto aquaUum quantitatum.Jit per aquaUs xquaUter addttas magniludines./iuas fecunda 
fintentia decet aquaUs producere. 

Tropofitio o^aud. 

Inxqualium magnitudinum, maior ad candcm maiorc rationcm habp^ 
quam minor,&: cadcm ad minorcm maiorcm rationcm habcc,quam ad 
maiorcm X 

SintinxquaUs magniludines k b maior(jrc minor^ftt (jr aUa quadam d: Dico K^ad 
D ,maiorem haberc rationem quam c. mtnor ad eandem d , (jr infuper ipfam nado mino- 
remjjabere matorem rationem^ (juamad k b materem. K^uferatura maiort a n, aqit jUs 
ipfi c,fit^ B t.,tpjjrum aute b e cr o aquemuUtpUces fint t i c^ k . ReUqua item k e aqite- 
muUtpUx penatur 1 z, taU quidem muUipUcatione qua minor ipfarum t i 1 z excedat i- -q 0 * 
pjam n.i^iigeaturaulem d fnuUipUcaiione ea,qua quaprimumexcedat K, &fit c^e- c K ~ 
niam minor ipfarum r icm excedil ipfam d, reUqua k {ipfir i aquaUs)excedet eandem 
D.IpJa autem c excedens quamprimum ^.jminor erit tpfa t z. Sit ergo prima k tfccunda 
T>.jlertia a,(jr quarta eadem d aquemultipUcium(T z (jr K)primi k ^^(jr tertif cc^ 
iuxta quamuis muUipUcatu>nem{ c bif fumpti) pcundt (jr quartt d bts fimptt^muUipUx 
primt^fcilicet r z ,exceditc multipUx Jecundi-.muUtpUx vero terlij k , nonexcedit 
rnMhtpUx quarti c , aUqisa fecundt (jr quartt fafia mMUipUcatione. Sequetur {per 8 dtf- 
^ttittonem ) prtmum k b maiorem habere rattonemad fecundam d , quam lertium o ad 
quartumidem fciUcet D.IitaquaUum tgiturK i(ir<^-, mator k b maioremraltonem ha- 
petad eandem d, quam minor o . Conuerfe vere argumcnto Jecunda pars pritn* cenucr- 
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fd fetuota.^^amquejiefittsvifriwa^G fecunda^x^ rurfus tertta^& a b quarta, fatehit c ^tquetnulti- 
pUxprimxexcedere k ^(juemultifUxjecundje.ldemvero c ttijutmulltpUx tcrtu./ton excedere rz 
multipUx qnartx.rrimti tnttur d ad fecuda o minorem.,maiorem haheoit rattonem^ efuam cadem d 
tertta^d a b qiurum (y matorem.I najualium ttaque magnttuduium^nater ady,^c. 

M O 7^1 r V M. 

UvtusdemonftrattcnU inuentio ab ee orttur^uo minor duarum magnttudtnum Uhere ^qiiemul 
tipltceturcummaiore ^quoufquehorum multipltaum differentia excedat terttam maznttudtnem 
fcilicet xt^d quidem, vtfiert pofitt tpfiu i>, talis muUtpltcatio,qf.j: tpfum k cxcedcjis^ a^ tpfo t z de- 
ficutt. 

Propojitio nona. 

Qu^ ad candcm,candcm liabct rationcm,^qiialcs adinuicem funt,& ad 
quas cadcm candcm habec rationcmjpf^ funr ^qualcs. 

fl.ec ex pracedente hreniftme deducttur: haheant cntm htn* Kcj^x.ad eandcm ^,ean- 
dem rationem: Dtco K^tejje aqnaUs.Stquidem ncn ejjent ^maiorad ipfam c, matorem 
rationem haberet^qnam mtnor.,per 8 huius.Jed eandem hahent rationem- ^tquaUs ttaque 
erunt a ^ i.Rurfusad feciindum:haheat cddem cddfinguUt a ^ b candemrationemxDi 
coA^t ejfe aquaUs. quod ft tnaquaUs ejjent , cadtm c*d mtnorem^aicrem haberet ra- 
iionem^nod ejjet coira hypetheJint.Tfon funt tgttur inxquaUs a <^ b. J^a ttaque ad ea- 
dem, eandem hahcnt rattonemyaquaUs^crc. 

*TropoJttio decima. A c B 

Ad candcm rationcm habcntium,maiorcm rationem habcns,illa maior 
cft.Ad quam autcm cadcm maiorcm rationcm habct,illa minor cll:. 

i^d eandem c rationem haheant a qutdem maiorem , b vero minerem: Dico a maio- 
rem e(Je ipfa ^.7\o cH entmminor a ipfa i-.nam Ji niinor ejjet, mmorem haberet rattcnem 
adipfam Ctper 8 huius.T^ec qutdem xqualis.,nam jquaUm haberet rationem^per -j hutttSt 
quodejfet oppofitum fuppoftto,citm k maioremhaheat ad c quam ^.^rattenemex hypothefi. 
maior i^itur ertt a ipja b. K_yid fecundam vero partem,habcat eadem cadt matorem rd 
tienemquamad k:Dtco b ejfeminoremtpfa k.St entmcredatur maior i rffa k^^magnitHdo 
cadi matoremjhaberet mtnorem rationem{fer 8 huiut) quam ad a, centra hypothtftm. 
Sivero aqualis credatur e tpfi k^eadem cadi eade hahcret rjtiorie quam ad K,per 7 hu 
iusiquedoppenerelMr Jimiltier hypotheft.^ampeream c.,hahetad b matorem^ qukmad a rationem, 
T^nitaque maior aut aqualiscditgttur^miner cHipJa k . K^d candemitaque rattonemhab, 
ttum^(^(, 

Propofnio fndccsma. 
Qnx cidcm cidcm funt rationcs,& adinuiccm funt cxdcm. 

.'. ■ Snpponanturraiiones kadiQr^ad-oeJfe eadem rattoni e ad ziDico ra^ 

tienes hadt&oadD cjfe eafdem adinuicem. Dentur fingulis antecedenti- 
hris A.c B jtquemuUipltcta 1 t ic SinguUs vero confequentihus i> o z alia \ 
a§fu:< dTnrmuUtpUcta l w n. .^^ontam keft ad^in eademratione qua b l 
mtki ' terttjc A t fumpta funt aquemultipltcta i cr k tjecunda 

1 juarta b i aliaqujtuu l s.Seqtietur per cenuerjam qutnu 

d:J>>iit:onUu.Si i Jitmatustpfo \..,(^xe(fematuaipfo sfiaquaU,aquaU,(i 
vt^ro mf»ut.^mimis,Simt^tf ^ ww Jit c. ad n ficut vadz ycodem argumente Ji 
T ex(edat m, ^ k excedet s. St aquaUiaquaU.ift autem minus mtnus ,per , 
t^idtm coAuerftm.S,i igttur i excedente l x excedat n, ipfo vero k exee- | 
^nt^ N T excedat m * prttm ad vltimam liquet 1 excedente l,t exccdere i 
M»/? aqttdUy aquaU, etfi mtnus mtnus, Eorum itaque muUtplictum fimpli' 
ees kad ti(^Gadofn eadem erunt rattonejper j diffnitionem hutus,^lue 
itaque eidem cadem funt raitones ^ adtnutcem funt eadem. 
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II*e& fere cmnes trjtcedentes hnius qtiinti^eoufiue fer fenet* exiliunt^vt fetiiuprincifia 
^uamdcmonslrandu theorematadtcideheant. ^uaautemdecaufa Euclides eas dtffcilieridemon- 
jlratione petat, rtea eii fntentia. £>Hod httc theoremata generali quadam maiesiate tn omnes geo- 
tncirtc^ quantitates commenjurabiles fcilicet cr incommenfurabdes imferant^ ijnarum quidem 
habitude^ niiUo modo fetejl exhiberi patula : per quantitatis earum coqnitionem^ vt fieret fi on^nes 
tantum commenfurabtles effent . infuper quta multiplicationis ^tfcretio confuf^ geometri* 
quantitates elucidat. 

Propojttio duodecimd. 

Si fucrintquotcunqucmagnitudincsproporLioncm habcntcs,crit fk:ut 
vna antcccdcntiQm advnam confcquentium, fic omncs antcccdcntcs ad 
omncs confcqucntcs. 

Sint quetcunque magnitudines propertionem habentes ■^fiiltcet k ad b 
vtoddoy vtque e ad z: vtco effe ficut vna antecedenttum a advnam cen- 
fequentium b, fic omnes a o e antecedentes^ adomnes b d z confequentes^ 
fumantur ibfarum antecedentium a o e aquemuhiplicia i t x.Reliquarum 
vero confequentium b d i alia qujtuis aquemultipltcia t m •n.^^ontam\ i 
quotuplex efi i ipftus a, tammultiplices funt i t k fimul fumptx ipfarumi x K 
a G E fmul fumptarum^per i huii*!. Stmtliter quotuplex ertt l ipjius d> 
totuplices erunt omnes l m n emnium a d i^fimul (umptarum^er candem. 
^uatuortgiturordtnediffonaturmagntiudines^fctltcet K% age b d r. 
^jiiaverojinguUantecedetes K o htodfinq^uljs b d xconfequentes^ean 
dem habent rattonem^fequetur{per ccnuerponem j dtffnitionis) i mnltt- 
plici prtm^ A excedente l multipltcem fecundx ^^fftm t excedere- «, & k, 
ipfim s.lgiturji i multipUx ipjius Kcxcedat v multipltcemipjius z^omnes 
1 T K excedet omnes l m •n^ft .tquales aquAles,fi minores rmneres erut . Ipfa 
igitur quatuor Kadnvt KO^adiX) l prcportsonales erunt.fer % diffini- 
ttonem huius.Si fuerint ttaque quotcunque magnitudinesicyc. 

*Tropoftiio decimatertia. 

Siprimaad fccundam candcmhabucritrationcm &r tcrtiaad quartam, 
tcrtiaautcm ad quartara maiorcm rationcm habcat, quam quinta ad fcx- 
tam, prima quoquc ad fccundam maiorcm rationcm habcbit quam quin- 
taad fcxtam. 

Halreatprima a ad feciindam b eam rationem quam tertia c ad- 
quartam Vytertia vero o ad quariam d maiorem rationem habeaP 
qjtam qtuinia e ad fcxtam z :Dico prtmam a ad fecHdam b matorem ra^ 
ttonem habere^quamquinta tadfextam z . f jAjfumantur anteceden- 
ttum A G E aquemulttpluia m i t, eonfequenttum vero b d ijitmantur 
Mluqu^uisaqttemultiplictas xuqueniam kct nneade rattonejitnt 
ei^jqiut c *dxifequetur{per conuerfenemqutntadtffinitionii) siexce- 
dete N x^xcedere k, quta vero Gado mJiore rationem habet quam 
iad-L ^ltqua fiet multtplicatio qua i exeedente k, t non excedet l, fer 
conuerjionem ociaua dtffinttionis.Sequetur itaqne m excedente N,ali- 
qua multtplicatione faiia.^-K ne excedere LjCJ* tfforum a e aquemul- 



ttfltces funt M ^ T . Ipforum vero^c^x aUa quauts aquemultipltecs ^ 
Ju/tt N cr t.Igitur Kadv maierem ratienem habebit quam h quinta ad 
z jextam^er oliauam diffintttenem.Si itaque prima ad feeundam ea»\ 
dem habuerit^&c. 
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Propofttio Jedma^uarta. 

•Si prima ad fccundam candcm habucric rationcm, & tcrtia ad quarram, 
prima vcrorcrtia maior fucri::, & fccundaquarramaior crir,ctfi ^qualis 
qualiSjCtfi minor,minor. 

PrifM A ad fectindam t tam habeat quam r, aJ r> ratienem^Jitj^ a maior iffa c: 
Dice B effe maiorem iffa vt^ftxqHalU aquale^'^ fi mmor minorem. .Qjtoniam a 
eli maior tertia o , iffa ad b matorem rationem hahet quam o ( per 8 huius ) /ed 
ed Vt sadi fic c ad ougitur cadx) maiorem hahct tjuam o ad b. Maior est igi- 
'^ufiiffaxi^ferfecHndamfartemdecimxhuius.haudfccuifatebit (I (upponalur a 
^cqualis ipfi o^Jecundam b xquari quarta v>^er (eptimam,^ fecundam partem no- 
n^ huiM^vero a fupponaturminor g,^^ b ipfa d minor ostendetHr.per oEiauam^ 
^ficMndampartemdecimxtVt primaparte.Si itaqueprimaadfecundam^iy-c. A b g b 

Tropofttio dectmaijuinta. 

Partcs codcm modo multipiicium,candcm rationem habcnt fumptx 
adinuiccm. 

Sint c B ^ B z /»4r/« magnitudinum a b b t fuarumaquc- ^ 

multiplicium.Dico effeficut KnadTt ^fic c tadhz. ^ueniam e- ^ ' ■■ * 

nimquotfunt in At magmtudines o »,tolidem invi funt ipfius Di . — 

z lyfinguLt adfingulas eandem rationem habentesjciim fintaqua- 

les.Sicut igitur b g vna antecedentium adiz vnam ccnfequentium^fic ( per 1 2 fniiiu ) eruM a • 
emnes antecedentes ad d e omnes confequentes .Similiter eltendemus fi ipfarum a b,d e multipli- 
cta decrementa fint cz^x i^onuerfa ratione,per corel/.^.hutMs, ciim ab ipfis a b d t tju^ithet 
ablat£,£quales fint ipfis o e,z f. Eandem habebunt igttur rationem., Mado t,v4 oaadzt. (per 
eandem duodecimam huti4s.)rartes itaque eodem modo multiplictum^ejc. 

m{ o 2{^j T r M, 

Hoctheoremate ostendit Euclides amplam,quam expofuimus multiplicadi legemyciim dicitpar^ 
tes *quemultiplicium:nam fi lantumeas fartes qu^ totum pr^cise metiunlur intetligeret.,per pri- 
mam dif/^nitionemyab hac geomelria lege,pottfimam rjtionum muliitudinem abflraheret.^cmfc 
quatuormaioris injtqualitatis fpeciesfctlicet fuperparticularem.,juperparttentem^ muhiplu-emjii- 
perparticularem., multiplu emfuperpartientem. T^s igitur aquemulnplices qualibn rattcnis 
fpecie copulatas, hutc adfiribemus theoremati,vt earumfimpUces eandcm eis habeant rationem^ 
mn Antem multiplices tantitm quas fimphces metiuntur fua repetttione prjeciseyVt plares voUie- 
runt. 

Propojttio decimajexta. 

Si quatuor magnitudincs proportionales fucrinr,&: vicinim proportio- 
nalcscrunr. 

Stnt proporttonales (^ftue in eadem raliene) Kadz qua c ad w.Dico effe vicif 
fimihoc e/l permuiata ratione) Kadcvt^ad D,Sint ipfarum a b aquemulttpli- 
ees t z: Ipfarii vero u d alix quauu aquemultipUces i cr t. Ciim autem fit k 
adivt G ad d, crit ( per pracedentem)t. adx ficut i ad t {aquemuhipUces enim 
funt) quia vero proportionales funt.Si f maior fuerit ipfa i,cf r tpfa tX per 1 4 hn- 
iHs) mator eritfiminor mtnor^cr fiaquaUs aqualuwariate igitur ordineftt k prt 
ma,(, fccunda.,^ tertta,Cr d quarta.SlHontamigitur e muUtpUct prtma exceden- 
tc i muUiplexficttndafequiturzmuUiplex terttJi., excedere t muUipUx quartjt, 
^quaU vcro exiHente aquale^^minori autem minm.StmpUces k prtma ad o fecuM- 
dam erunt.p,'t b tertta ad d quartam.Sunt enim prim* a ^ terti^ b aquemuUipU- 
ctafccumd* vero o quarta^n aUa quxuts aqHemHhtpltcia fumpta^er qutntam 
difJiHitientmhHiHs.StqHatHorttaque,cj-c, A * G t» , 

Prop 
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Propojith Jcchnajeptmta. 

Si compofitx magnitudincs proportionalcs fucrint^diuif^ quoquc pro- 
portionales crunt. 

Si»t comfofitx magnitiidines fctUcct m cxae e b,^ d c c z z b. Sitque ft- P . 

f«/ comfofitit K-i/idMi.^ic compojita oDado z-.Dico dmif.i4 effe Kiadhit 'vt o x ad ^ ^ ' 

2 D . Sumantitr xquemultiplices iffarnm a e f b ^fntque \t t k . Ipfarum vt^h I 
o z. z D^W/ L M M sfnguU (iaguljrnm.Per primam igiturerunt onmes i k c?' l n j 
0rnnium a b c d £qiKTfitiltiplices,rKrfus cjuxuis alu xquemultiplues ipfarum e a 
^ z D ftmantur k c n p. C*«» t k prima jit fecund* e b aquemultiplex vt 
tertia m n quart<t 7. d, quinta vero k c yi/ etufdcm t b fcuneU, vt fexta s p, quart* 
z v>:sqtiemttUiplex erit tota t c einfdem e b, r/ /^/j m p /^yJVw d z , ^fr 2 /»///#/ , esi \ 
autent a b ad » tvt 00 adoii^Si igitur 1 k multtplex prirtue a b cxcedatytquetur^vel \ r B 
deficiat T c multiplicifecund/c e b,c^ l n tertiJtmulttplex^excedet (jrc. s p mtiltipli- 
cem ejiiartje d z ^per conuerfam y diff.nit.huim.J^areablatiscomunibits t k m n, 
fequciur i t midtiplict tpfius \h e.\-cedente k c maltipltce u EjC^ l m multiplice o z 
€xcederey*quari,vcldeficere ipfi n p multiplici ipfus z d. £r*»/ /^/'///r fmplii es kz'^ -A c! L ' 
^dizvt o lad z Viper quintam difjfnitionem /juiuf.Si itaque compofta magnitudineSy(i;>c. 

Vropofttto deamaoElauai 

Si diuiHj magnitudincs proportionalcs fucrinr,compofit? quoquc pro^ 
portionaics crunt. 

SintdtuiftrtMgmtudines Kiadi^ ficut azadx v:Dicoeascompoftas htadz^ejfe ^ 
ut G aadx) 7...^jiod fi opponatur^erit vt K^B.adztficoMad altquam maiorem vcl mi- 
fiorem tpfa d z j/// /•r//w jc^ minorem qua fit d i .^jioniam enim compofitt KBadhE fiffy, 
-r/ G D 4//d I, erunt (perprxcedentem) diuifc^ K%adnK fcut oiadi o^fd fcut ke ad 
t. b ficfupponitur ozad zd. erit igitur (icut otad inficozadiD. Sequetur itaque 
( ver 1 4 huius) fiprima c i tertia c, z maior futrit^(jr fccunda i d quarta d z maior erit, 
fed minor fupponttnr^quod esi abfurdum, 7(en igitiir habet cnad minorem ipfit z d, & 
rationemquam K ^adn \L,Stmtitter oslendetiir quod nec ad maiorem^am z d innenire- 
tur matoralia maiore fuppofita,quod ferinon pojfel: igilur Kiad st rattencm habet qua 
cuado z.Si itaque diui/i magnitudinesproporttonalesicrc. 



Propoftio decimamna. 

Si fucrit ficnt totum ad totum,fic ablatum ad ablatum & rcliquum ad 
rcliquum,crit ficut totum ad totum. 

Sit totaji b ad totam o d vtabUta k^ ad abUtam o z, erit vi- X H B 

cifiim (per 1 6 huius) % Kad K^vtD o adcj i,fid ft contun6ix 

BKad Kt fuerint vt ncado z, ertint (per 1 7 huius ) diuifim g-- a> 

ttad F.KVtDzadz o.Rurfus tgitur erit vtctfiim , vt reliqua 

viadreliquamu z.fic abUtat KadabUtamz o.F.tproinde(per \ \ huius)vt tota Ktadtota o d; 
Siitaque fueritficut t9tumadtotum.JicabUtum,(irc, 

Corollarium. 

Si quntuor m.ignitudines proportionalcs fuerint,& rationis coucrfione,proportionale* 
erunt.C*/» enim fitvt k% ad gd fic^&VLadvtr^ crtt victfitm vt KzadBi,fic GDadoz :fed c i 
fuerit antecedens Ksad confequens k fficut antecedens ovad confiquens o z^cr conuerfione ra- 
tionis erit anttctdens Kiiadf.n cxcejfism quo excedtt fuum confequens k v jicut antecedens CDad 
txceffum z d quo excedtt fuum confequcns o z, pcr \ ^Jiffimtionem huius. 



EVCL. ELEMENT. GEO. 
Propojttk 'vtgeftmn. 



Sifucrinrqiiotcunqucmagnituclincs, & alixcifdcm xqualcs numcro, 
bina:fumptqincadcm rationc, aequa auicm rationc in primis prima vlti- 
ma maiorfucritj&infccundis magnitudinibusprima vltima maior crit, 
& n xc^ualis x(^uali$,& n minor^mmor. 



Sint quotcimque magnUudmes a b c, tottdimque d e z, ita hin* in eadem 
TMtione^vt fctUcet KadiJicDodz^vt^^dd c^fic ^adr ,fit autem a nMior qua 
c : Dico D nuiorem effe tpft r , fi mtnor minorem.,fi vero jtqualis aqualem. 
Cum autem ( fer hyfothefim) a Jtt mator ipfao ,erit {fer Shuius) maior ratto 
A.adt quam o ad eandem b fed cum fttvt ^adc fu tadr^ erit conuertendo 
(^fer corol.\ huiui) vt aadzficradt. ^tqui rationes Kadi (irt>ad e ciim 
Jint eadem^ maiores igitur funt quam Gadi (jfzad E^nguU fngulis. ad eait- (j 3 
dem igitur t rationem habentium d ^ z./naiorem rationem habens x>^iffa ma- 
ier eli ( J>er i o huisti) reliqua z .Si itaque fuertnt quotcunque magnitudines^drc. 
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Huic liberam facultatem affonentes,diximus prater Euclidem (quotcunque) nen tantum tret 
magnitudines-jtam fi quotuis alia fonatur inter a o cum totidem inter v&z, femfer a maior^ 
maiorem adfin^ults earum hahebit rationem quam c minor. J^M vero D(^zad ftngulas reliqua 
rum intereas fofitarum^eademex hyfothefi hahent rationem^^ferallegata d fimiUter iffa z ma- 
ior erit^^ fistffio aqualit^tir o ff(i atmaUt,^ fi minorjninor.Praterea quetcuqiie fuertnt ma- 
gnitudinespcx tribusfemfer fet demonjtratio. 



Trofojttio 'vigejtmaprtma. 

SifucrinttrcsmagnitudincSj&alix totidcm bin^ fumpt^in cadcm ra- 
tionc,fucrit autcm pcrturbata carum proportio,xqua rationc vcro prima, 
ccrtia maior fucrit,& quarta fcxta maior crit,& fi xqualis,a;qualis, & Ci mi- 
aor,minor. 

Sint tres magnitudines a b c aUag^ totidcm fint d e z Jbin* autem in eadem 
ratione ferturbatim 'conslituantur,vt JciUcet Kadtjiaad z, vti^ (fer ip r T 
diffinittonem huiits) iadcficnad i:Dico fi k maierfuerit tertia o quarta ^ 
D naior erit vUima z,(jr fi minorjniner^ fi aqualisyaqualis.^jioniameH ■ 
adcvtD ad v^erit conuerfum(^fer coroll. 4. huius) cadtvtiad d. Sedcitm 
c mtner fit iffa K^ea hahet ad b minerem rationem quam k ad eandem v^fer 8 
huius^quare ratto tadt> (qua eB eadem iffi cad k) erit miner ratiene eiuf- ^ j ^ p i ] = • - 
dem tadz ^qua eH eadem ratieni k ad i:erit igitur (fer fecundam fartem de- 
cima huius) d quarta maior iff z fexta,nemfe k fuit maior tcrtia c ^fi autem k futrit tffi o aqns^ 
lis^eadem ladK^adc eandem habebit ratienem^er 7 hutus^fimtUter tadv^z Junt enim ea- 
dem rationes ,fiautem minor fit a iffa cfimiUter oUendetur {fer I o huitu) d effe miner iffii x. 
Stfuerint igitur tresmagnitudines/jy alu totidem^^c. 




Si fijcrint qwotlibct magnitudincs, & alic cifdcm ^qualcs numcro, bin^ 
fumpt^incadcm rationc, fucritautcmcarumordinataproportio, & ?qua 
rationcproportionalcs crunt. 

Sint 



LIBER CVyiNTVS. 

Sint quotuumagnitndines h b o,ali^que totidemfmt\>h i^birufumftjc^' 
0rdi/uttm tn eadem ratione^vt fcilicet Kddzftcoad e, 'vtqMe zado Jic i ad , 
i >& fir (onfequeMter quotcunque fuerint: V)tco effe^x/^aa ratione frimam hod, \ 
vltima. oftcut frtmam d ad vlttmam z: Sumatur ipjarum a » o *quemultipli K "Ji (r 
cia ikm: tfftrit vero d e z aha qujua aux multiflicia 1 1. H.Cum entm fimflil. K w 
cia ftnt tn cadem ratione Kadz vt o ad t. (y' v ad o vt ^ ad z: erunt{ per i y hit 
ii*t)e0rum multipltcu iad*.(jr ^adwvt lad 1.(^1. ads. J^otuis igitur ma- 
grtitttdines alia totidem t l n bina fumuntur tn eadem ratione: quaru 

(fer 1 o.huim) frima vltimam in vtroque ordtne fimul excedunt , aquantur^ 
vel ftmul defictunt.Earumigttur ftmfUces{fer ^ ,dtfjiniti4)nem hutus) sado 
erunt vt d ad t.Stitaque fuerint quotltbet^ ^c. 
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v^ffofuimus huicordinatamfrefortionem.^noaadcogenda theorematis verbahutc ordinat* 
froforltoui^tm exfe idcmfonantjiiffonuntur etenim fimiles rationes^eodem fttu in vtroque ma^ 
gnitudinumordtneJ)ahert.Sedvtjqujm rationcm x'] .diffnitione exfofttam,in ordinala frofor' 
tione,hoc theoremaieintelli^i.^vtinftrtHrhatafroximefuccedenti^oJhnfurifimus.^locttmobiine'' 
refercifiamus.Fuitautemhaudfecuslibertimro.frofofttionieamordinatam accommodare^aut 
mn-jiam ea communi acceftione dcordinata^intelltgenda <■/?, veluti hac , vt frafatis 2 o. 2 x . 
Jl endcremusyaquam rationem fimul maiores^minores^vel aquas efficere magnitudines, in ordina- 
/4 vt ferturbatafrofortione:foHmed«m i i'tandem xquam rationem i/i vtraqucordtnata^ 
^ferturbata frofortionales efficere extremM^oTtenfuriydecimam eiJauam dtffinitionem tluci' 
ddijites. j 

Profojttio 'vtgejim* tertia. 

Sifucrinttrcsmagnitudincs, &ali9totidcra, bin? fumpt^in cadcm ra- 
cionc , rucrit autcpcrturbata carum proportio , &: ^qua rationcproporiio- 
nalcs crunc. 



Sunto tres magnitudines ' ■« ^ — ' • ' 

A B G,tres tlem altJt ot z^in — — — • E X-» ' — i 

frofortioneferturbata^Kqui- — — — > 'i> ki , — . 

dem ad b vt f. ad b verb ad „ 
cvtoadE dtjpofitx: Dtco ejfe 

aqua ratione vt f,ad c Jic d ' ' * * \ • 

adifrofortionaUs:SiAt iffa- ' " ' ' ^ • 

rum A B D aquemultifUces c k h , reUquarum vero g e z alix quauis aquemuUifUces f 1. 1, ciim fit 
'vi A ad ific E adx.^erit{fer i ^.huius)vt cad^.fic l ad vquia vero efttadovtvadty eademra- 
tio:frimt CT tertu b D aquemuUifUcia k h, ad fecundi (jrquarti aquemuUifUcia f (jr 

i(ferquarlamhuiMs)eandemhabeb»nt ratwnem.Tres itaque junt magnitudines c k ry(^/otidem 
aUa HLiin ferturbata ratione frofortionales.,vt fciUcet cadv. ftc l ad i,vtque %.jdi ficw ad L.Si 
igitur c excedtt f,h excedet r, aquabitur^vel dcfcietfer 1 1 huius. jdfroftereaearum fimfUces 
Kado erunt {fer y dtffinitionem huius) vtoadz aqua ratione frofortionales, Si fuerint ttaque 
Ires magnttudtnes^ aUx totidem bina fiimfta^^c. 

M ITV M. 

^utademonHrauit hancTheon fermulata rationisobfequio,fot 'u>rem(^comfendiofam elegi' 
mtts demonHrandt viam, vt fojitnt (Ji Ubeat) fumi tres magnitudines vntus generis^tres vero al- 
terius gcneris quead qttantitatem.,quod ncn fatitur fermutata ratio. Hac etentmarte /. bera ctdet 
facuUas huie tntfrematt/tque magnitudines diuerjorum^c eiujdemgeneris comfleclendi. 

CM y 
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EVCL. ELEMENT. GEO. 
Propojttio 'vigefimaquArtA. 

Si primumad^ccundumcandcmhabucrit rationcm quam tcrtium ad 
quartum , habucrit autcm quintum ad fccundum,cam rationcm quam 
fcxtum ad quartum, ctiam primum & quintum compofita, ad fccundum^ 
candcm habcbunt rationcm,quam tcrtium,& fcxtum,ad quartura. 

Sitfrimum hiad fecHfidum c vt terttum ^x>ad quartum x ^it etiam • i tjuin- ^ 
tum ad G feCHndumyVt e t fextum ad z quartum-.Dico compofita a ■ tiitaej/ead - 
Qfecundum^vtoi adztjuartum.^oniamtHi ladcvt n adz^erit {per^ 
corroU.Af.hutus) vt oadnfic contra zadtr. Citm autem fint tres magnitudines 
A B G (jr Jihdr tres item ali* d e z e T,hina in eadem ordinala rationefci- 
Itcet Madcvtv%adz.ifircad tivt Zdd e yt^qu* igitur ratione erunt ht ad 
tivtD ladi r,per 1 1 huius.Et quoniam diuifie Khadh\ funt vtDnadtr, con- 
iun£ia{per 1 8 huius)erunt vt wadnficDradr t.Rurfus aqua rationetres \ i 
I B o,^ tres alije d t t e x^funt ordmattm in eadem rattone btnje fumptJt. 
AEquaigiturrationeerunt(^emhMiui)vt ab x compofitaprimumdrquintum 
ad o fecundum,fic vir compofitatertium&fextumad z quartum.Si itaqueprtmumad ficuu' 
dumeandemA^c. 

Trepoftio 'vi^ejtma^utnta. 

Si quatuor magnitudincs proportionalcs fucrint,maxima & minima ca- 
rum rcliquis maiorcs crunc. 

Sint quator mtgnttudines proportionales K^ad x, 

CD^vthad i,quarum maxima fit a v,mtMtma verh £ 

iiDico a B z rel.quif c(^i maiores ejfe . <_x/ ma-- ^ 
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gnitudtne entm a b xquaUs ipfi e abfcindatur a t, ab ^ ° _ . , 

tpfa vero o d aqualis ipfi z toUatur c i . Cum autefit "^" 
KnadcDyVtiadi, ipfis vero e z aqualespofita fint a t <^ o i, erit vt a b,*</o D:fic Kr,adot. 
Reltquum igitur r^ad reliquum i o erit{per i p hutus)vt tetS KtadoD. C^faius igiturerit r b, 
ipfo 1 D^f r 1 4 hutus.K^ matori ergo r b mtnori d i aquum auferatur b c, quod qutdem ablatum i- 
pfi z copuletur,quia o i /// z ji d veri ipfi b c aqualesfnnt^ota icrtcipficD aqualiserit.Sed k t 
ipfi ipefita csiLualisJfinaigttur Kr&TCum^cipfis^.&OD aquales erunt. SupereU autemipfi 
A c tnagnitudo c r.hin^ igitur k b maxima & z mtnima,reliquu t&cD matores erut refiduac t, 
Si igiturquataormagnitudinesproportiondesfHerint, &c. 

cJff O 7{_I r r iM. 
Fhi expflfi/it Euclides pmpltcinm & cotinuarum magnitudinum rationes^per aquemultiplicioi 
earum raitonum , interdnm fex varias proportiones , quds duodecinia & quinque eam fequentibut 
diffir.itionihus diffiniutt,propofittonihus ac coroUariis demonfirauit.H a etenimfexfpecits eam quM 
1 1 Jfffiitita eti fequutnr neceffario pofitam.7{a ft quatuor magnitudtnes fint fimtlis rationii antece 
denti^antecedenttbus & confequentia confequentibus.,fequetur eds ejfeproporttonales^ permutatd 
tMtiMicper 1 6 conuerfaper corollarium 4 huius^compofitaper \ %,dtutfaper 1 7 conuerfione ratto- 
"wifper coro ''arin i p.Aequa vero{cuius funt dut fpecies^ordinata Jctltcet & perturbata) per22& 
»3 huitts.\^aquide fex fpecies funt modi arguendi^ex ralionit ftmilitudine conclufi, & derriiftra- 
tunihus propalati. Decem vero priores diffinttiorus^utta egent demonftrationefed ampltori exfofi 
tione^vt e.-s diffinitts couerti cernamus. T^fqua tamen in demonfiradis theorematis alta acceptto- 
ne qtiA dffintiiimus eas fumentes^vt extet inuiolata mcthodus.Campanus autem nouem ex Euclidc 
funtptas^prater e.xpofitas a Theene apponit propofiticines^ quas data opera pratertfnus.Per oilo ete- 
nim priores oTiendit maiores rationes his omnibus ar^umetis fequt maiores^ ficut ofiedimus fimiles 
fequiftmiles rat'tones./juod nulla eqet demofiratione.Si enim fimiUs ratio fimilem concludat, maior 
(fihi fimilem concludens)maiorem propofita concludet^&proinde in conuerfis maior minorem con- 
eludenSiOHendit fimiliter minorem^ eoncluderf matorem. MaHddiftmiltttrtransfert Campanus^ 

pr:m4. 
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Difflmtio prima. \ 

I M I L E S figur^ rcdilinc? funtjqu^fingulosanguios Cm 
gulisxqualcs habcnt,&qu? eirca angulosxqualcs funt, la* 
tciaproportionalia. ^ 

SimiUs fgnr/u rechltHtits ejfe Jt-tr 
' eit,cum firtguli artgult vnitu ,ftngulis 
angulis alterius fint aquales , vt fifguras a b c e d c 
fimtles effe dtcat cum anguli fctltcet a tfft e, b verh tpf d, 

c autem ifft o^f^H ifftf crunt aquales, infufer quan- rJ- & 

40 latera aquahhits angulis terminata erunt frcfortsonalia ,vt AtadtD ^fit ftcut zcadx^cfirjlc 
in quibufits recltltneis^ dum tame fingult angulifint ftngults aquales^c^ latera proporttfinalta,i»fm 
fer quantumuis inxquaUs extiterint fgura. Tamen fmiUs erunt Cfuemadmcdu^itdimus j j ^6(ir 
4 2 primiy difiimiUs ftftus aquaUs fieri. Stmiliter autem pofts funt fgurjc ad datam re£la ejua da- 
tam re^famfmiUs rationis cutlthet aUerius datJt kabent^ aut qua circum ^quaUs an^uUs latera fs. 
rarella,aut in recfum conUituunt^quodfrsferendum futt ad feijuentium "jfus tntelltqetiam. Tfoit 
tamen pro dtffimtient tradttum cum cutuis fatts fe offerat tntelitgendum^ nulla princtpij autborttd 
ttdecoratum. 

7)'tffinitio fecunda. 

Rcciproc^ figurc funt , quandovtriufqu^ figurarum antcccdcnccs in al- 
tcrius carum confcqucntcs,mutu6 proporiionalcs fucrinc. 

3 E 



Hac pracedentem infetjnilur (juoadproportionemlateru .y V »B E 1<* 

(^aqitaUtatemanguUrum ,fedprtor vtrofljue proportionis 
antecedentes in 'vna^dr confeijueMtes in aUa dijpofuit figura. 
Hac autem vnifigurjt antecedente vnius rationis,cofe(]uen- 
lemverh aUertus appofutt.ReUqua demumfigura, reiiquos 



attrtbuens termtnos, vt Kradi. o^ficut i.\iadK c,f4 proportionis dif^ofitiodicitttr reciproca,Jim« 
reciprecafgura ea proportione dijpojitx. 

km o 7^1 T rctf. 

Huittsdiffnitionis texturam aUerare cogtmur ^ bngeetenima vero eamdefcripfit ZanAcrims 
duens^ reciprocasfigurM tjuarum termini rationaUs (cuius vice graca vox ratitnes fcriha ) fme- 
rtnt,nec ijuid fit rattonaUm ejfe dixit , nec infuper rationaUs ejfe fufficeret , fedproportieaales , m 
(juidem proportienccjua eius proportionis rationes fuos antecedentes c^ confequentes mutua ftue^ 
aUernattmdiJponantfVt dtxtmus. 

Diffinitio tertia. 

Extrema & mcdiarationc rcda linca diuidi diciiur, quando fucrit Hcot 
cota ad maius fcgmcntum,nc maius ad minus. 

Hanc diffinitionem abfoluit 1 1 .prepofitio fecHdi, aUo qutdem feUsenis pratextu ihi deimtnfira- 
to:extrema autem^media eodtcttur,quod trium propofitarum maior tnfehmas ,extram4m*t 
mediam^centtncat quaHtiiates-pjelmaierhinii reUquis aquetur. 

Diffmitio quarta. 

Altitudo vniufcuiufque figurjc^cila verticc ad baHm pcrpcndicula- 
. hs a£ta» 
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^jtod enim hic vocat fignr* allimdinem^ voc4Hit ^ y frimi^ ^ fex eam fequetttilns^ in eifdem 
effe farallelts re&ilineM ftgnrM . T^nc autem non tantum pUnMjigtirds , fed crfolid,ts intcUtge' 
mus altttudmem fuammtttri,ferfendicularemavertice tnhafimdemiffam^qujc fcmfer aqualis 
erttidtftantix para/lelarum ,planam vel foltdam fiq^uram cempre- 
hendcnttum , ,^uta vero non Jemper a vertice ad haftm perpendtcu- 
laris agi poteffy fequemur paraUeUrum doffrinam^fctltcet extenden \ 
tes baftm vndiejue iju^ perpendicularem pofitt dcmiffam recipere , v/ 
infoltdo A i^velinpUno k v^perpedicularis a c tn haftm d c exten- 
fam cades^altitudo etusfgur* dicetur. 

^ Difjfinhto qtitnta. 

Ratiocx rationibus conftare dicitur,quando rationum quanticatcsin- 
tcr lc multiplicacx,aliquam cfficiunt rationcm. 

r.xpojuimus tertia tjuinti diffinitione quid fit ratio^ ibidem enim eam ejfe repertmus ^ve- 
ram quantitatem habitudinis duarum magnttudtnum per multtplicationem , qua antecedens 
multiplicatconfequens^expreJfam.CumtgitHr rationis quantttM a multiplicattone pendeat yme- 
ritovolutt Geometerrationes Jimul tungtmultiplicatieiie ^vt ex hts compofita prodeat ^qiut cem- 
foftta ex ftmul coniunfiis conFiare dtcetur-.fc rationes fcfquialteram, (jr fefquiterttam dtccmus co- 
ponere per multtpUcattonem fuarum denomtnattonum^ rationem dupUm : r,am i 7 ~ 
ratio 6 ad i^fejqutaltera denominatur.^ab 1 \:reltquavero ^ ad ^ Jefqui- 
tertiayper i ^nllaigitur rationumquantitates,,fcilicet i 4 per i -^muUiplica- 6 4 5 

inuicem, producunt 2 quantitatem fctltcet dupUm rationis 6 ad ^ ex- 
tremarum. Ciim autem tertia nuintt diffnitione diximus^rationis minoris tn- a 
aquaUtatif quinque JpecieSffub duabus quantitatis denominattontbus arc{ari.farticuUri fctUcet 
fartientetVtab his veram EucUdis mentem dedticamits^earum rationumquantttates muUtpUcan- 
tes, ac compofitds produfias {tuxta huins dtffntttonis methodum) exerentes rationes, oHcndamut 
qua lege hocabfoluatur negotium. J^oniam geometrarum est quantitates comparare, i^rtthme- 
ticorumvero comparationem eam numeris difiernere.,vbi cadant numerorumvires,feruata ta- 
menvera difcrepantta quantttatis rationum maioris ina(juaUtatis.^a mtneris trutquaUtatis ratio- 
numquantitate/naxime tnrattontbus cemponendts.T^jhtlo fecius pluresfueriint artthmetici./a- 
tiones minorii inaquaUtaiis ab eifdem numeris eas denominanttbus expitmi,quibi4s earum conuer- 
fjc maioris inaquaUtatis ( prapoftta tantum particuU fub ) ajferentes.^vt iripU JubtripUm oppone- 
teSyJefquiaUeraverhfubfefqutaUeram ^fuperbtpartienti vero tertias Jiibjiiperbifartientem ter- 
tiMidupUvero fjqutalter* Jiib dupUmJeJjutaUeram.TrtpUautem triparttentt qttarlM ,ftb iri- 
fUm trifarttentem quartM.,vnde aUqui ex harum denomtnattonum numerisJ^er hanc dtffnttio- 
nem^rationum quantttates confiare arbitrati funt^cenfintes rationem ^ad6 fubfefquiaUeram no- 
minart,eo quod etus conuerfa 6ad^ maieris iruquaUtatufi fjutaUera nuncupeturyac froinde ean- 
dem earum effe quantttatem,vt quicquid vni conuentat aUeri conucntre dtxertnt. Cum autem cb- 
fequendumfuit {horummore) nuius diffinttionis imferiofciUcet omnes rationum comfofittones.^ 
fer multiflualtonem ahfoUi.yfrofoJilafuit ratio ^adz conftare ex ratione.,^ ad 6 qua ab eis nun- 
CMfata fuit fubfcfquiaUera,(j 6ad2 trifU^fub fefquiaUeram vero i 7 fer tri- ^ 6 z 
fUm 5 muUtflicantes refererunt^ '- ( freduclum rationis<^ad 2 denemir.a- 7 5 
torem) Unge a vero diftare..^u_onam facfo autem luxta Euclidisverba, hanc /^adi rationem, ex 
rationtbus medtis ^ad6 (ir6 adz resiituerent inquirentesyqnam abfurdum (^r EucUdis frxcefta 
fenitus ofpofttum protuUrunt inHenlum,fciUcet denomtnatorem rationismaiorts inaquaUtatts 6 
ud 2,qutfutt ^ .,pcr mtnorts denominatorem quem dicunt l 7 dtutdentcs,vl tandem lure vel iniu- 
rta froducant 1 denomtnatorem,^ ad 2 extremorumjicet EucUdes omnes tUas rattonitm comfoji- 
ticnes muUifUcatione froduci tubeat.^on diutfione,fubinferentes hanc diffintttonem^ lantitm in 
cmnino maioris vel omntno minoris in^tquaUtJlis rationtbus tntelltgi.,non aittem quando aUera 
maioriSyalia vero mineris fuerit tn.tquaUtatis ."liam id fer muUtfUcationtm tubente EucUde ad- 
smfUre non foluerunt.,ea namque de caufa quod denominalienes rationum maioris,fre denomiiia- 
tiombus rationum conuerfarum minoris tnxquaUtatibus improprie fumpferant .Et cum htna deno- 
minationes inter fc ad tncrementum aut decremcntum muUtpUcata.^idcm producant denomtnanSy 
tncrcmento aut decremento referendum, eas tdeo confundi ac rattones incrementi(ycl n.aioris tn- 
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Mjttalihilis)eademdfnctfiinationisijiianiiiate^qtia ipfis conuerfas rationes decretf:enti{fen tnivcris 
ituequalitatis) ntwcfipari futarnnt ^mdxtme cum tdem productviderint^fnjuantttjtemperali- 
quem numerum diuidtmus, ant equtdem ft eandem per eundem tmmerem tn det rementti m multi- 
flicefnuffnmentes autcmbinarum denonunat toniim.,alteram t» incrementum^ltcratu icro tnde- 
cremcrstum muItiplicand.iSy m» tdcm ac f bin,is multipltcarent^atit binas dtutdereKt.product per- 
ceperunt..Cluare vt tdem producant, raltoneni tncrementi feu maioris tKnqualitatis^per rationem 
decremcntijeu minoris inaqualitatisdinidt iufferunt : hacque lege huic diffinitiont multtpltcatio^ 
nemqtiandoque CT dtutfionem quandoqueafcripferunt., contra Kuclidis me»tem.qutfola multipli- 
catione etus abfoluipr.tcepit eperam^quapropter nos improprtas rattonum maioris inaqualitatis de- 
neminattones abfiulimi*s^easjctlicet,qua eariim conucrfs conuenirent.^it dixtmus tertiaquinti 
diffinitione. Vroprtas eis denominatienes ex habtludims vera fibstantta deprehenfas afiribetesyVt 
ex his qujtlibet rationis determinata quantitM.fer multipltcaiionem qtuwiitatii mediarum depro- 
matur^nulla adduCia diutftonis aUerattone.^T.ttcltdemquepermuUiplictum legem^ua ed^ 
cendt propoftta capacem fatis fuperque fuiffe demoHsiremus. ^^ed e.xemplo^ in emnint 
maioris.^ omnine minoris, q- mi.xtis oHendamus ratiom<m^compofitionibtt!.,fit componen- 
da ratie a ad c, e.x binis Aadi^zadc, maieris inaquaUtatts ratiowbuSyfciUcet Kad z 
fefqutaUera i '-(^nadc fefquitertta i | inuicem nmUipUcatis producentibus ^.^dice- 
mit» Kadc ratienem dnplam ejfe.Sit rurfus eademfigura in rationibus emnino mtnoris in- 
)tquaUtatts componendaratio cad hytxbtnis fciUcet c ad h triparttente quartas J-, 
■a ad K biparttente tertias '-,du{Jis ^per | producemus 7 , dimidiam rationis c ad k\ -11 C 
deneminatrtcem. Haiid fecus tnmixtts , Sit componenda raito, a ad c ex ratiene k adz 
minoris inaquaUtatis {nempe bipartiente terttas)(^ex rattone b adc{maioris fciUcet 
trtpla) muUipUcatisearum quantitatthus 7 per ^ fiet 2 , deneminaier qutppe quantitatts , 
ralionts ipfius Kadc dupit. St etentmex pluribusduabus compcnend.t fnt ratienesex- I 
tremarum quantitatum.^idem fiet^vt exemplo in his quatuor magnitttdinibus a b c d, |^ 
Stnt inter extremas a ^ d tres ratienesfciUcet Kadn fefquiaUera i^zad c dufla ( 2 ) 
c vero ad d bipArtteru tertias{'f)prima ( i 7 )per fecundum 2 ditciafiet 5, rur(us 5 per 
reUquam'-du&a fiet 2,denominator quippe rattonis extremarum Kad n.Hac etenim \ n <; 
lege quafttis rationum compefttiones,fola muUipUcatione {EucUdts fcri- 

fta jeruantes ) compUbimus. k^c veras ratienum quantitattbus de- ' ^ ' ' ' 
mminationes prxsiabimus.^prxcipuam earum quantitatis affinttatem- * ' " ' 

fonantes, Ltcet aUqui rationi quantitatem tneffe negauerint ,nen ani- ' "* 

maduertetentes rationem ab EucUde dtci maierem minerem, vel aqua- ^ ' ■ ^ -• 

Um^daUeram^veram quantitatis effe demonHrante ejjentiam. ididem quantitati proprium affe- 
rit risioteUsJecundum quam quid matus.^inus aut aquaU dicatur . ^uontam hxc rattenum 
cempofitio /t dectma diffinittone quinti orta efi. ^ljia ratiene prima ad tertia muUipUcem ait liucU 
des rationts prima ad ficunda,fciUcet diipla,prtma vero ad quartam trtpUce etujdem prima adje- 
e$utdamy vt percipiamus rationes e.xtremarum {prtma fiiUcet cr tertia ) ex rationtbus mcdiarum, 
iuuicem muUipUcatisyproduct , vt hac diffinitione denunciat. J^a qutdcm muUiplicatio jiper fe- 
ipfam fiat.^duplampreducet:fi quidem per aUam fiat muUipUcatie.^aUudprcducet coKfiurqens.inee 
duplum,nec triplum quadruplumve.i vt eliendimus exemplts rationum qua numeris exprimt pofi 
fiint mnUipUcanda.^jied attamen Uctim obttnet in reUquis rationibus eoufique fiurdis., qua niime- 
ris expriminoH vaUant,vt patebit ? o prepofitione hutus^per Uneam extrema^media ratmne fie- 
{iam.,tresrei}asproportionaUs efificienten,'. namprima fieu tettus ad tertiamfi$uminusfeqmett- 
tum ratio.,dupla efl rationts prima ad matus fiegmentum,per 1 o diffinttionem quinti^(jr i^ttur mul- 
tipUx. 7{jhilominus tllarum trium Unearum rattones nuilis exprimt vaUnt numerts^ tamen per 
multipUcationem rationisprimaad ficundam.,in fic necefiario conjurgit prtmaad tertiam ratic^ 
quamuis ignotapenitus exisiat huiujmedt muUtpUcatio.^ nebis nonautem natura^uius prcpriam 
eH ea muUiplicatiene i^nota nobts fimiUs fiurdas preducere ratienes.,aque vt reUquas,nobts ob nu- 
merorum faciUtatemfamtUares. Ratio itaque qu.tuis fitue fiurda,fiue numeris e.\pre(fa coniiat (jn- 
ter extremas quafiiis quantttates eiufidem generis)ex muUipUcatiene rationum medtarum qua' 
rumcunque. I II ud tdem afifirmat EucUdes 2 5 huius.,dicens aquianguU paraiielegramma.^ ex ratit^ 
nibus laterum conjlare ratienem.J^od abfoluit demensiratie ex ratientbus mediorum componens 
ratienes extremoriim iuxta harum dififinittonum methedum. 
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Exhis neccffariumfrodtt^raUoncmextrctKJtrumexrAtionibHsquotcufu^ue meJiarurn qtta/h 
titatum Hitfa.f]ui4 Itcet ratio koJk excedat rattonem extremdriim a ad c, ^ftt maiof .' Ratio ta- 
men reliqua aadc ta/ito minor reperietur, vt exceffum quem habuit \ad w Jufer Aadc 
pr^cise minuat (^auferat.^^areji medta. quantttusvtraque extremarnmminor fue' 
rit.trationumcomfonentiumfrior^maioru.tfoferiorvero minoris erit inatiualitatis .Si 
vero mtdta tjuantit.ts mat*r fuerit^ prior ratto minoris, pof/erior vero maioris inaqua- 
litatts ertt: /ic in quotltbet termtnis medtts^frior etenim extremorum^froforttonem in- 
choanSy(^ vltimus eam concludens.^cogunt rationcs medtorum nuffa arte extremorum ra 
lionemvariarepojferjedfemperadextremerumratienis quantitatem redire ^quodper c v 
niimeros facile demenfratur. Stnt extremi ^C" 3 & quotcunque medij g 
6 SJtcet vlttmus ? ftt minorprimo ^:tamen videmus 6 addere ad^f ^ ^ ^ 
binartum:rurfHs% addereads binarium:fuHt ifiitur tam prtort addtta duobtnaria^qua videmus 
per 5 auferri ab vltimo medio,vt ea tantiim fuperjit vmtas , qua 4 prior excedit 5 vlttmum , ac ad 
veramipftus 4 ad 3 habitudinemjiue rationemfiat reduciio.Sluare quantjectinque fiant mcdiarum 
rattonumadditiones^vel quantitatum Jubtralitones , ilUnihtlomtnus per extremorumrefpeilum 
€* arte co^entur, vt omnes fimul fumptJt mediorum raltones,ad extremorum rattonis qtiamitatem 
reducinturf id equidem fa&a earum rattonum tnter fe multipltcatione. ideo diximus inter fe eas 
muUtpltcandas ejfe rattonum quanlitaies ,ne tuxta Theonis verbahac qutntafextt perqiiemuis 
mMltiplicantcm eas ducere ltceret,velutt licuit ex quarta dtffintttone qutnti maiinttudinem quouis 
multiplicante excedentem,rattonem habereydtci.Sed adimitcehi multtpltcandt Jiint rationes.Sive- 
ro media quantttas inter extremas.^mator vna, minor vero reUqiia consfitu.:tur., vtraque ratio aut 
nhttorts^aut fimulminerisertt injtquaUtatis,vt ^6Zmineris,(y-% 6 j^rKaioris.I llic enim dtmtdia 
ratte.t^ad% ex btparttente tertids ^&trtpartiente quartas.,ceiIigitur^hicvero dupla 8 ad /^ex 
fefquitertia crfefqutaUera componitur ,vbtque firuata muUipUcatione, iuxta diffnitionts veram 
mentem. 

Difjinitio fexta. 

Dcficcre fpecic parallclogrammo fimili dato , dicirur parallclogramum 
ad rcdlam lincam applicatum, quando applicatum ad cocam lincam occu- 
pandam dcficit, parallclogramrao fimili dato, cxccdcrc vcto quando cxcc- 
iiitfimilidato. 

VtftKnad reilam a b appUcatum^deficit ipfo d b fimi 
IsdatoiyVel fiadreffam ac appUcatum excedit eodem 
D B ftmiU dato E dicetur deficere Jpecte JimiU eUte,aut 
€xcedere. 




Propnjitioprima. 

Triangula & parallclogramma qua: fiib cadcm fiint altitudinc,ad fc inui 
ccmfijntvtbafcs. 

Sintbina triangula a b c, a c o fufereadem aUitudine 

G.Stnt itembinapara/lelegramma Kh i o (jr KC o z,fi- tt t< * 

TniliterfubeademaUitudtne Kcvel e Tt^fer i^diffinitiene 
huitss: Dice effe i// o b bafis adcv bafim,fic kgb triangu- 
litmad a o d triMgmUim,ficque e o fara/lelogrammumad 
•o r. para/lclogrammum .Sint ordine quatuor magnitudi- 
/geSjfciUcet B o G D bajesfrima (jrJecSdacK d o CT a o d 
verii irian^uL tertia dfqmria . Producatur recta it> ad 
'vtntfqne fartes verfus, r<^K, iffi o d aquaUs fit d k, iffi 
verb B G quotcunque aquales fianty 1 b t i , coniunclis a t 
A I A t .- quoniam fer j 8 primi, aquaUa funt finguU a t i ^ a i b iriangula ipfi 



/7 

/ / 




/ 
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SimiUtcr 
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^ A D K ifjt A G M.Totidem erunt trtJnguU tfft k^q aqualia^ quot CT tajes ipJiKC /equales :ftmi- 
liter totidemerunt triJnguU ipji K b o aqiulu ,qu6t cr hafcs tpji ^qudles^ciim fufer quali- 
betbajifnumconsittutum Jit triangulum .rriniJt cr tertt* tgttur fctkcet hjfis kq CT trunguli 
A B o aquemultifltcia ,fctlicet toUi Oydr tetum a t g triangulum ^fecuiU (j quart* fcilicet ba- 
JiscD ^triangult a o d jequemulttplicia{totam fciltcet c K^crtotum a o k triangulum) fmul ex- 
cedunt,JtqHantur,vel defctutjjoc esi^fi t g excedat c K^triangulumAT c excedet a c v.Jideficiat, 
deficiet fijequeturygquahiturperi^ prtmi. .Qjtatuor tgitur fimfliccs frima b cadfeciidam coha 
fes,erunt ficut tertia m cad quartam a c d truinguU.^jiia vero ea trianguU dimidia funt faral- 
lelogrammorum aebg^^agdz ,fer 4 1 frimi, qu* fer 1 y quintijiint in eadcm ratione farttum, 
fcilicet trian^uierum a b o ^ a c DyErSt crfara/lelogramma in eadem ratione bafium b c ^7 o d, 
fer 1 1 quinti.Potueruntfer^quemultifliciadcmonJlrarifarallehgramma^velutitrianguU.Tri- 
anguU igitur ^ farallelogramma qus fuh eadem funt alttiudtnc^adfe tnutcem fiint vt bafis. 

CoroUamm. 

$i binarum rc(fiarum altcra (cccctur vtcumqucrcdangiJa (ubintcgra & quolibct fcgmcn 
to fcda: comprchcn(a ad lc inuicem funt vtfcgmcnta . T^mreihngula fub a c mtegra^feg- 
mentis b p fe(ii,fciltcet b c, g d adfeinnicemfunt^vt zcad cnfigmtnta^tc i\adKD re&anguU 
quotcunque futrint. 




Si triaguli ad vnum laccru adla fuerit aliqua re<f>a linca paralIcla,propor 
tionalitcr fccac ipfius crianguli laterarctfi trianguli latcra proportionalitcr 
fcda fucrinc . Pcc fcdioncs duda linca rcdta, parallcla cric ad rcliquum cri- 
angulilacus. 

SittriangulumKG i^aJ cuiusvnumUterum c tfaraffeU 
B d dacatnr intrerjum: Dico b d fecare reliqua Utera a c CT* 
A E frofortione AtaJ* c,vt Kt>adx>t.. ^jtomam enim trian- 
guU B d E ^ b D G fiifer bafi » d dr eifdemfaraUelisexifiem- 
tia^funt fer 5 7 frtmt aqualia:fid idem triangulum KTiDada- 
qualia fctltcet b d e b d c eandem raiionem habet fer fifti- 
ftinum quintt , CT fer fracedentem , eam habet a b d j</ o b e 
quamKDadv) ^^(^ KtT>ad%D G^quam K^ad b chabet.Se- 
queturtgiturfer 1 1 quintiejfe Knadsc ,ficut KoadDe. Ad 
fecurtdam autemfartem fuffenantur Uterafecia Ktadzcft- 
cut KDad D E ; Dico b d effeiffi c t farallelam , ciim autemfit 
Atad»GVt ADado t,ertt(ferfracedetem)K b d ado b E,y?- o 
(ut idem KKDadEDC.Ad quM igitur eadem a b d magnitudo^ eadem hahet rationem,iffit(^fer 9 
quinti)funt xquales.TrtaBguU igitur d b c b d t erunt aqualia,fifer eadem itaque hafi b d rxi- 
Jientta,tn eifdem funt faraUeUt b d g i^fer frimi. Si itaque trtaguli advnum Uterumaita fmt 
rit altqua reBa Unea,^c. 

CoroSArium. 

Si paraHcb vni latcrum trianguli triangulum {ccucrit,fimilc toti a toto tollct.2^«» froftr- 
SionaUs fecat vt fatuit KcadK^vt KiadK v^yerit tiritur vicifiim ( fer 1 6 quinti) ac akKi.vt 
KtadK D,frofortionalUigtturJuntcircaC0mmuneadKangulumUterayfid.*quiaguU:namK « c 
A d ireifa^cadunt tn faraUeUs,quare anguUs a d b iffi a e o a b d tfJiK c e aquales efficient, 
(fer 2 9 frimi.) Simtlta tgitur erunt^ a b d abUtum , c^ a b o totum {fer frimam diffinitionem. 
huius.) 

froftfi 
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Tropojitlo tertia. 

Si trianguli angulus biFariam fcccccurjdifpefccns auccm angulum rcda 
fecucrit & banm.bafis fcgmcntacandcra habcbunt rationc,rcliquis ipflus 
trianguli latcribus.Etfi bafis fcgmcnta candcm habucrinr rationcm rcli- 
quis ipfius trianguli Iatcribus,a vcrticc ad (c<5lioncm coniundta rcdla,bifa- 
riam fccat ipfius trianguli angulum. 

Tnanguli a b o aftgnlsis a bifariam feccelnr ducfd 
A D^perp primi^JecaKlc bafm in n^Dicoeffe ^ vaJD c, 
ficut K saJ A G. Per ftgnutn o parallela excitetur ipfi 
A D fitt^ o M.ExtenJatur autem relia b a //; r, in paral- 
lelas autem a d e o cadens b e, axgulum b e o angub 
B A D acjualem {fer 2 p primi) efficit^n eafdem rurftu 
faraUelas cadens a a^alternatim kgbct o a d angU' 
los *i]uos tfficit, per eandem^finguU igitur a n c , a o b 
anguli fingulis b A d c^c a o fMnt^equales.Et igilurad- 
inuicem^um tpfi b a d ^ o a d fint per hjpethefim 
ijuales.Latera igitur a e,a g aejuis angulis fubtefa (per ^ 
6 prtmi ) .■equalia ernnt : quia verh ad vnnm laterum 
tridnguli b e o aSla estparallela a njpropcrtionaltter erit tDadoG ficut tKod Kh {per z huius) 
hoc eH adKO fibi ^qualem.Jd fecudam vero partemfifuerit ado ovt n k ad kc: Dico a ver- 
lice KadfeBionem m coniunBam^ngulum b a o bifariamficare^ijponantur b e o k prius^ 
e^uoKtanieH b x>adv>G.,fic ^ Kad k G^crit {per pracedentem) zvadoGvt^KadK t^^ijuales igi- 
iurfiuft K B,A o reiU^ proinde {per y primi) anguli a e o,a o e (auiadbafim) fimsUter xquales: 
fequeturtgttur {per zpprimi) b a d ipJiK % o c^" g ko ipfi k g ^ rffe aquales y(jradinuicemtgitur 
^quales erunt d a b,d a c^ciim fint Jtqualtbui diquales.Btfariam ttaque fecuit re£Ia Kttangulum 
» A G .Si igitur trianguli anguli4s^c. 

Tropojitio ^uarta. 

>€quianguIorum triangulorum proportionalia funt latcra qux circum 
arquales anguIos,& fimilis rationis funr,qux xqualibus angulis latcra (ub' 
tcnduntur. 

Sint triangtila aquiangnla a b o,d c e, habentia angu- 
lesaqnales a b o ipfi o o EjCJ" a o b ipfi d e c, «f^- b a o ipfi 
c p r : Dico ea jiroportionaUa habere latera^K zadoo vt 
zoadc E,a// jj, A o ad D E aqualibus angiilis fubtenfa, Po- 
tutar trianguU uto( vel fimiUterdefcriptt ) latus e o //» 
re^am ipfius o ^^uonuimanguU a o b u e c funt aqua- 
lesJter 3 8 primt^paralltU erunt a d c^ c K,quia vero an- 
gult K B o (Std G f fuHt xqnalesyerunl {per eandem)paral- 
ieU A B c^ o c. Compleatur tgitur paralleUgrammum k o 
D i.^nre{fam cadcni b d,o ifper prtmt^ciimfint eidem 
K o paraUeUyCr coiicurrant tn vJimtUter b a,a x, ciim pa- k 
ralleUfint ipfi o d. Ciim autem trianguU b f, z ad vnum Utut b i aela fit paralleU d o , erit v o ad 
o zficut tuado lyhoc estyad o a fibt aqualem.SimiUter quia advnum rurfui Utus 1 1 acla ejl pa- 
ralleU k g ^ertt noad oi ficut t Kad kxJioc eFf o r> fibi aquaUm^ficut igitur conuerfim {per co- 
roL^ujuiKtt )ioadG t,Jic KcadoEf^ fic fuit Kzadi) G.K^eqHiangtilorum itaque triangulo- 
VimproportionaUa fiint^(jrc. 

Propojitio^umta. 

Si duo triangula latcra proportionalia habucrinr,;(][uiangula crunt tri> 
«Dgula,£:(;qualcshabcbunt angulos,fub quibus ciuidcm rationis latcra 
fubtcnduntur. 
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Swt duo trianguU a b o d i z , querum Utera fint ^ 
froforttomlti a b a o i// n e j</d z, vtque ab aJ kg 
fic D f ddi i^Crficut A o o E //Vn z rf<:/ z i-:Z)/f^ ea tri- 
an^ttU ejfe <tquu»g»t'h& '"ludUs habere angitUs , quos 
eiHfdemrAtionisUterafitbtendurtt Jiilicet \ ipfiD^& » 
iffi hfMco iffi zjuper reClam ^zad fignum e angu lus an- 
guU ^aqualis conUituatur z e i^adfignum verb z aqua- 
lutpfiofitt.z i^per 1 5 primi, reliquus jgttur z i b relt- 
quo A eft ^equalis^per corolUrium primum 5 2 primi.K^ e- 
quianguU tgiturfunt a b c <^ i e 1 trianguU. Erunt tta- ^ 

que ( /'^r pracedentem) circa a i (aauaUs anguUs) U- j. 
tera proportionalia,A BadACVtiiadi z,,cr ABadi o vti had^Zydr a c ad c tvt iz ad Zf, 
fedficut A^ade oficfuit btad^ i,tgttur iv&vz adeandem e 7. eandem rationem habetesfunt 
(per 9 qutntt)aqualejfimiltter x>z&\r aquales eruHt.Sequ^tur itaque{per Sprimi)cit d e d t 
tpfisit^ \z& bafesftnt aquaUs aquianguU efeDBi&i%z trianguUfed /// a b o trtanguU 
qutangHlumfutt 1 1 r.Verprimam igitur communem fententiam^etdem a b g aqutangulum ertt 
D E z trtangulum.,&£quaUserunt anguli b a o //// e D i eiufdem rattonis Utertbus jubtenfis.Si 
igttur duotrtangulxUtera proportionalta habitertnt^c. 




Trofojitio fexta. 

Si bina criangula vnum angulum vni angulo ^qualcm liabucrinr, & cir- 
cum xqualcsanguloslatcra proportionalia xquiangula crunc triangula, 
&a:qualcshabebunc angulos fubquibus ciufdcm rationis laccta fubtcn- 
duntur. 

Sint duo trianguU a b g d 1 z , vnu angulum 
A vni anguU d aquaUm habetia , circum eos au t em 
an^-uUs, Utera b a 4^/ a g ficut r.vadt>z: Dico re- 
liquos anguUs ftltcet itpfit &oipfit( eiufdem 
rationit Utertbus fubstenjosytquos effe.\^ ddatam 
reBam n x ftgnumque eius z tpfi c ,aqualis angu- 
lus conjlituatur d z i.ad fignu autem vtpfiA aqua- 
lis fial 1 D , reliquus itaQ. b reUque i aquuseritper 
corolUrtum 32 primi.yiAequtanguU igitureruntB 

K*o&x>iztrtanouUi&proinde(per^huius)e- r • , 

TttABadA oJcutxyiadD z.SufceptumeFiautemvt^ AadA oftcv.^adv>z-ficuti^tur(per il 
qutnti)x> E aL rSic vxadr. z^quaUs igiturfunt(per 9 qyi»tt> ^& r> u Sedtriagult e d z duo U 
tera e d d z duobm i d d z &angulus e d i anguU i d 77*-«/ ^qualta. ^eqitianguU tgttur,per^ 
primi,erunttrianguU e Di 1 d z,&aqualta,aquianguUproindeerunt,perprimamcommunemfem 
tentta.A b o &viZ:qutavero,per hypothejim,aqualis fuitangulus » tpfix,&eulemiaquus ofUn- 
fuseH ty& ideo e ipfi « aquuserit,fimiliter z ipfio, reltqui qmdemfub quibus eiufdem rattonts Utt 
ra fubtenduntur.Si tgitur bina trianguU vnum angulum vni anguU aquaUm &c. 




Propofttio Jeptima. 

Sibina triangula vnu angulum vni angulo xqualcm habucrint,circum 
auccm alios angulos laccra proportionalia: Rchquorum vcro vcrumquc fi- 
mul auc minorcm auc non minorcm rcdlo , ^quiangula cruntcriangula, & 
^qualcs habcbunt angulos, circum quos proponionalia func latcra. 

Sittt 
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Sint duo tnanguU a b c, d e z^iMgiflitm a m- 
giil» D ^quulcm nabentia tCircaveroaltosAKguUs b 
Cr H latera pr0fortioKalia tit ad%Q tVtt» tadhz, 
Reltquorum vero c(yz Jitprimomin^rrecfotjuili- 
hct eorum: Dicc jequunguU ejfe trungula sza 
i> E z, ^ aijuaies hal/ere aKgulos b 0" i,circum quos 
froforttonaUa funt latera^ qued finon jint aqnales b 
Cr ^tjif B mator. t^dfignum b rectx a t^fer 2 5 prt£^ 
jtu 1 centiituatur iffi t aqualis angulus a b i ; Cum e- 
nim^qualesfint a /yj/? d a b i tffi d e z anguli, reli 
quus A I B reliquo z aquus erii,fer coroUar.^ 2 pnmi.Sicut igitur otadi x^c erit hnadi i,per 4 . 
huius.-fedficut iitadt lyfic fuit k b4</b c^ficutproinde adtx^fic s tadzc.^equales tgitur 
Jiint iicrt Cyper fecundata partem p qutnti.Angult itaque b i o b g i {ad hafim) funt aquales,per 
5 primi,quia vero tdem » i o b g i funt{fer 1 7 prtmi) duobits recfis mtnores , tpfo b i c Cfcisiente 
vfio reHo tf.inore^reUqutis a i b vno reflo mator ertt.^per 1 3 primi. Et oHenfus esl aqualis ipfi x aa- 
gulo^ref^lo quidem minoripofito.^quod (ieri no potesi.7(emer itaque angulorum K b g cJ^d t z aUero 
mator est.^aqiiaUs igttur funtSit rurfus fccuao no mtnor reiio quiUbet angulorit g(^i :Dico a b e 
^ D E z aquos effe.Stautemnonfit b TKaior,<^{yt prtHs)ftt a b i aquus tpft d e iJteUquus b i a reU- 
quo z aquus erit,pcr corolL^ 1 primt.Et tandemanguU b i c ^ b o i .rquales erunt.^ fed b c i non mi 
tsor reflo fupponiturJ?tnf igttur b i c c?' n c i eiufdem trtanquU a»guU,duebus reciis non funt mine- 
res.jcontra osienfum 1 7 prtmi, qued esi abfurdum . ^jiaUttet igitur via tic^E an^uU funt aquaUs, 
circumquos proporttonaUa fiint Utera,^ protnde{per pracedeKtem)aqutaguUfunttrtagiiU a b 0 
CTD E z.Si itaque bina trianguU vnumangulumvni angidoj(^c. 



Propojtcio oBauiS. 

Si in triangulo rcjflangulo , ab angulo rcd:o in bafim pcrpcn<Jicularis 
agatur,qu^ ad pcrpcadicularcm.criangula {imilia funt toti & adlDuiccm. 

Sit trianqulum a b c habens angulum refium A^a 
quo perpendicuUrts tn baftmdemittatur a \>:Dtcotri 
4ngula A b D A D G fimiUa effe toti a b g,c^ adtnui- 
mtcem. TrianguUrum a b c c^ a a d reflifiiKtangu- 
lijf iUcct per hypothefim b a c, (jr per demijfam k d, 
aniulus K D i^communisvero efi b angulus. ReUqui 
i^itur bad^aod( per corotlarium 5 2 primi)erut 
^quales-.quu fimtUter trianguUrum b a o q- a c d 
diio anguii b d a a d g refti funt .tquaUs, (jr duo alif 




B A D A G 



D fuerunt aquaUs,reUqut(peridem coreli.^ 2 primt)K b d o AV^quaUs erunt. AEqui- 
anguU tgttur erunt trtanguU abg abdctao vt^Ctrcum igituraquaUs anguUs Uteraproportt- 
onabaerunt,per4fhtiius.F.tproinde{perprtmamdiffinit.hutus)fimiUaerunt/ciUcet a bdc^ aoo 

(jqineadperpenJicuUrem)adtnutcem^tott k b o.A/ ttaque tntrtanguU reifanguUi&c. 

QoroUartum. 

A trianguli xcGto angiilo inbafim pcrpcndicubris mcdia cft proportionalis intcrbafis feg- 
mcntnrinlupcr inrcr bafim & vnumquodque fcgmcntonim mcdium, proporuonalc cft latus 
quod ad idcm fcgmcntum. Ciim fit vt ^oadu Kfic VKadoo circum^uaUs anguUs ,medt* 
epproporttonalis k d inter bafis fegmenta.Pr^terea erit medtum Utus Kotnteno o D^nt Utut 
A»/>«/froB BD, cemprehenduntentmeefdemanguUs,fitlicetG&t, 



Tropojttk nona. ProUemn i. 

A data icOlz iinca,ordinatara partcm abfcindcrc. 



EVCL. ELEMENT. G E O M. 

rropofUtMr A B refta^ tjua imperemM alujuam fartem abfandt^ >w 
fctlicet fix tertiafdecimas vel fj vt omm geometrtc* fartt comenire / 
hxc oUenddtur tuxta frima cjutnti diffinittone.Concurrat cHar reiU 
qtuda Kcad fiqnum a tn actitum angulun:^ rectx vero a g ^uotcHque 
propofitx ft^nenturpartes fiilicet i^,ad fixtamautemfit a o^Trede- 
cim vero habeat a Offoniunilx autem g b paraliela fiat d z: Ipfi fccat 
triafi^uli a b o latera a b a c proportionaliter^per 2 huiui.Stcut tta- y 
/jae Qt>adi> Kfic izadi A.Et componendo ftcut tota g a ad ordina^ ^ 

tampartem Knftcikad ordinatampartem k x%per 1 8 qutnti.t^ da- ^ /^ 

ta igitur relta k b ordinatam partem k z abfiidtmus. 

MONITVM. 

Sinitliterfi abfiindereadata k iordinatamincertamvelimusjecetur a c^er i i.ficundtinv^ 
Tum fimilufiet a z parsre^i Kt,e]ualisfuerit k d reSU k g,(jux tame incertje erunt^vt quandt- 
tjue latius.IJac de caujft h/ec incerta aque pars ordinata erit re£lx k t^vt alta qujcuis difireta. 

Propofithdecima. Prohlema 1. 

Datam rcdam lincam non fcdam, datx rcda: Jinca: fcda: fimilircr 
fccarc. 

EBo data recla k b non fe&a , data vero fe^a effo c t , cuius 

frimo fegmento xqualisfit k v>,fecundo d i^ertiovero % c^quot- 
quotfuerint in retla c r.Contuncfjt autem c b paraileU ducan- 
tur Dicr^ uA figno d parallela ipfi k b ducatur d k fecans e i m 
•x^Varalle[ogramma igitur funt d i t b d t.AEqnales itaque 
funt DT ric^TK IB rectx. Et quomamparaUela efii-x \ ipfi 
G c ^iCrit^per a hiiius^c lad e d k t ad t d, vel ficut h 1 ad 
1 z ipfis aquales. Et ciim tizfit paraUela ipfi o Byerit(^per ean- 
demjvt ottadDK/ictiadi K.Efl igitur kj ad i ivt cv. ad 

tn(jr\zadrK ficut ^ttad d a. Datam igitur reffam lineam ^ 

a b non feciofnydatd re6l* c f linex fecljt fimiltter fecuimus. 

CoroUartum. 

Hinc fit datam rcilam lincam in datarum rcdbrum ratione,lccarc. 7(am ccmungantur im 
reffam Itneam angnlum cum data reHa efficientem, datJt recid rationes habentesy velutt a d o a 
E Q^flam hoc theoremate data k b in earum ratienes habentcs a i i\ l * refiiisjcda esi. 

PropofitiwnJecima. ProUema 3. 
Duabusdatis rcdis lincistcrtiamproporcionalcm inucnirc. 

Sint binx recix a b kg ad angulum k difiofiia, qiu preducantur in 
reciumadi(^t>: Reiijtvero K c *qualis ponatur b t>.^contunlia b o 
faraHelafiat d v.J^oniam triangult Kt>t.ad vnum Utus d f. paral/eU 
exifttt B o, erit(fer 2 huius) Ktadho ftcut k c ad ob. Sed ko& 
funt xqttalestertt tgitur ftcut Khod k o,fic eadem kg adct. Dua- 
iut tgimr datit a b a o reiiis , terttam o e proporttonalem repe- 
riimut, 

Propofi tio duodecima . Prohlcma 4 . 
Tribus datis rc<5lis lincis,<]^uarram proportionalcm inucnirc. 

EM^CttJft- 
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Ex^enantur tres renjtjcilicet a b c^fiportet iam iffis tjuartam 
inucnire frofortionalcm^fint bnue rect* d e d z contingentem an- 
gulum conitituentes. Rect* vero a Jiijualis fonatur d t, ifft b ver^ 
dqualis fit T 7..At iffi o aquetur d i^contunBjc t i farallela ftat z f, 
frodufta u i ;/7 i.T rianguli itaque vzr ad vnum laterum t f ijf7i< 
eftfjrallela r i.Preforttonales igitur erunt {fer 2 huius) tjuatuor 
reftteyD ractr i Jicut Diadi uiffis aute d t t z d i ^tquales funt 
A B c- erit igiturficut Kadific cadif.. Tribui itaque datis reitis 
bneis, quariam inuenimus frofortionaUm. 



Tropojitio decimatertia. TroUema 5. 

Duabus dacis rcdbis lincis^mcdiam proportionalcm inucnirc 

Proponantur binjc ddt* rr<7-r,A b • o inreftum,quibus me- 
diam inquir.imnf froforti^inalem^fifertota a g femicirculus de- 
firibatur ad G,ad fignum vero b tffiK c ferfendicularis exci- 
tetur B D.,coniunftis K o d c reitiSytriangultim a d g reftangu- 
lumerityfer 5 1 tertif. cHmaute abangulo refto d inbafim k o 
fit dcmifja ferfendicularis d b Jffi e(l media frofortionalis inter 
fegmenta a b b o bafis k g ^er coroll. B.huiuf. Duabui igitur da- ^ 
tts refiis a s b c mediam prefortionalem d b inuenimus. 

CoroHarium. 

Hinc aflcqiiimur data redla linca,aliani rcdbm (duphim cius cxcc- 
dcntcm) in binas cxtrcmas proportionalcs illi (ccarc. Sit c data cuius 
duflumexcedat K B^ad fignum Kferfendicularisjiat d a qu.e aqnalis fo- 
naturdat* cfufer a b vero femicirculus defcribatur k g b, iffivero k a 
parallelaftt dc quacirculumfecabit^cumfit minorfemidiametro,ferhj- 
fothefim.,ferficiaturfarallelogrammum n f coniHn ftis c k c t:^equa- 
lif igtturerit c f iffi k D^crquia ferfendicnLiris cH ad datam k b (fer conftruftionem) iffa c f, 
reftam k b datam fecabit in cxtremas fibi frofortionales a f f b ^fer corol. 8 huius. 

Propojttto Jcchnaqttarta. 

AEqualium & vnum vnixqualcm habctium angulum parallclogram- 
morum,rcciproca funt latcra,qua: circum xqualcs angulos.Et quorum pa- 
rallclogrammorum vnum vni xqualcm habcnrium angulum, rcciproca 
func laicra qux circum ^qualcs angulos,ca quoquc funt ^qualia. 





Sint aqualia farallelogramma KtCTBC vnum angu- • 
lum D » z vnian^ulo i b i.<tqualemhabentia:Dico latera 
D Kadvr efie recifrocc ,fcut nadiii circS xquales an- 
gulos, cum anguU d b z ci" i » e fi»t aquales^fonatur i b^ 
in rectum iffius a i^reltqua d b erit in reftum iffius b e, 
funt enim ad verticem , ferficiatur farallelogrammum 
z f.^ertt ( fer 7 qutnti ) ficut Kvadzf. farallelogrammay 
fic B o adidem i ijitnt enimaqualu Kncm ^ifi^ /'^*' 
K^adzf.fic refta d% adt t^fer frimam fextt ,ficittque 
%Qadi ^fici vadt r^fer eandemtfunt enimadtnuiccm 



Er 



vt bales^ficut i^itur ( fervndecimam quinti) Dhadz? latera,Jic recifrece \tait r.Centir. 
nim vnum faraHelo<rrammum antcccdens, confequens confequentis ^ antecedentis altt 



Xerrttnet e- 
alteriusy 

ferfecundamhuiusdiffintltonem.Similitcr econuerfo ostendetur fecunda farsfcilicet fi laters 
DtadtB fint rectfrechvt isadi i:Dtco parallelogramma a b tQefie Jtqualiay cum fit eadem 
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rath (ex hyfothefi) nnadn n^rationi tiad^ r^tidtm erit {exfrtma fexti) farallelogrammtrKm 
A tadzBjtju^ •Boad idem z e. Iffa igiturh.% b g funt {per ^qmnli) aqualia.AEqnaliumUar 
que vnum vm aqualem habcntium^(^. 

Propojttio declmaqutnta. 

AEqualium & vnum vni a:qu%lcm habcntium angulum triangulorum, 
rcciproca funt latcra qu? circum a:qualcs angulos.Et quorum vnum vni 
qualcm habcntium angulum triangulorum rcciprocaiunt latcra^qu^ cir- 
cum ^qualcs anguIos,ca quoquc funt xqualia, 

Triangula a b o a d p fftt aqualia , angulos b a o ^jr 
D A E aquales haheant^d verttcem fcilicet: Dico ctrca e»s angm 
los latera effe recifroce OKad k xt^ficut i Kadhii. Cum autem b , 
angulifint ad verticem in reiiumerut b a r ^ o a d reciajri- 
angla ttaque abo a b d (cHim fnt/uh eadem altttudtne) ad fe 
inutcemjuntvthafes o Aad a D,/»fr i hutus. S imtliter triangu 
Uad hCr Ab B funtficut A tadA tjfafes . Sed cum ex hypo- 
thefi A B G cj- A D E trtangula ftnt aqualia^^ ad tdem AhD ra- 
ttonem haheant , eandem hahebunt ratonem , fer 7 qutnti. 
RefU igitmr o Aad A-o^^r^Aad A^^i^ eandem tffs trtangu- 
lis habentesrattonem)adtnuicemeandem hahebunt ,fervnde- 

ctmam qittnti. Alternattm igitur erunt froforttonales gaj<^ad,'1//eaWab ,per 1 dtffinitionem 
huins.Adfecundamautemfartemfuffonanturejfereciprocao AddA v>^icut ^ Aad av.:Dico trtatt- 
gttta A hG(^ ADieJp aqualta.quontam enim eU eadem ratto c AadAD, qua e a ^ a b ^fed vt o a 
ad A t>,fic A B c ad A i o triangula,perprimam fixti,ficutque lAadA tfficfimiliter a d vadA d b 
Eademigitur erit ratio A b g trtangultad a d vi.fqux ipfitu a d ^adtdemA d n.K^equaliaproinde 
erunt a b o a d htriangula^er 9 quinti. Aequaliiitgiturc^vnumvniaqualem habentiily (y-c, 

Tropojttio decimafexta. 
Si quatuor rcdq lincx proportionalcs fucrint , quod fub cxtrcmis com- 
prchcnfum rc(ftangulum,xquum cft ci quod fub mcdiis continctur rc(5taa 
gulo. Et fi fub cxtrcmis comprchcnfum rcdbangulum a*quum fucrit ci 
quod fub mcdiis continctur rcdtangulo, quatuor rcd? linc^ proportiona- 
Ics crunt. 

S ini quatiior linea propertionales a ad c^vt ^adx> : Dico compre- 
henfmm reflangulum fuh extremiis a d aquum effe , et quod a me- 
diis ifjrGfit reifigf i^ . Fiat ex ad re£iagulum,ttem ext(jrG aliud 
rea.ii;'Tulum : quoniam paralielogramorum K d ^r b g reciprocafunt 
latera,A quidem ad o ficut ^ad d,m funt aqualia^per \ 4 huius. Rur- 
fmadfecundjm partem , ^fiftipponamus fub extremis a(^d conte- 
tum^quum effe ei quod fuh meaiis b g continetur-.Dico ipfis quatuor 
hadc ejfe vt b ad D.Cumaqualia fint rec/agula a d » c latera ha- 
behunt reciproca^ertt igitur Aadcvt tad D(per eandem 1 4 huuts). 
S iitaque quatuor re£ia linea proportionalts^c. 

Propojitio decimajeptima 



D 

A 






G 

B 



Sitrcsrcdlx lincc proportionaics fucrint , quod fubcxtrcmis compre. 
hcnium rc(5langulum , ^quum cfl: ci quod a mcidia quadrato, ctfi quod fub 
cxtrcmis comprehcnfum rc(5langulum ^quum fucrit ci quod a mcdia qua- 
drato ipf^ trcs rcdl^ linc^ proportionalcs crunt. 

Propo. 
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ProfonantHr tres reSt* Itne-t prtportiondles a b d fciUcet a 
•^ijicnt iadxi^ex K^v vero fiat reftangiiliim AD^crex» quadra- 
tum B c fiat : Dico ^qunm ejje reliangulum a d quadrato b c^itm 
nim fint xquales s c^ritftcut Kadtyfccad o-.quatuor igiturfunt 
reft^ proportionales a b c vfubextremts itaque earum kdro reftan 
^ulumy£quumeJ}(ferpracedentem)reffangulofubmedifs tccompre 
henfo^uod quidem est quadratumipfius b medu. <^EquumeJi tgp- 
tur reclangulum a d quadrato b c :Ji vero econtra reilangulum *- 
quum fuerit quadrato b c^pft a b c d (^fer prxcedentem ) erunt pro- 
fortionales:fed cum b djint aquales , erit ficut kadtfic tado^i 
igitur tres reff^ linejt proportionaUs fuertnt^quod^Crt, 

Corollarium. 



5S 






Hinca(Tcauimur,quamIibct rcdam cflc mcdiam proportionalem , inter quafliis duas rc- 
«^aSjXqualc miipfius quadrato rcdangulum conllitucntcs. 

Propojitio decimaoSlaua. Troilema 

Adacarcdalinca, daco rciSlilincofirailcjnmilitcrquc podcum rc(flili> 
ncumdefcribcrc. 

Ejlo data reBa Kzfa qua defcrihendum 
fit reffilineumfimile fmiliterg^ pofitum ipfi ^ 
c D F t,fubtendgt angulum c refla D^,(jrfic 
^HOtcunque angulos reililinei fubtendamus^ 
ipfumm trtangtila refoluentes^fcilicet c d f, 
D F B .• t_/^ d ftgnum A ^ datam reflam a b, 4- 
^tuilis confiituatur angiilus ipfi d c fysitqnK^ 
B A G yper 2 5 primi , <^ ipfi c d f aquus fiat a b o , reliquus a c b reliquo c f d ( per corottarium ^ 2 
■frimi)jtqttus erit.K^ei^tiiangulum itaque efi triangulum a b o iriangulo c d \:fimile igitur fimili- 
tcrque erit pofitumftcutque fnedGzfic erit c d a 7i,per 4 huius.^d reflamautem b o firmli* 
ter depribatur iriangulum ici ipfiov iyquia vero aquales funt bini anguli a b c c b i binis cnt 
F d iytotus c D E toti A B I equmeritfimiliter KO\ipficf ^^necnon r ipfi i. Ertt itaque faado b./T- 
cutx> ^adtuSedfuttf \>ad oTificutc vadKt^erititaquecviadK b.v^d ^ad^ \,circumaquaies 
angulosfimtliter ofiendetur cradK G,r/ cDadKi,&rnadci.T otum itaque a b o i reflilineum 
toti c D, firefiilineofimde fimiliterquepofitumeff i&circumaqualesangulos lateraproportto- 
itaUa hahet.A data itaqiie reffa linea dato reffilineOiCrc. 

Tropojim decimanona. 
Similiatriangula,adinuiccm indupla funt rationc laccrum fimilisra- 
cionis. 

Stnt bina triagula a b o maius ^ d e z minus 
fimilia,angulos a o b angulis d z e aquos haben- 
tia: Dico triangidum ad triangulum duplam ha- 
bere rationem , quam latus ad latus , fciiicet b o 
ad iz. .^ontam enim triangula funt aquian- 
gula.^ per i dtffinit. huiusyproportionaliter erit 
KKadoh ficut KcadBz per 4 huius. Sit autem 
vttc ad zi Jic(per 1 1 huiut) lEads^. Tres ^ 
ttaque proporttenaleseruntyquarumprima BC 
adtertiam n 1 di/flamhahet rationem,quamad fecundam^z per 10 diffintttonem qutnti.^i^ 
vero K^adv^ fupponitur vt n cadtz,crvtii zad n\. Erit Ktad Divtvzadn reciprochper 
1 diffinitionemhuius. ^are (per fecundam partem i j huius)aqualta erunt kh&dbi trian- 
g»Ia,CHmanguli i&n(int aqHales.FJf autcm icadt\ bafim^vt triangulum a b o W a b i perpri- 
mam hutus.Eff iz;itur Bcadnivt k b c ad triangulum d e i,aquum tpfi kzi. Sedn c ad t l 
dupUm oiienfa est habere rattonem^Mam latm hoad latus hZ.T rtaiuium tgttur KBcad trian- 
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galum D F z ^Hplam hahet rattonem tjuam ktus b c 4</ Utus e z , froinde qttam fimtiU raitonis 
rtli^ua latera. Eademeii emmratio {per i difjintttonemhutui) laterum. Simtlia itaque trianyt- 
Lx/UtnHicem tn dupU ftint ratiene,&c. 

Trofofitio 'vtgtftmA. 

Similia poligona in fimilia crianguladiuidunrur,a:qiialianumcro,fiC 
proportionaliatotisiPoligonumauccmad poligonum, duplam habcc ra- 
tioncm,quam fimilis rationis latus,ad fimilis racionis latus. 

Sint fimilia poligona abode^^zi A. 
T K i.;Dico eadiutditnfimtlia triangula(jf 
d^ualia numero. Et finguU ad finguU.yejfe 
vt totum ad totum poligonum. Poligona 
vero admuicem hahere dupUm rationem 
Uterum fimilU rationU ,Jctlicet /juam a b 
ad z lyvel aliud adaliud Jimilis rationU 
Utus. Cum{^per hjpotheftm feufgurarum 

fimilitudinem ) aqualU fit b a e angulus 

I z L anguU. Et circum /tquales angulos ^ ji 

froportionalia Utera,fcilicet t\ad At ficut izad xl. ConiunctU b e i i reffU^ aquiangit» 
U erunt^^er 6 huius^trianguU a e b z l i angulus a b t anguU z l l aquus erit.Sed cumffr 
consiruciionem totus a b c toti rir anguU jfitjequus,(^ahUtus a b e ahUto i i l, reliquus e b o 
reliquo l i t aquus erit,fer decimamnonam qutnti : lunciU autem e o l t rec/U, quoniam eH 
vtitad Ktfic-Liadii circa aquaUs anguUs .Et ficut i^zadt cftc iiadit, aqua rattone ( fer 
3 2 quinti)erit vtt.^ad^Qfic\.\ad\ ■x.K^tqui citm e b o angulus l i t anguUyOHenfus fit aqu4' 
lU,aqutanguU crprotnde fimtlia erunt e b c l i t trianguU\per 6 htttus. \^oniam enim aqua- 
UseHangulus, b c d anguU \-t tcrhot ipf \. r i. Reliquus f c d rcliquo l t k aquusertt. Et eO' 
dem argumento patehit anguUs d e o k l t aques effe^cr proinde ( per ttypothefm CT fextam hu- 
tus) trungulum e c d trianguU l t k aquum ejfe. Poligona igitur tn ftmilta irianguU, (jr numerg 
^qudU-i diuiJafunt.Cateriim,quia finguU trianguU ftngulU funt fimtlia^erit vt hzadv. \fic 1. 1 ad 
i\..Permutatimvero {per I6 qutnti)vt At ad zxjicit adi.\.Sitautemit. commune Utus 
trianguUrum a e b b e c. SirmlU vero rationU fit Utus l i, commune trtanguUrum z l i i l r . 
DupUm habent igitur rationunf {per prafatam) finguU trianguU Mnad i i\,Cr^tcad lit 
adinuicem^quj/M habentJimtlU rationU Utera t b adv l.Eandemitaqueadinuicem(per Jcxtam 
ctmmunem Jententiam) hahehunt.ldem osiendctur de triangulU e o d l t ic eandem habere 
quam ^Koadi^ r,Jcilicet dupUm communium hcadLr Uterum. Sedfcut Aiadz\fic fuit e b 
ad\.i. DupUm igttur hahehunt finguU trianguUad fmilia rationem quam a z adx \.Totum igi- 
tur poligonum Aicm ad totum z i t k v^andem habens rJtionem( pcr 1 2 qutnti) qtiam trian- 
guUjimtlia^upUm hahet rationemquam A sadzi JimilU rattonU Utera.Similiaitaque poligen* 
tn fimilia trtanguU diuiduntur,cr 'tqualia numerOj(^ proport.crc. 

.t CoroUartum pnmtttn. 

Hincaniimitur,omncsrc^ilinc3s figurasllmilcs,dupbmhabcrc latcrum fimilisratioms 
rationem. Omnes enimfgura refiiltnea fmiUstn fimilia refeluuntur trranguU,perque id dt- 
moniiratumesi. 

CoroBariurrt fecundum. 

Tribus datis lincis rcdiis proportionalibus,crit ficut prima ad tcrtiam, fic quod a prima rc- 
dilincum, ad illud quod ex fccunda fimilc, fimilit^rque dcfcriptum rcdblincum. 2(en^e im 
dufU rattone prima ad fecundam. 

SupereB huic tbeorematiohteftum immtntns dtfcutiendum. Ait namque fecunda pars ftmili* 
poUgona duplam hahere Ulerum rationem. ^jiidtum ciim jcqualia crfmilta fucrtnt poUqona? 
quanam arte dupUmhahebuntUterumrattenem ,tuxta huim Jententtam? J^intmo pottuscan- 
dem hahercnon dupUmcompcrimus, 
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Adhjc(,ritioHUdufUaHtCHi»fMismHUif itcisortum^fiiii^^^ fe dufta fjuantitjtf ^propa- 
hnt dtctmd qut/itt utcnept qutnta hu-.us diffimtionesAtqiti ^cqualttatis ratio^ vnitate denum:natA 
fuitpfus (jHMtitatemJjoc ejh vnitatem vnitate multiplicans tnfetpfim denuo incidit^b quodnulU 
ftalterattoniohnoxia..^a de caufavnttatis dHflamtrifLtmaltamqne muUifltcemfer fe produ- 
a.wiyil vnitate nHfjiiam recefHramarbitremur. In rationtbiis nimirH dnpU tripU aut altx qua- 
hU muUipUcesfmpliciiinfe ducJu gifr^nHntHr^nonperqHantitatHmaddittonem Jiue vnitatum re- 
petitionemvtapHdartthmeticos,quodUtius hisdiffintttonthusexpreftmiu. idcirco ratiohi *qu4- 
Utatisabvmtatedemminautmiis^quodeavntCHm fit interflitium.,inter iwtquaUtatum excejfus 
tncremento genitos.,aHt defeeius decrementopro Utos. Excejfus quidem integris numeris vnttatem 
iti tncrementum iterantibus^defeaus verofraais eandem tn decremenlumrepetentibusrtquaUta- 
temaHtemvnitaSt,nnlUaUerationifHbdita.,incrementofciUcet aut decremento iamdudum expo- 
fatmus:qH4re tquaUtatts rationtmfuttpfiHS mnUipltctm veUtti vnitattm dtccrt noa vertbitmr, 

*Tropofttio 'vigefimaprlma. 
Qua: cidcm rcAilinco func fimilia,& adinuiccm funt fimilia. 

Sint eidtm rtBiUnto c fimiUa rectiUnea a 
»:Dico ipja Kttjfe JimiUa.Cum enim a(^b fint ipfi 
c fimtUa^,tquaUs ipfi c habent aniiilos^er primam 
diffinittoncm hnius ergo adinuicem ( per pri- 
mam communem fententiam) aquaUs : quta vero 
(ircumjtauaUs anguUs ipfi c habent Utera propor- 
ttonaUaJtocett^iufdemrationis^perprimam dtffi- 
nitionem^dr admuicem ctrcHmtquaUs angulos iaterahabebunt eiufdem rationis,ptr vndtcimam 

qitinti.^.tttaqutttdtmrtchUneofuntfimtUa,c!radtnHtcem{per prtmam diffintttonem hutus) 
trunt fimtUA. 

PrDpoJttio 'vt^ejimafccunda. 

Si quatuor rccf^a; lincq proportionalcs fucrint,qu? ab cis rcdilinca fimi- 
Iia,fimiIitcrqucdcfcripta,proportionaliacrunt. Et fi qu£E abcis rcdilinca 
firaiiia,fimilitcrcjuc dcfcriptaproportionaiiafucrint,ipf^quoquc rcd^ li- 
nca: proportionalcs crunt. 

Exponantur qua- -r , ^ 

tit$r refi* Une* pro- 
portionaUs^ k% ad ox) 
vt t z ad n : Dtco rc- 
f/iUnca tx Kz cr o d 
pmtlut^ tam adinutcem ' 
feruare rationem,quam j 
reililtnea fimiUa Jimi-y^ 
Utirque dcfcripta , ex 
n ad fc feruant: 

Datif A B G D tertiam x ,ipfis vero e z i t tertiamo proportunAltm ( ptr vndectmam bmus) inst^ 
ntamus. Erit i^itur ficut prima K-tad terttam ^/ic kz L,a prima defcriptum^ad CDxa ficunda de- 
fcriptumfimiUrentlineum.ferfccundumcorolUriumvigefinuhutus.^&pertdem ceroUarium e t 
adoficHt E z M rcMineumadit ufedcumfit KBadGnvtziadi x^cjr o nadxvt i rad o,e' 
rit xqua ratione ( per vigefimafecundam quifttt) vt Knadx f»;t.rad o.Stcut itaque Kti. ad odk 
ficzzMadi Ts,pervndectmamqHinti,qu*ab eis itaque reffjUnea fimtUa proporltonaUa eruntt 
Sed tamadficHdum,funto qux exKto- gd fimtUa ( k t l Crcu k) inea rattonequa extzcriT 
JitmUa^R I M I T n:Du0 ipfas KtadQoefievt iiadi -t^itm tntm ea re{fiUnea fint in e.idcm 
rattOHt.,perhypotheftm,C' ratumemhalKopt Uterum KT.adG DjCr izadir dupUm^tr coroUartit 
vtgefinu.hutus^p/a Uttrum ratto (/>f ' mmunem fententtam) cadem ent/ctUcet AiaJ 
oovt Ezad ir,SlitaqHe quatuor rti.i . 
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SHbnenit Theoit huictbeorematt lcmtru fecund^parti huiiu objudiens.cui obiic it OjlendeiuUm 
tnUciualttutemUtcrurH^cumremUneAfuritsquac^fimiUa quod ab huius theorematts fententis 
Jecernitur,(ju^ tantitm fimiUs rattonesnon laterum exceJfus^aijuaUtales aut defellt^s exoptat , tlU 
'vtiquefimiles fubgeneraU DroportionaUumdemoniirattonefitisfupercjuefeuentur. T^on enim rf- 
quacrfimiUd ejfepeJfuntabfquetquaUumreaarumdefcripttone.ldequidem lemmanon tnconfuU 
toprxtermtfimMs^tanquammtniminece{jarium.SedvotiortobteclooccurrentesprxUbat*'t;tgefiiM 
menitum tmpendtmus quo pertculum ex ^quisfimtUbus emergens erumpamHs . 

Pnpojttio yigejtmatertiii. 

AEquiangulaparallclogramma,rationem adinuiccm habcnt,coropo(i- 
tam cx latcribus. 

^iademonflrauimus decimadtfjinitione quinti-^fjr quin- ^ 
ta huius extremerum rationes ex mtdtorum rjttonibus confia- , 
re^Propenamus bina paraUelogramma xqutanguU^quorumJin- ' 
fuU aquaUs angiiU in o concurrantjint^ ABOD(y-GEz ijit ' 
\utem in reflum b o i reiJa reUqua e c d ( per conuerftm i J 
primi) in rellum ertt^ CT perfciatur paraUelogrammum c t: B 
Dico rattonem ag ad ci paraUelogrammorum , componi ex 
rationtbus laterum b oadc\(jrT>cado ijquoniam tres ftnt 
ma^nitudines a o o z earum medu o •x^ratio extremarum 
A oadoz conHat ex rattontbus medtis ,per quintam dtffni- 
tionem huiusJctUcet agj//ct^gt</oz ^fed ratio ko ad 
G T eadem eH rationi icadoi laterum^perpnmam huiuSytp- 
fius vero oraJoi ratio^eadem eH rationi aUerms Uterityt» o 

adreUquum o ^,pereandem.ConRatigiturratioKoad o i paraUelogrammorum ,ex rationibms 
Uterum ioadoi^^ooado i.^equianguU igitur parallehgramma rattonem^cc. 

Tropofiito yi^ejimaquarta. 

Omnis parallclogrammi qu? circa dimcticntcm funt parallclogram- 
ma,communcm ci angulum habcntia,fimilia funt toti,& adinuiccm. 

Sit paraUehgrammum a b c d cuius dimetHs eUo a g, ^ 
circa quam exisiant paraUelogramma e k t i commtf- 
nes ei anguUs habentta adKO-c. Dtco ea feiUcet e k , t i 
fimiUaeJptoti d i^O" adinutcem^quonUm paraUebgra- 
ma Junt b d,e k t i^nparaUelM a e i,k 2 t ^ d i oy?- 

A K D,t z i,K T ocadens K i oreila.t^nguUsh Kzipfi^ 

KZAjEZA^KAZ, TlG^10I,TGZ/y>/?IZG,BA0 

i^^A G v>,ac B G A ipfi DKG 4quos {cx 79 primi)efficit: 
reUquos itaque b ipfi d,e tpfi k,c^ t tpfi i {per i ceroU. j i 
primi)^quaUsJjaud fecus factet. AEquianguU igitur C" 
fdee fimtUa Jiint trianguU kzg tpfi o d a,a e z //>// z k a, 
^ z T o ipfi o 1 zftcut tdeo KiadtcficAt adt i,ae zr 

*drc,fHb iis itaque reBis cemprehenfa paraUeUgramm* a b c d,e k t i fimiUa funt , ex prim* 
dtffimttone hutus. OmntiitAque paraUelogrammt qu^ circa dttnct lent emjunt^crc. 

M O-NJ T V M. 

K^mpUorifaftu hanc per 2 hutm^i^per x^&i^ qutnti^denanHrarepdtuiffemusfed faciUtdti 
confuUnteSjCompendtum proUxitattpratuUmus.fnfuper contuUmtu tllud{cetimmnem ei aMgmli ha" 
bentta )taquam necejfarium cenclufiont generand^ : nam abfijue commmni nftpiitt deptrit eormm m- 
ceffarid fimiUtudoyVt prexima i6 patcbit. 

Propo- 
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PnfoJiuo^vi^eJlmaciumtA. ProhlcntA 7. 

Dato rcciilinco fimilcj&alij dato xquaIc,idcmconfticucrc. 

EFioddtMmreclilineum K b g ,cuieforteatftmileconsHtue- . 
rf j D «jI/o •tqKale . t_y/<^ datdm rellam b g a b g , <e-. 
tf^/r conHitMatur recl.iffgulum b o e l tper^^ pnmt^prodM- 
ffa vero tcim ad reiiam c £ angulumcjHe zci ipji ,<f- 
qunmreSiangulumfit c e z m. Rcdisforro b g c z mediaprO' 
fortionalis mueniatur i t ,fer 1 5 huius^ a reiia i t a b o 
fimile defcribatur relftlineum k i t ,fer 1 8 .• Dico k i t 
fimile datOK b c ^aquitmque ejfedato i> , cumfint tres fropcr- 
Mftales b o, I T, c irecfa^ erit nQadoz tertiam^dupla ratio 
quameiufdem b c adfecundam i t^er i o diffinitionem qutn- 
ti . Sicut BO adaz ,fic per prtmam huiits refUngula itad g m. Ipfi igitur b e c m duplam ha- 
bent rationemquam ncadn ,fed duplamquam scadir hahent, a b c ^ k i t ^per 2 o hutut.fi- 
cMigitMr^tadc Kfic K^cad%. \ ■tyVicifiimigitureritit. adAtcvtcnad Kir,per i^quin- 
ti.AequaUefiautemtiipfi a b caquale igifur erit(per i^qutnti) c Mspfi k i r:eidemi €ro c m 
^qujtm futt D datum^ipfi itaque d dato aquum erit k i t ,fimile autem defcrtptu tpfi a b c d&tv . Da- 
to igitur reiHlineo fimtU^Cr alif dato aquaU idem confiituimtts. 

Pnpojttio 'vigejtmafexta. 

Si a parallclogrammo parallclograramum aufcratur fimilc toti , & fimi- 
litcr pofitum, communcm angulum habens ci, circum cundcm dcmcticn- 
tcmcfttoti. 

paralUbgrammo a b c d paraUeUgrammum auferatur \ 
A E z y.tfimiUcrfimtliterpofitumtotiA b c o^^infupercom- 
munem habens angulum K^cum toto : Dico vtriufque dimette- 
tem A T ^ A z c eandem efie re£Iam.,feiiis bifariam a b b o 
latertbusin c ^ f^iunCta c f parallcU erit reH* a c^per corol 
laristfn jecundum 5 p primi, quare anguU b a c ^ b c f .tqua- 
les erunt per 2 9 prtmiy atqut jnguU b a c .tquus efi i at >xngu 
lus , exparalleUgrammorum pofita fimiUtudine . idem itaque 
E A z angulmanguU b c f aqualiserit, exterior intertoricppo- 
fitOy paralleU igitur erunt axo^c r ,per iR primi , fed a z •* 
A c eidtm c f paraliele concurrunt inA,ipfe ttaque in rectum funt pofita ,per primi . ParaOeU- 
gramma ideoA bcdc^aezk ctrca eandem funt dimetientem . S ii igitur kparaUeUgrammfaral. 
UUgrammumauferatHr,<^c. 

MONITVM. 

• DemonfiratioHem huirn mutaumus , eo quod plures ab impofitbiU eam dcmonit rant negat iuam 
deflruentes.?{osautemaffim/atiuamprohatamplus congruere rattjianc breuiadmodum argumeto 
concUiflmus^vt infuperad paralteUgramma e.Kterna fimiUa fimiUterpofitayacad iden: Afignum ath 
gtiUshahentia.,extedatur, Semper enimfigHrarumfimilitudo.,(^fimth< pofitio efficitanguUs a i a 
^ A c B dquaies, vt prima huius dtffinitione diximtts, proiftde ad rcct amhic adent es red as kx 
X o ,per 1 4 primi vntcam efficere reliam. 

Propojttio 'vigeftmafe^timA. 

Omnium patallciogrammoru ad eandcm rcdlam lineam applicatorum 
dcficicntiumque fpccic parallclogrammis fimilibus fimilitcrcjuc pofitis,ci 
cjuod a dimidiadcfcriptum cft,maximum id cft , quod ad dimidiam appli- 
catum parallclogrammum,fimiIc exiftcns ei quo dcficit. 

0 iif 




n 




EVCL. ELEMENT. GEOM. 

Secetur a b rr/?J hifjriam in o^^ddimtduinAutem ckj- 
liquod apfUcctnr parallelogrammum g e , cuius dimettens fit 
D ^:quomdm parallelogrammumefito dejiiere deket altud af- 
plicatnm, eU Jimile ipji o i {quod a dimidia) (^jimiliter pofi- 
tum,ipfimertt ctrca eHmlemdimetientem d i^erpracedentt. 
i^amecriim commums angulus eH t,tfuarevtapplicatum<fd 
recIa/H a b , deficut a reita a b fimili tpfi c ly afigno a, vfi 
quead dimetientem id defcrtht necejfe eU . Sit igiturappltca- 
tum A I, idvero quo deficit ad complementum reH^ a B,y7/ 1 b 
Jimileexifiestpfio h^qmodfctlicet addimidiam:Dico omniHmparaHelogrammorum ad ipfamKtfiC 
applicatorum tnter a cf" rellam o ^^maximiim ejfe idquod applicatur ad dirtidtam^ flilicet a d vel 
G tfil/iJcquale.Stenimappltcatumtangat rclla d ^interxxj^fit a i.Z)/f* a d maius fjfe ipfo ki. 
Cum I E c?* I G fupplementa fint ^qualta^per 45 primi, f d vero crr> c(per ^6 primi) Juni fimili- 
ttr aqualia.Esi autem f d maius tpfoihCHmJit tquum ipfi d c , matus igttur erttfMtpJo 10. CeiU' 
mune addatur f q, maiusitaque ertt k\> tpfo k i. Sed ipfi k d xquii efi o ifer ^6 primi^igttur c a 
maius eji ipfo k i^paral/clogrammc cjutdem oi.Si vero 

K I tangJt D B extrtnficusjitvtiftfequentifigura: Dico? i r— r ,C 

G E maius effe tpfoKi. Ciim entm aqualia fint f c c c, \ x ' 

per 36 primiydr^^ualiafiintDC n g (per prtmi) 
fuppUmeta.Ab xqualihus ttaque f o o c tqualia aufe- 
rantur n o d c. Reliquum fiilicet k i cum quadrangulo 
1 Oyjimulfiimptum^-tqiium erit reliquo o f quodaddmt- 
diam c B appliciitumejl. Eodem igitur quadrangulo 1 d Jz 
maiuseru 0 ttpfo Ki.Omnium itaquepArallelogrammorum/U eandemt^c. 

kM 0 7^r T V UV. 

Voces propofittottis (grtcum imitantes) variauimus,vt proieflumad Uneamapplicatum inteSi- 
gaturyfumptum verOjquo in fine vtitur^id quo dcficit proieitum,cenfendum eH. ^ 

Profofttio Vt^eftmaoElauA. ProhlemA 8. 

Addacam rcdlam lincam parallclogrammum applicare, dcficicns fpc' 

cicparallelogrammo fimili daco, xqualcaucem icdilinco, non maiori co 

quod ad dimidiam fic applicacur,vc id cui cxpcdic fimilc dcficcrc. 

f. T r o X 

Reffa linea a b htfarum ficeturin e, Oportetiam tpji k b 
^fpiUare par.ilkUgrammum d: ' /}>ecie para/ielogram- 
HiofimiUtpfiodato.AEqualcaui. Itneo f^quodqutderu 

Mon efi maius ee para//eU>gramnu> quodfuper dtmtdiam k ^Jic^ 
appUcatur,vt tpfum tiJimtU fimiUterquc pofitum. K^d re- 
i/am i7itur e b tpfio fimiU appUcetar j b 2 i^er 1 8 huiits^dr 
pcrjiciatur t n. ^onum .lutem f {cui aquaU expedtt afbUc4- 
re)non<;fi maitts eciquod ad dimidiam k e appUcaturJciUcet 
ipfohi.Si fuertt eutquak^confequimur optatum.2{am adre- 
ctatr. ' " ' tatum efi a \Mfictens J}ecie ipfe e t fimtU dato ^ 

\>^a,t .,nefiK\ dato i reciiUneo^on maiori(fed ex hy-^ 

pothefi ^quali) eo quod ad dimidiam Kiftc quidem appUcatur, 
-y/ D, cui expedit fimiU e z dejicere. St vero r cHi*quum ap- 
pUcandum esl^ fit mtnus ipfos ^^cut aquum esin.SH minus ^ 
atiquo re^liUneo^ei porro relHUneoxquum^ftmilevero ipfi 
E z(/ifir 25 hmus) dtfcrib*tur o t u^recl*4utem l m ^quaUs 
Jit 10 ipfivero l g .tquetur\ •a^crperficiatur paral/elogran^- 
mum I v.J^odquidem esl ttquum ipfi o w^fimiU vero ipfit z 
teti fimiUterque pofttnm. J^ate circum eundem dimetien* 
tem efi tett \ z^per a 6 huius ,contnngatur recia 1 p » dtmetitns,tpfts b z n o comniunii, prcJnean- 

tur 
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lur o p quidtm ia%,^s p w c r Uter^ faratlelogr^immt t z:Dice hfejfe afpltcatumad reclam 
A B , dejiciens fiecie tpfo s r /7w/// ijiji d , ^qnnm aiitem iffum a p f retltUneo. Cum autem e z 
exceddl{per fjyftthejim) reclilineum p o r// ///tf n o. AEcjuum erit f gnomoni n s s z. 
^jttjveri SH u t ptnt{per ^6 primt)jcqualiu.Sieis^qujlihus aqujlu^ i ^vi{per/^^ primi) 
add.ts,totum a v^nomani n s $ /. jequum erit,fer 2 commun.fententiam. Et protnde ipfi f, «^a^^/w 
qnomoni xque eiienfo.AEquum tgiiur erit K p ipfi ^.SiuontamaHtema parallelo^rammoiiparal- 
lelegrammum s k aufertitr^ circum eundem dimetientem. Simtle erit $ r tpfi t z r 2 4 huius. Et 
protnde ipft d eidem e z y?iw/// pofiteque fimtliter, Ad datam tgitur reclam k b parallelogrammum 
A p .ipplicauimus^deficiens jPecie ipfo $ r yZw/// <£//« u.AEquale autem{ipfum a p) <ai//ff f rectiUneOt 
fion maiort ee{jciUcet a \)quod ad dimtdtam a t ficappUcatur^vt id{JciUcet e) f«/ exptdit fimiU 
defcere s r. 

CoIIigcmus,fi ad rcdlam applicctiir parallclogrammum dcfi- ^ 
dens fpccic quadrata^ipfum applicatum jequum crit,ci quod fub 
fcgmcntis pcr applicationcm tadis propolitx xc€tx cotinctur. 
7{am reUquum linea fegmentum/cquum eii^reUquo parallelegram- 
rm appUcati lateri.Ciimfint latera etufdem quadrati^ vt kg cenHat 
tx A D,D t^vel D c. 



cJif o 7^1 r r 



Dtximus paralleleg rammum appUcandumnon maius eptari^ee quodad dimidiam fic appUca- 
tur,vt idcuiexpedit fimtle deficere^vt Campani & Theonis dtcla clarius refonemus^atque ad di- 
tnidtam appUcatum f, rftmtUter appUcandum fuijfe^vt id d cui expedit fimile deficere fctUcet s r, 
jimiUtertpfix>pofitum tntelltgentes^nepofiitdejeifus^^ tranfponi,manetev maiore appUcate^z^ 
ipfumvere f eodem f. i non matusynam Ji tantum fimile non autem fimtUter fojitum proponire- 
mus.^andoque cb fituum dijferentiam^nonfuperejfet locus inter a ct dtmettentem l ^^d appli- 
candiim ipfi f xqitumfpecte dejiciens fimtU tpfi d dato^uod minime intelligentes qutdam duxerunt 

h. tncin errorempojje inducere^tiam bene exercttates Jicet nthil admirar.dt difficuUatis extet 
geometru rudtmenta intelligentibus.lnfuper,Ubertora funt problemata theerematu^eceffariam 
h^pothefim fiquenttbus. 

*Trofofnio 'Vt^ejtmanona. Problcma 9. 

Ad datam rcdam ]incam,dato rcdilinco arqualc , parallclogratnmum 
compararc.cxccdens fpccicparallclogrammo firaili dato. 

Eslo data re&a a b qu.t bifartam in 

E fecetur^ datum vtro rtSiiUntum cui 

jgijuaU cemfarandumtHfit c-xuivera 
yim/l/excedetfit D..ld reciam b %ftmi- 

le (^fer 1 8 hutHs)ipfi d ponatur e b z t. 

bints AMtem e l o .tquaU^tpfivero d 

n/el B L fimtU^ad angulum z ponatur 

( pcr 2 J huius) z m o .v,c^ du6la tit 

in Pjrf^ t B incdimettetique z b oper- 
jiciatur n a paralUUgrammum , que- 

niatr» aquaU est tetum m n binis ti.& r k», a ■> trimi ^m* 

^.coJnuntabUte b ..reUquum o reUque gnement f p « ''^''''^''''^f'^^^^^^ 
ipfi . sfuppUmtte^ {perprimam hutus) b n tpfi funt aquaUa^rit b " 
Tnc/e tetuL o ^nomoni, L aquumertt.Atqu, etdtmgnement aquaU oftenfum ' l'"'^^^ 

"%umtgttu\tritKoetdJoreatUnee:ci.mauttmfimiUaf^ 
l:t^ca eanltm erunt dimtttentem^tr 2 6 hutus, rtUquum igitur p c quedctrc^ eandem dtmen n 
ZZVZL...demfimiUerttier^^huius,&protndetpfis^.^^^^^^ 

i, 7tjuc reclam a ^.datirtmUnteo^quaUparaUtlogrammum comfarautmus a o^xcedens jpecte 
re^f^f* A B paraUeUgramme p c fimtU datoo. 




E VCL. ELEMENT, G EOM. 
Tropo/ith trigeftma. ProhlemA lo. 

Datam rcdam lincam rcrminacam,cxtrcma & mcdia rationc fccarc. 

Seccetnr reffa linea a b {fer 1 1 fecundt)w c,erit quoJ/iih a * b c Jttfuumei quodexKC. Tres 
ifftur A B A c cftc junt {per fecundjm partem 1 7 ffuius ) fcut teta \t ad maius Jegmentum 
A c^ficmaius a c adminus b c.Re(taitaque k b extrema o-medtarattonefifJa estinc^fer 3 dif- 
Jintttonem huius. 

PoterathacadmtrandafecJioprolixiusdemonJirari-, ^ ^ 

applicato ad reilam a b €xcedente ijuadrata jpecie^cjua- ■ 

drato futipfius aqualt^per 2 9 hutusfuperertt 1» quadra- 
toex M recfangulumfub lota a b minori fegmento c i-taquum 
cjuadrato excedenti^fciltcet ei quodex maion fegniento a c^quorum 
latera reciproc}{per i^huiiss) totamadmaius^vtmaius ad mmus 
fegmentum proportionales effciunt.Hanc fic ojienderunt plurtmi. 

Propojitio tri^efimaprima. 



c 
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\ 




IntriangulisrcdVanguIisqu^ a rcdlumangulum rubtcndeic latcrcfpc- 
cics,^quaiis c(l cisqu£ a rci^um angulum comprchcndcoiibus laccribus 
fpccicbus fimilibus flmilitcrquc dcfcriptis. 

FJio triangulumre^iangulum a b o^utus angtilus Jit 
reffus-.Dtcoquauis poligona fmilia fimtliterque dejcri- f 
pta^lateribus a b, a c, reclum continenttbus angulum^ 
aqualia ejfe etiquodfmile fmiliterque defiribetur^a la- 
tere b g reBumangulum fubtendente.Demittaturahart- 
gubsreifo inbajim perpendicularis a Dfquoniam^per 
8 huius) Jimiltafunl triaagula a b o,a d o cT" a d b , ertt 
ioadnwt^Kadi v.^iod tgitur a prima b g fmtli- 
ter defcrtptum^didquod a fecunda b a, ertt {per coroll. 
2 o huius) ficul frtma t oad tertiam b x).,fimili argumi- 
toquedexeademzG^erit k d quod ex c Kificut %o ad 
c D.7{am G A eHmedtainter b o o DfercoroU.8 huius. 
Conueriendo tgitur {per coroll./^ quintt) erit quod ex% Kad quod ex b cficut b d 4</ b c, ^ ficut 
infuper quod ex KGad quod ex h ofic o oadi c .Sex igitur funt ma^nitudines , quod ex ba pri- 
ma,ex b g fecnnda^i d tertia^^ c quarta,quod ex kc quinta-i^ g vpxta: compefita ttaque prtttut 
(j quinta fiiltcel qua ex k-a^ kg ^adfecundam ex%o ^erunt vt teriia cr fexta b d g d reifa^ ad 
quartam b c ^er 2 4 quintifed b d o d funt ipfi b g aquales^ciim fint partes tettus , qua igitur ex 
A B ^ A o eiqucd exio fpectei fimiliter defiripla^aquales erunt fpecies. In triangulis iiaque re- 
{fangults,qua a recltm angulum^^c. 

Aliter. 

Vt autem nofiamus hanc originem a^j primi duxiffe^er eani hanc demonlfrahimm compedifm 
Cftm entm ex kz a g quadrata , ei qued ex b g quadrato^fini aqualiaper 47 prtmi.Sed ab ipjis re~ 
nis fimiles defcripje jpecies^uadralorum habenl ralionem^per 2 o fexli: nempe duplam fimtUs ra- 
ttonis laterum . Ergo ab tpfis a b a c fimiles J^ecies ei, qua ex b o fimtli aquales funi jpecici yper 1 1 
quiitti. 

Vropojitio tri^ejimafecunda. 

Siintcrduotriangulacorumbinalatcraangulum ccmponat,caqucbi- 
nis rcciproca fucrinc 5c patallcla^rcliqua criangulorum bina Iaccra,ia rcda 
lincamcrunc. 

T riang 
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Trugttlemm a b c ^ d o e hina Utera a o o d dngulum 
A c D comfonant^ Sintqtie ea latera btnis al/u Uterihits reci'- 
froca crfaralleU , fctUcet tffis a b, d o ,ficut quidem ucad 
A B j//V D F ji/ A o^faralleU vero a g d e tnuicem^cT o d, a b 
adiMuicem: Dico reliqua triangulorum a b c, d e u /rf/rr-* y?i 
B G,o E /« reiJam ejfe lineam.CumfaralleU fint a b.d o 
irt eai cadtns a g angulos b a o a o d <"//JW/ atjuaUs ^fer 2 p 
frimi.J^ta vero faralleU funt a o Mnneas cadens d o an- 
gnUsK o d o D ifimilileraquosefjicit^per eandem. Aequa- 
les igitur erunt b a o o d e adiiiaicem^ eidemnamque a o d, 
^quaUs .Circum autematjuaUs angubs Uteraproportiona- 
Ita DoadA s,vt otadAo ofienJafunt.Aequian^uU itaque e- 

runtKzo.tnoitruguU^fer6hutus^aHgulum\>of^iffi^ ^ 
A B Oyaquumhabebiint.^arecrtotum a o\anguUmhinis a ct *angulis aquum ^drfroindehi' 
*o/ A o E a G B duohits rccitsaquales^er 5 2 primi^um fint aquaUs trihus trianiuU a b o angit- 
lisiqiuta igitur ad recfam aliquam a G,dW r^^?^ b o o r ,duohus re^ifis aquaUs effiaunt anguUs, /- 
fji Bo Ghinreaamlineameruntper \6fprimi .StigiturduorumtrianguUrumbinaUtera^ ^c. 
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MON JTVM. 

Hoc theerema reperimus veUt confufum^ cuius licet ponantur a Theone fumpt* hypothefes, nan 
Jemperfiqueturhaberinecejfariam conclufionemfiipponit quidem trianguU compont advnumat^ 
gulum , ciim deheat tantiim duotrianguUrumUtera^ tnter qu^ nuHumaUudcadtt Utusangulum 

componentiaproferre.Bina ctenim trianguU AnccTDBE A r.* 

(Jiquidem Theonem infequamur) ad vnum annuUm abf- 
qiie anguUrum communitate componi non pofiunt . fiveri 
ad fignum concurrere inteiltgat , nec id fubfiftet . Duenan- 
quetrtanguU a e o d b e coponuntur advnit an<iuUm b, 
duoUtera a o o b duobus b d d e proportionaUa kahentia^ 
vt^. eiufde ratioms Uterafint paralleU yfciUcet Khadzn 
^ onadtit.Huc vfque feruata hypothefi incorrupta., ni- 
hiUminusahesi conclufio,JctUcet reUqua Utcra a b KteJJe 
iu ref/um poJita.Capanus autem nulla fupponit in hypothefi 
trtanguU , (y tameapofimodam trianguU concUdit^fiiper 
eandem reftam consiftui,qu c confiifiones eos hanc quodam- 
modo wtellextjfefatelurfoiieris autem tradidifie minimc. ^a de rcquodCeomeiri^ plus condw 
cere arhitrattfumiis EucUdem fenfijfe dixmms. Duo quippe trtanguU duobus fingulorum Utertbus 
vnicum an^nUm componere.& iiffper ea angulum cornponentia Utera finguUyJinquUs aUisparal- 
leU ejfe , eaque eadem ad Jiht paraileU Utera rationes hahere rectprocas . T^am i^co^it trtan^uU 
tandem aquianguUfieri :fi etentmanguUmconfiituentta , adparallelas fimiUs haherent rationes, 
reUqu^t in recfam non caderent Uneam. Ea quippe de caufa vtdemus Theonem fua demonsiratione 
t4cuiffeanguUm^exhypothefimemcratum.fiiltcet k o n,ciimeiusanguUUterafimtUmnonhabeat 
adparaUeUfed rectprocam rationem.t^JJumtturautemhec theorema demonftrandis poHvndeci- 
mum Ubrum propojitts maxtme dectmofeptimo decimt tertij ac aUis pUrifque. 




Propcjttio tri^eJtmatertU. 

In acqualibus circulis anguli,candcm habcnt raiioncm ipfis circunfcrcn 
tiis in quibus confiftunCjCtfi ad centra,ctfi aid circunfcrcmias fucrint confti 
tuti, tum ctiam lcdorcs ad ccntra conftituti. 
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Smt i» jtquaUbiu circulU k^oct 
t>izangult B A c^ED zad ctrcua- 
ferentiM.Si»t autemadcentra b k o 
^ E T z .• Dtco ejp vt KG arcum ad 
E z arcum,Jic angulum n KGadhTZ, 
fic^ KAGadit>i. Ponantur iffi b o 
/equales o i i l. Ipfi vero e 2 aejua- 
lcs fint quotuis z m m n n o fer 2 8 
tertij ^coniun^lis ki kl'tm tn>^ 
T o. ^luomam aquales funt arcus, 
aejuales erunt qui ets infislHt anguli^ 
fer 1 6 tertij.^ui>tuflex ttaque efi to 
tusam angulusyipfius b k o angultytotuflex erit totus b larcus ipfirn BcSimiltterqiiotuplexerit 
o T E anguu E T tttotuflex erit e o iffius e r arcus. ^uare /iti arcus excedat e o arcum^t kv ajt- 
galus^excedet e t o angulum^fi deficiat deficiet, (^fi xquetur aquabitur. J^atuer igttur funt ma- 
gnttudines^fiilicet b k g t t z anguli^ iodrvz arcus. ^arum frima & tertia aquemuUiflt- 
cia^fciUcet b k l angulus^ b o l arcusfimul excedunt,aquantur^vtl deficiunt a muUifUcihus fe- 
cunda (^quarta, e t o anguU> e m o arcu. Eorum igitur fimfUces b k o angulusad e t z angu- 
lumfunt vttc arcus ad e z arcum^fer quintam diffinit.quintt.^ia verb qutadcircunferentias 
anguh B A o cr E D r dimidiffunt ifjorum b k & cr e t z,/>rr a o tertijM eandem tffis habehunt ra- 
ttonem-fer 1 5 qutnti,cr tdeo eam quam arcus: Di- 
(0 infuferfeclorem \Q%ad fefforem m ficejfe, 
vtarcum i b adarcum i z, ducantur aquales re- 
ilam B o G K k L, quaaquales fubtendant ar- 
cus,fer 2 8 tert^^d^ aquales anguUs ad c centrum, 
fer 2 7 eiufdem.f^ Equalta igiturerunt triangu-^ 
laicB CBO coK crcKLferj^.frimi.AEqua- 
les ttem erunt feiliones i b b g g k k l aquali- 
bus rectis fubtenft^ciimfint fimtles fer 24 tertij. 
^ua aquaUhus addita triangulis^ efficient feitoreSy icb bcc cck kcl^jt iffis comfofitts 
aquaUs,fer 2 commun.fentcnt. SimiUter ^ adinuicem aquaUs erunt reUqui btz ztm mtm 
fiEiores. ^jiotufUx igitur erit arcus l o i iffius i s arcus^ totufUx fi&or i c l fectoris i c b erit, 
SimiUter quotufUx e z n arcus tfftus e z arcus,totHfUxerit b t n feiloriffius e t z feHoris. ^ua- 
t^orttaque nugmtudinum i b e z arcuum,^ 1 c b e t rfefforum fiimuntur aquemuUifUcia fri^ 
m* & teTtiafctUcet \. o \arcus (^\ c l fecfor.Secunda item quarta aquemuUifUcia, e z n rfr- 
E t n jecfor.Si i^ttur muUifUx frima excedat muUifUx fecunda^muUifUx tertta excedet 
trmUifUx quarta^fi efeficiat^ deficiet^ fi aqueturytquabitur. Earum itaque ftmfUces magnitudines 
j B arcus^d e z arcum erunt vticn feiforad e t ificforem , fcrqumtam diffinitionem quinti.Im 
aquaUbus itaque circulis^c. 

L^t O Ti^lT VCM. 

Hoctheorema fUne demonHrat quod diximus nos exhibituros duodecima diffinitione frimi^ 
oif*ua dtffinitione tertif^ magnttiuiinemfciUcet anguU ( qua fola eji Unearum incUnattonisva- 
rietas)vntcumhahere menfirem,arcumi/Ii fubtenjum ,aquaUbus quidem relfis contentum. Ft- 
eUmusnamque anguUrum (y eos fubtendenttum arcuum,eafdem ejjerationes ^qua quantitatum 
funt maxime affinttates. 

Caterum^frtmi Ubri quadragefimam feftiniam(jr quadragefimam offauam exfonentes ,iqui- 
hus originem duxit 3 1 huius^muUa earum objequia dataefera reUquimus,ee quodtllucvfquenihil 
derattonihusfeufrofortiontbusdifcuffumerat^e id quodeadem factUtas comfendiofoteft edece- 
refaffuofit fetius quam vttU theorematum numerefitate tradamus.jeerum^qua ab eadem 4 7 frtnu 
natafunt^fauca exfonentes. 

Tropofitiotrtgeftmdqutirtd. *Troilana 11. 

Dato rcdlilinco bina xqualia rc(Q-ilinca fimilianmilicerquc dcfcripca, 
datam rationcm liabcntia^cxhibcrc. 

£/?# 
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Eflo dJtnm reffilinenm a b ^^daU vero rMtio fit reciarum oc c, 
c D.Secetur a b Jimdtter iffi c d iit-hfer i o hHtuSySuper a b au- 
tem fiat JemicircMlus a f ■. figffo vere e rec/^ a b perpendic»- 
Uris excitetur e f. Comunnis a f f ^^exfingulis earum jimilia fi- 
militcrque defcribantur refiilinea ipfi a h v^fintifj. a k f CJ- f i b 
/'rr 1 8 huius: Dico reililmea a k f (^" f i b rationem habere datam 
quam c c: ad c \i,aqualia autemejfe^ e i ^«tf<^ r.v a b fimili fimili- 
terque defcripto. ^jiomam femtcirculits efi k f b reciuiertt a f b 
angulus^pcr ^ i tcrtij^perpendicularis autem eti f e. Triangula 
tgiiur a F E F B hfimiliafunt toti a f b Cradinutcem^fer^hutus. 
Stcut tgitur /ifadTtficAhadtr^ifadEL circiimaqiialesan- 
guhs^er^huitts.SicuiigiturquodexAfadquodexr b fic quodex Kzad idquodfitex fffimile, 
per 1 2 huius. Sed /icut quod ex a e frima ad ex e f fecundafic frima Ktid tertiam e b per 2 co- 
rol/. 2 o huius. .^od ttaque ex Kfadid quodex f B,y/V Kiadn. Sed fic fuit ratio data ocad 
c D.Stcut itaque ocadcnfic quod exKtad fimile ex f b fimtliterque defcriptum. .Clu.t autem ex 
Af (irexfi jequalia funt fimiltter defcrifto ex k i^er 3 i huius, Dato ttaque rccitUneo bina aqua- 
lia re^ilinea^c. 

CoroUarium primum. 

Datum rcdlilineum in bina rc(ftilinca fimilia cx rc(5li$ rationcm datamhabcntibiis rclbl- 

ucre. 2^m fi tn rattonefropofitadentur tres rect* &fecetur Khin ratione ^ 

frimxad tert-.am frofortionalem., qu* ex kv f b ( rationem fe&ionum Kf^ ad 

B b habentia ) duflam habcbunt quam Kfadfn rationem.^fer frimiim corolL , 

iohuius.Reci* tgitur a f f b dimidiam eorum rationem habentes.,crunt ficiit trium frima fuit 
adfecundam., nam frtma ad tertiam {Ktadiit.) duflam habet quam adfeciindam cx decima dtf- 
faitione qutntt. 

(oroOariitm fecundum. 

Hincaflcquimur, A dato rcdilinco ordinatam partcm aufcrre,rcliquum fimilc toti relin- 
qiicntcs. Tiamfifecetiir a refia k b fars ordinata e B^f r p hutus^ertt ficut Ktada k^c Jimile ex 
A F ad quod ex f hyabUto tgtturab eo quod cx k i,eo quodex f t^eliquum qiiodcx k f fufercft,fimi- 
le fimtliterque fofitum toti quod cxkb dato. 

CoroUdrium tertium. 

Bina fimilia rcdilinca in fimilc ac eifdcm iqualc rcftilincum componere. Confiituantur 
eorumfimtlia latera ad angulos re£los,vt a f f b, tum quod a fubtendente a b fimile fimiliterque 
pofitum reliquis {fer 1 8 huius) fietytquum erit fer 5 1 huius binis. 

O 2(^1 T F (JK. 

Curautem non deduxerit Euclides modum froforttonis fimilium reciiltneorum^ veluti de lineis 
^lixttdecimahuiuscrtribMeamfiquenttbus.ldequidemabfilutt 2 2 huius.7{am duobus datis re- 
cltUneis fimiUbus tertium fcrutart frofortionale.Item duobus datis medium ferquirere. Tnbus 
ejuoque datisquartum Jimtle fimtUterque defcrtftum^ ^ id genus frofortionumfer Unearumfro- 
porttones referiemus.Stbinis fimilis rationis lateribus tertium demus frofortionalc^fer 1 1 hutus. 
Ex eo refriUneum defcrtftum tertiumerit frofortionaU,fer 22 huius. SiqUtdem binis lateribus 
meditimfrofortionale{ fer 1 5 huius) detur latus. E.v eo defcrtftum, medium frcfortionaU retiiU- 
neuJimiUter erit.Haud (ecusfi tribus datis quartii latusper 1 2 huins^detur frofortionale , ex tffo 
defc riftum reciiUnetim fimile.,quartum erit frofortionaU. 7{am fi reii* Unea fint froPortionaUs, 
ex eis defcrtfta fimiUa {fer 22 huius)frofortionaUaerunt.LicettameneavigeJimafecunda qua- 
iuorprofonat rectat.ldem fentiendum eif de trtbus^ nemfe cum bis refetetur mcdia^ ficnt quaiuor, 
quodvnumacidemeit hoc loco.,horum vUimum reUquit EucUdeSfJciUcet btnis datis^btna media 
continue frofortionaUa fcrutatidumydifientibus fimulacdocenttbus, vt ludant eorum ingenuim 
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httiufmcdi frohlematedifquirtndo, quouisvfH mechanicopoiifofito..^^oniaM aulemfaucafrcfo- 
Ju$t LiicUdts de rjttone recifrocA qujm difjintentes Camtaniis cr Thcon longe a i'ert> fenfit tradi- 
tam reliquerunt , nosdifcenttMmexerctUo confulentes^aUc^ua theoremala huius rauanuenumiau 
felegimiis. 

Propojitio tri^ejtmaqumta. 

Si bin^ rcdlx lincx fcfc ad obtufum angulum fccucrint, a fccantium au- 
tcm limitibus pcrpcndicularcs fibi inuiccm dcmittantur, qux intcrlimitcs 
& pcrpcndicularcsjtcciprocc proportionalcs fcdla: funt. 



Sifft bifi^ linea a b o d angulum obtufum in fecJione e efji- ^ 
cientes.ab ipfarum autem fecantiumltmttibus kcr o fibiirmi- \ 
cem ferfendtculares demitlantur , fcilicet a ftgno a in re&am 
o xtyqu* fit ADfC^a figno c in re^am a b qu* ftQ'»: Dico re- 
clas A B o D inter a limitem (jr » ferpendicuLarem , ^ o limi- 
tem D ferfendicularem,fefi fecare in e recifroce, \uadt,o, 
Jicut Gi.adf.-R: quoniam reittfunt a d e o b e anguli , ^ igitur aquales. Sed a e d g e b , quiad 
'verlicem funl{fer decimam quinta frimi)<tquales. Reliqui tgilur f a d e r. b (^fer corollar. 5 2 fri- 
mi)erunt .equales.'^ Fqitiangula ilaque erunt a e d g e b Irtangula , qu^t circum aquales igilur 
angulos lalerJ frofortionaliajfer /^JextiyK taduiiVt oiad ^». Si itaque btn* reiia line^e fefe^ 
ad obtufum angulum^c. 




limiti- 
qu^cir 




Propojttio trtgefmdfextA. 

Si du^ rc<fl9 linc? angulum acutum componant,ab carum autcm 
bus in fcipfas pcrpcndicularcs fccantcs mittantur,ipfa: vt fcgmcnta 
ca angulum funt,reciprocc cruntproporticnalcs. 

Sint bina recia a b g b, angulumacutum a b o comfonentes: 
a fiqnis autem kC^o ferfendiculares tffas ficales, miitjnlur a c 
& o i:Dico iffjs AtadcBTJt figmenta c b e b, qu* circaan- 
gulumfunl , recifroce froforlionales ejfe . ^jioniam enim reili 
A c b,o e b an^uh funl aquales^ communis aulem a b o,triagulo- 
r« A B c, o B £, reliqui e a c, c c b xquales eruni-fer corollarium 
j2 frtmt.^equiangula igiiur funt a b c ^ o b ilridnguU:cir- 
cum jquales igilur angulos latera frofortionalia k tadn cficut 
G B 4// B h^er 4 fixti. Vicifiim igiiur ertt Ktado t,ficut c^ad 
c B^er 1 6 quinti.SiduA iiaque linedre{Iaj(^c. 

Profojitio trigeftmaje^timtt. 

Sibinxrc(flxin circulo fc(cfccucrint,vnius fcdlioncsad altcrius fcdio- 
ncs rcciprocc proportionalcs cxiftunt. 

In circulo a o b bina a b o d re^fa fife fecent itt r : Dico ejfe ftcut a b 
ad R D, fic recifroc} otadE t^quoniam enim(fer 5 j tertif)quod fub a e -\ 
e b, itquumeH eiquodfub o e e d reffanzulumyfedaqualiumfarailelo- 
grammorum reciangulorum recifroca funt Latera circumaquales angu- 
bsfer x^fexti. Ertt igitur K%adi n,fic»t ge <t</e b igitur recifro- 
ceyferfecundam diffmitionem fexti.Si itaque bin.*j c^c. o 

Prof0- 
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• Propojttio trigeftmaoElau/t . 

Si a dato figno in circuli circunfcrcntiam cauam binx rcdq lincq in pla- 
no ducatur , ipf^* fuis partibus cxtra circulum lumptis rcciprocc proportio- 
nalcscxirtunf,&: infupcrintcr totam fccxtcrius fcgmcntummcdiapropor ' 
tionalis^afjgno dudla^circulum tangct. 

PropoaatHrcircnlw a b d Jignumveri o , a quo incircunferen- 1> 
tiam cduamcadant hin^ re^l* c b>o o^irculum fecantes tntcrcy 
fitg^ reffa o a tagens circulum in k:Dico lineoi ejfe adtnutcem o », 
aJoD rectproce ^ficut earum partes extra ctrcuhtm fumPtx ocad 
c ^.Sluontam(^fer corolUrtiim -^6 tertu) recianztilumfub G b o h 
comfrehenfum^efiaquum recfangulo fuh o d o c com^rehenf^ertt 
{per i^fexti) recifroce ,ficut o tadoo^ficocada i,funt entm 
lateractrcum xquales angulos-.Dico infHpertnter o ncjr o i^veltn- _ 
ter G D c^ G c medtame(Jeproportionalemre?fjm o \ tangentem ,Cum enim fub c b c e compre- 
herrfumyaquumfit etejuodareffa o hftquadrato^per ^6 tert^.Seijueturinterextremas o b ob 
fnetdiamejfe o a tan<ientem,per fecundamfartem dectmjtfepttmxfextt ^cumipfc: o b, o a, o %.,fint 
proporttonales.Stmiltter oRendetur d t recfis g d o c cr ciuihiifuis aliis,per eafdem. Stigitur ada- 
to jingo in ctrculi^^c. 

Plures alix tnfuper poffunt addi hac methodo demonflrationes,fcd de his hafienus fuffictat. 
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^Eometriam lilcrarum artittm amplipmam C5;*prxdpuam edoBuras Eu- 
tclideSyCiusfacultate in^vtrafque dilatartqttamitatesfupponit^in ecu fcilicet 
,qiue rationemfiuehayittidmemhahcnt numerorum,quas interje commenfii^ 
^ralfiles altquando tocalfimtis'. ft^ infupcr m eas qtia: inter fe nulio nttmeronim 
refjfcEiu copulantur, quas incommenfitrahiles diccmtn.Adai^nitudinum autem commen- 
furahilium ftue numerorum rejpcclum hahentittm ifUelli^cntiam prxHare cupiens , 
haud fantmquam per numerorumohjequia id exequi potuit, prxcmiutmus proximis 
quinto (^^fexto^partes fctltcct ^eometricas a fuis totis confuse dctraElas per multiplicatio- 
nem a numeris ftihfuratam,qua ratione fuis totis copttlentur lucidius cum expojtujfe. ^i- 
mirumpeream multiplicationis arithmetic<c le^em geometrtcis quantitatibus adapta- 
tam,alteram £eometri£ partem edoEltirM,eamfcilicet qux opcrationes hahcntes numero- 
rum rationem continct,quarum quidem co^mtionem,yt latius difcentihus erro^et , his tri~ 
iusfcquentihus lthri{,qu<c ex artthmettcis elementis,hutc operationum j^eneri defcruire o- 
pinatus e^i,exegit principia^^vt tandem co^itis inter fe numerorum hahitudinthus eofdem 
quantitatum ( numerorum affnitatcm fcruantium) nojcamus adejfe reJpeHus, qui qui^ 
dem oh numerorum difcretam ^ intelli^cntidi familiarcm naturam ,non minus quam 
ipjtnumeri difcentihus familiares fefc offerent.Et demum prdilihata commenJitrahiHum 
intelli^entia,incommenJitrahtHum notitiam (cummaxime adeam yentumfit )faciHus 
adaperiat,iUud equidem decimo Ithro hos tresproxime Jcqucnti cfjiciet.^s igiturhis fe^ 
ptimo,oc}auo,Ci^ nono prxponit elementa,non pura ariihmetica ejfc cenfeamus,Jed quan- 
doquc gcometrica^quandoqucvcro arithmetica,geometrtie tamen ohfequio de(ponfa,ea 
namquedecaufa fumpfitnumerorum legcs,tanttim fuis quantitatihus commenfurandis 
ac dejignandis nccejfarias.^on ideo tolumus leciorem arhitrari , nos artthmeiicam fuh 
geometrta confttndere,numerui namque tantttmfoli quantitati non accommodatur ,Jed 
plurthus alifsexiJ}entiis,quasgeometria minime compleElitur,(§^ idcirco geometriam ca- 
jfleSli arithmeticamnon dicemus,fed ea duntaxat qu^Jihi ex arithmeticis 'Vtilia perjpe- 
xerit angariare,ohJequia fatemur.7{eliquas'verogeometricj: ditiom nuUa arte ohnoxias 
arithmctic^^facultatesejfeconjlahitf^vt autem quam legem incommenfurahilthus qua- 
dam arte proportionandii imponat numcrorum djcretio,dicamtu,percommenjiirahdium 
methodum^ah ca numeriparte ordiemur,qu£ fola geometricam fcBatur naturam,oh m- 
diuifihilem JiitC magnitudinis compaBionem . Hacquc Itiafuturx illx magnttud ines geo - 
metrica natura continux Jiuc ita compa&x , quod ahjque arithmcticarum difcretionum 
fuhuentu confuftonem pariant,t9* difcentihus penitits denegent intelligcntiam ,facilitate 
quadam percipientur.Tummaxime cum arithmetica excquia numeris difcementihus in 
continuas quantitates confufaSyprofercmus,quas licet numerisfignifcemusjton tamen hi 
Jignijicantcsnumeri^vcranumerorumdenominatianedonaripojfuntjjed hi tantiim qui 
innumeros quantitates fgnificantes arithrrteticas exercent operationes ^^vere arithmetici 
nuncupandi funt.Ciimitaquequantitatesnumerisftgnifcahimus, inter eoi numerosom- 
nes numeripartes recipiemus,eo quod omnis quantitatis pars Jit quantiias,Ji 'vero opera- 
tioncs feu artthmetices excquia fignifccmus numeris,tum folos numeros difcementes , nu- 
merorum appellatione fufiipiemus^^vnitatem 'vero ah his excludemus,eo quod ea fit con- 
tinua,nuUamque fignijicans difcretionem,cuius naturam exponentes fic cam diffinien- 
dam ejfe ratifumus. 



^EVCLIDIS DEMONSTRATIO. 

num reftitutarum Liber feptimus. 

'Difjir.hio prima. 

Nitascft qua vnumquodquccorum qux funt,vnum di- 
citur. 

^^eniam arithmeticorum numtrorMm ohfetfninm multis altis fratergtC' 
metrtam conuenire diximus^qujc trallanda fufctftmus^ex artihmettcis elemen- 
tisfumftatn tjuantitatum denotjndarum auxtltum tmfloramus^umtatem tr- 
f[0 difjiniemits effe eam fifntjicationem,qua fue fecundumquam ommum exi' 
fitntium 'vnumquod(jue,'vnum dicttur..S>uij umen quantttatt illud accommodamui fignificatunh 
*VHNm illud tdem ita continuum,(y compaffum tnte/ijgemus^vt fecundum eam vnttatem nuUa in 
to eoncifi fofitt fcifinra aut feitio , (ed vmca (juantitjs conttnua geometrt* legibus ohnoxia , fci- 
Ucet quamdtu ahqua quantitas vnitate denomtnabitur^eam infolutam haheri exifiimemi*s..^u^od 
ji ea quantttjs vnitate fignificata (^non autem tfft vnitxs) per augmenti vel decrementi multi- 
fUcationem alteranda fit,mnvnitatem ,fed quantttatcmvmtate fignificatam alterari cenctpie- 
mua.Cum itaque vnitAs fer fe dtuidt aut multifltcari non fofiit^fuhfianttam denetat^ nec feliam, 
nec fibi addttis fartibus comfofitam conslare^fedtta alterandam vt faifa ilitco iffius foluttone , aut 
fer futtffius addttionem multtfltcationc^ vnitalis nemtne frtuetur^dtfiretx quantitatis fufceftura 
nomenclaturam^quiquidemnumerus diceturJiue fer frequentes ftgntficatt fuhfiantu fumftio- 
nesjiue fer flures eiufdem integra fubBatijt faftjs folutionesfroduilus fuerit.Hac igitur de c au- 
fi videmus vnttatem frangi nonfoffe.Cum enim fignificata fer eam res frangitur.eo iffo vnitatis 
nomtn tUa relinquttjiattm numeri fufctfies denominattonem, rurfnfg^ etufdcm numeri fars mtnt- 
ma vna dicetur.Similiter nec multif hcem efityvhi namque multiflicis induit ffeciem^Uico numt- 

ri non vnitatis nemine denunctatur , vt exemflo a magnitudo vnita- > S— — 3 

ie deneminata fcrfutiffius frequentem fumftienem muhtflicem ef- * j — lA. 

Jictt B,rf ternarto numero denomtnatam ,non ah vnitate. Simihter ' — '^-^'C 
eadem a vnitate denominala ^fer fiequentcm eius folutionem freducente c difcretam magnitudi- 
nem.pjidemus c vnitatis frtuart nomine^ac flatim numeri nomine denuciari {nemfe trihus lertiis) 
ejui rurfus minimam fartem vnum denominat terttum^ah vnitate dtc/Sy haud fecus in rehquis. Si 
itaqut vnilas ftt magnitudo omnium magnitudinum minima dtct foterit^uUa arte {ecanda/ton igi 
lur vnitatis fiac/iones dtcentes vnUatem yfed fer eamfignificatam quantitatemfiangi exipime- 
mits:In eas qutdem faries quariim qttahhet dicetur vna . Htnc fatet quod dtxtmus fecunda quinti 
Jtffinilione.,tet fofie dari numeros qaatitatem vnitate fignificatam fecantes,quot crntultiflicanief, 
^lui licet tidem ftnt numeri^ diuerfis tamtn func/uri muneribus , alif qutdem quantitatis augmen- 
tumydlif vere etufdem decrementU freferentyOffefitis autem oferationihus. jdem ferle in ratienum 
tltnominationihus dtcemus, rattonem fcihcet aquahtatisah vnttate denominari. I njtquahtatts ve- 
ro tam maierts quiim mincris rationes fcr numeros exfrtmi: qutntttam jquahtatts rattonem vni- 
tutiplurimum afitmilari. Citm enim duorum terminorum ftl vna cr eadem quaiitas, ea rationis dt- 
nominatiofervnitatem cxfrimituryComfonendo.Jecando,fiue muhifhcande, quemadmedumvni- 
txs per fe muhifltcata, vel fef/ajetffim froductt . Stmthter craquahtatis ratio,fer/ui denomina- 
ttontmdu(/a ,nihtl ahudfrofert •.tnaquahlatisvero ratio a numerts exfreffafcthcetmaierisin*- 
tjualitatis a numeris augmentu exfrimetihus.C^f ineris vero in/cquahtatis k numtris decremetum 
atnotantihustfer muhtfhcaiionem ahamgenerat rationem: veluti numeri fer ques exfrtmun- 
tuTy^vtvidtmus quintadiffinitione fixti . Rationes quidem extremorumex,comfofitione rationum 
medterum frocre.irt,c' dectma diffinitione qttintij>tn,is aquales rationesduflam, tres triflam^c^ 
tjuatuor quadrH^lam,^c.earundem comfonere ratienem, In hocautem conuenit vnitatt aquahta- 
tis ratio^quodfei/a vel muhrfhcataytquahlatis rehnquit nomenveluti(p-vnitas,J^acumfit tan 
tum fu.t qunntitatis denominatrtx,vhi fecatur quantitas,ah ea recedit (vt di.ximut)tffius vnttat is 
tUnominatio, aduenienie qutdem numerofec/iones denominantey aut certe refetitiones. S iqutdem 
i maiert numero deneminatur ratto^tum flus ea ah aqitahtatis recedit ratiene.,fiue in angmtntum., 
ftut in decrementHfergatJicut cr numtrus quo maior fit^to fhts ah vnitafe rtctd. /, Uctt in augmf- 
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lnm 4trt decrenictum vmtaiis /ignifcMtiim dirigtt. Vtiitatem igitur niifyuamfKarifAttbrmuryftd 
idHttim ejuantitatem vnitate denomindtam.crfroinde per anti^uum iUud filuemus obiecium^ om^ 
nemquantitatemfcilicet infnitefecarifojje . 2(am accedente Jeftione, quar.titus vnitalis it!uo no- 
men relinquit^n rgitur jecatur vnitdsJedtantumpervHitatemfgnifcata quantitits. 

Cxterum vt qua lege vnttatem fufciptat Geometria{numeros recipicns)enarremus Geometriam 
(vt fepius diximus)numeros in elucidandjrum fnarum magnitiidinum quantitatcm conuocjjfe cre 
demus-.quorum quidem numerorum vfum bino rejpccfu fujcipit., alterum quopropojharumnugnp- 
dtnum quantitates difcernant.Reliquum vcro quo difcrelM numeris illis jignificatas ita alteret tm- 
penjj in iUas operatiene, vt inde fatta earum quantitatum comparatione, ajjinitatis eluccjcat intel- 
gentia.^jtare numercs propoftt.im quantilatem fua dijcretione figmftiates.,geometricos nenipe <ieo~ 
metricis quantilatibus contunBos dicemus. Reliquos vero quatitJtes numeris Jignificatas^jritJme 
ticis legibusalterantes, augmento quolibet aut decremento , arithmelicos dicemus numeros. .^jii* 
vero quamlibet minimam quantitaiis partemfub quantitatis nemtne Jujcipit Geemetriafequetmr 
vnttatem{numeri parten minimam) fub numeri nemine.^geon;ctricos Jujcipere numeros , eo quod 
quantitatem denotet . 

Artthmeticivero numeri qnantitatemnon rejptcientes^vnitatem inter numeros minime fujci- 
piuntf ciim ea non fit vnitatum multitude. Et hac de cjufa numeros operationes arithmeticM exer- 
centes^n numeros quantitatem fignifcantes^nujifuam numerorum nomine vnitatem fufcipere cen- 
cludemm.Binas iIIm igitur numerorumacceptiones,quarumprtorvnitateni Jubnumert denomi- 
Mattonefufcipit^osierterautemminime,conJiderabimi4s his ttibus numerorum librisyparalogtfmos 
euitantestVt jutemqui exdiffinitionibiu numeri fingulisdifciplinisvtplurtmumadhxreant ex- 
cutiamuiMc esi.^quigeometrt<t jdh.<rentes vnitatemfufcipiant. ^^t vero arilhmettcen (e^antes 
eandem rejptiant^ Dtcemus vnitatem^otum,pjrtem^Linun^Jolidum, qu.idratum, cubum.propor- 
iionaUsfJimtles planos,aut folidos,geometricos lure vocart numeros^ciim aliquid prx Je ferat quan- 
ittatis^ veldimenftonis qiu quantitatt pracipue conuenit. 7{umerum vero^ C" p*rtes, multiplicesy 
fares^mpares.frimos,r>nnimos.f:opojitos,perfe£los./nenferes,arithmetices effe puros,cum nen qua- 
titatiproprte adhereant.,fed pottus arithmcticjs operationes in numeros qujntitatem fignijicantes 
exerceaHt.^u^are in theorematu latel/igenttJ hos veluti agentes,tUos vero patientes, vt plurtmurH 
cemperiemus numeros.^jtia vero{yt dixtntus)vnttas numerorum quantitJtes fignificintiHni no- 
mine vant., Jlli etcntm non numcru ab vnitatum multitudine fumunt,fed potius numerum quan- 
tttatem difcernentem , Jigntficantem conjiderant. K^rithmetict vero Humeri.furam aclionem 
feu operjlionem in numeros quantttjtum difcretores explendam exercentes , vnitatem nu/Ia arte 
recipere pejfunt. Cum hialterationcm eorumin quos eperantur cxquirant., quod vnttJtu natur* 
fummopere obfiHtt.,ej njmque .tqualitJtem Jelam^uuSum vero Jugmentum vel decrementum fux 
atiione prouocat., nec proinde alteraltenem . ^are tnlernumerosalterjntes eam rectpi pcffe nom 
nrbitrahimur ^fed tantum inter numerosalterandos fiuequantitaiem Jigntficantesyeiuspreprtum 
hcberifitum^cum qiiantitjs cutuis alterattontperpeiuefit obnoxia,JHgmentofiilicet ac decremert- 
to. cHm autcm dixertmus vnttatem ejfc numeri matcriam , illud animaduertamus ofortct., vnilS' 
tem etus naturam induere^cui confcrtur numerMs^veluti fiper numcros linea longitudinem expri- 
mere veltmiss :JinqulM vnitates naturam Longitudintstantumhabere jd-latitudine fublimitate- 
-ijue priuaruyiuxtj linea f$jturjm^cui adaptatus esl numerus.,qu* quidem latitudine Jublimttate- 
sjueprtuatur. Si vero fuperjiciem numeris metirt veltmus ,finguLu eius vnitates fuperficiet more 
ionq^js (y* latas cjJefro/unfLu vere nequaqujm,Siqutdem Jolidum numeris metumur, eorum vni- 
tJtes tribuf minfurif lengitudinc,latitudtne.,acprofundttate{folidorum naturjm fecljnies)ornswi 
debcre credemiM,vnitates igilur-naturjmhypothefis fumpta cut adjptantur numerijemper feqni 
debent.Efl enintvntt.ts dtfiretio pjrtis fubjiantia per numerum fignificata. .^ia itaque in figuris 
reguljrtius vnitates numerorit eas metientium ynaluram fiq^urjejequuntur: nonmsrumducemut 
VHitJtem quandoque dici numerum planum^ numerum qua^ratunt.,numerum folidum^hoc r//, fi- 
^urjmpl^Mt**^ quadrJtJnty vel folidjm ftgHificantcm, luxta qu.ijuis hypothejcs Jumptus numeru 
cojptJtas quantitJtes fignificantihits. J^are ea ad numeros rationem plani ad pljnumyquadratiad 
ijujdratum,ciibi ad cubum.,folidt adfolidum haberepoterit.^ciimfingulorumJpectes fibtpofiit ajftt- 
ittere.Et ideo inter numeros interquos non recipitur vnitas{fciltcet arithmettcos feu operates) nec 
rectptemusrationemmultipltcemin minimis niimerorum partibus ,nepe ea ad vnttatem minitiMS 
einsp4rtcs colbcat,quamnonrecifiunt arithmetici fiu operantes numeri. Reliqua ver» cuntJa ra" 
tionesy inniimeris minimas earum paries feu terminos confiituunt , nufquam ad vnitatemfrofe- 
rantes,Si igiturintheerematum dtfcufiione froponantur primerumaut mtntmerum numerorum 

ebfcquid 



LIBERSEPTIMVS. a 

phfiijuU rdtionts froducentta.^^MUipUces rati^nes Heuti^uam inter eos ftfitpi arbitrabimtr^fed 
jiettndem effeiiMm illtsfer mtnimasfartes comenire ostenfitrt fumus, iBttd parttCMlari demomtra- 
ttojumodico exequemur negatto.^Mxetenim frtmis ac mintmis conueniunt nMmeris^non omnia. 
vnitaliyC^numeroconMentrepHtabtmus, (}re contra, .^t autem fint prtmt ^ miHimt fosihacdi' 
flttri fumus^ -vt qux prjemifmus faciltori percipuntur mtelligcntia^cognitis ternn/u rnfndtffi- 
mttontbtts, 

Difjimtio fecunda. 

Numcrusaucemcftcxvnitatibus compofitamuitirudo. i 



Huius exfofitio a priore deducitMr.^emadmodum eniminitdsfubiiantiamfjuantam^conti- 
HMamJnficiam{i't diximus)denotat^ic numerus difcretionem (ignificatjt fubHatU quamptr vni- 
tatum repetionem cenfequutus eli.In tot partium multitudtnes,quot initahtm repetttiontbus idem 
componetur Humerus feciameffe denotabit. J^arumquidem partium finguU eam /juam diximus 
circa z-nitatem naturamferuabunt. Sicut igitur 'vnttas^vnitam dr continuam denotat fuapte natu- 
ra quantitatem.,fic numerMsdtfcretamdrfenam pervnitatumnutUttudinem refcret eandem^iue 
quantttattftMe operationi{yt dtximMs)dcFiinatus fuerit, 

Diffnitio tertia. 

Pars cftnumcrusminornumcrimaioriSjquandomctiturmaiorcm. 

Diffnitio quartd. 
Partcs auccm,quando non mctitur. 

Cur diffintens EucUdes partem Ubro quinto partes Hon difflnierit jd potif imum caufa dtcemui 
ejfi^ qnodjctUcet Ubro quinto eUmenta geometrtca pr.tcipue trjfi.jns,partemapud geometrM tan- 
titm reciptat^ non autem partesjiib vnius quantitatis denomtnattone comprehenfM,e6 cjMddntiiil tn 
geometrta difiributum reciptatur. .^uia vero artthmetices ducimus principia ( CMtMsvetmm obte- 
clum e(l diflributio ,feM difcretto) partem a partibus figre<rantes dicemus. Partem in nttmeris enm 
cjje numerum qui a fr:aiori fumptus tpfumpracisefiia repetilionc componit^ ^adtmmtrutn eamfer- 
ttat rattonem quam vnitas. Partemvero eumvocamus numerumminorem a mif.ort Jimpfum, qai 
fitafrequentirepetitionemaiorem practsenon conJiitutt,fed quandoque abeo defficttvei eundcm 
excedit.Htc namque nunterus ad matorem femper rationem habet quam numeri tnter /<r, nonautem 
eam quam vnitas ad numerMm.Exemplum partis^ponemus tria partem efie quartam qutdem ntime- 
r/ 1 2 , 2 quinlam tpfius i o. Partes autem vt 4 numeri r o dtias quintas, cr 2 ternartf du.tf ter- 
tias ejje. Has tgitiir binas dtffinitiones defiripftt EucUdes^ vt feqnatHr pottjiimam tllam rattcnum 
q».e internumeros conctdunt dtuifi07 ' nrfio in rationcmnumeriad nnmerum^^vHita- 

tisadnumcrum fit^quarumif!agenet..i., . . ,/:per h.ibetur,geometravero binas iil.ts rationnm 
«cceptiones fubvnica partisad titumratione compleEiuntttr,0' prater has aUam quam partts ad 
fMMmtotum tncommenjurabilis freqiienterapponunt,qua abartthmettcis dtfcrettontbus penitHS 
aUenareperuur. P.trtis tgitur adtctumtserit rej^e£{us^uia continua tn difcrctam quantttatem 
fertJtr^^hoc f//, vnitatis continue ad numcrum qut fimper dtfcretus eli. Partium vero ad totum re- 
Jpe{lMS qMiUbet ts ertt^qutmtnoris numertad tHai«remconcipietur,ftue qut mter bttius difcret4s 
qMOHtitates cadet. 

Diffnifto^uintd. 

Multiplcx cft numerus maior minorc,qucm mctitur minor. 

^Moniam hac vex mMUiplex arithmetico taHtitm coHMenit fignificato{yt ferfeiie docMtmMS fe- 
(Mndadtffinttione quintt) geometras dtcemus muUtpUciumobfequiumab artthmeticis fumpjiffe, 
£lutppe qut continuas nulla dtfcretione quatttates Ji^nare poffurtt,ab arithmettCts {quorum pro- 
frtttmest dtfcernere)muhipUcandtmcthodumadeplilunt. J^arectim foU arithmettct conuentat 
imiUipUcatioj eandemhisarithmettcis princtpiis objeruart dtcemMS,qMamapMd ^eonielricaprace- 
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fta ah arithmeticis fimpta diffniuimtts quinto libro.t^MljipUxitaquenufturuserit maiorquem 
metiturita minor,vt frofoftta multifUcationts jjccie inter eos feruAta^minor fua refetiitonc maio- 
tem fr^ctse reJiituat.^ua quidem minort < multiflicatto maiorem reHttueus^ triflex oHenfa fuit, 
fcHtcet ejujcau^mentummultifltcat ftgntficatx quantitatis fernumeros^ tfu^ infufer decrementum 
eiufdem multiflicat,^ qux denique vtrumijue augmentum crdecrementum eiufdem quantitatis 
fer numcros cxfreji e multiflicat.ld equidem quauis via fit fumftominore fervnitates numeri 
multtflicantis^vt reflituatur maiorj^uxtadtffinttionem i6 huius quamexfenenteshanc multtfli- 
eandtformam exemflis edocehimus.Sed vt tjutbus notis dejjgnentur numeri augmentum vel decre- 
mentum muUifUcantes^intelligamus.K^ b arithmeticis fraiiicUfumcmus n^tas fiiUcet cumfigHr* 
fimfUccs c^-abfolutaprofon^nturvt ^ 4 li ^'j^c;'^. IIIjc augmcntum dt(ig/i.ibunt,citm vero fu- 
ferfofitavirguU defcrsbantur^vt 7 7 j;. IU-' decrementumfr* fc ferent ^qua ab arithmclicts 
fra^ltones uuncufantur^tUcet tertiitm^qHartum^uodecimumytrigefimumfeftimum^ c-c. Siqui- 
demvtriufjue augmenti fciUcet (^decrementi acfienemdefgnare fuerit ofus^abvtroque ordme 
figuras fumemuStVt^ '^ vel <J 7, ^c.7{am quifine virgula aut virguLt fuferfonitur,ai{gme- 
tum denota^^qui vero fuffonitur/iecrementum,vt hac lege mixta abfoluatur muUifUcaHo. 

7)iffinhio fextd. 
Par numcruSjcft qui bifariam diuidi poccft. 

Difjmtth feftima. 

Impar vcr6,qui bifariam diuidi non poccft, vcl qui vnitarc differt a pari. 

Parem numerit dtffinit EucUdes^eum effe aui bifariam /ccari fotefi^quo ferfpicue oHendtt quod 
Jiximusfrtma huius dtffinttioneyVnitatem fciUcet fecari non foffe. Nam Jifecaretur vmias^quiU- 
het numerus fer hanc fextam dtffinitionem far effetfimiUter (y nullus tmfar effet^ conceffa diuifio- 
ne vuitatis, quod efjet abfurdum: non igitur vnitatem fccart fatebimur . Par igitur numerus is erit 
qut ex binis vnitatum ordinibus numero aquaUbus confabit , imfar vero qui tn duos vnitatum or- 
dtnes numero aquaUs fecari no foteH: ifque femfer vnitate dtfftrt a fari^blata quidem vel addita 
'um ordinum vnitate.Hi/ic (equetur aUam efft numerorum , aUam rerm ftgnificatarum dinifioneiru 
Licetcnim imfarnumerus bijariam fecari mmfofiit^amenabimfariuumero denominata quanti- 
tasbtfariamjecarifotertt^actnfufervariisfecandt formis fer»umeros exfriminon vakntibus: 
qua autem numeris exfrimunturfechones-jilU finguU rurfus ab vnitate denominandx erunt^nfe- 
£ia quidem ac conttnua, 

Diffnitio oSiaua. 
Paritcr par numcrus cft,qucm folus par mctitur numcrus. 

ffmius efi facilis tnteUeBm . ciim enim nullus aUus a fari aUquem numerum metitur , is menftu 
fariterfar di(etur,vt it^Si^t&c- qnotUbet foH binarium dufU vt oHendemus 5 5 noni theore- 
mate. 

mt 0 7^1 r V M, 

•^^n arbitramur EucUdem hanc iuxta Theonis tradita fcrifftffe,Pariter faremfiilicet eum efje, 
que par ftr fare metitur numerum : nam hxc diffinitio ob nimiamgeneraUtatem conuertt cum fuo 
diffinito nequit.Omnts etenim numerus quefar fer farem metitur^ non erit neceffarto fartter fdr, 
vt 2 4i^«''w i^fer6 metitur^fjr infinitt fimiUs,quare mutare coginwr dilliones tn eam fententiar/i^ 
qua trigefimxtertta frofofittont nont conueniat.^u* quidem fartter farts naturam fatis fuferque 
exfUcat. 

Diffnitto nona. 

Pariccr aucem impar cft,qacro impar cancum pcr parc mecicur numcru. 

jdem intelligtt EucUdes dicifariter imfarem,cr imfariter farem numerii,eum quidem qtie far 
quiuis fer imfarem^ut imfar tatum fer farem metietur numert7(aua ad idem rcdeunt)vt l o, 
^Oj&cquosfares metitmesfer imfarem numerum rcfetunt^velfoUtmfares fcrfarem. 
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Jdem hutc dejiciehtt qnod crfr*cedenti oEfitujt^fcilicet excluf{n.t(tartitimyit eam efficeret^ cum 
difjinito conuerti.T^n omnis entm nunterus quem par metiens per tmpjre metitur^ ertt partter tm^ 
far^ut impartterpar^uod tdem ac vnum eH-.nec conuerteretur/i fint veces{cum fuo dtfffntto) 
fed in fequentemdtffinittonemcaderent hinjtpr.tcedentes.^areneceffartoapponend*fuerHnt h* 
voces^ imparem tantHm.^er parem tum metientem, 

Difjinttto dectma. 

Paritcr par & impar cft quempar pcr pjre &imparc numcrum quan- 
doquc mctirur. 

T^merumpariterparem cr imparem dicit eum^quem aliquis par per parem^alius veroper im- 
faremnumerummetitur^vt ll,quemz per 6 &^per 5 mettuntur,crio^^/^^fimHes. 

M 0 7^1 T V M. 

fJuic dtffinitioni hafit Theon^uam ohlttus fua Craco exempUri^(jr eam addere voles Zambtr- 
tm/yd vero etus fenfu dectdit^(jr :n altera pr^edentis partcm tncidit.^odautem eam exqutrat ve 
ra methodus^oHendetur 5 5 propofitione nont^ qux hutus verH intelleiium plane demonfirat^ quam 
ideohuicfuolocoapponendameffecenfuimus. 

Difjimio^vndecma. 

Imparitcr vcro impar numcruseft, qucm impar tantummctitur nu- 
merus. 

H acfimilitero£faua diffinitioniopponivideturficut ^opponuntur dtffinita : nam ficut partter 
far afolo pari menfus effepatuitfic tmpartter tmpar ts erit,que folus tmpar metietur^ vt i ^^quem 
. r 5 metietur,6' 3 1 a 5 >C^ reliqui hutufnwdi^ nuilo pari menfi. 

Diffniuo duodectma. 
Primus numcrus cft,qucm fola vnitas metitur. 

Primum poH modum dtffintt numerum eum effe, qui nuUi quatuor prxcedentium diffinitionum 
fubitcitur:omnes entm tn alios diuiduntur numerosjjtc aute primus in filasfecatur vnttates^ nuUas 
alias ab vattattbus habens partes,vt 2»5>7, 11,15 

Diffinttto decimatertia, 

Primi adinuiccm numcri funt , quos fola vnitas communi mcnfura mc- 
titur. 

Primos adinuicem numeros effe dicit eos.yquorum niiUus numerus eii pars communisfeu qut nul- 
Um habent communem menfuram prater vnitatem^vt liadi^ xum /int primifingulijforttus ad- 
inuicem prtmt eruntfed adi% cr 9ad licet non ftnt ex fe primi^ tamen quta nuUus numerus 
vtrofque mtttturfed tantumfoU vmtas^pfitdeo primt adiautcem dicentur. 

kM O 7^1 T FiM. 

CMemorandum eH quod diximus prtma cr quarta huius dtffinitieHe,fitlicet aliam effe vnitatis 
adnumerum^Crnumeriadnumerum rationem.ciim enim vnttas fit pura geometrica maqnttu- 
do^ea ad numerum rationemhahet^uam quantitas continua addifcretam^numerus vero ak nume 
rum eam hahet raiionem, quatn quantttas difcreta addtfiretam, cf hac qutdem ratto aritbmeticis 
froprta efi maznttudtnihus. 

Cum autem rattonem tertia qutntt dtffintttone tn qutnque maioris ^ minoris inaqualttatis fpe- 
cies diutfertmusyomnes autemeas rattones {dempta prtma eius conucrfitfcilicet multipltci )re- 
fpecium prx fe ferre quem numerus ad numerutnjion autem quem vnttas ad nun. erum dtxertmHs: 
^Multtplicem vero ac etm conuerfam rationem tantum denunctare^ quam vnttas ad numerum^ cr 
«coHHerfoquamnumtrHsadvmtatem:cr protnde^vt diximus^am quam coatinua ad dtfcretam 
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eamrepete»UmquMtuatemhabet,veldtJcrct4^dcemif>uam,fM^^^ wquauis ratione n:uUi- 
pltciJcctutc0mcrfi^vmmttTminMmfemfermetirialierum^& tgHur mmtros muUtfltcem ra- 
tionemliabef3tts^ttfquamjdwuiccn;prtmos ejJe,cumfemper^tior matorem &fetpjum metiatur, 
vtrofqueitaquemetttur ^nenigiturfrtmi erunt aliqut numeri rationem habentes multi}>licem. 
^i vere reliquu rationtbtts copulantur, omnes rationem numerorum habent^ quare affellaUonc 
numerorum frimi adtnuicem effe foffunt^nunquam enim ad initatem (qux non eU numcrus ) de- 
ucniuntyVelutimultiflicesfemferadeamtandemconcidentes.Lanamque ratio noneH furanu- 
merorum cttm alter terminorum fit quantitas conttnua , quare nec minimt eius rat lonis numert di- 
ci foffunt^eo quodnon ftnt numeriyjed alter eorum tU -vnttas ^fiad minimas numtrtrum fartes 
decmrantn/elutitntrifU rationt 1 2 ad/^ refertcmusfrimosnoM tjftadtnutctnnnam 4 mttitur 
ftiffum cr I ^^qu-irt vtrofqut metitur.^odauttmad mtnimos numerosjhxc ratio non ftrutniaty 
fatttjijufiifiamus ^ ad ijVtdtmus trtfU rationif minimastjlt numtrorumfartts,non tamtn nu~ 
mtros/oquodalterfttvnitas^inreliquiiverorationibus fecusaccidet-.onmts tnim funt rationes 
numtrorum.TJam ftntfer mtnor fit maioris fartts^non auttmfars^qka vnitatis locum ebttntt,fic- 
qut mtntmeeorumfartes funt femfer numen.Ciimitaquede frimisadinuicem aut alicuius ratto- 
nis minimUmmerii loquetur Euc(tdes,nos menures efe ofortet, numeros rattonemmultifltce h*- 
bentes^n eis non comfrchendi,ciim non haheant veram numerorum rattenem^hec eH,difcreta quS- 
titatisad difiretamfedfaniHS continu^ addifiretam,aut difiret* ad centinuam,maxtme ci ad mi- 
nimos ftruenitt^toquodfitmfervnttatemfroalterotermin.orumrtferiat,quodfide ratienibus in 
\enere,nonautemfrimoritm^ut minimerum numerorum dixerit ^ibi fimul rationes multiflices 
'cum reltquis contincrt credamus demontirandat (yt fritna huius dixtmns dtfifijn fine)tam dtfire- 
ttriuitquam conttnuorum. 

^ Diffinhio dcctma^uana, 

Corapoficus numcrus cft,quem nuracrus aliquis mctitur. 

Difjinmo decmaquima. 
Compofiii adinuiccm numcri,funt <juos aliquis numcrus communi 
incnruramctitur. 

Comfofttum vocat numerum qui ex alicuius numerifirequentifiumftione conIlat,cum autem t€ 
fiumftio Jrequens fer numerum altum exfrtmaturfiequetur numerum c cmfofittum conjtare ficmfer 
exdMerumfaaamultiflicattone adinutcem . Ccfojitos Jimiltter vocat numeros adinuictmeos. qmi 
aliqutm numerumfro communi eorum mcnfurafiuficifiunt , qut quidtmcommunu mtnjor , vartM 
fiuiiffiiusfiumftiontbus,varicsfixfttisfroducet,aquahlusvtro..qualtsco^^^^^ tfico^ 
fojitus,eoquod^, fer j refetituseumfrcducat,^ veroad i l adinutcemcemfefitidicentur^oquod 
ccmmunelnmenfierem habeant^ „umerum,9»temad i y habcnt sS' i o -^ 55 habet ^ ^comnm- 
nemmenfiuram.7iontamcnfiequeturtdemtnfrtmisnumertsquodtncemfcfi,tts,namfiduofiinyeH 
fofittiadtnuicem^q.arqueeerumcomfefiituserit,quodfiduefr,miad,nu^^^^ 
tMr,deoeoseffiJingulesfr,mos.l^mhiferfr,uat,onem^ll,veroferhab^ 

menit fiuas cen/equunturjpectes. 

Diffimuo dechnafexta. 

Numcrus numcrum multiplicarc dicitur,quando quot fijnt in ipfo vni- 
tatcsjcoticscomponiturmultiplicatusj&gignituraliquis. 

o^otiiam 4tulogafr,usdifiinguenda quamdiffiniendaejfe fraciftt K^riHoteles^atftHfmtm 
tii^fttitumcrum multtflicare altumnumerumdtcamus^multtflicandi fifcctes d,il,nguemus^ eas 
maxmiiftuquant,tati {cuiusfractfuum agimusnegot,um) conuenittnt, Omn,s itaque multtfli- 
catio a«t ft ad quantitatem frofefiita magnitudinis amgtndam^ut ad tiujdem magnitudints quan- 
titatemminuendam,aut equtdemadfarttmaugendam^artimque ma$iundam.Scd quta hsc muL- 
tiflicationum dtHrihutio,fauUlumavulgari 'dtftat,eam cx eadcmfiumertmndedtgnabtmur,quo- 
niamdiximuslihro quinte multiflexdififinicntes^noshec fefttmoosien furosvarias iIIm multifli- 
ctumle^csah Fucltde in obfequtum quantttatum conttnuarum elucidandarum imfloratas extra 
communem artthmeticorum vfiuni.ldanimaduertendum ohtesiamur^EttcUdem feU multitlicatio- 
nt his trtbut numererMm lihris fra quaque fraUbare axiomata, Ea namque fieU afud artthmeticos 

tnfi- 
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i/t^nitarumoferationifmcompertafiiitafHo:<juippevelens non mintu F.ucliJet qujntitatHm de^ 
cremtnta (^qua artthmetici diuiftone feu fartitione exequuntur) feragerexque^vt incrcmenta^ab 
eifcdem multiplicatione contraRa^vtramque ea fola operationem conctpiens^hnius Ipecicf in trtplam 
mifltipltcandi formam diitriyuit^in priorem fciUcet (jjUit propojita quantitatts incrementnm mulii- 
plical:Jecundam (fu^ propojita decrementum multiplicat :ac poUremam c^ux etufdem quantitatu 
propojita parttm tncrementum^partim decrementum multtplicat . Harum trium fpecierum opera- 
tiones abarithmeticorum communipraxi comodabimuf : conuertentes qua ab ariihmeticis in par- 
titionem^dtuijionem^jeufraflarumparlium vjum^veniunt,tn decrementi multipUcationem,qum 
VHum idemque re fonant^ac prjtter hxc tnfinitum operandi exequtum foU multipUcationi inter om- 
nesarithmeticas operationes proprium.7(umeroruminfnper pifluram arithmeticerum more fti- 
mentesJciUcet numeros quantitatem augentes^ (impUctter ftatuemits, vt 5.4.7.10.2 y. 54, ^f. 
Tiumcros vero quantitates minuentes^fiue decremcntum Jignifcantes more fractorum in idem e- 
pus ab arithmettcis praciicis depiflorum,Jcilicet 7, 7, 7, 17, T*^(^c.virguU fuperpoftta decreme- 
tumft^nificante proponemtts ,mt ixtos verocum vtraque incrementum fciUcet decrementum 
petemus^vtraqtie formadefcribemm fciUcet 3 7,4 p 7 K(^c.vtUhet expojiulatos.^uare vtojleit 
damiu hac arte diffintttonem EucUdis ad futura reife peragendajiis muUipUcationibus niti^carpta 
fcra^amus.7(umerus igitur numerum multtpUcare dicitur>qtijndo quot funt in ipfi muUiplicante 
VMitateSytottes componitur^tue repetttur quantitatisper muUtpUcatum dejignatx ^augmentumy 
vel decrementum,(^ hac muUipUcatione gignitur aliquis,qMi fciUcet illud augmentum vel decrc- 

mentumexprimattVt exemplo aperiamus. . 4 , ^ 3>__£_, . 

T^merus a numerum b muUiplicar : dici- 

tur , quandp quot funt in ipfe a vnitateSy t- —* ^^- • < 

fctUcet 4, toties componitur fiue repetitur numeri b multipUcandi , fctUcet 5 augmentum , cr 
(y- gtgnitur altquis c^hoc eff, 1 2 , qui qutdem tottes cenciptt tn fe muUtpUcatum b fumptum pro nu- 
mero quantttatem b Jignificante quot funt vnitates in tpfo a agentes i» vnicam b quanttfatem, fci'- 
licet quatercitmfntquatuor.J^are 12 dtceturaque ipfius ^ quadruplcx incrementum,vt 4*- 
(rens quantitatts pafiiie tquadruplaaffio./fac derehand firctts refcrtur numerus \ 2 producJam 
tjHantttJtem denotans/id numerum propojitam JimpUcem Jignificantem, quam numertts 4 agens 
adeandem fimpUcemvntcam acpapiuamper fuas vnitates fuiKptam,vnde fequttur hanc fimpli- 
cem Tiprovnttate a numero aqente per fu,u witates repetitam,fcmpermetirimatorem anumero 
jignificatam^nam vnttas numerum quemuis metitur. Hoc cquidem extmplum in augmento muUi- 
-pltcando propofutmus ^Jequens vero in decremento muUipUcando fupponamus. 7{umerut fmtU- 

ter a numerum b muUipUcare dicitur (^fciUcet - ipfum 6) B • ^ ^ ' . 

" quando quot fiint in ipf) a vnttates^tettes componitur Jiue re- 

petitur fpjitts iimuUtpUcandidecrementum,crgignttur aU- — T • A ■-■ ■ « 

tjuts cqui quidem fit ex trtplo ipfius b ( hoc cH 6)decremen- 

to^JciUcet 2 qui tpfius 6 efi parstertia - fiue triplex decrcmentum per vnitates numeri a agentu 
detranum. 

TerttammultipUcandt fpecie ex biitis priortbus copofitam proponere^offumus, fciUcet eam, qua 
•vtrSque muUipUcamus^au^mentum quide propofita magnttudinis^O' aecrement « ^uod cumfimul 
ac femel fieri non pofiint^fed diuerfis tantum muUfpUcationibusyhanc muUipUcandi Jjieciem , tnter 
ftmpUces coliocarenoUttmus. 7{amhacbinas effictt muUtpUcationes^quarumproduflMtungtt ma- 
gnttudines.,vtfinumerus 12 perj (jr\hec efi.fer numerum 5 augentetn^crfer ^ minuentemmul- 
tipltcari iu.beaturfent bina muUtpUcattones^prtorquidem iiperj inaugmentumproducet ^6.1- 
demvero ixper^fkdecrementumproducet ^,qu.tproduclafimultuHBacomponent ^9 produclum 
tx muUipUcattone 12 per 3 ^'^..^auis igtturmHUipUcJtioneprodu^lus^componiturexeamuUi- 
pUcatt fumptioncqua ft per muUipUcantis vnitates, ftue in aHgmentum^ fiue tndecrementumper- 
gat.Citma»tem(yt fapius diximus) Geometrunumerostatiim accomodet addtfcerner.das magni- 
tudines^quas poUmodum comniefurabtlcs dicet .^numerorum lcges exponit^eas maxtme quafuis geo- 
metricis quantifattbusproprtas fore extfitmat-.quare citm muUipUcandum htc propontt aUquemnit 
rnerum,illum tanquamvnttatem repetendam tnaugmentum.^vei decremenfumfumit.TiamdiCit il 
lum fumiper vnitates muUipUcantis , eo quodtanquam quantitas continua Jlptus repetatur , cuius 
inteUii[entia dtfiretionis^ produilo pernumerum muUtpUcatemprodeat. Et igttur muUiplexfem- 
per producetur maius muUtpUcato/iue maius efficiat augmentum.,fiue matus decrement u propofitt 
muUtplicandofecerit. Ciim enim muUipUcatio nec fttnumerus , necper eumfigntficatu magnituds: 
ftdtantiimfrequenstlU repetitio,perfpicMum efi omnemjrequenttam repettttonisjftfceptum auge- 
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re aeqotium , repeiilum fe iffo non refetito femper maius ejfe, ejuotl tdem est quod cr muUiplexy 
fimfhcts repelittone comfofitumt tdeo femper matus fimplict lel muitiplicato , quare multipU- 
cationemnoamjgnitudmidltriifuemus^fedetujdemaugmento vcldecremciUo. 

4ninuduertendMm ef umen non quofuis numcrosje tnutcem muUipUcare fojfci ^que in decre- 
mentum^ vl in augmentum^ maxme cum folo artthmetico more nullam quantitatem fignificantes 
Jumuntur,v(luti ^fer _} inaugmentumfoleit ducivt producat,\^.^ed fi ^fer 7, tn decrementum 
ducamits^non reperiemus 4 tertiam Ihibere fariem. £iuare vtderetur hxc muUipUcandi mcthoJtts 
inquthufdam mancaejfe numerU.^dhttc EtuUdemnumfrosproquantitatilms elucidandis tan- 
tum^on vt numeroru naturam propriam doceal fumpjiffe dicemus^idque prxcipuum eiufdemfuijje 
fcopum credamus . .SjtiUbet igitur numerus geometriJt obfequio deJiinatuSfquAniitatemaUquam 
denotabit. Si itaque quaternarif magnitudo kper lernarij z nilates 
decrementum pet4t,ea pernumerumterttampartem/Mben/emJi- T 4 

gnijicetur. Per ternarium ipfus quaiernarij augmento duilo , tum ' 
producemus \ 2 qua quidem 1 2 ipfi a magnttudini accommodan- 

tes , reperiemus ipfim a magntludinemvljignifcantis numeri 1 2 trtpUxfufcipere decrementum 
fer Itpftiti I ifignainm (ctUcet t^, vttanaemdicamusquaUum a fuit 1 2 eorum eiufdem a j fuit 
AfSu ttaque qujcUbei magnttudoper quemUbet numerum in decrementum ducipoterit^cumcui- 
iibet magniiudini qutUbet pojut attribut dijcreior numerus , cr quaUbet magnttudo in quotuu 
Jegmentajic infiniteJecabiUs ,est enimquantttas. Curautem hac muUipUcandi Uge^ab arith- 
metica fraxt admodumaUena ,qua tantum muUipUcandum pojlulat augmentum i tatur EucU- 
des, ea est caufa qua lamantea Ubro quinto diximtis. quod muUipUcium naturcm jumpjity ad quau- 
tiiatum conttnuarum cr cofufa rum rejpeitus mutiios indicandos . J^t quidcm rcjpectus eo more Ji 
habenl.,quo fi priorpoHertorem mHUipUcet.,poJ}eriorprioremdtuidit. ideoque Jola muUipUcatione 
vtitur EucUdeSyVtruque abJoUiens ff- muUtpUcandi dtuidendtnegotium .muUipUcans etentm 
augmentum muUipUcat, muUipUcans vero decrementum fecatvel diuidit: vtrSque tamenprodu-' 
{fitmmuUipUxvocat,vt osiendimusdecima dijjinitione quinti,JciUcet quemadmodumratio ab S 
denominata tripla esi , eius qua a 2 denormnatur , maior ^fic ea qua ab j denominatur^ tripU e~ 
rit eiks qua ab ~ den«minabitur,(irmmoryCum hac decrementum , lUa vero augmentum eadem pe- 
tant muUipUjicatione fa&a per 8 -.quare Geomelri.< numeros accomodantes afpeclemus oporlet, mul 
ttpUcantemnumeru nullam pra fe ferre quantttatis jignijcationem^jcd tanlum vnitatum Jrequeit 
tiamymuUtpUcatum vero cr preductum,femper quantttate denotare,cut eUuidanda attrtbuuntmr 
mmeri. Et Ucet his trtbus Ubrts EucUdes folum de numerts dijponat, nihilominus concipere nos de- 
cet,eum ad quantitatum continuarum obfequium numeros tantum ref(rre.jQjia igitur theorematd 
fuis Geometrtcu quatitatibus cx arithmeticis fubfurari valuit congruentia^a his trihus Ubris pro- ' 
ponet , reUqua puris tantttm arithmeticis reUnques geometricis documeniis non eoufque necejjaria. 
Sedquia muUtpUcandum decrementum quibnfdam difficiUus erit muUipluandoaugmentoprop^ 
tnumtu exemplum, ac a muUiplualionts exempU ordiamur.^dicamitfquc a muUtplicatione b f rodm- 
ct c muUtpUx tum c numerm aut quantitas dicetur muUtplex numeri aut quantitatis b .^jed mul 
tipUcandi a6lio jemper numero a dejignatur,qutquidem femper numerus extjlet.agens autem nnmc 
i» imcrementumnunc in decrementum tn b vnicampaJiiuamQ- continuam quantitatemquibuj^ 
uis numeris expUcandam , qua a maio r erit fimper a numerus agens vnico b pa tiente atque peritt- 
de B mettetur a vt minor fimpUx maiorem aciione muhipUcem .Citm femper eandem habeat a 
Humarme ad b vnttatem rationem quam feruat c produclus ad b fumptum pro numero fime 
ejuamcquantitas inji quantitatem..S^iavero a nuUtus est quanlitatis jignificator,fed Joltmta- 
^ioniSyCautemprjcUbjU acttonis jignijicat quantttatemy fequeturvbinos ejfe^tus fufiipere^al- 
terum quo tanquam fimpUx pafituus aciiuo a confertur tumqtie tanquam mtnor feu vmtat mat^ 
rem pluralemmetitur ^aUerum quo velutt quantitas aut nitmerus numeroc confertur .^qmili- 
cet i nonfemper quantilate metialurc quatttatemquia tameneandemactioneautpafiionejeruat 
ad c rationem vt numerus quam tdem b jimpUx vnicus ad a agenlem.,femper b vt quantitas fimy 
plex metieturcmtiUtpUcem^nonminusquamK idemvtvnusmetttmr Knumerum agentem fime 
per fuas vnttales eundem b repetenlem in augmentum quandoque vel in decrementum. Tiam fem- 
per muUipU.x maior eft fimpUccaftione quidcm muUtpUcandi, Ucet quandoque quantitate velnu^ 
mero fit nuner,quta in muUipUcibus attio non quantitas potifiimum injpicitur. Infuper exemplum 
decrecrementi muUipUcadt^ aUud a prafatis, maxttui fi fuperponaiur numere decrementum jigni- 
fattdUus mmmerm mere vulgjrtum Jractorumtertia muUipUcadi/pecietappUcjtorum, vt~jj, 
^cper quem muUipUcandusJil aUquis vlii. T erttam jpecicm fe£iabimur{cum proponantur bt- 
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mmuUiflicantes ift hh conmnfhs nnmeris\ fiilicet 5 (ir \-it\Horumfrior au^ntumcumvirgu- 
UfiiperpOH4tur)pefleriorantcm decrementum{tjuivirguLe Jupponitur) denotat. (^{ultiplicafites 
igiturtpfius 1 2 propofitt *ugmentum^per ? producemus^ 5 6 cuius 5 6 decrementumper 4 {virguU 
fuppojitum) ducentes inuenicmus p ipjiui (juidem 5 6 quartam partem ^Jiue propofiu muUipiicatio- 
jtisProdu^umfc/licetpropo/iU 1 2 triatjuarta.Curautemmultiplicato 1 2 perjugmentum in 55, 
ibfum^6 tndecrementum^onautem 1 2 propofitumduxerimus^dcaufxdtceTnii^ ejfe^tjucd fiiUcet 
hi comunclt mnUipUcantes ^ duobus numeris vnicam refonent quantiiatem, hoc r j7, ■vntus qnan- 
titatis relatiuam: tria namque quarta vntus integr* magnttudinis funt reUtiua, quare muUtpUia' 
fper prtmum augmentoMlico muUipUcaturpredu(lumindecrementum.Secus fijuertntdux nw 
merorum n.ilHrx^Ucet idemflnt numerifctUcet fiproponatur idem \ ^ muUipUcadus^er ? c^} per 
frtmumproducet ^6 augmentum^qufaverod.J/uni/i funt mitUipUcates,finguU tnpropofttum Juaa 
exequentur muUtpUcattones~i tgttur tpjiiu 1 2 muUipUcans decrementum producet 4, harum ita- 
tjue hinarum muUipUcationumprodu^la per vnttates muUipltcantis repetita producent ccntuncl* 
/^o^qnod erit propofitx muUipltcationis nempe ipfius 1 2 per 5 7 produitumjhac equidem ratione 
fimper muUiplex aiiio fimpUce propofita maior ertt^nam muUipUcatio aftionem non autem quantt- 
tatem denotans^ maiorem efjictt abtonemjlicet mtnorem producat^uandoque muUtpUcem quantf- 
tutem ftmpUce yjed matus femper augmentum ipftus fimpUcis^ vel certe matus eiufdem detr^wett- 
lum^ qua Jitnt verx mnUiplicationis acfiones. Id quidem in fimpUci mult tpUcatione augmenti ^tan- 
tumvel eqnidemdecrententt tantum iudtcabimus. ^uod Ji mixta ofieratur n>uUipUcatio f^iUcet 
nugmenti decrementt^fimper quidem au^entur bini effeftus, augmentt ac decremcntt. Std qu* 
rndiortnumero proponitur factend,i^muUip)icatto^matoremproducit effedum^vt ~ alitjHempiulti- 
pUcantianumerKmmateremdecrementtefjeflum quam augmenti ejficient {ctim T decrcfiens fit 
tpfo 1 aiigente mator) Sivere \ altquemmuUipUcentJn matorem augmentt producent effecJum^ 
Cum Taugens fit mator ipfo 7 minuente. Si qutdem per aquaUs^vt ^aUquem midtt^Ucemus^ xqua- 
lem pro^iicemus effiectum^cHm vtrique fint aquaUs numeri. 
Hiiic autem intelligenti-t non pa- 



rum conferet hjcc Jequens formula, J)j,,,JrupU 
qtut conctpiemtu magnitudinem^ 



hoc <r//f, quemUbet muUipUcandum Tripla 
vtroque mode nitmerum ( vt htcpo- jynp 
titmus 12) vnitate foueri,hoc esi^ 



vnum ejfe,ac binis muUipUcandi mo f-^agnttude 
dis obnoxtum^fiiUcet per b c vel d Secunda 
inaugmentiim^per e f vel o vero in 



decrementum. Si enim per b augen- ^crtia 



tem fctUcet 2 , diu atur lile 1 2 . Ipfe ^^arta 
idem repetetur tanqiiam ipfius bina- 



B 



5^ 



2f 



12 



jiutpUx 



rif vnitatesJ}ocesi,quaUum KvnitM efl \ \.,eorHm^binarii4i4ugensefi ^t^^^ctemarius ^6^0 
'vero qitaternariiis 4 8 .SimiUter eorundem t mtnuens binarius ertt 6, f verii ternarius crit j^^g au- 
tem ertt ^yquiqutdcm e f o e 'o queddecrementummuUipUcant,virguhe fupponuntur.H ac equidem 
methodo videmus muUtpUcatienem efficere muUtpUx maius muUipUcato^fitltcet c maiorem ipfi 
t..ficut ^ D, acttone qu:dem{cum c CT ii)finl muUipUcationis aclione aquaks,quantitate tamen fie- 
cus:nam Itcet 48 cx muUipUcattone tpfiits a in d produHumfit mator quantitas ipfii a magnitudi- 
nejasnen 5 ex muUipUcatione, eiufdem k in o produitum, mirur erit quantit.ts eadem a quantita- 
te{hocefi,ipfo ii)aquaUtamenvnitatumagentecopiaproduffa.Cum igUur injjnciuntur quanti- 
tates,produ^a e^c augmenit muUipUcationcfemper maior erit fimpUce muUipltcata, qua vero ex 
tlecrementi muUipUcatione orietiir, minor ertt eadem multtpUcata. Si vero inj/>iciatur muUipUca- 
tiothoc eft., illius aCitonis denominatio.Jemper muUtpUx matus erit muUtpUcato, nam in ea a£ficne, 
^uiUbet mnU^Ucandus HumeruSypro vnica magnitudine continua fumituryquam quidem plures 
'vnttates augentes plus augent^plures vero minuentes pUis mtnuiint. Inde orietur, quemUbet nume- 
rum cuiufltbet numeri muUipUcem dici pojfe^dinerfis autemaJpefiibus.Si quidem muUipUcetur in- 
cretnentum^matores numeri minorumeruntmuUipUces. Sivero decrementum mnUipUcemus,} 
conuerfo minores maiorum muUipUces eriir.t. Si rurfus mixta fuerit multipUcatio,in ea vero exa- 
heret incrementum, muliiplex numerus mator erit fimpUce. Siquidem in eadcm mixta maius fue- 
rit decremetum tncremenio^mtnor numerus tum maioris erit muUipUx. Hac idco fuggefitmus vt 
(^menti EucUdis (oncerdes)quafitbct antcccdentis ad confiquens rattones ex muUtpUcatione qus 
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anlecede»s multiplicit confequens oriri deceamusyfme es fnerit in AHgme»tBm,iiMt in decremen' 
tum^-velfine in mixtJm jugfnenti cr ^ecrementi operattonem conftitutd.Cum idcorMio ftxfjui 
tnaiorum ad mtnorcs f / mtnorum ad mJiores,f:mperque sntccedcns pt conjetjuentu multiftlcx^ nc' 
cejjjrium duximus omnes Crcjuofuu numeros quorumuis nitmerorum muitiflues quAndeque dici 
fojfe,4tque minores maiorum^vt m^iiores miKorum^ luxia obidtum extmpLtr. miuUiflex igitur 
itquedicif>ctcrit^isquipartihusmulli})ltcatisiMdecrementummworcfjuiiur.i(;' ' ■ rerfui 
ipjius rcfetittonem tn augmentum maior fit. 7(am vtraque njia pcr vnitatum . - fumt' 

turfiue m^uffnentum^aut decremcntum pergatjyanc quif pe multiplu andi lcgem jtbtfunifjit Ett" 
clideStft rattonum quantitates f>Umultipiicatione(qu4! earum veraeji juiij{antia)exprt/furef. 
Kj^idioris inicqualitdtis per multipltcattcncm augmenti qua aKtcccdens multtplicat ccnfequens. 
f^ttnoris vero inxqualitatis pcr multtpLcationem dectcmcHti qua tdcmantacdens »jisltiplicat 
con/equenSyciim ratto certa nihil aliud (tt quam antecedentis ad confequcns multipluattt, vt terti* 
difjinitione quinti fatis latc difulimus. jQjtavcrodecaicfa folavjusft Euclidcs multipltcatiom, 
nuUa autemdtuidendi metlwdojeddiutftonemfimul n.ultipUcattone .:/ Ch, v i tfus efi^ td pottjsi- 
mumcaufi eJfearhttramNr^quodrattonesmagnitudinuminterfe tnuc, . prjectpuocuret nc- 

gotio. Duarum autem rtutgnitudinum rattonemiyt dtxtmus)nihtl altud ejje cstenfum est^ quitm r<- 
jpecius anteccdc/itts ad confiqucns, non autem ccnficqucntts ad antecedens^ q- protnde ea muliiplt- 
catio qua antecedens multtpluat confiequens { hoc efit^ conltnei) vt raltcnis quanlitM jola mulitpli- 
eantis quantttate exprimatur^ tdctrco fiactltus multiplicatto multipltcattoni quam dtuifioni com- 
farabttur^vt inderalionumortantur c»nfierentt^,vt exemplo,Stt ra:io ii ad ^cuius dtfferet»' 
tiam quantitatis cum raticne ^ad \x etus contierfit,tnueJttgemHS.Comperiemus anteccdens prtms 
1 2 Multiplicare cenfiequens t^per 3 denemtnateremmiiliip.tcatienis inpU. Rationts vero 4 ad 
1 2 reperiemus antecedens 4 fiuiconjequentts decrementum per eadem - multtpltcare^cuius de- 
nemtnalio ertt 7 {hoceji tertia) Tatet igttur fiaciltus herum multipltcantium J 7 differeth- 
tta h.ts rattones denemtnantium yquam Ji prtm.t rattonts antecedens fiuum multtpUcaret confe- 
quensper i.SecuncUveroanteceder.s diutderet fiuttm confieqitens,per eundcm ^.Tritimenim aj 
tria nullam conctpimus effe diHantiam.Operandt tamen modt- m dtuerjtim,diuerjjque producia ef- 
ficere.)fiub cadem itaquedenomtnationcJnnxstU^ rationes conuerfits bpprtmtntes^ abfiurdifiimum 
profieremus methodi dcfieEJum. In qucm plnres Ufjifunt deKominantes rat10r.es conuerfias Jitb ee- 
dem numero, quanto autem differant^ cutltbet reiii quimus ludicandum. tt injupcr muUtpUcatte- 
nem fiumpfitt f.ucUdes, reUcla diuifior.t^o quod omnts numcrus pcr quemUbet muUipUcari potesiy 
non autempcr quemUbet diuidt.*i^c. vtiamqttixtedtximttsj^uiattaquetn^nttasoperandt Uber~ 
tates{inangmenlum.^fciUcet(jrfiffiionem)appetitgeometriaJoliimmulttpltcandtlegem ab arnh~ 
metica{quaillivnica tnfinitaexiflit) non auiemdtuifioncm {cuius terminata pervnitatem reprir- 
mitur facuUas) fiibt afictfictndMmtrburata eji,vt lattus pofihac mfinebimus. 



7)iffwitio decimafeptima. 

Planus numcrascft,quicxduobus fcinuiccm mulriplicantibus produ- 
citur,laccra vcro illius Tunc fcinuiccm multiplicanccs numcri. 

^eitiam emnis numerus numerum muUipUcans pregenitum metitur^ idem numerms pUnm 
confojitus erit {vt dtfifi.i^htttits.) Sed quia hutus effcctus dtuerfix vtdentur effe caufit .^vtUiii 
C eometrta binis denomtnationtbtts bxs exornare fipectes.rUniis ei e- 
ntm fimperfictei reciaguU capacitatem dtcitftibbtnisUtertbns qnan- 
titatemdtnotanttbms ceHtentam.fJt prima dififificundt.CompefitM 
vere produclt ex numere eum metiente peraUquem nurrurum^ge- 
nerationemprefiertyVt 3 per 4 muUipUcata Utera reclangulumpU- 
numefificiunt 1 2 .Compojitum veronon eo quad centineatur binii U- 
tertbus^d eo quod aUquis numerus per numeru eum mettattir ^fici- 
licet $per^.,vel ^per ^ynut zper 6,crc.preduceHt compofiitum \i.,numererumoperationes tan- 
tiim nonatttemfigntficatas quantitatesnJpeffanteSyVt prtmadififinttione pUne decuimusjecus itt 
fUne qui fitgnificatas qkantttates afipecJat tantiiM, 
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LIBER SEPTIMVS. 
Dlffimth decimaoBaua. 

Solidusvcroquicx tribus fcfc multiplicantibus producitur,Iatcra au- 
tcmilliusjfuntmultiplicantcsfcinuiccm numcri. 

Solidum ca de caufa vocJt^ ijuhJ tnhuj foueatur d/me»' 
fiontbusJongitudtneJatituJinccr fubltmitate ,quia flanum 
duabus tantu contineridixtt^vt ordinem numerorum tuxt* 
quantitatum continuarum dimenfiones difponat.fcilicet nu- 
TNcrum primum qui vnicam habet Ungttudincm^um nullus 
eum mettatur numerus infar Itnea.Planum vero longitudtne 
Crlatttudine {vclutt fupcrfictes) confantem^falidum autem 
trtbus^onga^lata^c fuUtmt^ comprehenfum (folidi corporis 
inHar) dtmenfontbus,vt 4 per 5 latera ducentes^planum ef- 
jicimus 1 2 .Ipfum rurfus 1 2 planum per tertiam dtmenfio- 
nem^fctUcet 2 multipltcantes ^foltdum 24 effecimus^trtbus 
dimenftontbus 4 j 2 inuicem multtpltcanttbus compoft- ' 
tum,quarum qualtbet quantitatem tndtcat. 

Difjinitio decimanona. 

Quadratusnumcrus,cfl: quiarquc arqualis, vcl fub duobus xqualibus 
numcris contioctur. 

Dijjfinitio yi^cftma. 

Cubus numcrus,cfl: qui arquc arqualis cquc,vcl fub tribus ^qualibus nu- 
jncris continctur. 

J^ia omnts quadratus phtnus cHficuti omnts cubus numerus foltdus e^{,quadrattts vero folus 
Jttb duohus jcqnaltbus «itmerts inter omnes planos continetur,cubus vero fub trtbus aqualtbus inter 
or?mes filtdos.T amenfeorfum dtffintre dignatus est FucUdes propter eorum regularttate^infnttis 
geomelrta obfequtis vttlem. Dictt autem aque xqualem ejfe quadntum^vt dimenftonem geometri- 
cam latcriim exprimat^fub duobus vero nnmcrts jqMaltbus,conttneri,vr artthmettcam componedi 
fpectemdeftgnent . Cubum pmtUter ^cque /cqnalcm Aqujt,vt trtbtA' eum geometricis aqualibusy 
menfurts conitneri doceal^fub irtbus vero aquaUbits numeris^vt artihmeticam componendt meiho- 
dttminjinuei./velutt in quadrato.Fx hts factle percipimus EucUdem numeros ad geometru auxi- 
lium conuocaffe^citmeos adgeomettia ftptus dimenftones reducat. 

Dijjiniiio 'vi^efimaprima. 

Numcri proportionaIcs,funt quorum primus fccundi,& tcrtius quarti, 
xque fucrit multipicx , fiuc eadem pars,fiuc cxdem partcs f ucrint 

Proporltonem ( vldixtmustertta dtffmtiione quinli) magnitudinum fub aqua earum multi- 
plicattone fouert docel, j>(am proporttonales dicit ntimeros {hoc etl eandem raltonem habentes) 
eos quorum primus jque fecundi^vt terttus quarti fuerit muUtplex,ftue fuertt etufdem pars ^ftue 
partes^hoc esi tdem decremenium,quouis modo aquemuUipltces dicit>(jr idctrco ineadcm ratune 
feu proporttonales qitauts muUtpUcatione augmentiftue decrementi^ut equtdemvlrtufque du£li 
fuerinl,vt 6 ad ^ ficut ^ad ^adgvtiad^ pars^cr 2 ad ^ vt ^ ad lo^c^ ad 6 vt il ad 
p partesfemper quauis arte prtmus fecundi aque vt lertius quarti dicelur muUiplex yC^ igttur 
froporttonales erunt. 

MON ITFM. 

Vertens Zamberlus gracumTheonis exemplum^fuper hac diffiniiione ^vUimam reUquit di- 
£ticnem noUro negoito vltUorem (^fctltcet oisi^.Citm entm dictt EucUdes numeros proporitonales 
tffi^quoriimprimusfecundt&lerttm quartt aquefuerit muUtplex-.hic fnis efi fubfianlta dtffini- 
ttoms^nam .tqttaUlas muUtpUcattonis^vt fxptus dtxtmus^quAUtatem rattonum cr pr.inde proptr- 

R 
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ti9nem»ece(ftriopredticit,J^0daHtemfoJimediimaJdit{velejdempars velejtdem partes fue- 
rint) illHdjimtlejttbtunqit^vtoHendatHrquautsarteyfiuevtfarscontinuadtfcreti jitie vi fartes 
dtfcret* dijcretf ( ijUJ! funt omnes raiiones cegnitx) xque fuerit mHltiplex frimHS jecuadiy vt ter- 
ttus qitarti^tpfos eandem hahcre ratione,cr ideo proportionales efje : (^uare dixit C rjccum cxcplar, 
ftue eadem parsjiue exde fartes fuerintyid eil quoquo modo xquc rnutttpliceSyVt decrementt ac in- 
crementimultipltcationeexprtmatiquod fi reltnquamus 'vltimam dinionem{fuerinl)inteI/igem$ts 
proportionales ejfe eostantitmquifunt aque multijpltces,vcl eos qut fimt eadcm pars 'vel partes. 
J^td igiiur tn hoc fnbfurato verbo depereat,quififue iudicabit.nam a muhiplicibus omnes exclH~ 
dercntitrfere quantitatumratnines {yt dtximus diffmitionibus qitintt)hoc late prxdixit F.ucli- 
des dectma dtfjinittone quinti^ckm eFlendtt in rationtbus minoris imtquahiatis,mtiieres ejfe maio- 
rum muhiphces.yeh quhd decrementum ipft muhipUcent maiiis^fc£ muhtphcattenem adioni, non 
auiem quantitati conuenire docutt.Prxtereapttet hinc rattenem nihilahud quam antecedclium 
ad conjequentta muhtphcationemejfr.dtcit enim prtmumantecedens xqne muhtphcare fecuridum 
confequenSyVt tcrtium antecedens quartum muhtphcat confeques. Fariata igttur muhtfhcationis 
fpecie.iVariatur ^ rationis quant itusyinfuperfi nulhprofortionales effcnt cxceptis aque muhiph- 
ctbus , c' eadem partejiue parttbiis.^jiid in his acctdet.Jicut 8 ad 6jic^ad ^ yquornm primiis (jr 
tertius fccudi qiiartt^ncque muhtphcesynequcparsaut partes,a Capano (jr T heone dtcunturyte 
ideo proportionales nen efjentfi cum dtffnito(yt moris esi) diffinittonem cenuertamus ,qnodplatti 
abfurdum conJ}at.7{on itaque pojlremam hanc orattenem,vt difiunffiuam,fd vt interprctem U- 
gemus, 

Diffinitio yigeJimafccundA, 

Similcsplanij&ifimilcsfolidi numcri, funt qui proportionalia habcnc 
Jatcra. 

^uontampLtni numeridue tantHmhabent latera,ees preducentia fua muhtphcatione ,fehdi 
vero triahabent^ftmthtudtnemplanorum tnterfe ae fohdoruminter fcponit tn rattents laterum 
ftmihtudtne.Sienimdue lateravniusplant numeri.yeam habeant interfe rationem.jquam duola- 
tera ahertus plant^tpjijimiles erunt plani,haud fecus tn ftmthbus joltdis,cHm enim tria vnitts later* 
inter fcjeam quam tria ahenus ebferuat latera ratienemjpfi fimiles erunt fihdt..^ta vere later* 
fimiles hahent rattmes^preporti«tuUA duuniiir.,crfimihum planerum ac fohdorum numererum 
latera eruntyVt e.xemplo.^qHia 2 (jr^ funt ineadem rattone qua 4 <$ numeri ab his latertbns ce~ 
pejittjimiles planteruntffcihcet 6 & 2i{.^nfolidisvero 1 5 ^ funt inratione horum ^ 6 8^ua- 
re abeiscempejhijeltdt,fcthcet i 9 ijimiles eruntfolidi. 

Diffinitio ti^ejimatertia. 

Numcrus partem cognominans, cfl: is pcr qucm pars rcpctita totum 
conftituit. 

4 es/ tertia pars iiee quod ter repetitus tetum 1 2 componat , quare repetttionis frequentis 
partem a ternarto cegnominat. 

Diffnitio 'vi^ejimaqtiarta. 

Pcrfcdus numcrus,cft qui fuarum fcdionum fingulis partibus firaul 

fumptiscftarqualis. 

J^onutm eidem numero plures ineffe poffunt partium quotariim diuerft fe£fienes.ydi.\hr>iufe^ 
fechim eum ejfe numerum^qut ex finguUs fuarum fcfttonum farttbus confatyt in fenarto qui qui- 
dcmhabetfecHndM,tcrtiM0-fextjsfartes.Suniantkritaque earum fartium finguU .^fciUcet fe- 
cunda ^ tertia i ^fexta i^qua^ 2 i fimul fumfta,comfonunt fenartum ,ferfeflum igitur 
numerum.SimiUter 2S qui jiiif conHat fartibusfciUcet 14 7421 fingulis eum jimul comf»- 
nentihus, vt latius trigejimafeftima nont. 

MONITVM. 

Hhic addidimus hanc vocem {ftnguUs)ne hac T heonis diffinittone amhigeremus circa fartium 

quefium» 
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tl§teftumyv'uUmusetemmomne totnm fuis partibus dtcfuum ejfe^omnes iptur numeros ferfeflos 
crederemus-.quarefi exfingMlisfudrum^arttumeumcomfoMmus^mteUigtmus fwgulM tantitm a 
feiiiouibusfumendM effefartes^u* coniuneta iffumcomponant. 

Communesfementu. Trima. 
Si numcrus mctiatur partcm,tnetictur & totum. 

Cum parsfit ea (jua totum futipfius pr^tcifa repetitione conflituit, ^ ' '"a 

ferjficuum esi ^fialt(^uU numerusprxcififua repetittonepartem con- B»— i-* , 

itttuat^ e^ eundemampltorirepetttione totum confittuere^ vt a fua re- i 

feitone generans KparteMfpfius c^perfi>tcuumefi Kampltorefaaarepetttione^quaqHidem frodu- 
tit fingiUMf ipfiits c partes aquales tpfi b tandem totum c metiri. 

Sectmda. 

Sinunierus mctitur totum & ablatum,mctitur fic rcliquum. 

Sinumerus a fua repetitione preducat numerum b d totum, cr pr^- 

tereafuarepetttione conHituatablatum b CyperjPtcuum erit\ fi a pra- * ■ i S f . y 

tifisrepetttionibmipfius hintoto Tin,tollanturpractfr repetttiones e- ^ ^ 
iufdem Mmc^ qua fupererunt in c d repetittones ipfius K,tpfum c d 
reltquum metientur^um eundem repetant. 

M 0 N ITV M, 

Licetpracipui^quorumfudore potifiimum Euclidis inteUe^um adepti fumus ,fuerint Campa- 
nus cr Theon.dr tnler eos plm vtdeatur ferjt interpreiationi acqutrend^ tncubut]fe Campanus./ti' 
hilominus qua de re ftpiuspugnanti.ts quafdam CMathematicam veritatemmaculantes^pluribus 
locis{maxime quinto & his tribus nMmerorum libris) pajii finh admirari nondefino : ni lantum il- 
ludprac tpuum fuerit^quod fcilicet artthmettcarum magnitudtnum naturam^ cumjeometricarum 
magnitttdtnum natura confundentes.,earum documcnta tifdem praceptis tradt poffe, ftpe exifiima- 
uerunt^quafi difiretum o- continunmeifdem vallari pofjet legtbus . Vartem etenim geometricam 
frinta qutnttdiffinttione,nonaUas quamtertiafeptimi antea difinieruntjicet illa ^eneralior ob 
confuforum naturam^ hac vero minus fuerit generalis ob difiretorum facilitalem. Partem infuper 
mul tiplicis relatiuam ejje dtxerunt: quod videtur quodammodo abfurdum, partemfcilicet quxve- 
regeometricaconfuft indifireta quantitas eH^multiplui<qiu pitra arithmenca CT difiretie- 
rtempraje fert,relatiuamefj'e indecens admodumappareret: namquam magnitudinem Geometr* 
fartemdicunt{a toto quauisarteab(lraciam)nonfemperfufcipttArithmetica ^fid tantiim hac ge- 
nerali acceptione e.ts magnitudines a toto ahfiraftas^qux ipfitoti commenfurabtles exifiunt^eo quod 
numerorum natura femper magnttudinum commenjurationcm prxfe ferat. .^are eam tn binai di 
ftribuit Artthmetica fumpttones,partem nempe partes^vt dtximtts tertia dr quarta hutus diffin. 
reliquas fuotott tncommenfurabiles geometrKJtamplitudinireferuans .Partem itaquetott refati- 
mampofiiimus,generali apiid Geometrat (jr ^rithmeticos fumptione, qtiJt fimperpropoftta magnt- 
tudtnis decrementumprofert ^nufquamvero augmenlummuUtpUcat.muUiplicts vero relattuam, 
fimpUcem effe dixtmus magnitudtnem. Citm enrm magnitudo fimplex (aujt fctUcet augniento aqu} 
vt decremento obnoxta efie reperitur) aque per frequentes additiones alierari pofiit,vt per freque- 
tes detraCtiones^acliones HIm qutbuspropofita magnitudoin augmentum vel decrementum aUe- 
ratur,muUipUcattones diximus^ muUitudine vnitatum numeros componenttum^denotatas : qua- 
re lUt muUipUcationes foUs adhxrent arithmeticis Ugibus ob eariim difiretione. Hac de caufa cum 
muUtpUcem maiorem minore dicimus,non quantitatem vel eius maqnitudsnem niaiorem dici cre- 
demusjed tantiimacticnemtliammuUipUcadimaiorem deuominationemmultiplici numero defi- 
gnatam producere^denominattone fimplicis quam finipcr muUipUx{fimpUcis relatiua) fub vnita- 
jtis nomine contineri cogit. Ac tdeo numerus \femper vnitate maior exifies) muUipUcem aclionem 
{numerofignificatam)JlmpUcepafitua maiorem ejfe.fi ue ea aclio inau^mentumfiue in decrementU 
fergat,aJferemus^hincfiifcipiemusapropoft.tfinipUcemagnitudine pojfe educt pcr nuiUipUcatum 
*iui dccrcmentum^artemaltquam eiufdem qua quidemtpfius fimpUcis maioris muUipUx dici 
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foterU,{fcilicet decremetftum)Cr4b eademftmpUcefoJJe edMcifermultiflicatttmeiM augmetumy 
aliam matorem if>fj fropofitJ^tjuiC eius ftmfltcts ^ minoris multtflex dicetur{Ji iltcet auvmefjtum) 
cjr igitur vtraque vta altera alterius multiflex dict foteritftue fars etusfuerttfiue ea/id-ju refe- 
tat^(jr tamen multiflex femfer maior erit fimplice^um multtflicatie non tjuantitalem ^fcdacitone 
refftciat tantum.ld equtdem ea de re dictmus^vt ofiendamus Euclidemnon omtjijje rationes fufer- 
farttcularesyfuferfartientes^ecnon omnes mtfioris tnxtjualttatis raticnes,quas cmittere vtdtre- 
turfi multtflex numerorum in fola rattone multiflictfumeretjftltcetcirca Jolum ac fracise refeti- 
tumaugmentum.Ci^mautemaffonit ^decrementum,eaduplex multiflicatio omnes comfrehen- 
dtt habttudtnes,(jr maierts mtnoris inaqualiiatis (vt oftat Eucltdes) qui Jelam multiplicationr 
fuis theorematibus tradit^nuUam autem diuijionem,eo quod vnitxs felt multiflicattoni nen dunjio- 
nifit ebnoxia.^^re omntmodas rationum comfofittenes ,fola multiflicatione fractfit Euclides 
fieri {quinta fextt dtffintttone) non autem diuiftene ,quam nefcto qua arte emiftt Camfanus, Tbeon 
verefenulttmoexemfloeamexfonereconatus^rattoncm i adi dtmidtam^non autem fub duflam 
vecauit^rationemvero lad i triflam^vt ojlenderet triflamfer dimtdiam duHam ratienem fefi^ 
ijutalteram froducere^ex his comfofitamrquod illum fottus cafu quam ex voto cffendijje^aut ex rf*- 
tiquiortbus fubjurajfe arbitramur^eo qtihd nuUas rationum minera inaqualitatis denominaticneSy 
fer decrementi multiflicationem froduct.ts eiiendertt^vt veri ejiendere debutUet,ne tn lUud cade- 
rer effendiculum modernorumquorundam^ut ex binis maieris^f^mineris inaqualitatis ratieni- 
bus (yt frafate Theonis exemfio) ratienem comfonere volentes^ maiorem denominationcm ^fer- 
minorem diutdendam iubent:Euclidesvere multtplicandam(vt exfoju.i Theen)quod fiert non po- 
te>i,fi rattonem materis cr etus cenuerjam minorts tn^qualttatts Jub eadem denomtnatione (vt do- 
cent moderni) concludamus-.nunquamenimex his duabus confurgentem raiienem generabtmus 
vt fi ex tripla ^ fubdupLa ahquam componere velimus ( 3 per 2 mulltplicantes) fextuplam prodst- 
£ cemus^lenge a fefqutaltera(quavereab his prodiicitnr)alienam. J^are autem 
Theonemtdpotius offendtffe quam exvoto fecijfe diximits^ea tfi cauja.ln vltima 
. fequenti namque exemplo ad quantttatum comparationem, ncnautem addenemt- 
natienummulttplicatienem{qua factle negotium illitd exequeretur) recurrtt .^vt 
. qualium ait s-& efi duerum., talium eft gd quatuor, qualium autem c n quatuory 
talium i z trtum^ cr qualium tgttur a b duorum, taltum e z trium, lUud tandem 
nuUaab hisdcnomtnata ratiene qiMex dimidia fcfquitertia confiaret ^quod le- 
uius abfoluiffet duHis tnutcem, ~ per 1 1 denominatoribus,iuxta Euclidis mentem 
freducens bipartientem terttas ipfiits k tadiz.,^jfare quod prieriexen.plodixit^ 
? fitrte non arte offendiffe Theonem arbttraii fumus^^ itcet in ee veram Euciidis men- 
lem fequutusfuerit. 

Cum infuper qut Euclidem interpretatt fnntygeomelricarum magnitudinum ab arithmeticis dtf 
ferentiam non fatis docuerint , a frtmorum numerorumac datx rattonis nitntmerum tnteUtgentia, 
difcentes mjxtme auertere vifijunt:nam primos numeros fola metitur vnitas^vnica qtiidem ac com 
tinua magnitudo geemetricayqua nuUo numererum nomine comprehenditur,fed tantu numeri pars 
dtcitur.Vnde quamiibet rationu fpecie prtmos numeros(depta mulltfltct)rectfere videmus. ?(a i» 
multifltci ac eius ccuerfayminor numerus femfcr vtrumqtie{contra frimcrum diffnitionem) meti- 
tur.Simiitter quamltbet rationis Jpeciem(demftamultifiici)minimos numeros fufcifere videmus. 
"^iam ratie multiflex (jr eius conuerfa femper cadit inter cenitnuam ac dtfcretam quatitatem^itm 
minerfit femper maioris pars vnica^en autempartes^non igitur eil pura ac fimplex numerorum r* 
tio.Cumttaque admtntmas numerorumpartes^ea ratiomultipiex ducititr./i\terum terminorH Jem- 
fer efficit vnitatem , qua ciimnon fit numerus , inter numererum rationes,mtnimorum multiflicit 
ratunis numerorum comprehendere rationesviiabimus . Reitquarumautem rationumjfecieicitm 
fimper minor ftt maiorU partes.^in numeris rmnimAS eorum partes coUecare cenfebtmus. Cum igttur 
de mtnimis data rationis ac primis loquemur poHhoc numeris ^Eucltdcm rationem multipitcem ae 
tii*s conuerfam , his comprehendere nonputcmus , vt iatius diximus dectmatertia diffinitionc 
huiits. 

Campanus autem fibifuturas h^ts difficultates cernens , multitudineprincipiorum huic feptim§ 
{nefcio fiab Euclide) prapofitorum ab his iiberari conaiuriprapntit enim dtfficiie neqotium^ 
fciUc et quandoque vnitatem non effe numerum^ vt ex dtffintttone fecunda huitts , (^ plurilus aiiis 
locis. .^andoque vero ejfe, ut quoties eam inter numeros proportionales coUocat^ citm de rationi- 
hus in genere agityo quod tbi multtpitx conttneatur^ inter cxteras qux fecum ducit vnitate.^^am 
doqu<infufervnitattmnonficari,vt^fetitione dri^ dtffinitiene dicit fimflicem numeri far- 

tem 
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lem vnitatem.tc nuHumpoJJc infimt} fecari numerHm., quandoque vero eam fecari, citm tjuantiia- 
tem ab illadenomnutam, j commum fentcntia in fartium denomtnatwnes difr.butt.rratere* 
fartem dtffntens non autem partesjjuiiu dif relcab illaconttnua differenHam reli(juit ,acv- 
nitatis naturam a figmficata per eam quantitate non fatis difare docuit {vt priihi hutus diffinitto- 
tie diximus)^qi$jmplurj alia/jHx ideo principtornm fuperfua admodnm mnltit udtne inttiare 10 
luit.^vt obfiura quxijue tollere conaretur.^quodfinfira videtur feciffe . T^n enim prxdixit ejna ra- 
tione numerosfibt fumpftt Eucltdes^vt confuftmgeometrtcarum magnitudtnum prcpallaret habtta 
dtnem./ionaHtemvt arithmeticamartemtantumedoceret, mains etenimea exqutrit opus. ^uare 
non indignum arbttratur EucUdesan demofirandis futuris^horum trium Itbrorum theorematts ar^ 
gumeatageemetrtcis prtncipttsprioribusfex Itbris edoBts fulciri, cum numeros adquantttates geo 
metriCM illufirandas tantiim fumpfertt.^on autcm ad arithmeticam edocendam. 

K^liud infuper monendum curabimus^um fufcepertmus Euclidem numeros in Geometri* fub- 
ftdtnm, non in arithmetices eruditionem tantitm acommodiiffe: intelligendum esi Eucltdcm hac vti 
■ fiiertia^qua potifitmu pura Arithmetices do&rinx theoremita interponitjjis qux geometricas ma- 
gnjtndines numeris defignant ,vt fubfiquentia qiuque prxlihatis edoceat. ^are citm verus theo- 
rerxatumexcuttenduseritintel/eiffusy tlludmaxime curandumefl,anfetlicet theorematafilM com 
flcciantur nttmerorum legesyac eorum fequantur fimplicem naturam, a» vero numeris tllts quanti- 
tatesfigniftcent.Jitneamfciltcet planumaut filidnm.T umdemum vhipropoftta theoremata numero- 
rum tantitm difcretiones^ nulU dtmentionicoaptatas propot>ent,fed tantitm Arithmettca operatio- 
ni.jea iuxtapura arithmeticorumprtncipiorumelcmeta Euclidem intellexijje arbitremurfiquidem 
thcoremata numeris areas lineas , aut foltda quandoque defignent . Ea{iu.xia Geometri^ naturam) 
quantttatibus ntimeros adaptatos,profigniflcatis ab tpfis niimeris quatitatibus fumpfijje credamus. 
Tunc igttur numeroritm particitlartm relinquentes naturam , eorum difcrctionemtn quantitatts 
fer eosfignificata deuoluemus proprtum: ciim enim dixerimus (znitatem diffinientes) numeros ex 
fe nullam quantttatemproducercfedplnrium fubie^ernmdifiretioniadaptabiles ejjr.qua fi quan- 
/itates fnerint., qu^lihet numeri vnitas naturam fubtefli cui applicanda esi^ informat , i'/ // nume- 
ris lineamftgnificarevelnnus^qualibet vnitxs longitudtnemtantiim pra fi fert.Si pUnumJoKgitu 
dtnemac latitudinem,Jiquidem filtdum^tres dimijlones eadcm fufcipiet vnttas^quaqutdem dimen- 
ftones infinite fecaripofiunt .pjnitas vero eas fignificans mtnim}ficaripoteFi^bartthmeticis. Citm 
igitur ab vnitate denotata quantitas fecla fuerttper numeros rurfus quorum minima pars efi vni- 
/as,eadem quantttas referetur. ^jtare hi numeri rejje&um numerortim ad alios habetes numeres, 
huiMs qtiantitatis^quaantea vnitate ftgnificabaturfhabitudinem, ad quatitatemalto ntimero ftgnt 
fcatam^in rationem numerorum haberi edocent . Ciim igitur ftbgenerali alicuius thecrematis tra^ 
ditione qua nnmeridtcuntur numeris comparari ,vt linex planivelequidem folidt explicent na- 
turdm^tntelligemHi ftmul ^ numerisvnitatemcomparari fub numerorumnomine pofie.^ non equi- 
dem apud arithmetico^^cjut vnitatempro numero non fumunt.yfed epud geometrM .^qui vnitate fi- 
ffiifcatam quantitatem infinite fecantes vnitatis denominationem tn numeri denominatitnem con 
nertunt^eandem qnantttatem quam vnit.u antea denotabat referentem. .^are eorum theorema- 
tum fententiM{licet ab arithmeticu tradit.e fint quinon infinite,fedad vnitatem vfque (ecant) in- 
fnite fecare quantitates exiUimemus,ac vnttate fin^nifcatam quantitatem,inter quantitates nume^ 
ris finnificatas haberi., eo quod ea disiributa in numerum conuertatur eamfitgnificantem.^ vt exem- 
flotSumjtur.^ 2 o propofit.o^laut,qu,e dtcet Jimiles planos effe eos,qHerum vnm cH medius proportio- 
nalir. t^b hoc orietiir prtmo aJj/eClu difficilcnam intcr feptem ^ viginti oBe medius datur 14^ 
ivjtur ftmiles plani erunt 7 cs" 2 8 ^roinde 7 planus qui primus efi, quod fiert nonj>otcH: nam ex 
vinis fefe multiplicantibus, non fit {cum nullus eum metiatur) fed fola vnit.u ex dtffinttione prtmi 
numtri. K^d h.tc dtcenuu hoctheorema purtimarilhmeticumnon effe^ nam fimilitndo h.tc plano- 
rumyproportienemlaterum areas continentinmprji fe fert,quodab arithmeticarecedit.^vt vieU» 
mstsvtgefima fecundadiffnitienehuiuscrprimd diffintticne fe.\-ti.7{am hoc theorema numerot 
tantitm n on cencipit ^fidab eis f (j^nificatjj areas ,atqueab eerum lateribus lineas, vt inteCigat tate' 
ra fiue line.fs.,vnttate acfepten.triofignificatas,eandcm concludere planifimilitudincm,quamline£ 
binario & den.tr 10 qnarte figntftcatje^ e'o quhd ad numeros ( vt arithmeticam fubeant) reducipof 
funt,fcilicet per mnltiplicationem qna foU vtitur Euclides.Si enimper eundcm numerum fcilicet ^ 
duCiintur i cr "jfift ^^iiac infuper 2 c^- 1 4 per enndem 3 fient 6 ^^42. Repericmus vnitate 
denotata Itnea trtfariam fiilam., ntimero ternario denotart., qui quidemad 1 1 eandem habes quam 
6 ad^2 rationem^fimilem aream fiib ^&ii area fub C&Of^ contentJt^ocludil,cr eandem quam 
concluferant,vnitxs & feptenarius ipJiHS fiptem primi numeri latera^qHfid hac lege ab arithmeticit 
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mHreciferttur-fumfrimnsmnicrusfUnuseffcrionfofttfrobtcr 'vnitatis integritatem tnfilubir- 
Um^cdfer multtfUcUioncm in eiufdem rationis numeros reduciis flanoriim cijdem Uteribus, re- 
ferumus hec theorepuite femfer cxtremos ftmiles effe fUnos^ion etcnim ipfis numerosy fed (emper 
anumeris denotatas fuperfcics. U utus prolixamanirnaduerfioncm dare cogimur^ne (jui numeros 
frofi<inifiattsquantitatibusquandoque fumptos^quandoqncvero arithmeticis operalionibus fu- 
men^es ejfe nonprjcuidijfcnt, dif(it>linMfirdAtds effe opinentur.Et tnfupervt hecexemplo^plures 
alu Euciidis propofitiones his tribus proximis libris appofitJt{qudt quantilates fractpue rejpiciunt) 
interpretanda funt. J^are Euclidem his tribus libris arith?netica ^rincipia^fc traditurum nen ex- 
peclemus^edprjecipuegeometricarum quantitatum arilhmcticisjubfdiis difrctarum affnitateSy 
comparationes^ctu collattones-/iumerts fignifcanttbus expreffas ^poflmedum autcm artthmttuas 
fiperationcsjeuin numeres {quantttates exprimentes) coUatas aCliones^per numeros arithmecis 
prxceptis lallatos fe docturS arbitrcmur.fndepracipuS numerorum ifum in btnas acceptiones his 
tribus libris Eucltdem dijirtburjfc dicemus.jtn ailiuosftluet^ pafiuos numeres.quorum difercH 
tias antequam addemonfirationes vetum fit^expUnare voluimus, ne qui ktc numcrorumpracepts 
arithmeltcis tantum leq^ibus obnexia effe cxiitmurent^lures hori trium libroru demonsirationes 
fibiipfis puznare arbitrarcntur^ac proinde in earum •veras tntelligentias impingerentjnedof qutbua 
£uclides geometricis quantitattbus edecendis^umeros adoptautt ignorantes. 

A6liuinumerifunthi,quiarithmcticasopcrationcs in numcrosquan- 
titatcm fignificantcs cxcrccnt. 

Pafsiui autcm funt hi, qui quantitatcs fignificantcs, vcl quantitatum ra- 
tioncs fufi:ipicntcs,pcr aiStiuorum numcrorum opcrationcm altcrantur. 

/'/ cenfufis edoceat G eometria quantitates,numerorum obfcquia in binas dtfcermt Fuclides^yt 
iam dixtmus^acceptunes: quarum priorem aiiiuos fufcipere dtcemus numeros, quifunt hi per quor 
arithmeticas operationes exequimur tnnumeros quantitatemfignificantes ^vt hts operationibus 
'vnitate^c numerisftgnifcatas quantitates (qua fuapte naturaabas cenfuf* fint)propalemus. Ac 
eerundem affinitates occulta numerorum opera i larius elucefcant^vt exemplo difcuttamusyqut nu~ 
meri vt plurimum aciienes^iue arithmettcas operattones exerctant . mi ulttplicanlcs jiut prcdu£ii 
mitltiplices nnmeri.,nulUmcx fequantitatemdemonfiraHt geemetricam tanquammultipliccs ,fed 
tantum multitudinem repettttonum.^ qua numerum pafiuum multiplicatu quantitatemjigntjiian- 
tem fihifxbius fumunt.Partes tnfuper qua difcretiene abjiracit a toto{quantitatemfigniJicante paj^ 
fiue)pr.t fe ferunt.,quandoque fua multitudine totum e.\'cedentes,quandoque vero a teto defcientes 
fre negotif opera^Q- cempofiti quorum nalura multiplex eH,conftas ex duorum nMltiplicationeJ)»^ 
tus autempracipuaopcratio 7 nonipatefiet,vtfolidumquantitatemfigntfcanicmproducat. rrx^ 
terea pares ac impares^ui fignifcalam a parte vel vnitalc quantitate^tuxta numerorum dtfcrett^ 
TiesdiSiribuunl -^ciimvnitatemfuis operalionihusfecare nen valeant .Primi vero numeri vnioie 
tantum difretionis capacei^qui per vnitates dtuifi,hac foUm patiunlur diHributionem^ nullam a» 
tem fubdiuifionetn^nam per infecabiles parles funt dtuiji. UMtntmi demum alicutus rationis nume- 
ri^ui quantitaium numeris (igntficatarum affinitatem,tali terminorum exhibent dtfereltone^qu€ 
vltima exifien f peHeriorem his termtnis fieri non patiiur(J)acfermaHente affinttate)difiretioHem^ 
Perfecii denique qut necffariis parttbus coajfumptis cenjUHtur. 

Hi omnes necejjariam fua fubfianlU diffinittonem^bfque difcrelione fiue multiludine pateface 
re non pojfunt^qua operationes arithmelict exercenda funtt inquanlttates geomelricas fiue nume~ 
ris diflribtttasfiue infetia vnilale fi<iiiificAlas,prafatoru Humeroruma£iiones{qua in fe operatur') 
fatienres . .^as quidem aciiones al hts numeris innatam ac necejjanam in fe difcreltenem acctpe- 
re videmus., nam cuiufiibet horum pura fubfianlia diffinilio , difcretionem eidem cenferre cegilur, 
.^are hi omnesacIiui,ciimdi[cretioHemprafeferanl,fiiseperaiiontbusnecejfartam^numererurrt 
parttcuUri Uge va/Undi erunl^ac praceptis purt arithmeticis fubitciendi. 

J^od fecits inpafituis accidtt,quantitales fignificanlibitsjii namque ab Euclide fufcepiifint,vt 
^uaniilalem alterandam fiuc in incremenlum ,fiue in decremenlum a£iiucrum opcra fignificent, 
Suhfianli-t etenim eerum diffinitio.,nuUa in fe necejfarih difiretionem requirtt^fcd tanliim alleram- 
dam aciinorum operatione quanlttatem , ea de caufi numeris exprejfxm , qued agentibui numeris, 
numeri tantiim ceu eorS vnitates correjpodeanty vl produ6ias{numereru aCiione)pafiuorii altera- 
tiones indicent.quoruexempU veluti in afiiuis preferemus.Prtmiim ab vnitate inchoates,cuins ha 
turaintegra ac tnfilutampreferl fubfianiiam.T otumpartler nuUam exfedenotal difiributienemt 

vt 
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ru.»ond,fcrcnoncrnreJp.cjt,f,dhu::^ .:r rccian^,)d,„: {lortgMn.fi,Ucc,Cr UuZ) 

r,umcrts autvn,tatcf,gn.fcatas/olu , . tcrnas. J^adra,. ... . 6-C',h,rs^latcn.m/:r,c dl 

^^»j'<=""fn^quaUtater»,^nd,fcreticncmmnl^int.rrofortion.^^^^ 

nutcmdijcrctsonum numcru,j,He miiltitudinem a>njjnaunt. ^nUtf luandus tandemJimpUcemac 

-verc vmca tntegram magmtudmc a numcris oferantibus aUcrandam dcmonftrat.^areUcet per 

numeros h^fignifcemur quant„atcs^,on,dco ,nfcaUqu,d optani dtfcrction^J-cdtamitm numcrU 

Jtgntf,cantur,vt fac,Um numerorumacituorum ,nfe operant,umfijc,t,at ai}u>ncm,ac m cotmtum 

*"^'''^'»''''».fi«dccremcntum,aut^quaUtatcm{paJitutsnumerufg 
fi''^^''P''^"''rnerosv^^^^^ 

'^^'"'J'g'''fi"h^cpr^c,puumeorumntgsjtumnennumcrosJidJigmfic 

^''*orumr.umerorumartthmcttctsopcrat,ontbusfcuaclto,„hmobnoxtM.x\deor,tturL^^^ 
'^''"'''f ''>»'''' '''''■rmmcrorumpurusacparitcularcsrattonescenfc^^ 

f'^^dto,u7nftueftmpUcuadm,tUipUx,ace,usconuerfarattom,,UtpUcL<adJimplex.TAm 

'»'"orumhutusrat,onu,fempcr,niegramac,Kfolu,amdcno,atquSt,iatcm,z^tian,an,cadx:mus. 
K^c tnjuper ea cH tantum ratio -vmtatis^fiuc cor.t,nu,ad numerum, Ucet perbwos quandoque c v 
prtmatur numcros.quorum aUcrtus neccjfar,hpars vmca {totum mettens -J^Utti vmtJnume- 
rumrcpertctur.nontgtturdtfcrettaddtjcrctum crtt ra„o Jeddtfcrett ad continuum Jeu conti 
'*'*'^'i'i'firhum.RcUquxverorattoncsqu^Ubet{dcmptamuU,pUct& 

r,tbmettc<t,quarumfcm^ervterque termtnus er,t nu!ncrHS,nufquamautcmvrHtJ.Aua dere e4S 

''f'<>'''^''''r''frorumcj}ed,ccm,tsyoq,,odaUcrharumrat,onumtcrm,nus,aUer,us(ftpartcs.nuid 
d'firet,oncmar,thmct,cam,neccJJartohisrat,on,bmconfert.Stttaquchistrtbm 

'^'ra,,on,busnumcrorumaa,uorumloquaturLucUdcs,rat,ommmuU,tUcemintcreasrat,ones 
comprchend, n,npat,emur{cum Lufit contir.ui add,firetum,,/U vcrod,firetarumfunt rafiencs) 
quodfidc numeroru rattonibus ,ngencred,fiuttat,quafi,bet rationcs t.tc/I^^.pjttablmus, aquicon 
t,nu, addtjcrctum,vtdtfirctt addtfcrctum:r.,m {yt ficqucmittsdix:n;,L' ' , -'i^rcna^ 
r>iUoreuad,t,pfiar,thmet,ca:qu*Ubeten,mnumcrvrumrat,onesinterqi . u rcpe 

r.r,poJfunt, cont,nuorumvcroqu^libet ,nter numerosrcpcr,r,n.,n,mif4sefi . Ciim,o,turf,urne^ 
rorun,aa,uorum{qutpurtfumar,thmetici) rationem narrabtt EucUdcs .nonnecejfarto muUipU' 
rcmh,sUgtbusar(fartp,t,ab,mus,fcd,ntcrnunjcrospafi,uosfiu quant,tatis denunciatorcs eam 
habcrt crcdcmus . ^umcros ttaque ,n hinus acccptioncs EucUdcm cxpofmffc concUtdcmus , inacli- 

*'OsJ<^>hcOcxcq,,,umaUcrandarumquant,ta,umad,mplcntes:ac,npalimosaUcrandasr,ued^^^^^ 
neniUs{acl,uorumopcra)quant,tatesdcnotantcs: quod fi quandoquc numcros afiiuospati aut} 
contrapafi,ucs agcrc v,dcb,mus,,llt,dcs{ ammaducrtcndum.non tanquam quantitatcs numeris /i- 
gnificatasagerepaftuos crcdcmus ,fidcundcm numerumquand„qucac7,on,,quandoqueveropar. 
fiomdcputartpojfi nonadmtrab,mur,dtuerJis tamcn rcj}ccitbus. l^am fmul d-femelciidcm nume 
rum acltonem crpafitonemfcrrepofe negabimus,fcdeundem nunc a^tuum , nunc vero pafuuum 
ejjenonvetari. ' •' 

SJil^tqiie-tlkmi^stheorematishypothefisnumcrosarithmeticos/cuacliuospopofccritJjuim^y^^^^ 
^l«Jiomrat,onemn:HU:pUccmautvn,tatcmnonfiub„c,d,ccmus:f,qu,dcmpafi,uospo^ateademhj. 
t"^tJ'shisvn,tatcmacpcr,ndcrat,oncmmuU,pUcemcontiner,fatebimur.:^odfidcnumcrisin 
generefiat theorema quojUbct fiub„c,emus , hactamenfioUrt,a qua acltuos acl,u,s , rrpafituospafii 
tns^edicemus opertbus. \ 
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imploratorum alij funt adiuijdifcrcti fcu Arithmcticarum opcratio- 
numadlores,alij vcropaflluijcontinuijfcu Gcomctricarum 
quantitatum fignificatorcs. 

KL/4rUhmeticifeu aStHt (jeometrktjtue pa^iui 

numeri, numcri, 

Multiplicantes Vnitas 

Jldultiplices Totum 

Partes Pars 

Compofti Planus 

*Pares Solidus 

Impares ^adratus 

Trimi Cu(?hs 

Adinimi ^roportionales 

Perfecli, Multipitcandu^^^dfmplex. 

*TropoJttio prima. 

Si duobus numcris cxpofitis,fublato fcmpcr minorea maiori,rcliquu$ 
minimc mctiatur prxccdcntcm quoad afluropta hierit vnitas,qui .1 prmci- 
pio numcri primi adiauiccm crunt. 

J » T I ' 

Expo/uutnr dno mtmeri a n maior cJ" c u,-i md- ji i—i ■— i-i a 

itre autcm a b auferatur o d reltttquens z^^ab tp- c !r , ^ ^ 

fo autem o p toUatur z b reltnquens 1 d numerum. p ^ 

a I tverodematuri D^ftg^fimper quoad fuferftt 

tantum vnitas qu* fiti^: Dico nullum numerum iffos a b ^ g d metirt , quod fi credaiur aUquis 
eosmetirt fiti^quoniamtmetitur k b totum^o -a ablttum-jmetiluridem i^reltquum z b (j/er fe- 
cundam communem fententiam huius ) quia fimiliter idem e metitur totum obc^ ablatu z » me- 
tietur cr reliquum i d {J>er eandem) Et tandemcum metiatur totum z b (^- ablatum i d meiietstr 
idem e numerus rcliquurri^vnitalernfcilicet t i,quod efiet ahfurdum^ium maior fit e numerus vni- 
tate. Nu/ius igitur numeres a b,c d numerus metietur^ed fila vnilM CT protnde exfofiti primi e- 
runt (fer 1 5 diffiHtttonem huius ) St itaque duobus numeris^&c. 

Tropojitio ftcunda. Problema 1. 

Duobusnumerisdatis nonprimis adinuiccm, maxiraam corum com- 
munem mcnfuram inucnirc. 

Denturbini numeri a b o d non adinui-A ■ ■ 1 . . — , . — , 1 — 

cem primijt quibus auferatur minor a maio- c ? J_ jj 

re^donecreliquus metiaturpracedente^uod _^ 

neceffario reperietur^am (iad vnitatem ve- 

nirent, iffi{ferfr<ecedente)effentfrimt-,quodejfetcontra hjfothefim,non igitur ad vrlitateve- 
niuntjed ad nHmerum-4\ui ftt o z ablato qutdem c vt^abiffo a b {quifit bb) ^r Ahex od (qui fit 
3t d) Dico maioremreltquo o z nnllum vtrofque a b t; d metirifi itaque ali^uis fuerttfit h nn- 
fferusmaior tffo o z mettens datos a c c d, quontam u metttur totum a b cr abUtum c v^me- 
tietur e^ reliquum a e :quia vero metitur totum o d ^ ablatum a f metietur reltquum o z ,fer fe^ 
cundam comunem fentettam huius.Igitur h maior;minorem o z metietu r^quod fieri non fotefl^non 
itaque maior iffo o z altus dari fotefi^naximam igttur menfuram ifforum a b c d inuenimns. 

CorolL, 
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LIBER SEPTIMVS. 
CoroBarium. 

Si numenis duos numcros mctivur,& maximam communem eorum mcnfura metictur. 

I^^mJimelutHrtolum&abUtumJempcrrmhetur&rcliquurn.qtit Undcm cjl maxima mcn- 
juirj auorum. ■ 

Propofitio tertia. Prohlemn i. 

Tribusnumcrisdatis non primis adinuiccm ,maximam corum com- 
munciti mcnfuram inucnirc, 

Tres fint dati numcri a b c non adinuicem primi^ ' ' ' — — 

cjMOrum inucUiganda fit communis cr maxima rrfCHfu- , 
ra^umatur {per fracedcntcm) dtiorum a CJ- b maxtma 
menfura niqua aul mctietur reliquit g aut noH^fiijuide 
^'r''»"*<^»»»ialurnu7nerusi,jscrttlriummaxtmamenfHra,cumfer^h^^^^ 
norum K & ^fic^ oftatum confequimur. Si vcro d non metiatur o,ojiendamus odrDnon effepri 
mosaMnuKem.CumcnimtresKv^oex hP<>ff'ffi»onfintfrimi,alie]uu.eosmetictHr,isttaque bi- 
nesK&zmettelur^&proinde{fercorollartumfraccdentis)idcm mctieturnumerorii k&^ ma- 
^>»*ammenJuramD.Jcdmelttur(iro:t0urG^Dnonfintprimi.tJHetiattirer{ ' ' 

prxccdentem)numeriu e maxima menfurj. Dico i maximam effe trium A b^<^ o 
menfuram^quoniam enim t metitur d metictur ipfosA & r^^per primam commu- 
mmfententiam^enenim d ipforum a & ^pars.ptr hypotheftm. Igtiur t metttur 
tresKiCjCrvtmaximitsmeticnsfienim maioraUttscredatur^fiix.ciim -ume- 
tiatur K(irt,mettctur(jrumaximam eorum mtnfuram.per coroU.praceden fed 
Ptetttur&oexhjrpothcfiMaque r mctiturbinos c dr t>,& i^ttur maximam eo- 
tHmmetteturmenfuram ^^ator qutdcm minorem , quod eli abfurdum-.nuUus 
tguurmaiortpfo v,trcs a b g mcticiur numeros. Tribtts igiturdatU fton prtmis 
adtnuiccm numcru k i G,maxr»:.m, eorumcomminemmenfuram e tHHentmms. 

Coroliarium. 

Si numcrus quotuis mctiatur numeros,& maximam corum communem mctiettir men- 
iitnm.UiietUur enim maximam duorum.cr iJndcm ma.ximam maxtma 6" tertu Jcilicel ipforum 
G&x,qHaea^ maxima quidcm trium,& infupcrfimiltargumcntoplunum r.umcrorum commH^ 
Mis rtperietur menfura,tnHtnia entm menfura trium^rcperietur menfura quarti,dr maxima m-». 
furx trium,&c. 

'Propofttio 4. 

Omnis numcrus minor,omnis numcri maioris,autpars cft,aut partcs. 

S int duo numeri K&t ,quorum minor fit nDico b par- 

tem effe maioris a aut partes^funi enim K&t primi aut i i \ \ \ \ x 

eompofui. St primivnitates mtnoris funt maurit parles^ 
cum 'vnuates fml omnis uumeripartes . Sivero compofiti 

fiMt K t,aHt t mctifur k aulHon. Si metiatur^pars erit, a — ' — ^ — ' *~ 

maiorts k. Siqutdem non metiatur b HHmerum a . Detur{ per ' — ^ 

a ItHtMt) maximus eos metiens ( citm fint cempofitt) fitg^ d. . . .. i, .x» 

^ia d vtrofque a dr b metttur. J^uoi tguurfunt numeri d in t.lotidem efficiet partes tottts b ma 
ioris K.^ttnor igilur b maioris Kpartes erit. Omnis itaque numerm mmor, omnit Humerimatoris, 
aul pars eif^ aHtpartts, 

• Jdem ait Euclidtsacfidixiffet,OmnisminorHHmtrMsadmaiortm.,habtl OHt ralioHtmquantita' 
titcOHtinuaad difiretam^aut dtfcreta ad dtfcretamquantttatem: omnit enim partisadnumcrum 
tatio^H rationemvnitatis adHHmerHmcadu. Reliquaveroratto parttumad numerum^cadu fem- 
pertnrattonesnHmeriadHmmermn^ M$HaHtemvHitatisadHumeruJ'rafentiendumeH lamen in- 
ttrqHoJutsnumertspon cadereveram dr fimpltcem numtrcrHm^hoc ejl^difiretarum qHanltt^ 
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tmm)ratiefiem. SeJ inter eosdunuxai ^ quorH minor fartes rjl maioris. Naminterreliijues , ijH»- 
rum fciltcet miner eHmaicrufars^Honcatitf omnis numejriad numerum ratio^iue dtjcretaaddt- 
fcretam quantitatemfedfoU vnitatis ad numtrum {hoc efi continua ad difcretam)vt exemplo , ra- 
ito^ad 1 2 noneH fimflex nHmerorumratio,eoquod reducatur ad rationem^vnitatts ad tmme- 
rum _j ,cr fit eadem: ratioi'ero /^ad 1 4 c?' reliqujt fartium ad tolum tfunt tantum tnter numeros, 
nec vfquam cadere foffunt^ in ratitntm vnitatts ad numrrum^ fed femfer inter difcretas quantita- 
tes corrferiumur^eo quod fint rationes partiumad totum^retiqua vero fartis ad totum^ licet nume- 
ris quandoque extrtmantur ^amen femper reducenturad rationem vnitatis ad namerumaliquem, 
fiue conttnui ad aifcretum:ceu tllis fecultaris. 

Propojttto 5. 

Si numcrusnumcri parsfuerit, &altcraltcrius eadcm pars, & vcerque 
vtriufquc cidcm pars crit,qu£ vnus vnius. 

idem in continuis oHendit prima quinti^uodbacindi- . 
fcretis cum fequente. Sit numertu a numert b ea pars^uot- ' ' ' ' ' 

tanumerusDeHalteriuso:DicovtrMmqueh(^D eandem ' '-^ 

ejfe partem vtriufque i^c ,qua efl a vnii*s %.Cum autem • ' ■ 1 ■ ■ , O- , 

A eadem fit pars ipfius b quota d ipfius o , quot numeri a -a 

funt in zjot Bumeri d funt in G.^utt itaque numeri a funl irt b ,totidem numrri a^d fiint inn(^ 
G JT/ igitur Humerus a ea pars fuerit numeri b n alteritts OyVterqiK s&u eadempars eritnMmc 
rorum sc^g qua fmit a vnius b .Si itaque numerus^(^c. 

Propofitio 6. ■ 

Si numcrus numcri partcs fucfit, & altcraltcrius cidcm partC5,& vtcr- 
quc vtriufquc cxdcm partcs crunt,qux vnus vnius.* 

Si numerus a fuerit ta partes numeri t qutt^ 6 eH al- ^ , t 1 1 . . - B 

terius d: Dtco vtrumque a^g vtrtufque b d eafdem ^ ^ ^ ^ 

t^e partes^ qua a totius b. ^upniameadem funt partes a 

ipfius t qua c nun;eriDftngularumipfiush tn b aqualis ' " ' 

eritmultitudo,njuititudinifingularumcini^^jiaigtlur • - 

fars ejl vna partium numert,A ipfius t,ea pars ertt vtraque exA^c fumpta,vtriufque b £^ D^per 
fracedentem:fimHiter reliqui exA^c fumptacmm jint frtorikus aquales . Vierque tqjtur a o 
ipforum bd eadempartes erit ,qiuvnus Afuit vntust.St iiaque numerus nutntripartcs fuc- 
rit,(jrc. 

Propofttio 7. 

Si numcrus numcri pars fucrir, cjualis ablatus ablati, & rcliquus rdiqui 
pars crir,qualis totus totius. 

• 

S it At H«mtriis,numtn coea 

parsyqualis ahlatus a e ahlati o i:?- — t t » ^ — > — » >■ — u— ♦ — 1 — S. — 1 1 x 

Dico rebquum e b reliqui z d par- 3 . , , . ^ ^ 
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tem effey qualis eft totus a b totius E 
c D. ^ualis eHhi numeri o d vel a e ipfius o z^talis ejlott alicuius ic.Si igitur a e ipfius c r 
pars fuertt qualts e b numeri c x^totus a b totiiu z i ea pars erit qua vnus a i vnius c z , per quin- 
tam huius:jedquaUseft A lablati c xjalis eft{perhjpothefim) a b ipftus c D.^uaUsitaqueK b tfi 
ipfius c D^aliserit eadtm a b numtri z i. aqualts trunt igitur c d z i numeri^emnmnis auttm 
tolUtmrc z^eltqumsiD reliquo o laquusertt.^ualts itaqueparseH t tpofiti i c^alts erit idtm 
».B ipfiiu z D. Sed qualts efi At tottus c d talts pofitus efiit tpfius c 1. ^ualis igtturpars erit a b 
tetus tetims o xt^ulis trit e b reliqmms reliqui idJi itaque nnmerus nmmcri par<r fuerit qmalit abU- 
tusabUtf,(^c. 

Propoji 
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Propojim 8. 

Si numcrus numcri parrcs fucrir,quxablarusablati, &rcliquusrcliqui 
cxdcm parccs cric,qux cocus cotius. 

EBo numerus a b numeri o d 

fartesqujt abUtns a e 4bUti qz: A - — « — ^ ■ . \ y j/L 

DiC0 rel/auum n t reliaui ZD eaf^°__. , , 

J ,r -—»—4 1 . « , \ » 1 fc , , r—,! 

demejjefdrtesqujttotus K^itottus G • ^ 

ti D numeri. Ponatur e b e^dem fA^tes numeri g i ^««4^ c \>tvel a e numeri o 2. Siautem 
£ B numeri o i /•rfr/r/ /im/ a e /^*-»^ o z,c^ vtenjue a e e b vtrtufque c z c i {hocesi^totus 
A B /<»//«/ z \)ejtdem fartes erit^u* 'vmts a e g Z,^rr fextam hutus^fedquales funt a e />/?*»• 
o x^talesfuHt a b numeri o d J>fr hyfothefim..^ales igtturfunt a b numert z i, /4/f/ y»»/ ide Kn 
ipjius G D. AEquales igitur junt zi &00 numeri. Communis auferatur c z reliqui 01^^10 
nqualeserut.^jiaUsigtturfartesefti tnumeriGitaUserttidemt.ifffiusiv>^ftdquales eb ip^ 
fius o i fofttus ejt a b /^m^ g d. ^jiales ttaque rdiquus e b reliqui z d, /4/« rr// /^/*/ a b 
/fittus G D^it/aque numerus numeri fuertt fartes.&c. 

Profojitto 9. 

Sinumcrusnumcriparsfucrir, &alccr alrcrius cadcm pars, & viciflim 
qualispars vcl partcscric primus ccrcij,cadcm pars crir,vcl parccs, fccun- 
dusquarti. 

Sit numerus a numeri b g eafars qua D tfftus , , , , ^ 

II : Dico victjiim eam fartem vel fartes ejje a fri- ^ ^ i 

mum numeri d tertij , quam b g fecundum ifjius e z 

quarti. Secetur b o //r numeros aquales ifji a qui ftnt ' ' 

B 1 1 o.Similtter numerus f z /» numeros aquales ifft^ ' — ' ' ' « — ^ — '■ — ' — • — i*- 

i>(cum fnte0rumfartes)quifntit t x.£lupniameafarsejlknumerit g quaD iffus^t^aqu* 
erit multttudo Aimso qua d //» e z ^fcilicet b i i c ^ e t t i .Caterum cum b i 10 _/i/»/ aquales 
4f B T T 2 aqualesjinguli b i ^ i c fingulorum e t Vi'/ t z eadem fars vel fartes erunt.St autem 
numerus b i numert e t ^ 4//f r i c alterius 1 1 eadem fars vel fartes fuerit^^^ vterque(totus Jci- 
licet B G)vtriuJque(tottus E z)eademfarsertt,qu^vnus b i vntushry fer quintam c^Jextam hu- 
ius. Atqui numerus b i tfftus e t eademfars.,vel fartes esi,qua a numert D,cum a o y?»/ //>//j b i 
Kyaquales. ^ualis itaquefarsvel farteseft a tertij d, m farsvel fartes erit > o fecundus nu- 
meri mquartt.Si tgiturnumerus numert farsfuerit,(jralter,&c. 

*TropoJttio 10. 

Si numcrus numcri partcs fucrit,& altcr altcrius c^dcm partcs,&: vicif- 
fim, quarpartcs c(l primus ccrtij, vci pars cxdcm partcs crit, & fccundus 
quarri,vcl cadcm pars. 

Sit numerus Muumeri o eadem — 1 — 1 — -1 — — 1 — . 1 — k — 4 — 1 — 1 — iz 

fartes, qua d e numeri z: Dico vicif- ^ t 

[im frimum a b eafdem ejfe fartes ter- 

/ii/ DL (jr fecundum c quarti Zyvel ' 
eandem fartem. Sint in a b fartes • '— ' — ^ — 1« 

iffius chjtM I B. D E vero fartes numeri z fint totidem d t t tfunt enim eadcmfartes.^jiia, 
qua fars eft a \ fecundi G^eafarseftDt quartt z .Erit a i frimus terti/ d t eadem fars vel fartes^ 
qua fecundus c quarti z ( fer nonam hutus) Jedcitm a i ifft i b <^ d t iffi t e fint aqual es, qualts e H 
A 1 tffius D T taliseft i b ifftus t e. J^a ttaque farsvel fartes eft^ vtraque a i i b vtriufque d t 
t e eademfars vel fartes erit.,vna a i vhius d T(^fr qutntam^ fextam hutus. ) Et freinde qu* 
^quartix(citm ofitnfa Jtt eadem ejfe k i iffius d t qu* o tffius z)fiigtturnumerus a b numeri o 
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fdrtes fuerit^ (^aher d e altenus z e^demfMrtes^ vicipmqu* fArteseJtfrimHs a b tertlj d b 
vel fnrs^xdcTn partes erit fccundus r. quarti z vel eadem fars, 

0 7^1 r V M. 

H*c cum prjcfita ^cque de partibus tetum fuferantihusvt de . ,^ 

farte cr f^rtibus toto minoribus inteliigitur^vt exemflo^finume- , . ^ 

rus Knumeri hfueritparsvel fartes^quanumerus c numeri d, 

Eritvictfimfrtmusseademfarsvelfartestertijcquafecun- ^ 

dus B quartt d fctltcet quatuer tertu-y tanta namque adhiberi fo- ^ 
tejl fartium cefta^u^e tetum excedet^empe quatuor quart* tres quartas excednnt. 

Propojitto II. 

Si fucric ficuc cocus ad cocum Hc ablacus ad ablacum, & rcliquus ad rcli- 
quum cric (icuc cocus ad cocum. 

EHe tetus numerus a b ddtetum fic abUtus r» ^ ^ r 

A E adablatum c z : Dico effe reliquum hn ad reli- ' ^ ' 

quum z D ficut fuit totus Kvad totum c d. 



niam numert freforttonales funt a b adGi>vt Mad g r^fer hjfethefim. Frtmus igitur a b fi- 
cundi G ovttertius Ktquartio z aque eff multiflex fueeademfarsvel fartes fuertnt^fer 2 r 
diffinittonem hutus.Sedfi k b totius o d farsvel fartes fuerit>qu* k e ablatus o z ablati^ reli~ 
quus E B reliqui z d eadem fars vel fartes erit^u* totus k^ totius o d ,fer y(^8 huius. j)(umerus 
t^ttur A B frimus ad fecundum o d erit vt tertius b e reliquus^d quartum z d reliquum, per eun- 
iem difjimtionem.St igitur fuertt ficut tetus ad tetum^(jre> 

Propojttio duodecima. 

Si fucrinc quoccuquc numcri proportionalcs, crit ficut vnus anccccdcn- 
tiumad vnura confcqucntium , ficomncs antcccdcntcsad omncsconfc- 
qucnccs. 

Sit numerus a adnumerum b ^fc c ad d; Dico ficutvnaanteceden- , 2 

tium K advnum confequentium b, vel Qadn -^fic effe emnes anteceden- ^ 

tesKfjroadomnesceafequentes^Rfj^-D.-quoniamfraportienalesfunt * 

( per hjfothefim) Kadt.vtoadn, quotuflex esi k numeri b tam multi- ' * 

plexefi G iffius v,veieadcmparsvelfartes(fer 2 \diffinitonemhutus) > ^ . t> 

Et tdee frtmus k terti/ c eadem erit fars velfartes.vtfecudus b quarti d {fer 9(jrio huius) Vter- 
que igitur k&c ^vtriufque b Vycadmpars erit vel fartcsfer quintam (jr fextam huiHs^ qu* v- 
nus K vnius t.Et tgitur(fer 2 1 diffinttioncm huius)froforttonalc r erunt omnes,fiilicet K(jro ada- 
mnes b (jr o^cut vnus k ad vnum b .Si itaque fuermt quetcunque numert prepertienales, erttfuut 
vnusy(jrc. 

0 7(^1 T V df. 

H uius theorematisfigura quam ab antiquit exemflaribus fumffit Theon^erfptcue fequitur mul- 
ttfltcium legem a nebis exfefitamjciltcet augmenti ac decrementi.ciim autem extfitmetTheon par- 
tem aut partes mujiiDltcis effe relatiuas^imiLiter (jr Camfanits^fitis tame.imfrofrie,ciimadtotum 
Jilum referatur.7{ihilomiuus k maierem b minoris^fartem vel fartes in demoniirando theerema- 
t e dixitfimtliter vt o matorem ipfius d minerii : quare fateri cogetur eerum relattuos^fcilicet b (jr 
x>^quaquidemad iffis Kcjro eandemhabetratienem^eerum multifltces dicijltcet minbres.^^fulti- 
plicattone igitur decremenit,dicemus b CT" d numerorum K(jro ejfe aque multiflices,fcilicet '-duo- 
rum terttorum denominatione muUiflicationts exfrejjos, hac (jr 5 ftaecedentesfiquStur 2 1 diffi- 
mttene hutus^uofitbet fitUcet aquemultifUces adfimfUces(Jiue farsfiue fartes fuerint illi multi^ 
fUces^eande hahere rattenem.i^ idee frofertionales vecart: drfrotnde duaru magnitudtnu difcre- 
tarum ratienem,fola muUipUcatunis^quA antecedens efi cenfequentis muUiflex)quantttate exfri- 
vt dtxtmus ftpiufiule.ldemfequeretur in conttnuts,fi tlU muUipUcatione reciperent, qua- 
re rationum lex quipf» eadem ifittr eas erit.Jed nen exfreffa, ciim abfque dtfcretione^rationis Jene- 
l^uuttofieri nonfofiit^afud centinujtac cenfufiageemetrta magnttudines:Felutifit circa CMqu^ 
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ffumeris ac arithmeticis dtfcretionibus eluciiLtHturJJcirco vtdemtis tsrtes fumi totum exce- 
dtutcs,vt a toto defictetes^hoc velutt Theonts exemfb^artem verh femfer toto minorem, haudfe. 
cus quam ftmflex a{iio multtflice mtnor exislit. 

Trofofitio decfmatertid. 

Siquatuor numcri proportionalcs fucrinr, & vicifsira proportionalcs 



crunt 



Stnt (juatuor numcri Kadt^vt g' adi} pro- . 

forttonales : Dtcc eos vtctfitm Kado^vtz adx> ^ — sB , H ^ 

. frofortionales ejfe^uoniam froportionales funt j> , 2 , ^ 

Kadt, vtc ad D, aquemultiflex erit a minoris s.vt c ifftm ry.fue eadem fars velfartesfuerint 
fer 21 dtfftnittone hutus. S i autem k tffius ifarsfuerit,6-alter cMterius d eademparsvelpar^ 
tes^vicijum{per 9^10 huius)qualisfars velpartes eii a prtmus o tertij , eadempars vefpar- 
teseritfecudus b quarti D.Etfroinde{fer 2 i diffinitionem huius^froforttonaleserunt Kadc^vt 
*ad\}.Sittaque(i»dtuornumerifroferttonalesfuerint,(jrviciftmfrofortionaleseruHt,(i-c. 

Profojitto decimaquarta. 

Si fucrint quotcuquc numcri, & alij cifdcm xqualcs numcro , bini fum- 
pti in cadcm rationc,& ^qua rationc proportionalcs crunr. 

S int quotcunque numeri MC,(jr 

altf D E z iffis aquales numero , qui ? , a Sl- .^, 

quidem pntbinitneademrattone K ^ 

fcilicet ad t,vt d adE^^tad Cy vt ' ' ^ ' ^ » 

hadi: Dico eos aqua ratione {idesi ' ** ' ' • o 

fubtractis mediis)froforttonaleseffe ,Kadc,vtr»adi., quoniam{per hypotheftm) frofortionaUs 

junt,qualts ejl a ipjius B,/alu eH d numeri », cumftnt in eadem ratione. Et vicifiim qualis eH a nu- 
tnert ^M"trn{pernonam<irdecimamhutus)%tpfiusi.Cateriimcumfini{perhypoteftm) b ad 
c,v/ E adi.qualts erit t numeri c.talts erit f ipjius z^rr 2 1 diffimtione . ficiftmitaquequalise' 
rtt B numen i^talis erit c ipfius z, pareandem 9&10 huius. SedquaVts fuit b ipfius t ,talis fuit a 
numert d ojienfus • qualis itaque efl a numert d, talis eH c ipfius z. Et vtcifim tgttur qualis eiiKi- 

fjiusc^talts ejiunumertz.Etprtnde{pervigeJimamprtmamdiffinitionemhutus)Kadc,eruntvi 
D ad z^qua rattonefroforttonales.Si igitur fuerint quotcunque numert^&c. 

O 7^1 T V M. 

lamanieaftftus dtxtmus quafcunque difcretarum magnitudinum rationes., inter cotinuas ca- 
derepojfcnonautem i conuerfo^quafuisfcilicet continuarum rationes^nterdtfcretas caderc^a- 
re Euclideshisprioribus theorematis eas rationesquas inter dijcretas quanttlates oriri depromit, 
amultipltcattone,qiiajntecedesfitmitconj'equensjeduciiubet.7ijm 2 1 diffinttione^numcrosfr». 
port lonales aquemultiplices ejfe dixit . J^arto vero theoremate (jr fex lUudfequentibus., idem in- 
terfimiles partes quod & interftmiles rattones acctdereprofert. VndecmoautemeJrtrtbus fequen 
tibus./tumeroruminterferationi^partiumftmiUtudine{per 2 1 dtffinitionem)nafciexpontt: qu* 
quidempartes ftmtles ab aqua muUipltcatioms denominattoneprodufix^numerorHproportionem 
freducuntjicet feraugmentum muUipUcata maius muUtpUx,velperdecrementumminusmuUi- 
flex{quod fartes vocant)educant : quare affimtas tlU qua ratio inter magnitudines dicitur , nihtl 
aUud erityquam ea muUifUcationtsdenominatio^ua anteiedens muUoties fumit confequentisau^- 
nfentum vel decrementum. id equidem volutt numeris exponere EucUdes^ cum per continuas ^i- 
fcernere nonpotuerit quatitates^eii quod continua vel geometric* muUipluattonemy velut difcrt- 
t* & arithmetkit non fufiiptunt. 

Trofofttio decimaqutnta. 

Si vnitas aliqucm numcrum metiatur,paritcr autcm alrcr numcrus aliu 
mctiatur,&vicillimpatitcr vnitastcrtium numcrura mctictur, & fccun- 
<lus quartura. 
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tJMetiatur 'vnitas ^Miqiem nuTnerum b o^farittr autem alter 
mumerus d mettatur alsum e z:Dico vmtatem a metiri victftm ter- 
tium D pariter vtficundus b g metttur quartum f. z^queiua vaiaft 

^quimetitur b o^vtmmerus d /^/Smw e z.^^aol funt in b g vnita- 

tesjtot erunt inm nutnert^pji d aquales,fiilicet into erunt b i,i t, *" 
tc^nh z veriix,iiyLz.Sicut igttur vnitas smettturx>numerumficftnguUfartes iffius b o, 
4tquales.fififuUsiffius ti{if>fiv aquales) metiuntur, vtraque tptur ftcundt b o vtrafque 
quarti b z fimiUter metiuntur^vt finouU fingulds { fer quintam hutus) fed vt ftnguU fiitguUs me- 
tiunturfic oiienfaesi vnitas Kmetirtnumerum^.V nitastgttur tertiumx) fartter metuur nume- 
rum^vt fecundm b g quartum e z .Si vnitas igitur altquem,&c. 

^ 0 N ITV M. 

idemhoc theortmate concUdit Buclides in numeris fafiiuif^ued p 15 hHtns framifit in*- 
{fiutSyfiu arithmettcis numtrisyVt eiitndat quofuis numtrosfiue acliuos difcretosftue fafiiuos cen- 
tinues^ut qui fimftradvnitattmreducunturfrofortionales^Proforttenis vicifiitudtnem fredit- 
cere:quia vere tdem efie existimat Eucltdes^fariter metiri^vel eandem ejfe fartem, aque multifU- 
cemefie.,(ir tandem ratienemhaberejrtatheoremata idemex his trtbus ajjumftis reftrtntia fre- 
fofuit,fctUctt 5 huiusfrtmam quinti^t^r 1 2 huius^ua quidtmbinas iHas dtcrtmentt vtl au^nett' 
ti^quds muUifltcattenes^rationum fimthtudinem trrefragabiii methede generare cegunt. 

Tropofitio decimafexta. 

Siduonumcriraulriplicantcsfcinuiccm fcccrinc aIiquos,gcniti cx cis 
adinuiccm arqualcs crunc. 

Exfonantur due numeri h^%fe inuicem muUtfUcantes,fii- . .. t -j^ 

licet A muUifUcans b efficiat o(jrh muUifUcas a efficiat v:Dtce « 

c Dgenttos aquales efie, Sumatur vnitas e, citm enim a refe- y 
tenstferfuMvnitatesfroducato,fequeturnumerum%m€ttri 

iffumQ fer vnitates iffius k^c fer eafdtmvnitates ^mttiri eu- " '^* 
aem K.^ualis ttaqut fars tsi e numtri K,taUs tff b numtri G,(ir vicifiim { ftr fr*fatdm)qualts ejl 
fars E numeri Bytalis efi a tfftus o.Rurfus quenia b muUtfUcans k froducit n^fequetur a metirt d 
fervnitates numeri fer eafdem^ vnttas metilur eundem tj^ualis ttaque fars efi,B tffius b 
talisefl Kfars numeri vftd qualit eii ^numeri ^^talisoHtnfatH tjft Kiffiits4,..^lualisigitur eit 
fars K iffius o,taUs tsi idtm k farsimmeri o,tquaUs itaque funt G(jro adtnutcem. St tgitur duo 
mitmeri mtiUifUcantes^c. 

Tropofttio dccimajeptima. 

t 

Si numcrusduosnumcrosmultiplicasfeccricaliquoSygcnici cxcis caa- 
dcm racioncm iiabcbunc,quani muiciplicaci. 

uhifUcet nunurtts k duos numeres t(^G,(jr fr»- — s_<c»* 
ducat duos d (^ iiDice nadvfic efie vt tad c,esi0 vnitas ' • • ^ — ^ 

z , queniam a muUifUcans b iffum d facit . Igitur b meti- . -r ©: 

tur D ftr vnitattsnumtri k^ct ftr tafdtm z mttiturtffum • ^ ^t> 

K^jqu^ttaqutfars z iffius k taUstsi b numtri D.Efdemar- *" 
gumento k muUifltcans c iffum e tffictt^/juare o metitur e fervnitates iffius s&l, metttur ntt- 
merum k fer eafdem vnitates.J^aUs itaque fars efi 1 numeri K,talts eff o iffius i,fid quatis z fuit 
numeri k talisfuit b iffiuf T>.J^alisi^itur b erit tfftus d talis erit c nunteri victjitm{fer ne- 
nam huius) qualis ertt b iffius o,tali<erit d iffius t^cutigitur zadc ficerit {fer 2 1 diffintt. hu- 
itts) Xiad^.Si itaque numerus dues numeros^c. 

CoroUarittm. 

Si duo numcri duos candcm cis habcntcs rationcm , conucrfim muItipUcances fcccrint a- 
liquosjgcniti cx cis aequalcs adinuiccm crunt. 

Sins 



I 
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Si»t duo tiumeri a dr ^^mfuftr duoc^r> ,ed»Jem i- 
fjis \adh rJtionem hibentes^qtios mutne multipltcent, 
boc eii, A multifltCMS d factat v^<jr* multipltcafts c fa-'-*—^ 
ciat fiDtco genitos t.<^r ^qtiales eJfe,mHlttpltceHt fein- * — ^ 
nicem a ^ t,hac via vt a mtilttplicans v.^faciat c; nec 
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«<7«, B multtfltcans a /irf m/ h, ^rww/ /</f <? c CT- h jequales ex i6 httiui . Rurfits quia k multtfUcans 
btnos t(jro duosfectt c ^ Y^trunt ^adfvtzadiyex hoc iheoremate haudfecus-.quoniam b muU 
tiflicans btnos Cydues fecit h ^ ^.erunt ex eodem u ad e, vt Kadc. EH autem Kadcvtiadn 
fx huittf :fuit autem jimHis ratto numert Kadc ^qua uadr Jimilifque numeri %adv\ qujc c ad 
^.Ertt igtturnadivt Gadf,acvtctpmHadG^vtiadf.,fcr i ? huins . Fuerunt autem o & w a- 
quales . Erunt igttur B(^r aquales , eandem ifjis uado rationem habentes . Siitaque duo numeri 
duos^(^c, 

fTrofoJim dtchnaoBaua. 

Si duo niimcri numcrum aliqucm muliiplicantcs feccrinc aliquos,gcni- 
'ti cx cis cantlcm habcbunt rationdm quam raultiplicantcs. 



-«I 

-G 

-D 
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Duo numeri K(jr t multiflicent numerum o, (jrfrodu- 
cant D dr t.-Dtco nadijice^evt Kud h:quonia K(jr b iffum 
c mtiltiflicatesidemfroducuntyquodfroducet c duos k (jr 

B multtflicans (per 1 6 hutus)tffis qutdem dctb fiitaque 

c duos K (jrh multiplicans tpfos fecertt d ^ e , eandem ra- 
tionem habebitt,quam Kadt multtpltcati(per r 7 hunts)(jr ~ ' ' 
ign ur quam ipfi tidtm K(jr * multtplicantes . St iiaque duo numeri numerum aliquem,&c, 

Propojttio JechnMona. 

Si quatuor numcri proporrionalcs fucrinr, qui cx primo & quarto fir, 
qualis cft ci qui ex fccundo & rcrtio: Et fi qui cx primo & quano fit , arqua- 
lis fucrit ci , qui cx fccundo & tcrtio , ipfi quatuor numcri proportionalcs 
cruhr. 

Stntquatuorproportionalesnumeri Kud ji^vt c ad D^exprintoau 
tem (jr quarto K(jrD fiat \:ex fecundo vero ^ lertio b (jr ^fat z:Di 
cotcrz aquales eJfe.Multipltcas k numerum c faciat vEt quontam 
idem k multtflicans o fecit i,er:t(fer 1 7 huius^aadvjVt i ad t:/ed 
futt K ad B, vt G ad d, ex hyfothep, erit igitur Kad*,vtiad e. Rur- 
fuscitm K muUifUcas o fecertt i^ati eundem o mulfifUcans fecerit 
r:erttnt{fer 1 8 hiiius) k ad zficut iadx.,fcd futt k ad hficut \ad%.,^ 
ficut itaque i ad x^fic ertt ladnifft itaque b <^ z ^funt aquales fer 9 
quinti. Ad fecundamautem fartem fuffonamMsi(jr%aquaUs effe: 
Dico quatuor k ad v.,vt c nd d ejfe frofortionaUs , eifdem diffofitis., 
quoniam k tffos cfjro muUifUcans facit i (jr i:ertt{ex 1 7 huius) o 
adtificul I adi..^uoniamautem aquaUsfonunturi(jri^eru{ferA 
feftimam quinti) oadn fcut i ad x:fedciim K(jrh muUifUcantes c fecerint 1 ^ i^ertt {fer \%hu 
ius) Kadz ,vt I ad z ,/edfuit c, ad D,vt\adx .erunt igitur Jicut KadtfcQad ofrofort tonales .Sit- 
taque quatuor numert froforitonaUs fHerint.^<jrc. 

Propejiiio 'vjgejinta. 

Si trcs numcri proportionalcs fucrint.quifubcxtrcmis «qualiscft ci 
qui a mcdio,& Ci qui (ub cxtrcmis xqualis fucrit ci qui a mcdio, ipfi ttcs nu 
mcriproportionaicscrunc. . 
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SifH tres numeri a b o frofortiemles a dd B,a// b ad Q^Dicefuh extremis k^oc»- a 
frehenfum aquit tffe et^quiamediojL fi,f)onatur medto b xqualss n-.ertt tgttur d o ' 
vt tad G {per 7 fiutntt)^frnnde a ad b,c7 d dd o.^i ttdquejub h&o extremis, 
Mquus eJi et^uifuh b <y d mediis , fer ^rxcedetem : *tqut fubicro jcquus ejl ei qut ex 
B , cum Jint kctd S4juales.qut tgitur fuh extrtmts scro dquus erit ei , qut a mtdto b. 
^dfecundumAUtem ^fufrponamus {eifdemdijj/ofttis) eum qut fub extremis k&o*- 
quumejfe^et qui k medio %:Dico iffos Kad B,vt t ad o ejje freportionaUs.Stquifui 
Acrc aquetur etqut ex b fit,^quabttur et qut fuh tdro aqualibus^rtt ifaque^fer 
fecundamf4rtemf>rdcedemtis)Jicut k ad ^ftc d ad o-.fedfuut Dado,Su eii(perfepit- 
mum qutntt) b ad tdem oftcut tgitur a ad t-Jic erii hadoJSi igitur tres numert proper ^ ^ G 
tionaleSyCrc. 

Propofith 11. 

Minimi numcri candcm rationcm habcntiumcis,mctiunturcandcm 
rationcm habcntcs a:qualitcr,antcccdcns antcccdcntcra,&confcqucns 
confcqucntcm. 

Sint minimt rtumeri c d » z /J» data numererum' Kad* ratiene: Diceov meti- 
ri numtrum k aqui vt r i numerum b. Cum ex hypethefi ftnt preportionales coad 
izvtA (tdz.lpji Goad^i mineresjunt maierum kcth fars aut partes^per 4 huiiu, 
Q-eadem.fer 2 1 diffintttonem huim. Sed nen funt e*demfartes:nam ftov> crt.xfe' 
earentur in eafdem fartes,fctltcet gd/itoi id,^ei/»et t z^^erum rurfus far- 
/w,G i ad %y eandtm rationem haherent quam cv>adt t^fer i j qutnti.2(enJtaque 
ejfent mintmi huius rationis cv> ad i xiNimtrum minores tfjent eorum fartes o i ad^ 
% r.Sunt ttaque o n & a r{fer ^ hutus) ifforum k&z fars. ^uare ( fer tertiam dtf-\ 
finitienem huius) metiuntur numeres a ac t.Et aqualtter c d antecedens iffum k ceth^ 
fequens^vt e z iffum fi-,fer 2 i dtffimttenemhuius,citm fint frofortionales^ex hjpo- 
thefi. C^inimi ttaque nHtneri eandem rattenem habentium ets metiHntur^c. 
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MONiTVM. 



Huitu theorenutis demonUratiefer numeros fierinenfetefi inralicne muUiplici,qiu ferpfer 
VHitateminminimiifartihisseiits froducit.^Mre freJequiturEucltdes quod diximiu,fufer ij 
dtffinitiene hutue^ monite fofi frtncifia hutus affofite fciltcet numeros multiflicem habentes ra- 
ttenem^ non peffe tn mintmos huius raticms numeres cadere,ltcet alias qnafuu propertionalium /f- 
ges generales Jubeant,non tamen mtnimt data rattonts numtri^ nec inler fe frimi ali- 
quande dici fejfunt. Ait enim Euclides minimes femfer metiri materes eandem ratio- 
nem hahentes,tamen hoc exemplevtdemtu k^z minimes numeres tjfe triflicis ra- 
ttoHis^quttamennonmetiunturmaiores fctUcet ccyvjid funt eorumpartes^centra 
idquoa demoHsfratiimeH.Hec argumtntum feluttur ferea qu.t tam diximm^hec 
quidem exemflum in ratiene muUifUct frofofitiim ejfe^uius nufquam minimapartes 
numeri tjfe po(Junt ,cum non fit pura numererum ratio. ^uare Ucct k^h fint minimi 
huim rgtionis numerijten t.tmen funt mintnu numererum partes in his muUifUcihiu 
rationiiiUfVelut in reUquis^qua mintmas numtrorumfartes in data ratione numtris 
dtfremunt. UtluUifUces vere vnitate (jr numere mintmAS fu* rationis fartes exi- 
hent, nen autem numeris,eo quod ratio muUtfUx non ftt pura arithmettcerum nume- 
rerumfiuedifcretarumtantiim quanttlatum.ifidcadtt intercentinuam^dtfcretam A b a j> 
quantitatts^ac eim cenuerf:. Reltqu£ vero tantiim inter dtfcretas^per ratunis denomi- 
nattenem^ pffas quoHtitatesmon tgftur tn ratione muUipUci minimos haheri numeres dicemus^ fid 
tantitm tn raliontbus numererum. Cateriimhuiu} theoremali' aUqu4S vects traniiuUmusJciUcet 
MHtecedentes cenfequentes.T^am vera quaHtitalutnpreperttonaltum relatio^nonarnagnitMdine 
dependetyfed a fitu.Stquidem antecedens aUum metiturantecedentem^noHeoquodfitmaiorvel 
minor quaHtit.tsfed tantum ee quodfimilem Jihi in propertiene haheat fitum.ldem de cenfequenti- 
hus.CampaHus ver» id tHfequt veUiit cum dtxtt,J^ifque fuiim cerreUristm {fre reUtiue)JecuHd» 
txcmfle. 

• frefofi 
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Propojitio 'vt^eftmafecunda. 

Si fucrint trcs numcri & alij cifdcm arqualcs numcro, bini fumpti in ca- 
dcm rationc, fucrit autcm corum pcrtuibata propottio, &xquarationc 
proportionalcs crunt. 

Sint tres numtri K^c^al^ tres d f. z binl fumfti in eadem ratione^ordine •* 
vero pertnrbatOy/ciltcet Kad^ ficut e ad zficutvero b confequens ad rem a- 
liamQfcJitresaliati adhantecedeHs:Dicoaquarationee(Je Kadovt t>ad r. 
J^upniam efi Kad ^ jicut tadz tjui fub a z xquus ejl ei tjutfub b ^ t per i p 
huius. J^ia zeroejlvt Kadofc(per hypothefm ) oadf ^tjui fub G(yv> xquus c 
erityeiqHifub b cj' t,per eandem 15? huius. J^iigitur/ub o d aquus erit eiqut 
fub A (§" i^per primam communemfententiam. Erit i^itur{per ficundampar- 
tem decimanonx huius) k ad c fcut d ad z. Si fuerint igitur tres numeri^o' 
al^ eifdem jcquales nHmero.jaini^^c. 

n^ropofnioti^efimaterua. x b c- u n 

Primi adinuiccm numcri,minimi funt candcm rationcm habcntiu cis. 

Sint primi a b numeri :Dico eos effe minimos fu* rationis^ u - , 

quodfi nonfint^detur(Ji fas fit) mtnores in eademratione (^ui pnt ^ £ 

c Cj' V)^qnonia gc^d funt mintmt ipft mettuntur tpfos kct^ ft"- z 
dem rattonem habentcs aqualtter,fciltcet c antecedens k,^d con- ^ " 

fequens rcUquum b per 2 1 huius . Sequetur ttaque c metiri k per ^ " — ' 

tfft vnttates^er quot d metttur tpfum zfint iUa vnitates t.cum autem c d metiantur a ^ b per 
unttates t^metietur t ipfis a O" » pervnttates ipforum c cJ- d ( per 1 6 huius ) T^m h per o idem 
efficitquod c per r..A'd igitureruKt a » prtmi,cum ipfismetiaturidem e numerus,contra hjrpO' 
thefim^qnod fieri non potesi:ipfs itaque K cr ^frimis non pojjunt dari minores tn cadem rattone, 
Prtmi fgitur numert,crc. 

MO NITVM. 

Idem teU.atur Euclides hoc theoremate qtiod vigcfimoprimo huius monuimus, fcilicet ratienem 
7mltipl:cem,ncc pnmos fubire nec mintmos fu^ rationis numerts^quod fi in muUtpUcibus primt ad- 
inuicemdicerenttir minimi,falfum ejfct {citm femper minor vtrofque metiatur) tn qiiauis ratione 
multipUcifmpUcitervt i (jr 6.Sivero credamiis minores numeros in hac ratione dari i crSiV- 
nitaiem pro numero ( difcretionem^on autem quantitatemfignificante)fumenles^ contra fecunda 
huiusdiffinitionemyinfardioremtaberemurmacklam^vnitasaulem noneji vnitatum muUitudo. 
t^tuUipUx igitur ratio primos nujquam fufctpit numeros , cum vnus eorii femper aUum metiatur» 
Pratereagrautoresappareretlaffusfi hutc indulgeremus culpx^pofihacfctUcet^ i huius,cum entm 
'vnttas fetpjam fila metiatitrji ea inter numeros qtiofiiis ponatur^dicetur tjfe primusfed omnis prt 
mus adomnes tanlum quos non v;etitiir ( per 5 1 huius) prtmus erit^tgittir vnttasad nuUu prtmus 
erit (cum ea omnes metiatur. ) Ratio itaque muItipUx vnttale femper tn minimis recipiens]primos 
nonfufiipiet mmcros, nec vnitas tnter numeros collocabitur^vt dtximus^nfuper ftedaretur mul- 
tafubfequentta theoremafafiiUcet 2y,27,28,2)?,jo, 5 i huius 1 1,1 <j^\6.^\'],noni.Nam omnes 
numeros metiens vnttas adeofdem prtmus effet.Praterea 2 o oflaui reperireturvnitas piimus fi- 
mul ^planus numerus quodexcedtt pefitbiU,nifi per noHramdiUinilionem numerorum quorum 
tiltj qHantitati,ali)verooperationideiiwatifunt.{i'tprtma hutusdijfinitionedixtmus ^(^ protnde 
vntuerfi niimerorumtraditio eoufqiic flucluaret,vt demum prjc confufione demergeretur.quare 
vnttaiemnonejfeoperantem numerum^c^ idcirco rationes muUipUces (inminimis partibus vni- 
tatemfemper recfpientes) nec minimos nec quidem prmos fufiitert fua rationts numeres intelU- 
gamus,cum eanon fit difcretorumpura ratiofedcontinuiaddifcretumy&intereos recipitanlii ijui 
^fiantitatem denotant^non autemdifirettonem^quedfi circavnttalu quantttatem eo quod ts jem- 
ferfitminimus rationis muUipUcis terminus^altqHid demonfirandumfit.Ex quinti ac fextt theo- 
remaltbus fumt debet^qusnumeres conlinu.ts quanlitales (velutt vnitatis natura concipit )fig»ifi' 
cantes compUnunlHr.,quod fiper numeroriimUges idem efficere veUmus^er rejj>e(fum partts ad 
tutmerum td perfict debet.Vnitas ttentm pars elt cniufltbet numtri. 
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'7rofoJit'to "yigeJimAquarta. 
Miniminumcri candcm rationcmhabcntiumcis,primiadinuicc funt. 

Sint mwimi dat^ rationis numert K%'._Jiim i^fos a b,^ s , 

effe ddinuicem primos,qitodji non Jint^detur(Jifieri pofit)^^ S 

numeruseosmetiensyfitg^ oj^otiesaute c. metitur a totfmt^^ _ z 
i-Hitates in vnquoties vero idem o metitur b tot fint vnita- a 

tesin t.ttgttiir o multiplicans d faciet A^ultiplicans vero e""* 

faciet B. Si itaque o duos uO" t multiplicans fecerit a ct f-i^ ^ 



erit Kad zficut u ad i^per 17/»*/«/, qui quidemfint mtnores ipfis k C" i^cumfint mMUiplic4ti,(^ 
ineademratione {contrahypothefim)quod nonpoteH effe.T^n datur ilaque numerus ipfos K(jri 
metienSiCr t^eo primi erunt numeri K^y-B adinuuem/JMinimi tgitur numeri eandem^c, 

Tropojitio vigejimaquinta. 

Si bini nuracri primi adinuiccm fucrinr,vnum corum mcticns , ad rcli- 
.guumprimus crit. 

Sint bini numeri a (y* b adinuicem primi^uorum i'num b me- y — 

tiatur (.•:Dtco eundcm g ad reliquum k primu ejfe^quod fi non Jint b £ 

primi c K^ctiatur eos aliquis d. ^uomaautem {per iijpothe- rz. ) 
jim) V metitur ojcd o metitur tyigitur d {per primam ctmmune 

fententtam hutui) metietur b ,cJW etitur aute idem d ^ numerum ° ' 

K^vtrojque itaque KdrT^ idem v metitur^non igttur ejfent ipfiK&n primiyVt pofitu fuit.,quodJieri 
non potest.Vnum tdcirco eorum a ^ b metiens aliquis numerus Vjad reliquu k prinms erit. Si igi- 
turbmtnumeriprimt.o-c, 

Trofojitio yigejimajexta. 

Si duonumcri adaliqucmnumcrumprimifucrint,&cxcis gcnitusad 
cundcmprimuscrit. 

Sint diio numeri K^vad altquem g primi eerum Jingu-^/i » « a , 

li^ex ipfisautem a c" b fiat d :hi<iO ipjum d ad eundem o 
prtmum ejfe. ^od ji non ftnt^tietur eos ndro aliquis 
Hunurus. Sit itle v (Jiferi pofit) ^ia autem f metitur o 
vnum primonim k cr ^•yipje e ad reliquum k primus erit^_ 
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perprxcedentem. Tot Jint vnitates tn z queties f metilur d. Itaque f. multipltcans z efficit tpfnm 
D.- Per consirunionemautem a cr « faciunt d. Si igitur qut expnmo k cr quarto b aquetnr et qui 
exjecundo t &■ tertte z ,ent {per\9 huius) Kad^ ftcut zadz.l nfuper ciim tdrK cfierji fwt pri- 
mi^erunt ^ minimt dat.t ratienis numeri per 2 5 huius. Metietur ergo k numerum z Jicut i ipfiim 
^^per iihuitt s. Sed idem i metitur ipfum o qui prtmus ad b pofitus cfi,metiretur igiiur r dues c ^ 
b qui pofitifunt primt,quod Jien nonpotefi .Tiullus itaque ipjos o ^Mmetttur,qudre ipfiQ sdn 
Junt pritmJii ergo due numert ad aliquem numerum,^c, 

Propojitio 'vigejimajeptima. 

Si duonumcri primi adinuiccm fucrint,qui cxvno eorum fitadrcli-" 
quumprimuscrit. 

Sint due numeri adinuuem primi k^* ex vne autem eo-. 
rum A Jat G : Dice a ad reliquum r prtmum ejfe. Penaturipji k^ ^ ^ A 

tqnalis d . .^ontam autem k pnmus ejl ad t^Primus ertt ad eun- ^ 

dem B fmiliter cr d ipfi k aqualis. Due igitur numeri k<^ d ad' ^ j 
altquem b primi faciunt o. Tgttur ( per 2 6 huius )genttus c ex 

eis^deundem ^primus entjit etenim c ex K^naquaUbus^qutidemesl eiquiexvno eorum Jci- 
lic et A inJcSi itaque duo numcrt primt odinMicem fuerintyqui ex vne,cre> 

Vrof 
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Tropojttio yige/tmaoSlauM. 

Si duonumcriad duos numeros ambo advcrumquc primiadinuiccm 
fucrint,qui cx prioribus ad cum qui cx poftcrioribus fict.primus crit. 



Sint bim nitmeri K^tad hinos numeros o t>^vtert]ue ^ ^ 

»d vtrumqueyfciUcet K^t.ad c,^^ K(jr*ad\y primi adin- » 



utcem^Ex a autem cr b fiat ^ex o vero (jr d fiat z,- Dtco j.ad x sX. 



2 effe frimos adinuicem. ^upniam enim hini k (jrtad ali- q * 

quem cprimijuntygenitusexeif t(per 26 huius^adeundem ^ 4. 

c frimus erit.Similiterquta tdem K(jr^ Junt frtmi ad d,c^ ^ g 

% ad n frimus erit, fer eandem. Bini itaque G(^Dad ali- 

^uem E frimi^efficiunt rcmfofitum ex iffis^fcilicet z, ad eundem e frimum^tr eandem 2 6 huius, 
S t igitur duo numert ad duos numeres vterque ad vtrumqueyCrc» 

O 2(^1 T r M. 

^ tjifutauimus frofofitionis quadam diita^eo quod confuse fatis Prxbuerit Theon^cum ait{qua ex 
eu fient)ahfque vUa diiirthuttone,ldeo Camfani fenteniiam faniorem hoc loco fequemur.Dua 
etenint tantum confurgunt^vnus quidcm ex frtorihusMter vero ex foHeriorihus. 

Tropojitio 'vi^eJimanoM. 

• 

Si bini numcri primi adinuiccm fucrint, & multiplicans vtcrquc fc- 
ipfum fcccrint aliquos, qui cx cis fiunt primi adinuiccm crunt. Et fi qui in 
principio numcri,gcnitos multiplicantcs fcccrint aliquos, ficilli quoquc 
primiadinuiccmctuntj&fcmpcr citcacxtrcmos hoc contingct. 

Sinthini k (jr b frimi numeri qui feiffos 3 

multiflicantes faciant, g (jr d factos autem' 

rurfus muliiflicantes efficiant^ i (jr^: Dico g G 

44 o frimos cfje^necntn e ad ij^oniam g fit,t.- 
€X K vno frimoru k (jr^tis erit ad reliquum b g_ 
frimus^er 2 7 huius.Haud fecus quia d fit ex 
t,iffe erit frimus ad a. Cumautem b fit fri-'" 
musad c^quiex b fitfiilicet d adeunde c fri-^' ' 
mus erit fer eandem.Erunt tgitur hini Kcad hinos b d vterque ad vtrumque frimi. ^ui igitur 
ftex K Gfriorihusf iliceti^d iffum z faffumexfoFferiorihus,frimuserit,fer fracedentem. Et 
femfer fiKO"^ multiflicantesiffos e cr i aliquos fecerint,faffi etufdem fracedentis argument» 
frimt oiiendeBtur.St ttaque hini numeri adtnuicemyCrc 

Propojltio trigejima. 

Si bini numcri primi adinuiccm fucrint, & vtcrquc Hmul ad qucmuis 
ipforum primus cnt.Et Ci vtcrque fimul ad qucmlibct ipforum primus 
fucrit, & qui in principio numcri primi adinuicem crunt. 

• Sint Ktad ZG frimi adinuicem numeri: Dico „ y ^ 

totum KG ad alterumquermiit ifforum ^fcilicet^ 

A B frimum ejfe^ quod fi KcadKt non fit frimus^ ~^ ^ 

metietur eos altauis numerus^^qui fit v:quont.i v metitur totum k g (jr^hUtum k b metietur(jr reli^ 
quum^B fr.,ferfecundamcommunemfentefitiJmjtoniz^iturej]ent KBCr^ c frimi (contra hjifothe- 
fim)quod fiert neqHit.K^d fecundum autem fonamus totum k c iffi k b frtmum ejjexdico Khadio 
frtmos effe.quodfinon fint , mttiatur eos v^eifdem dijpofitis . St tgitur o metiaturjbinos a b ^ b g, 

7- y 
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^el eosfnd repetiliofte compofiat^ipfe d metiett$rtotttm a g, ci iffum mMltiplicAtione componat^fed 
metttur crf^i^- i^nur a » a o non efjent frmi^cotra fofttum^nam eos metiretur d ^uod cjjet a6- 
furdum: nonigitur metttur aliquis numerm KodrKZ^ quifunt tgiturprimi. Si bint itaque nunu- 
rtprimit&c, 

CoroUarium. 

Si numcrus mctitur duos numcros, & compofitum ab ipfis mctictur. ^oniam d mttitut 
Aij&ic fequitur eum metiri totum a o compofitum ex ipfis a a b o. 

Profofttto trlgejimaprima. 

Omnisprimusnumcrus,adomncmnumcrum qucm nonmctitur pti- 
mus cft. 

Si numerus k fit primus^t^ nonmttiatur ^-.Bico^qHodpri ^ 

mi funt A ad tfi enim non ejjent primi^metiretur eos aliquis » 

o . 1'rimum igitur numerum a melietur aliquis c, quod fieri a 

rton potefl^erduodectmamdifjinilionem huius.Sienim c fuerit ^qualis ipfi a, non metietur ipfum 
B quem a non metttur.,ex hypoihefiy nuUtts tgttur eos metitur ^primi erunt itaque a ad t.Omnis igi- 
tur primus numerus ad omnem.^(irc, 

mf o 7^1 r V M, 

Profequitur Euclides hoc theoremate.,quodantea 20^23 huiu* monuimits.,fcilicet rationemtil 
tiplicem a minimis numeris excludi^ eo quod a primis (qui femper funt nunimi eius rationis) exclu- 
datur.hac i^itur de cauft dixit omnem Primum ad numtrum quem non melitur^primum ejjej^^am 
fi is prinutsalium metiatur,vt tnler habentes rationtm mul!ipltcem,non erit ad eum primus^^ciima- 
lium ac feipfum metijtur^quod lantummHltiplici conuenit rationi yVeleius conuerft.,quarumnu- 
meri{citm femper vnus mttiatur alterum)nunquam in prtmostfeu data rattonis mintmos numeros 
incidunt, 

Propofttio tri^ejimafecunda. 

Si duo numcri fcfc multiplicantcs fcccrinr aliqucm,fa<flum autcm cxcis 
mctiatur aliquis primus numcrus, & vnij corum qui in principio mctictur. 

Sint bini numeri K(^i^exquorummultipUcationepro- ^ ^ 

duflu G mettaiurprimus numerus d; Dico d metirivnum 

, r ' r l „ G. — li— — 

eorumKVel t^yji autem nonmtt laiur vnum eorumyjciisctt ^ 

/^.terunlrycr Kprimi^erpracede»te.J^oliesauttmvmt- 

titur Gytot ftnt in e vnttates.-igitur v multiplicas hfacit o, ^ 

veluti K multiplicans b eundemfecit c exhypothefi. Proportionalesitaquefunt ipfi k ad nyVttad 
B numeri,per i p huius - qut entm exprtmo k cr quario b xqualis ef ei qui exfecundo d (jr tertit e, 
fed citm k d olienfi fint primi.,ipfi erit mwtmi fux raiionis,per 2 5 huius, proinde metietur ipftt 
B E aqualtter.,per 2 x huius./tntecedens k antecedentem p,0" confequens d confequentem Byqutqui- 
dem B ejl vnus torum a vtl z^utm igitur mttitur d.Si ilaque duo numeri fefe multiplicantts, (jc, 

Coroliarium. 

Si numcrus ad aliquem fadum cx duobus fcfc multiplicantibus primus non fucrir, &ad v- 
num conim qui in principio primus non cm.7(am mttiens numerum ^ faclum,^ repetes me- 
tientem in fa^o^ftmper funt cnm fefe muUiplicantibus reciproc eproportionaleSyper fecundam par- 
tem I p hMi»s:nam qui ex primo dr quarto aquatur ei qui ex fecundo tertio. 

Propojitio trigejimatertia. 

Omnis corapontus numerus, fub alicuius primi numcri dimcnnonem 
cadit. 

Sii 
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Itquofrtmo menfim ejjcqiioniam compofnus eH ^ ± 

A altqms eum metitur^er 1 4 diffnitionem^qui c J 

^t B-ujuoJfprimu.ft^ Aahemusoptatum:f^^^^^ b nonftprimus , metiatur eumaliquis c. aui.ui- 

*^-"'''l'''conmun,fententia^lleprimusmetteturK:omnisii,tur 

M OT{J T V M. 

res vero '''"^^'^^''demadmparcmtrimumaliquemeosmet.hemded^ 
'»''r»'q'**'ftvlt,m4crmmtmacutup{,etmenfij„fura,vtfequ,tur. ""'Cr f^"^' 

Tropofttio tri^efimaquarta. 
Omnis numcrus aut primus cft.aut cum aliquis primus mctitur. 

pe^TjfdlTmiirr^^^^ 

lo Jpoftus. ' ^ »'"»'rusa.tpr.museri,auteumal,qu,s frimusmetttur cumji 

Tropofttio trtgeftmaquwta. ProUcma 3. 

tiumTs'"'^"^'''""'^"''^'"' ""'"^""^'^ 

Froponantur quotcunque numeri a ^cinquorum ratio- X * 

mbus minimos inueniamt^.,f quidem tpf Kno fuerint pri- « . 

mt,exequimuroptatum,per 21 huius ,fi autem primt non c 

fuenntjit eorum maxima dimenfio d ,per coroU. 3 huius r 

^uotiesporro d metituripfos k b c totfintvmtates ,n nume'- ' 

ris t 7. 1 ordineferuato, quoniam d metiturjin^ulos k b cper ^ ^ 

vmtates ipfirum e z i Jin^ulerum ,fiquiiur (ex 1 8 huius ) ' ^ 



A B c genitos^eandem habere rattonem quam i z i multipli- k * 

€antes:Dico mfuper ipfis v. z i numerorH a b o r4/w»*^ , w/- 

ntmos eJJe.Siauiein ea rattone minores ipfis izi aliqui da- 

r, pof,nt,fin, t k uqui quidemmetientur ,pfos k b o ^qualiter,per 1 1 huius. Utletiantur itanue 
fer-vmtatesipfi^u^etietur&econuerfi ^Mffos K^cpervnitates ipforum r k L,per 16 huL 
Jedcumrmuliiflicans m tpfum Kfac,a,,f,mtltterTmuUiplicansx^eudem k faciat^erit (fer iphu^ 
^'*')J''y>^7r'rr'J>^Crfiuar,ov>a^^^^ 

^^d-xJ,cutMadi>,fed^ma,orpon,tur,pfo-x,ma,or ,ffiur er,t m ipfi x>:erit ,deo m ,pfor„m a b q 

'ommun,smenfuramaior,pfixy,max,mapofita,quodeftabfurdum.Nonitaquepo{funtinra,ione 
frofoj.torum a b c mmcres dar, ,pf,s e z i numerU, qui ea de caufi m,n,mi e,us rattonis numeri^ 
mertto dicentur. Numerisigtturquotcunque^&c. 

Tropofttiotrigefimafexta. Prollema 4. 

Duobus numcris datis, inucnirc qucm minimum mctianiur numcrum, 

S int dati dut numeri a <^ b ytnueniamus autem que A ^ B 4- 

minimum me,utur numerum^ipfi k b aut funt primi^ , , 

aut non prims.,fuma,itur prius primi., & k multiplicas " 

B ipfum effictat citaque b multipltcans k eundem c " 

{per I ehuius ) faciet , metientur ergo kctk ipfum c : ^ X * 

^tfffod 6-minim»m,quodfi non./netiantur aliquemminoremipfo o qui fit d, quoties autem a 
mel,turv>^totfint vn„atcs ,n i:quot,es vero b eundem d metUurjotfint vnitatcs in z.C^tultipli- 
cans igitur k tpfum ^fec,tx>^& multipUcans b ,pfum 7. fect eundem o.Erit itaque k ad b ficut z ad 
^fferfecundamfartem huiw, iffiautem a b funt ex hjfothefifrimi^ {ferxi hutus) mitHm 

T ff 
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fiu Tdtionufivero s&^ ff»t minimi^ifft metitntur z e eandem rationem habentes *i]Kaliter,ter 
■j.xhuius.fJMctietur ergo ^confeqitens iffum e confequentem ^fratered quiah multifUcansduos 
t&i iffos ccrv fecif,erit(fer 1 7 huius) ficut vadifccad n^fed metitur b iffum e , mettetur er- 
go o iffiim v.,maior minorem,quodfieri nonfoteJl.Si igitur a&b funt frimi^ nullum metiuntur 
minorem tfjo cfivero tffi actb Juffonantur non frimt^ut minor metttur maiorem , & fic maior 
ejliminimus quem iffi mettuntur^ut non mttitur,tunc tnuentantur{f er 3 5 huii4i)mtntmi rationis 
Aadn qui fint z & t,& a multiflicans i factat o Jequetur{fer 1 p huius) b multiflicante z idem o 

tffici.lffittaque A&BfroduBumometiuntur: ^ ^ >\ ^ 

I)icoqui)d& minimumyquodfincn ,metiantur » J s rf* 

(JiftrifoJi^tt ) minortm tfjo c qui fit d, quotits ^ 

forro A mctttur d tot fint vnitatts in i, quoties ^ 

vero B eunde d metitur^tot fint in r.igitur a mul ~ " 

liflicans I & B iffim t eundem efficiunt D.Eff * 

itaque, ex\9 huius, vt AadBfic-x ad\ .Sed ficut Aadtfc fuit z ad i.Vt igitur x ad\,ftciad ^,qui 
z&h cumminimifnt,fer confiruelionem^metiuntur iffos t & \fper a i huitu. Sequttur igitur b 
mettriiffum \^rurfus quontam a multiflicans t & i tffis o&v» fecit. erunt fer 1 7 hutus^ t:,ad o 
ficut E ad I ,fed E metitur \ymetietur ergo o maior iffim d minorem qued eli nefas. Non igitur me- 
titur numeros a&b altquis numtrits mtnor iffo c ^uare datus tH o mtntmus-yquem metiuntur iffi 
t^&h numerus. Buobus igitur datis inuenimus^&c. 

Trofofttto trtgefimafepumx. 

Si duo numcri numcrum aliqucm mcfi fucrinr,&: minimus qui fub co- 
rum dimcnfioncm cadiccundcm mcticcur, 

Duo numeri a&b aliquem numtrum c d mttiantur. q, , tjl 3 

f r injufer mttian tur minimum e ah iffis mefum: Dtco e 

mtttri etiam o D,quod fi i non mttiatur o d fiut ftt eius * 

fars,filtemeriteiusfartes^er^huius^tiaturi.exiffi ^ — ~ ■ 

c d maximum numerum z D,relinquensfiiffi minorem c z numtrumj^oniam autem btni a & 
B metiuntur ^^ietiuntur & z D,quem t metitur,fer ^rimamcommuntmfentctiamjntltuntur att- 
tem&totum c Dferhypothefim,mtttenturitaque crrtltquur/i c i,ferficundamcommunemfiii~ 
/tntiam,minortm qutdemtffi imtnimofofto^quod ferinon fottil.^tttitur ttaque e funttemm 
c D.Stigitur duo numert numerumaliqutm^&c. 

TropJiifotrigtftmaoElaua. Prollema^. 

Pluribus numcris datis , inucnirc qucm minimum mcciantur na- 
mcrum. 

Profonantur tres numeri a e c efortet-o 11 jj. 

iam inuentre quem minimum mettanfur nu- 
merum. Sufiiftamus {ftr ^6 huius) mini-^- 



mum qutmmttiantur duo a&b qui fit D.Siqutdemtertius c fifceftum d metitur^tatumcuifi- 
quimur. nam tres eundem d metiunfur:Dico quod & nunimum. Jiluod fi non., detur aliquii miner 
iffo D quemmetiantur omnes ABCyfit^ i.J^uoniamtres a b c datumtmetiuntur. Duo a bcuk- 
dem metientur e. \^tqui e minor fonitur mintmo d a b iffis a & t menfi^ quod fieri mtn ftteS. 
2l£i» esi igitur e minor iffo d . Si veri terttiss c fufceftum d non mefifurMtur minimus quem c & 
Dmeftunturyfer ^6hutus,qui (it e 
e; ^uoniam a&b metiSfur Djnt- p . 
tientur & b quem d metttur,fer ^ 
frimam commu. fententiam. Tres 
igitur A b c?* G metientur t, quemdtco effe minimum. J^od fi non , fonaiur alius i dato iminor 
.^uoniam ab&q mefiuntur z , duo a&s eundem z mettuntur. Ef froinde{fer 5 7 huttu) mim- 
mus D quemifft a&b metiuntur eundem z metitur.^uia vero c&d etuidem r metiuntur^&fer 
eandem^nimus ab iffis c&d menfus eundem z mefitur,qut eft hjmaior qutdem minorem i,quod 
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fcrimnfeten.L^IimmusigituripfisK ^^^metiensertt^.SifmlifrogreffuinqHetcunque propof,. 
/^v numertsfiet demonHrat.o.T^amfitnbus k^&o quartus al,qu.<poncretur'fiqutdeL ts qJrtus 
datum E mettatur,is ertt mtntmm quem tpfiquatuor propofiti mettentur. Si vero non mettatur e, 
iNuentendus eli.ex 57 hutus, mintmus quem udr quarttu mcttutttur. Is denique ertt optatus, 
fjaudjecusfiqutnquefiex.vcl quollibetpropofittifuerint.Pluribiss itaquenumeris datu^d-c. 

Tropojttto tri^eftmanona. 

Si numcrum aliquis numerus mcciatur^mcnfus cognominatam partcm 
habcbic ameticnrc. 

t^f ettatur numerum a aliquls numerus b.- l>ico a habe- ^_ ,2 

repartem denominatam ab tpfo b. ^eties enim b metttur T 

K totjint vnttates in g, Sit vero d vnitas. ^oniam b me^ 

titur spervnttates numeri q, tdem c metietur a pervni-^ ^ — 

tates ipfius vperi6 huius. Igttur d vnitas tottes metitur ^~ * - 

» qmottes c ipfitm K.Sed vnitas metitur b fer partem \ numero b deneminatam,per 2 5 dtffinitio- 
nem hutus.Sequetur itaque c. mettri a per partem ab ipfi b denominatam^habet tgttur a partem de- 
neminatam a mettente t.Si itaque numerum altquis numerus,crc. 

Propofttio quadra^eftma. 

Si numcrus partcmhabucrit quamhbet,numcrus cognominans partcm 
cum mctictur. 



S itpars numeri a numerus t^eam vero partem cognomi- 

nans^ fit numerus G. Dico o metirt a. Efio o vnitas : ^o-^ 

ntam o denominat ipfius a tartetH r. lAi-m « mrtn..^ . ».,>S- 



JX 



ntam o denomtnat ipftus a fartem b. idem b metitur Kpcr 

vnttates numeriofper diffinitienem.Sedper cafdemDG —^— 
^nitas reftitutt eundem G^vicijumt^tturper i y hutus^fi- o ^« 

cutvnttas metitur b ter0um,jic o metttur , quartum. ^tavere vnitas ipfum b metitur cra 
tpJumKmeltetur.Siitaquenumeruspartemhabuertt,(jrc. . 

Propofitio quadra^efimaprtma. Prohlema 6. 

Numcrum inucnirc qui minimus cxiftcns habcat datarum dcnomina- 
rionumpartcs. 

S int dalapartes a fecunda, b tertia, ^ c quarta.Inue-.^ t ^ fecundi 

ntendus ftt numerus minimus habens partes harum deno- 3 , 

„ I ■„ ' ^ — ■ — - aieriia 

mtnationum.S int denomtnantes tlLts partes a b g , numert 4 c quarta 

inimms antem numerus quem d e z metiuntMr,ftt ^ ~ 

per 58 huius v.Dico \ ejfe minimumhabentem datas par-^ ~~ 

tes A B o.^odfinonjit,ejle(fifieripoji'tt)mtnereaspar-'^ " 

tes habeas numerus t. Cum t habeat fartes a b c meticntur eum numeri d e z partium abg de- 

nominateres, per/^o huius. r^ftnorem qutdem minime i quemmetiuntur ^quodfieri nen peteft, 

7{en igttur metiuntur o k z numeri,mtnorem fufcepto x.^uod autemnumerus i habeat partes 

A » o ^ipatet {per^9 huius) nam metiuntur eum denominatores^partium a b o fcHtcet d * z . 2{tf- 

nierimigitur inuenimus,qutmimmus extftcns,Qrc. 
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CoroUartum. 

Si niimcnim quotcunque numcri mctiantur minimum, is minimus crir, habcns partcs ab 
ipfis dcnoiniiiatas.A'4/wf«/ww*r»/»//o i {per huius) mimmtiMqMemmetiuntur x> i XyjUtm 
cvmlujimus ejje i mimmum hahentem fartes Aho,ai> ipfis niz numeris dcnominatas. 

Camfamts huic addit foFI inuentionem friorts minimi', ficundum inuenirejhoc tjl eum^qui den*- 
ftomimmo minoreii^c/^tfttumcrfjuarlum^ (jrc.Secundumqutdcmdupl,ito i: namnumertme' 
ttentes i mettuntur etus dufluyfer frimamcemunemjenlentiamhutits .Mator,autemiffo i cr/w/- 
nor duflo , dari non fotesi ( fer fecundam communem fententtam ) nam tjuta fartes datx mtttun- 
iur totum^cilicet duflo minorem^ ablatum fciltcet i Jequetur ergo quod metiretur ^ reliquumy 
mintmo i mtnorem, quod fiert non foteii . Tiecejfe etl igttur excedentem i vjquead duflum venire 
Jecundum,ad triflum autcm terttum , ad quadruflum fimiliter qttartnm, cism nunquani fartes tU* 
mtnoremfufcefto i aliquemmetiri fojiint. 

Posimodum addit idem Camfanus^tnuentendum ejfe mintmum hahentem datas fartium fartes, 
quas facilius in vnicum fi aiftonts genus reducentes^cr hanc frofojitionem ahfque tam frolixa ith- 
geniorum tortura, nofiro iudicto refertemus^ vt fi tertiam dimtdu cr quartam tertut fartium far- 
tesminimum habentes oftarttnits , reducenda ejfet terlia dimidu tn fixtam , quarta vero tertut in 
duodecimam: tum demum numerum ferquiremusjjabetem fextam cr duodecimam fartes^er hoc 
freblema. 

7(umerum qui minimus exifiens datas fartes habeat > Euclidem oftare dicit Theon , Camfanus 
vero datarum denominatienum fartes hahentem oftat,quod verius Euclidem infequi arbitramur. 
7i(am fartesQtbJque denominatione) etiam frofofitasnumerum hahentem^dare fer hanc fojfumits, 
veluti dmiis eum qutfrofofita fola denominaitone,aon autemfartiumquantitate^foUulatur.Scd 
eum numerum qui vtraqut frofofita fcilicet fartium denominatione ^ earum quantitate tfernw 
meros exfreffa inuentrt tuhetur,non dabtmw, vt numeru cuius tertta farsjit 4 quinta vero 3 noto 
dabimus^ eb qubd vtrumque o" dtnominationem , (■rpartis quantitattm frofenamus. ,^jiare cum 
femfer cuiuptbet numeri fartem (^etus fartis dtnomtnatortm eundem numerumfemfer mettri 
{fer quadragejimam huissijintelleximsis, eadem methodo factle frofofitas tanttimfartes velfro- 
fofitas tantum farttum deneminationes mimmum numerum hahentcm^acile afjequemur. Cuiufii- 
het enimnumeri vnica denominatto vnicam quantitatem fartis fronunciat ^ficuti (jr vnicafartis 
quatatt4s,vnicam denominationtm tantitm frofitctur in toto , altas fiquoretur q Htnmis numerum 
fer quemlibet fojfe multtflnart^quod longe abesl. 



^EVCLIDIS DEMONSTRATIO; 

num reftitutarum Liberoftauus. 




Propoftioprlma. 

I fucrinc quoccunquc numcri concinucproportionalcs , cx- 
trcmi vcro ipforum primi adinuicc fucrinc , omncs minimi 
func eandcm racioDcm habcncium cis. 

SintqmtcS(jttecotinuc proportio- ^8 
' nales nnmert a b o d, q:iorum ex- " 

tremi a d finl frtmt : Dtco rffis AKCDcffe tot mi- * 

Ttimos dat^ rjttorttsiquod fin minusydentur minores i- c • 

j>Jis A B o D,/»/ E z I T. J^/ cHm fupponantur iu eadem 35 ?iZ — . 

efferationc^ipfis KZQ o ex *quali erunt{per i^fepti 

wi)Jicut A ad ojic e ad r:fed Kadv> primtfunt^fer hy- 
pothefim.j(jr mintmt^er 2 5 f-ptimi. Ipft i^itur metiu- 
tur E T eandem rationem hahentes xquahter ^per 21 ■* [ 
feptimi:maiores igiiur metirentur minores.^ued fieri 



nonpotesiytpfi itaque a b o d mimmi eruntjux rattonis in hac multitudine . Si fuerint igitur quot- 
CHnque.i(jrc. 

Propojido ficunda . ProUcma 1 . 

Numcros quoclibctconcinucproporcionalcs in daca racionc minimos 
inucnirc. 

Sitdata ratioKad »(per^^ fptimi)inMinimifnumeris^ 
maltipltcans Kfeipfumfaciatc:mMltiplic^sveri>r^feipfiimf4 j — 

eiat E , ipfiautem k & t feinuicem muliiplicantes effictant d: /5 — ^ ^ ~^ i — ^^—^ 
Dtco G D E ires mtnimos efje datx rationis . Si 'vero optemiis j ^ 4.t ' 

^uatuor A multiplicans o d e ipfos faciat 7. i t , n vcrt) multi- * — ~ — 

flicas E reliquum efficiat k ; Dico 2 1 t k effe quatuor minimos 

rationis a ad n: quoniamautem a duos niimeros a b multiplicansfecit c T>^rit{per dccimam 
feptima feptimi)ficut Kad^,fic cad d.- uia •vero duo a n, numeru b muUiplicantes ipfis efficiut 
tt^^tertificut Kad ^ficnadi per\%feptimi.fedftcutKad Vificfuii g adi>:fieut igitur Gadx>fic 
erit D ad t fieutg. k ad v.Prxterea dtco tres gde mtnimos efie,cum a b fint minimi,ipfi(j>er2^fi- 
ptimt) primi eritt:quia vero feipfis muliiplicates efficiunt c ^ t,^ hi qnoque^ per 2 9 feptimi)pri- 
mi erHnt:fed cr extremi ipforum o d e , ipfiitaque o d e mtnimi fiint eandem rationem habenttum, 
eis ( per pritfatam) Secundo quonum a ipfis cvr. multiplicans efficit z i t, erunt{per 1 7 feptimi) 
zad 1,(^1 adr,ficut cadD.,(y-vad t.Ca^terum quoniam KC^t ipfim e multiplicantes, fecerunt r 
K^ertt K ad n{per \ %feptimi)ficut r ad \.:fedftcut Kad z^fic fuitzad i^CTiadr.ficutigttur Kad 
tficeH rad\^(^ xadr^cr adv. ,qiios etiam mtnimos dtco rationts^ Kadz tottdem. Cum K^Bpri- 
ms qui in principio numeri genitos c ^ e muUiplicantes fecer«nt aUquos z (jr k>C^ ilU quoque( p er 
Jccundampartem z^fepttmt) primi erunt,fed (jr extremi horumquatuor 1 1 t v.,ipfit igitur z i t k 
omnes minrmi fiint eandem qnam Kadn rattonem habentium^per primam huius . J^ia vera( per 
2 p fiptuni)fimper circa e.\-(remos i/lud ccnringtt, k cr tgenites rcrv. muUipUcantes^ aUosprimos 
efficient,extremos quidem qutnqne proportionaUum , dr proinde{ per primam hutus) emnes quin- 
que minimos huius rationis,cr fic infinile. T^umeros igitur quotcunque inuenmms minimos in da- 
t.t tatione^ continue proportionaUs. 

Corollarium. 

Si fucrinr trcs mimcri continuc proporrionalcs mtnimi ciufdcm rationis,cxtrcmiquadra- 
ci crunt.Si autcra fucrint quaiuor,cxtrcmi cubi erunt. na e.xtremt triumfinnt ex duliu ipfirunt 

r 
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K^%infe. Extrmi vcro ifforims quatuer, fiuat ex duciu radicum hcrzin quadratos Q(^i^vt 
fiantcubiz o- k, 

^ropojtuo tertia, 

Si fucrint quorcunque nuracri continuc proportionalcs , minimi can- 
dcm rationcm habcntium^is,eorum cxtrcmi primi adinuiccm crunt. 

S/fJt quetcunque numeri centinue preportionales minimi 
/u£ rationis \no ti:Dico eorum extremos a cJ- d primes ejfe ad- £ . 
tnuicem :fumanturduo mimni huius rationis i(jrf ^per ^^fi-p. 
ptimi,quiprimi erunt,per 2 4 fiptipjt,ex his perro{per prxceden 
tem)totidem ipjis a b c d, //> eadem ratione producatur k l m n, j^^R g -o 
quoniam i(jrr fefe multtplicantes giqnitnt c ct» 1 , genites vere 

multiplicanteSftdem e ^ f faciunt s.c^sJp/i igitur k n primi funt{per 2 9 frptimi) quia vero k 
N [extremi)funt primi , omnes n l m n funt mintmi hutus rationis^er prtmam huius fed (^mini 
mifiiKt{exlfypotheji)\ b c d etufdem rationis^repofili a b c v:igituripfis k l m sfunt aqualts^nen 
alias vtrique minimt ejfent,numeri itaque a vtextremi{tpfs k n^extremis aqnales) veluti k^^n 
frtmi erunt . Si fuerint itaque quvtcunque numeri continue^ c^c. 

Prnpo/itio qttarta. Prollcma i. 

Rationibus quibufcumquc datis in minimis numcris,numcros inucni- 
rc continuc proportionalcs minimos in rotidcm,& datis rationibus. 

Propenantur in minimis numeris qualibet ae quot- 

cunque rationes,fiil:cct \ ad h^G ad d^(^ nad i fumatur ^ < t— l *r 

autem mintmiu quem mettantur b ^ c , per 3 6 fiptimi^ ^ 

fit^ i- quoties verh t metttur i tolies k nutiatur t, quo- ^ ^ ^ ^ 

ties autem c metitur 1 toties u metiatur k ^fed quonum ^ " 
itpfitmikmetiturvel nen. Metiaturprimumt. ipfum n.^ 3, _I_ g- 
loties vere z ipfum l metialur , ciim autem a b aque y * ^ ~ 

multipltcati^ecerint t c?* i» <— c ^ d eodem ttem du- 

{ti^ecerunt i(^)i..^ipfiveror crzrurfus eodemfecerint ^ — ^ ^ ~ iM 

K Erunt {exdecimafiplima feptimt)^ ad b ftcut t ad 

lyac oadu vt iadK,cr r- ad z ficut tadt -.quatuer itaque n imtin rationibus ipforum kadt,cad 
D,^iadz pefiti funt conttnueproporttenales: Dico quod (jr mintmtfitnt alicrum tetidem harum 
rationum,Jinminus,tnueKuturfifieri pojiityaliqui mtneres^fintg. n s o m finiuli fingulii t i k l 
minoreSy cum fit kad z vt n ad %,metietur b ( mintmus pojittts) tpfum ^^per viftcfimamPrimam 
feptimi,fimtbtercum fit oadovt t ado metietur c ipfum •■..LMetiuntur igitur b CJ" c ipjum s/bw- 
noremauidem tpfo \ quipefitus fuit mi»imus,quemipfi b g meiiuntur^quodeJlabfurdum.Nentgi- 
tur pojjunt dari minores ipfts t i k l alij in rationibus ipforum Kadi^oadD/^hadi, 

Ad (ecundum autem,nen metiatur e tpfum 
tjfedfit eius partes quapttimuis repetitx ^Su- ^ j «r » < P 

matur ( ex trigefimafexta feptimi ) minimus ~ ^ 

menfisab ipfis t &Tf.quifit iA..^jtalisefiau- A- .. t 4 j R 

tcm K ipfius WftaUs Jit pars i numert s,^^ t ip- q « 
fiuss..^«ties veroLmetiturwtottes z me- ^ 

tiatur Oyquoniam k i t ipfis m s n ^que me- ^ . 30 ^ *^ — ^ 

tiuntur.,ertt{perdectmamocJai<jtmfiptimi)r^ ^ 

ad i,T'/ N ad %,cr i ad k ficut s adMyfidftcut r * ° ^ 

Ad\cr\ad %.,fic fuit Kadt(^cad x>.ficut tgi 

turAadnCro ado^fic ertt tt ad % % ad M.Et { per eandem ) ficut ^adz fic m ad o^aque etentm 
metiuntur t z ip(os udroex hypothefi.Sunt igitur ^iw&o continue proportionati in ratio- 
ftibus ipforum k aei b,g ad d,c^ e adz:Dice quy (jr mtnimifiunt earum rattonum numen^qiiod fi 
non., netur^fi fiertpofiit,ipfts n s,m o mineres.,qutftHt p r,c; Y.Ciimautem p r,r c c \finttnra' 
mntbus tpforum a b,o d,^ d i,crtpfi k t,<i d&h fint ( ab hypotheji) Hnnimi.fequetnr b mettri 

tpfum 
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iffum R jt// A ipj*.m v^c c etittdem rvt v iffnm cfer vigejimamprim^m jeplimi. Itaqut i (jr o 
metientur ^.^^are eiindem metietHr^nunmns quem%(^ o meUHntHryfcilicet \ fertriiieft. 
Tnamfefttmam feftimi. Cum autem jitiaJin ftcHt vi.ajc fciluet vtrique ficHt o d, erit vutjum 
(^fer decimamtertia y)iaJK vt KaJ QxJMetituraiitem i iffutr}^ metieture^ k iffum c. Eundcm 
c forrometitur i^cum v.crz fint minimi rationis iffcrumc ad f ferii feftimi, Igitur kc^" e 
eundem c inetientur.Et froinde eundem c metietur m mintmus ab iffs k e menfts^fer j 7 fifti- 
mi^ior mintrem^um minores fint foftivK c f iffis n s m o^quod inconutnit.C\(ikimi itaque 
erunt n s s m m o /« conlinuis ifforum a b g d e z rattonihus dati,Rationihus itaque qutbuf 
eMnquedatis^^c. 

MON ITVM. 

Tigurarum numeroslransferre cogimur,eh qnod Theon in farahgifmum deciderit^HmerosfO' 
tisttfecundafartide3inatosfrimjcdcfHtans.7{amqut comferiendi erant vbi e. numerum Knom 
metitur , eofdem vbi e eundem k frius metitur^comferit.2(tmirHm incificns a fumfttone minmti 
^uemmetiuntur^^Ghi fcilicct i^C/^ qHemtefuit tclanartum loco qualernarif ^quiejl mini- 
mus ab iffis 2 4 menfus,vt trigejin:afexta Jefttmi frater T heenem dtximus. ^uare frima hu- 
iusfarte numerus t numerum k metiri ncn feterjt ^ued vt feret^numeres t i k {maieres turt de- 
hit9)fretulit indcbit}. 

Profofitio quima. 

Plani numcri adinuiccm rationcm liabcnt compofitam cx latcribus. 

S int flani numeri a cJ* iffuf autem a latera fint c(^v: 
2\I umeri vero b latera ftnt u (^i^ato multifltcans e faciat u ' * ^ ,y 

Dtce rationem \ad* comfoni ex rationtbus o ad^crvad z, 
hoc eftjbiterum a adlatera b fUnerum. .^oniam d multifli- * 
cans t fecit i multiflicans vero r. reliquum latus facit K.fer * — ^ 

decimamfeftimjmdiffinitionemfeftimi.Erit Kddi ficut g ad 

^ifer I qfeftimi.Rurfui quoniam e multiflicans d idem i facit.fer 1 6 Jeftimi,mHltiflicans autem 
2 iffum h facit^erii Jimilittri ad rficut vad i..Eafdemigiturftquetur ejfe rattenes laierum o ad 
t&t>ad z, rattonibus Kad\(^\ad z.Sed {ferquintam fexti dtffntttonem) ratioextremcrum a 
4</ 8 f omfonitur ex rationibus nttdiis^fcilicct Aadicriad n^qua eadem funt rationtbus laterum o 
ad%(^^ad zosienft. RatioitaqHe a ad ^flanoriimnHmerorHm^comfoniturex rattonibui latt- 
rum oad^^ytmd i.Plani igitur numtri rationem habent,(^c. 

Propojitio fexta. 

Sifucrint quotrunquc numcii continuc proportionalcs, minimusau- 
tcmproximumnon mctiatur,&: alius nullus,vllummctictur. 
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/ww/. Praterea fidHamitsinttrmifisquibufdam,extremes 
fefemettri^vt Mffum o^fifitrtfefit. Dcntur numerorumKt o ratwnes in minimis numeris^fer 
5 "ifeftimi., quijinl z i ^.^orumextrcmi id^-rifer tertiam huitss) erunt primi. Iztttir z tpfum ' 
tnonmetietur. ^ — ' ■ ' ^ 



netietur. ^eniam autem v/? a b c z i t aquales numere^ (^ bini in tadtm rattont fo- 
r, trit {ftr 1 Hffeftimi) Kadc ficut z ad r .Sed z iffum t non metitur , nec igitur a iffum o 
metietur. Eodemargumcntofatebtt inter qnofuis^fumftis mintmis tetidem,quorume.xtremos ter-. 
tis huius efficit femfer frimes. Si igitur fuerintj (^c. 
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Si quotcunquc numcrt continuc proportionalcs fucrint in ratione non multiplici,inrct 
«ctrcmos quofquc corum nufquam cadct ratio multiplex.2^»/w/«/w«//'r«.v/«Mfw mf 
tiatnr^erit ratio nonmulttplex, &fi froinde nullMsalius alium metiatur,nec inter eos erit rat 't§ 
multiflcx. 

\^ ON ITV M. 

CumdixerintTheen ^Camfanus{frimusautemnon metiatur fecundum) vtdentur ab hoc 
Eucltdu theoremete^ omnes terminos hahentes rationes matoris tBaqualitatis deiicere ( ciim in eis 
nufquamfrimus fecundum metialur^tor fciltcet minerem) qued rienfuiffe Euclidis mentem ra- 
ti^txtmus^fi mintmus froxtmMmnonmettAtur,vt demoniirattonis hjfethefimamtnimo femfer 
fumendam ejfe^vt reiiaoriatur conclufio, doceamus. ^ucd aulem dictt Theon in dtmer.ilratio' 
ne X non effe vnitatem^frufira id frobare nttitur:nam idfufficienter exfrtmit hyfothefistheo- 
rematis ,dicens minimus froximum non mettatur.,vt excludat omnes rattenes muliifltces ,(ju^ 
{citm non fint fura numerorum ratienes) foU tn minimis numtris vnitatem adeffe fatiuntur^ac es- 
rumconuerft^(iri}uarumfemfervnus alterumterminorummetitur,fcilicet minor maiorem,lm 
reliquit vero rationibuSyVnus nunquam alterum metitur^c. 

Trofofuio feftma. 

Si fucrint quotcunqucnumcriconcinuc proportionalcs,minimus au^ 
tcramctiaturcxtrcraum,&proximum quoqucmccictur. 

Sint quotlibet numeri continui frofortionales a b c s . 

o D. ^uprum minimus a mettatur maxtmum v^vel ^ g- 
extremum quod idem cH : Dico qued drfroximum b 
metietur idemh.Si autem nen mttiretur kfroxtmu ^ 

tyno metiretur & extremum ( fcr fracedentem nullu t> ZA— « 

enimnKtirttur)quodeffetcontrafofitum.Sittaquefuertntquotcunquenumert/^c. 

Trofofttio oBaua, 

Si intcr duos numcros continuc proponionalcs cccidcrinr numcri, 
quoc intcr cos, tot inccr candcm racioncm liabcnccs, cis continuc propor- 
tionalcs cadcnt. 

• 

Cadant inter dues numeres a b quotcun- ^ ^ ^ ^ ^ 
tjuecontinuefrofortionalesnumeri,ocri>-^itli^ * ^ 
ladzeademratioquaKadv.Dicetetcaderein- c T * ^ " 

teri(^z cotinue froforiionales^quot inter a & «r — ac %t 1? 

%ceciderunt.Ponantur{ferfecundahuius)tffis ^ i9 j_ _ rr ? 4- , 

A o D B eandem ratiouem hahentes totidem mi- 

nimi.qui fintit m.Erit ftaque^ad t ficut sadzaquaratione ,fer decimamquartam feftimi, 
Citm autem t ad ifint vt a erit i adivtiadv^er vndecmam qutntt. Ifji iiaque ic^vme- 
tienturiffos t & i(eandem rationem habentes)aqualtter,fervige/imamfrtmam fcfiimt. ^oties 
aute I metilur i toites t mettalur m.&k iffum v & reltqui qui inier i & t reliquos qui inler t & z 
fonendi funl,quotauotfuerint.^oniamenimi r %Laqu} metiuntur iffos e m n z^^vicifim x 
metietur r vt e iffum u,{vel tadem fartes erii)& r iffum kvIm iffum N,jf k iffum l vl n if/um 
ZJ>er nonamfeflimi.rrofortionaUs tgitur{fervigefimamfrima dtffnttionemfeftimi^cr^fquales 

numerofunt^yA sziffsir Kj.^froinde tffs k o d ^ qutbus ifji i r xiaquales numero,& 
in eadem ratione fofiti funt. Siupt igitur frofertionales o&d tnter h&t cectderunt^ot tnter a 
& 1 frofertionales h&s cadent.Si itaque inter duos numeros,&c . 

CoroU 
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Intcr numcros habcntcs rationcm rupcrparticularcm,& rupcrbipanicntem non cadit ali- 
quis mcdius proportionalis.^M mj/umi etus rAtsorsis numertyfiU vntUte^ vel binario dtfiant, 

5 t Jut em inter maiores caderet meditu,cr inter mtnimos {eandem rattonem habentes) caderet.per 
hanc .Sed tnterjoU vnitate vel btnario dtHantesjtulltss cadtt.Inter numcroitgttur^^c^are to- 
ftiismtiJicus{Jef(juioc7auaconsians)Jimuljttjue fij^uialtera firjijutterlia htjariam fiecari non 
fofunt,vtenimratio bifiariam fiecetur^nduasfiimhes fiecaridebet,(jrtunccaderetmedii4spreper' 
tionalis^ejuedfiert nonpoteHfiunt entm rattones fiuperparticuUres.Praterea fiejuttur htnc dtme- 
ttetis quadrattyad eiufide Uttts numeris non exfr.mt pojfie rationem. Nam tjuod ex dtmetiente^ ad 
(juodexUterequadratumefifitcutiad i^qujcfioUvnttatedtslantfiedUterumratto dtmidia ejl^* 
ttonis quadratorifper 2 o <^ coro/Uius fiexti. Infer 2 igttur (jr i medtits caderet^uedferi ncquit, 

^oniamper minimcs numeros hxc demonsiratio ft^ in quos fitpius oUendimus non cadere, ha- 
hentes ratienemmultiplicem^pu farttcuUremeiuiConuerfiam^poJfent fierte ebiicere quidam^hoe 
theoremate nonp^fe comprehendi numeres habentes ratienem multiplicem vel eius cor.uerfiam.Ad 
h^c dicemus hoc t heercma de rationibus numerorum proporttomltKmjn genere lequi , non auteh» 
d<rationtbustantumnumerorumarithmeticerumfiuea^tuorum intcr quos ratio multiplex mi- 
nimeverfiatur. ^arecitmprePertioKalesfiintpa^tutratione mulliplicemhuic theerematifiubiici 
fc-ntiemusyquodfiproprtammultipltcibusdemenprattonemexhtbere velimusioco minimortim fu- 
memus totide abvnitateproperttenales i t k l {vt data operainf^ura deficripfimus) qtssbus idem 
conueniet{exdectmaqutntafiepttmi)qued numeris aficrtpfit 9 eiufdem,vt tandem prcportionaltSy 
ac tettdem ipfiis i t k t reperiantur e m n zJIancanimaduerfenem fiufificere in fiimilihus ebie£Hs (Ji 
forte eccurrerint) confultmus. 

Prt>poftuo ttona. 

Sibini numcriprimiadinuiccmfucriot.&inccrcos proportionalcj co- 
tinuiccci<icrintnumcri,quocintcrcoscadcnr,toc inccr vcrumquc corum 

6 vnitafcm continueproportionalcs cadcnt. 

Btnt numeri a « fitft primi.Inter ees 
vero quotciinque conttnue proporticnales ^ — ~ — 

cadant o u: Dico tntervtrumqueeorunif r X 

hdr^dr vnitatem^otidem cadere centinui * — * 1 »<• ■»' 

fropo rtionaUs. EJio e vnitas, ('"^ji ^'"'"'i ** 
rationis ag r> r, duo t x^per fiecundam huiuspoflmedum tres t k l ^deinde quatuor, vfique ad muU 
titudinem ipfiorum a o d t^quifint m n s o^per 2 huius .)J^oniam m n s o ipfiss a o d b aqua- 
Us fiunt muhitudincdr rattonis etufidem mintmi. 7\am a c d b fiiint prtrm^per 2 j fieptimi.lpjiji»' 
guli fittgulii aquaUs erunt . ^jita vero^per ea quj demonfrata fiunt fiecunda hiiius) z me- 
tttur-x per fiuttpfiius vnttates.^^ t tpfiumyLper eafdem.Sedi.vnitiU tpjiimzpereajdem^fiequetur 
quatuer e z t m cenlinuc proporttonales ejfie, Similtter e i l o. CitmautemaquaUs Jint a tpfi m (^r 
tipfi o,Inter K (jr tvnitatem cadentyr (^■L.Intertver^dreastdemvnitatemt.cadent l i..^ia 
vero intertcrnnmerHmpreportienaltum ko DB(Jciltcet m n s o) aqualiiefnumeregradati^ 
proporttonaltum^ tpfis o d tnter a b cadenttbus, nempe z t vel 1 1 eijdem o d (per 2 hutus.) Se- 
quetur tottdemtntenvtrumque ipfiorum Kvel^crfnttatem t. cadereprepertionaUs t(^z auti, 
(jr i^uet interipfios a ^ b cecidtrunt G^oji igitur bintnumeriprimi^(^c, 

Tropojitio decima. 

Siintcrduos numeros & vnitatcm, totidcm continuc proportionalcs 
cadantnumcri, Quotintcrvtrumqucipforum&vnitatcm continuc pro- 
poijtionalcscccidcruntjCoc & intcr cos concinucpr5porcionalcs cadcnr. 
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laterducs nmneros Acrt'& vnitatem o , caeUttt 



totidemproportio»<iles ftumeriyh e d o,c^»i z o:0/ ^ ^ 

co quot tnter vtrofque a falicet vnitaiem c,4f n, C — - — ^ »' — ?*_ ' 

^vmtatemcectdcTint^totidemwteriffos h&zcA- ^ — «__i£_ 
dere.Cum entm o d e a yJw/ coniinttjc froportionaUs^ ■ -^-4 — . 

^rr ^«4sr •vnilates c metitur vt^fereafde e d metttur^ac e //>/7((«i K.Similiterper qu4s c metiturz, 
fer eafdem z /)>/«m i ,rff i //>/Srm s metiunturifed c metitur m per vnttates ciujdem d, r*«r c z//r/- 
/^. r eajdem igitur d //>/^m e <if e reliquum \ mettentur^ficut per z ■vnitates c /^/«jw z ^ z /rtf- 
ximum 1 4f i vltimum b mettutur. Igitur d feipfummultiplicans fecit i^ipfum e xrrfl muUiplicans 
fecit Aj/Jf z ^rr fetpfum facit ifer i t/^rtf fj^f// b. J// 4*/f «> v/ d multtplcans z yjf/4/ t, i/»/ ve- 
ron&z hinos jl h numeruhi r multiplicantes effciant , qiioniam d htnos n (jr^- multipltcans 
duos fecit E ^ T , erit per 1 7 feptimi , 1 4</ xvtDadi. J^ia vero hini d i eundem 1 muliiplt- 
canteshinos t&i. effictunt^ertt Kadh^vt oad z per 1 8 feptimi,fedv hinosji & r multiplicans /- 
pfis effcit A K , erit igitur kadt.vtt.adr ^(3" pfoinde vt\>adx. futt autem Kad\..^vtt> ad 2, e- 
rit igttur Kadvi vt s.adiy per vndecimam quinti . Similiter cum 2 duos r cr d multiplifans , ipjos 
faciat i(jrr , erit radivtpadz, multiplicans autem idem x hinos r C" i fpfo^ ftdt l b .• erunt 
igitur ladtvtr adi ,per eandem 1 8 Jeptrmi, & p roinde vtoadi. Fuit autem k ad t. y ^ 1;. ad 
vtnadztid propter \adY..y&y.adL.t& l ad b ,vtt>ad z proportionaUs erunt: inter K&t tgh- 
turpofiti funt totidem x CT* l continu* proportionaUs , quot inter vtrcfque kk cr vnilatem fciU' 
cet E D vel I z cecideruntyper i huius , ea elenim docuit gradalionemproporttonaUum inter vniia- 
tem drpropejitiim nnmerum proportionaUum, eidem propofito femper ^quaUm effe numero^ nempe 
fervmtaliimexceffmfcilicetQVfuti.^x> zdue.^i. r itres,KK l i quatuor.Si itaque inler duos nume 
ros^ejy vnitaiem.crc 

Tropoftuo 'vndcchna. 

Duorum quadratorum numcrorum, vnus cft mcdius proportionalis nu 
mcrus, &: quadratus ad quadratum, duplam habcc rationcm quam latus ad 
lacus. 

Sint duo quadrali numeri k & t.,quorum latus k fit c, ipfius b vero ^ » r. — 

fil D:Dico inler a & r. ntedium cadere properlionaUm numerum,ac inr ^ ^ 

fuper ipjiua k adt duplam ejje rationem laterum cado: quoniam o ^ ^ 

e(l quadratiKlaiui.ldemcfeipfummuUipUcamfacil K.,per ipdiff- „ 

tiitionem feplimi.Sim:Uter ^ d Utus ipfum b factet^onatur c muUipUcans v> ipfum e facere , qua- 
niam oduos q(^T) muUipUcans facit K(;^t.,eril( per 1 7 Jeptimi) Kadi,vl aado: (imtUler d hinox 
c D mnUipUcans efficil du9s e (^ i^rit(pereandem)iad b, o ad V).,futl aulem Kadi vl c adn, 
Erit igitur{per 1 1 quinti)Kadtaeiad t,vtoadi>. I nier K<ir * igHur medius cadil proporlioad' 
Its e numerus.-quiavero eli KadtyVt o ad n^dupla autcm est frimi Kad-i ratto^ rationis Kadt^ fer 
1 o diffinitionemquinli.Dufit igiiur eril k quadraltad b quadralum ralio , ratienis o Lieris ad d 
Ulm.Duerum itaque quadratorum numererum^&c, 

Tropojkio duodecima. 

Duorum cuborum numcrorum bini mcdij proportionalcs func, numc- 
ri & cubus ad cubum criplam rationcm habct,quam iatus ad latus. 

Sint due cuhi numeri K&t ,quorum lalut vnius k 



Ji- 



>7 



fit c,iffiusvero-B.latusx>: Dicotnler K(irthinosme- ^ ■ y 

dios cadere proportionaUs numeros., cr t^idt ratione X. '* *^ 

triplam hahcre quam Gado. muUiplicans fe o faciat ^ * , ,tr ^ ^^-^ 

t,ipfiim vere d muUipUcans facial 2, 4/ o muUipU- ' ^ € "4 



cans fe ftcial vfed c ^ d ipfiim z muUipUcanies facianl ipfos r^K. Erit igitur radKVtc ado^ 
per 1 8 feptimi,quia vero c duos c d muUipUcans hinos efficit t z , erit t aJz vt c adx>.,per\ 7 fe- 
ptimi,(^ciimGbinos.,ifiiUcet pervtgefimamdiffiNiiionemfiplimi.,elz{perconfiru(Jionem)mml- 
tipUcansJnes effictat a ^ r./rtt Kadrvtiod z,per 1 7 eandem:&premde vtc adr>,fuitauiem r 

ad 
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ad K vt c aJ v:igitur hddr (jry aJv. trunfvt oadv». J^pntamautem d birus c d multiflicjtis^ 
duos fecit 2 i^ent z adivi oad d, Haudjicus d multipbcans i factt b ^fervigefimam diffiuitie- 
nemfeptimi^ multiplicans veroipfum Z fecit it,/f r confiriiiJicnem^ erit nads^ vt z ad i^per 1 7 fe- 
ftimi : cr proinde ficut o ad o^fuerunt autem Kad t t ad t. ,vt g ad t» , fpfi igitur a adr,y 
4^ K K 4^/ B, vt o ado proportionales erunt.Inter duos igitur a b cubos^bini medtf preporttOKales 
•r cr K ceciderunt in rattone laternm o ad o.Ciim autem fit a ad r^vt <; ad \):fed hadt (jiiartam tri 
flam habeat rationem , (juamad t fecundam ^per 1 o diffinitionem quintt : idem a cubus ad b cu- 
bum , tripLim rJtionem habet qnam c latus ad d latus . Duorum itaque cuborum numerorum bitti' 
medijjcjrc. 

Propojitio decimatertia. 

Sifucrint quorcunquc numcri conrinuc proportionalcs, & multipli- 
cans vnufquilquc fciplum fcccrint aliquos , qui cx ipfis fiunt proportiona- 
Ics crunt.Et fi qui in ptincipio numcri, gcnitos multiplicantcs fcccrint ali- 
quo3,&: ipli quoquc pt oportionalcs ciunt, & fcmpcr citrca cxrcmos hoc c- 
ucnicc. 

Sint /juothbet proportionales numeri k b g, 
ejuorum fingiili fe multiplicantes faciant fingu- 
iosDti ,fp/es vero o tz multiplicantes iidem 
A B o faciat I T k; Dico D e z intcrfeac \ t k in- 
ter fe proportionales efie contimos.Citm Kiofe B - 
fnnltiplicantes factat d e z, ipfos veri d e 2 mul 
tiplicantesfaciat i t k, ipfi d e ztjuadratierSt^ 
fer I p diffimtiOKe feptimt^ac duplam ipfis a b o Q - 
rationemhabebunt^er 1 1 hnius . l-.rgo tnterfe 
eandem , per ficxtam communem (ententiam^ 

/^iturproportiof:a!es fiint u ti:tpfivero ir r-cubi e . - j, • , 

tpfis A B G hubebunt rationcm ^per i z huius , ergo inter fieandem fer candem fcxtam commu- 
nemfententiam ^eiufdem namciue rationis K cd b fitnt trtfU ,tnter fe tgttur funt proportiofialesi- 
ffiir*.. Caterum quoniam d e z funt ejuadratt , tnter ees fint mcdtj proportior.ales finguli ,t(jrs 
fer 1 1 huius. Inter fwgulos vero cubes i cr t fint bini m n , inter r(^^vero bini o o- p : quoniam 
A tres D L t muliiplictns tres efficit 1 m n,<:^ b ipfnm e multtpl:caKS tpfum t fecti :fimtltter »(y-Gi- 
ffos T o p K fecerunt , vt ostendimus { er ocfaua huius drfiquentes eam.Eadetf: lege k multifltcans 
iffos I M N tct B multiflicans ettdem t genites^ quinque c f h q^K effciet^vcluti tcr^ 'tUos quia- 
que R $ V X Y cum b , iffos t o p k (y- o ipfum k mitltifltcabuKt , dr ifter eos eadem erit ratso iffis \ 
adv ,fer lyaciSfeftimi. Et igttur aqua ratiene erit cadv. ^vt r ad v ,fer 1 :^fcftimi , S ic quc tnfi- 
nite{fer ijaciSet i ^feftimi)K et Bgenilos c r y multtflicantesMiosfroferiionales effictent.Si 
taque fuerint quotcunque numeri continue^c^c. 

Propojltio decimaquarta. 

Si quadr.itus numerus quadratii numcrum mctiatur, &:latus latus mc- 
ticcur:&: fi latus latus mctiatur,& quadratus quadratum mctictur. 

(Jlfetiarur k quadratus numerus b quadratum, ^ j) <i___X— — 
quadrati k latus fit o^tffius b vero fit d; Dico g meti- 

rt M'jt e conuerfifi o metiatur c" * mettri b , mul- z 

tiflicans G ipfim d faciat e ,fid fefe multiplicans fa- ^ 
ctt K ,per hjipolhefim:tgitur{ per 1 7 fepttmi) erit Kad * 
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1 diffinitienemfeptimi 


, ac triplam 



E v/ G ad o.Sed k metitur i{perhypothefim) extremum, metietur igttur vproxtmum^perj huius^ 
et G itaque ipfum d metietur/uit enim Kadsvt cadv. Secundo metiatur o ipfumo eifde consiru 
£iis:Dico k metiri v.quoniam eHcado vt k adt t ad K,per 1 7 fiptimi-.fed a mettetur v.,jJlfetie 
tur igitur k tpfum t,et proinde quadratum b quem e metitur,perfrtmam communem etiamfe- 



ftimi.Si itaqtie quadratus numert** (jrc 
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. Tropo/itlo decimaquinta. 

Si ciihus numcrus cubum numcrum mcnfus fucric, & latus latus mctic- 
tur,& 1] latus latus mcnfum fucrit,& cubus cubum mcticiur. 

mfetiJtMf A cuhitsfiMmerus b cubum:Dict c Utus 
iffius K mctirinUtui iffius '&^C7 e ^of^'*^^^^"'^"^^'' C- *' 



T— 








B 





{antesftfe o d tjuadralos effctat i cr i^fer 1 9 dif- ^ ^ ^ 

fntttenem feftimt^nter quos medtus ftt z,perii hu- j_ 
ius, ifft vero 0^7*0 multiplicates r duos faciant t 
Kyinter k Ct^ cuhos medios{per 1 2 huius)tn rattone tpforum o x>:quoniam a metttur b extremum^ 
metietur & t proximum^per feptimam huiusfuit autcm kadtvt oad u^ietietur itaijue o ipfum 
D. Si vero fonamus c meitrt ipfum vi^ifdem namque dijfofttis^ quontam esi Kid-x vt oadt>, fed g 
metietur o, metitur igitur a tpfum t, o" r iffi"» 6' ^ tpfum b; quare a( perprimam comrnuntm 
fententiamfefttmt) mctieturiffum / cubus numerus cubum numerum menfus^c. 

Tropofttio decmafcxta. 

Si quadratus numcrus quadratum numcrum mcnfus non fueiir, ncquc 
latus iarus mctictur, & (i latus latus mcnfum non fucrir, ncquc quadratus 
quadratum mctictur. 

Sint A(jr^ numeri quadratijatus ipfim kfit o , reliqui vero b ^ — — • c~I— 
ftt T>:Dico fi A non metiatur b neque o iffum d metietur. St entm ^ xtf 4. 
o metiretur i\ frqucretur {cx 1 4 /r*/»/) a /w//r/ /^/w t,centra 

hypelheftm.7(on itaqae metitur c quadratum d, Stmililer ftponamus c, nc» metiri d a ///vw • 
mett4tur,quoniam ft a metiretur quadratum t,crc Uius d (fA- eadem) metiretur, cotttra fuffefi- 
tmm.T^nigiturmetitur hipfum z.Si itaque quadratus numerus quadralum,crc. 

Tropojitio decimafepiima. 

Si cubus numcrus cubum numcrum no mctiaiur,ncquc larus latus mc- 
ticcur,& Ci iatus latus non mctiatur,Dcquc cubus cubum mctictur. 

Eademdemonftrandi ratiohancpatefaciet qujt (jr pf-tcedcn- ^ g ^ x 

/rw. 5/ f »//» A cubus^u cubum no mettatur, neciue o /j//// d Utus „ , _ 
metietur.Namft c metialur d, ^ (^rr 1 5- »«//// ) a metietur b, 

f <>/T/r4 hjfotheftm,Similiter fi o i!«/*/ d i//«/ non metiatur^iieque a r*i/rw b metietur. Si enim * 
cubum B meiiatur CTc Utus d metiretur,perfecundam p.trtem ciu fdcn:,quod obflat hypothefi 
froinde inconuenit.St igitur cubus numerus cubum numcrum nen mctiatur^eque Utus Ulus mc- 
tietur,Crc. 

Tropojttio decimaoBaua. 

Duorum fimilium planorum numcrorum,vnus mcdius proportionalis 
cftnumcruSj&planusad fimilcm planum duplam habct rationcmquam 
Hmilis rationis latus ad fimilis rationis latus. 

Sint duo ftmiUspUni a o" Bjatera autem ipftus a ftnt c 
Dyipftus n vero ftnt e i:Dico inter a b medium profortio- ^ 



Ji- 



naUm cadere,c^ rstione Kadt dupUm efte rationis cadi vel r 

D ad xftmilss rationis Uteru,quoniam a » ftmtUs funt pU- t 

ni,c multipltcans d /?/"// a,©" e multiplicans z facit t,per 1 7 X - — ~ 

dtffinitionem feptimi. Eft itaque c ad^vt v>adi,perii diffinittonem feftimi. Deindex> muUifli- 
cans E faciAt \,qMonumergo d binos c ^ f.multiflicansjacit duos a i,erit(fer 1 7 feptimi)K *d 
ivtcad hXadem forro de caufa quia t multiflicans d CT 2 fictt i <^ B,rr// ladiVtuadi, Et igi- 

tur 
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tnr A dsl i Vt I ad 3 erit.f^i fdttts itatjnc frofortiorulis erit i inter A(jrt pLtftOf^ cr ejuoniam Kad% 
(^per decimamdifjinitionemtjuinli) Jifplam habet rationem ijttamadi^dupUm hahebtt tdem a ad 
B qMam c 4.V t, ^«-r ratiom a 1 ftmiUs fiM.DHorum ttaque (imiltnm flanorumycrc, 

Tropo^tio dedmanona. 

Diionim fimilium folidorum nnmcrorum , bini mcdij proportionalej 
funt numcri,&: folidusad fimilcm folidumjtriplam rationem habct quam 
latus ad (imilis rationis latus. 

SMpponatur duo foltdi numen a ct* b , ^ « 

ip^us A latera fint c n ttipjlus b autem . jt .^-4 

7. I T.-Dico inter kctb binos cadere me- ° ^ ^ 

dios proportior.ales numeros ^Cr ^td ^ ^ . riA — 

trtplamhabere rationemquamcadzji- . ^ j J£._ . 

miUsrattonis latera^multipUcans o /y>- i — 

y//w/ D /lirw/ 1., Acx per ipfum i /if w/ i , ^ ' B — 

cum G D E <■/ i I T ftnt fimdis rationis la- t 9 . ' 

teraJ>er 1 2 dtffinttionem feptimi , erunt 

Jimilesplani ipft % et i..Intereosipturmediuscadit^quifit{perprMcedentem)fatiusextiim ip- 
fe M.Stmtlia vero latera letr multiplicantia m faciunt n et i^ciim /it g ado et oad f. vt ladiet t 
ad ■x^ertt vtcijiim (per 1 5 feptimi) cadi ft d ad \,et ^ ad r.Et cum d muUiplicans o et z faciat s 
ct M^erit K ad m vt o ad i,per 1 7 feptimi.SimiUter quia z muUipUcans d et i facit yietL erit {per 
eandem)\a. ad ivt d adufed c adrfutt vt d ad i.Igttur k ed m fr// vt m i.proportionaUsin ra- 
tionelaterum c tf// i.Prtterea quontam e muUtplicans K,qui e.xduobus reUquis latertbus vetG)fa 
cit K^er 1 8 difjinilionemfepttmi.MuUipUcans verbidem t jrpyZfw» m fecit s,erit(per 1 7 Jeptimi) 
Addnvt KadtA.StmiUter cumt muUipUcans iffum\. (qui ex rel/quis lateribtu i \)faciat n,mul- 
tipUcansvero m fccerit %yper i^jfepttmi^ sadzH>l wad L,eritifaque k ad n c^s adivt Kad\i(^ 
uad Lyin ratione qutdem laterum Q adz.Et quia duo reUquar Cr^ latera mtiUipUcantia m efjf' 
citint N $, erit s adtvt ladt latera.lnter K<ir^ igtturduo ceciderunt n s medif in ratione 
Literum g adt fciUcet Kadn,sad%vt %ad^. Cumautem k prima ad b quartam tripLi habeat ra- 
tionem quam ad fecundam n ^per i o diffinittonem quinti,ipfe k foltdus ad t JimiUm folidum , tri- 
flam habebit quaht c lalusad i vel d ad i atit tad rJimtUs ratsbnis latera. Duorum itaque fimi- 
liumfiiUdorum^crC' 

Tropoji.io 'vi^ejima. 

Si duorum numcrorum vnus mcdius fucrit proportionalis numcrus , fi- 
milcs plani crunt ipfi duo numcri. 

Sit interduos numeros K(jri medius proporlionalis numerifs u ^ 

G : Dico K^n Jimiles planes ejfe, Oiicndamus prius tn rattone pura *■ 4. 
numerorum fiue non miAliplici. Dentur( per 5 5 feptimi) duo mi- C- ^ 



nimt in ratiene ipfirum a c b qut Jint d e. Ht melientur ipfos j 
A G aqualilerfmiliter (^ipfos c n aquaUter,per 2 i feptimi..^uo- 
ties D E metiuntur ipjos k g,/*/ fntinzvnilaies,quotiesverbme-^ 



E- 



tiuntur ipfos c B,/fl/ fint in i vnttates. .^ontam d muUipUcans z ^ 

facit K.,C'fnuUipUcans e ipfum i facit f,pla/Ji Jiinl a cr t,corum O ^ 

verb latera d z ^ p i. Ciimautem ex d primo cr i quarto fat c,ex ^ _ g- _ 

ficnnde verb e /f r/;* z /}■>/ /i/fOT c, erit ( ^«-r fecundam partem -o ! ■ 

rp feptimt)\>ddi vtzad i,(^ (/>fr i ^ Jcptimt) vicijiim vadivttadi proporlionalta : igttur d x 
^ 2.1 UteraJimtUs efficiunt pLtnos K^ typer izdtf/inilionemfeptimi.Secundbtnrattone multi- 
pUci, qtu ejfcontinui ad dt(cretum,Sit inter duos numeros kct k medtusproportionalis numerits 
o : Dico A ^ 8 fimiUs efjeplanos. .Qnomamponitur raliomnUtpUx., mtnimus k metitur b exlre- 
mum.,qtiare{ptr'j huius)metietur crpro.Kimum G.^cr c fimiitler ipfum i:namjuhl prepcilionaUs, 
^upties Kminormetitur Q^teties nvmtas metiatur i.ruimerum.^^otits tgitur nmetnur i.^oties 

X 
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<j nietietur n^vicijiim itaque d melietur a vt t ipfim o,ac tnfufer v metietur c vt e iffum r^.fer 
l^fepttmi.^oties d e mettuntKr so.tot fimvnitatesin z. .^otiesvero fimtUler mettuntur 
iidema e ipfos c. i^joi fint vnuates m u,^oniamfub x>&z comprebenditur A/uh f. dr i vero c«»- 



trunt D adiM ^adi UteraproperiienaliJ.Ipfi igitur a & b /w/7« eruntpitniyper 2 2 difJimttO' 
tiemfeptimiSl duorum itaque numerorum vnits mediidsfuertt,&c . 

^ OrtJ ITV 

K^liquM feorfum demcftrare voluimus propofttiones^ vt hacfecuda parte fegregantes ratienu 
multiplnis naturam, ab aliarum rattonH natura^ citm ea mtnimos numeros tnmtnimis eius parttbus ^ 
1'ciutt reltqux no fujctptatfed loco mtntmerum femper vmtatemcum numerh recepit.J^od iiaque 
per minimos tn aliis rattonibus ostenderunt Theon & Campanus , iUud idem mulitplict per vntta- 
tem & numerum couenire rattoni docuimus hoc loce Jicet non ftn/per qu^ mimmis nnmerifconue- 
niunt, vnttatt & numero conuentre reciptamus. Scd citm rationespuras numerorumpcr prtmos & 
mintmosoaendemus aUquidefficere^idtdemciimopui eritfac7e,ratienes muUtphcespervnitatem 
Cr numerum efficere demontirabimus-jiam tlle funt eius rattonis minimepartes. 

Profojitio 'vlge/tmaprima. 

Si duorum numcronim duo fucrintmcdij proportionalcsnuracri, fimi- 
les folidi crunt ipfi duo numeri. 

Sint duorum n &s bini med^ centinui ^ _ t 

froporttonales octd: Dico KG-ifimtles ejfe T ^ -^- " 

foUdos.Ponantur entmlper fecundamhutuf) k.___2___ ^ c • 

tres mtntmttnipJorttmKQVh rattoncjtnty^ ^ ^ >• ^ 4. • 

izi. [pforum igitur extremi f dr^fiit (fer ^ 1£. ^ 

3 o huu4t)ftmiles flant. Stnt autem tfftus f la- ^ ^ ^ * 

terd r(jr*. tffius i vere> latera m & l. Et cum 

(ferhjfethefim)tzi fint in ratione ifjorum h QH ,erunt *qua ratione ^ ad i fiattsad D,feri^ 

/eftimi.Infifer cum t z i fiBt mintmt,tffi mettentur iffos a r, d aquaUter^fer 2 i ftftimi. J^/otief 
dutem f. I mettuntur ifjos kn^tot funtvnttates tn n . J^oties vero mettunturiffi e i reUquos 
c vi,eandem rationem habentes,tot fint vnttates tn s .Cumenim -c &r. ftnt latera iffius i qui 

fumplus per vmtates numeri n faciat K,fequeturr r. n latera ejftipfius KfoUdt,per decimam- 
eifakom dtffinitionem fcptimi. SimtUter l <r m factunt i, qui fervnitatesiffius ^fimftusfacit 
it,quare i. m s erunt ipfius b foUdi latera^per eandem. SoUdiitaque erunt a & b.- Dtco quodfimiles 
erunt feUdiyquontam f mnUtpUcans n & s ipfes fecit a & o.Erit( fer i jfeptimi)^ ad sficut a ad 
c.SedficutAadofic(perhjpethefim)fadz,&zadu J^tavero tad i dupJamhabet ratienem 
quamadz^per lo diffinittonemquinti.,& duflamquamt ad ivel n ad m latera^per iS huius. 
Eandem tgitur hahent radi&KadM rattonem quam r ad t. vel zadi.Et freinde quam a ado 
veliiads,qu^fuerunte.tdemosienfi.SicutigitHrhad oficfuit n ad s^fic t ad vfici t.ad ujaterd 

fcihcet ifftus a foUdi^ ad latera tffius z foUdi frofertienaUa,qut igttur(fer 2 2 dtffinitieHem fefti- 
mt) fumles erunt foUdi.Si itaquc duorum numererum duefuerint^&c . 

MO NITVM. 

Ilanc in muUipUct ratione noluimuseliendtre^freUxitatemvitantes,fufficitentmfraceden- 
tem acaUasquaJdam eHendiffe.Cum enimhiidemonnrandts exquiruntur mtntmi datx rattonis 
numeri,vteeseandem rattonem habentesalios metirt enendamus.Scimus ferf^icue eos quorum 
vnus eH vntt.ts^vere frofoftta rationis minimas numerorumfartes ehtinere-^&froiMde mettri rr- 
liques neceJfartomaiores(fer\^ fefttmi)ciim fint muUtfUccs,vt mtntmireltquarumratienum, 
maiores mettuntur^er 2 1 fepttmi..^ia vero his demonHrationthus^umererumgcneralemratu- 
ramdocenttbuf.^fer mtntmorum numerorummethodum,facilis fit nottttaan hisconueniantratte- 
nesmuUtfUcesjnmimes numtresnon habentes^ an nen. DemenHrationem rattonum nenmuhifU- 

(tum 
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cium posihjc fiqncmMr tantum. .^hd fi aliqmti occurrat ebfiurius ,momto appofito expenc. 
mw iUtce. 

Profofttio yi^ejtmafecttndd. 

Si trcsnumcri cominuc proportionalcs fucrintjprimufqucfucritqua- 
dratus,& tcrtius quadratus cric. 

Sint tres continue frepertienales numtri a b G,qHorum cum extremorum ^ * 

vnus fit medms^tffi extremi fimiles plani erunt,fer 20 hui/is. J^are fi pri- x 



mus fuent quadratus^C!' tertius {Jibifitmilis pUnus) qutdratus ertt.Si itaque tres ^ 9 
fmmerijQ-c. 

Propojitlo 'vigefimAtcrtia. 

Si quatuor numcri continue proportionalcsfucrint,primufquc<fubus 
fucric,& quartuscubus crit. 

Haud fiecus hancoitendet 2 \ huius.Cumautem inter K(jrr>duo med^pre- ^ 8 
fortionales conHituantnrfequetur a&^ fimiles ejfe fihdes. tqui a cubus _^ ^ ^ 
es/ prtmus,cr quartus itaque d fibi fimilis folidus cubus erit. Si igitur quatnor ~~ 
rtumeri ctntinue proportionales,(^c. ^ 



: 4 


- <? 




t: 






-» 




■»<r 



Propoftio 'vigefmaquarta. 

Si duonumcri rationcmhabucrint,quam quadrarus numcrusadqua- 
dratumnumcrum,Primus autcm quadratus fucrit,& fccundus quadra- 
tuscrit. 

Duo K & ^ numeri ratienem habeant , quam quadrati o >c, 

D.iV/ autem a quadratus-.Dico (jr » quadratum ejfe. J^o- 
niam duorum o cr d 'vnus esl medius proportionalis numerus ^ 
fer 1 1 huius.Jpforum K&.t vnuserit medius,per octauam 
huius^eandem enim habent ra. tonem. Trium igitur primus a cfi quadratus.,&tertius ii quadratut 
ertt^er 1 2 huius.Si itaque diio numeri rationcm,cjrc. 

Propofitio yi^efmaquinta. 

Si duo numcri adinuiccm rationcm habucrint quam cubus numcrus ad 
cubum numcrum,Primus autcm cubus fucrit,-&: fccundus cubus crir. 

Duonumeri a « rationem haheantquam cubus o ^ g g €4- 

td cubum D. Sit autem k cubus : Dico & u cubum effe. xz ^g- 

duerum c. CT d bini funt medif proportionales 
numeri, <um fint CHbi.,per 1 2 huius. Ipfiorum a C^ » ^ x j<f _ 

{eandem rationem habentium)totidem eruntmedij., 

per ocfauam huius.Scd quatuercontinuepreportienalium primus Kcitcubus^&quartus d cubus 
erit^pcr 2 3 huius.Si igitur duo numeri rationemadinuicem-,&c . 

CoroSarium. 

Intcrniiadratiim & non quaclratum,non cadit ratio quadratorum. T^amfiprimus quadra- 
tm fit d- fecundHs quadrjtus efet,contra hypothefim. SimiUter tnter cubum & nen cubum^ nenca- 
dit ratio cuborumfienim primus cubus ejfet crfecundus{contrafuppofitum) cubus ejfet, quodfiert 
nonpotep. 
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^ Propftito 'vtgejtmafexta. 

Similcs plani numcii, adinuiccm rationcm babcnt quam quadracus nu- 
mcrus ad quadratumnumcrum. 

Sint fimiles pLtni a(^k nnmeruBico kadi ratienem habe- ^ £» t> . 



re ijuam quadratus numerut ad quadratum numerum. Cum g z4 3. tt 

autem a b fint fmiles plani , inler eos cadet vnus mediut , tt tg- 
quifit Oyfer 1 8 huius. Dcinde fonantur in ratiene ifforum 

A G B tresminimi d e 7. quorum extremi quadrati erunt,J>er coreffarium fecundt huius. Et qmo- 
niam{fer 1 4 feptimi) ejl hada ^equa ratione vt d ad i.Sed v>(jrr funt quadrati; Igitur hadi ra- 
ttonem habet quam quadratusnumerui d ad quadratum z. Similes tgitur flant niimeri adin- 
Micem^c. 

CoroUarium. 

Hinc fcquitur quotlibct non fimilcs planos dari numcros. Habentts enim rationem fuper- 
farticuLtrem numeriji/imtles funt pUni.St autem fimtles effientpUnt^nter eos caderet medtus^cT 
rationem haberent quadratorum numerorum^fer 18 cr&i^ huius^uius opfefitum fatet fer co^ 
roU. 8 huius.SuferpartfCulares tgitur non fimiles funt plant^qui quidem funt numero tnfinittiiief»- 
fe ab vnitate & quduisparte diHi) rrxterea habentes ratienem fuperbtpartientem.tHen (imiles 
fnnt plani^cum minimi eius ratienis numeri fefe binarie excedant^nter quos nec cadit medius pro- 
fortionalis.Si enim caderet exceffus frefortionalium^effent dqiiales^quod ebsiaret 1 9 quinti^qhed 
nec fieri foteH^vt exemflo ^ad^ non recifit medium.Si enim reciferet is ejjet 4 ciim nuUus alms 
intereos cadat.Si enimfieri pofittyeHo Acad o ivt ct ad t, ^ 
ab ipfo A xquaUs ipfi o e fecetur a M,ab ipfo o e vero ipfi b a- ' *~ j 

qualiso\.F.fitgitur KCtotumadQitotum^vt K oablatumad <^ • * '« 

c I ablatum^ciim a d c 1 ipfis o e b fint xquales. ReliquU •e • • < 

igiturncvnitasadreliquumiuinitatemy eritficut totumKcad totum o h^per x^qutnti^uod 
fierinonpotefiycitmvnitates fint aquales..^iaigitur inter minimos huius rationis nuUui cadit^ 
nec inter maiores cadet^per 8 huius. Infuper duo qutlihet primi numeri dijiimiles funt fLaai, cum 
nen habeant latera proportionalia iuxta 2 2 diffimtionem feptimi. Tfam eerum Utera funt vnitas 
tirtotusnumerus. Sequeretur itaquecontra oiJauam quintieandemvmtatem ad duos inaqualet 
numtres eandem habere ratienenhquodfieri nonpeteSl. 

Profofiito 'vigejtmafefthnd. 

Similcs folidi numcri, adinuiccm rationcm habcnt quam cubus ad cu- 
bum numcrum. 

Sint Kdri fimiUs foUdi^dico eos habere rationem x, 
quam cuhus numerus ad cubum numerum..^eniam ^ 
A B Jiint fimiles Jolidhinter eos cadant duo medij e z, 
fer 1 9 huius. Detur autem totidem minimt tn ifforum ^ ^ ^ 
A E z B rattone o i t d , fer fecidam huius, quorum ex- ^ ^ 
trerm c o cubierunt^fer cerolLtrium fecunda huius.Citmautem fint omnestrofortionales^aaua rd 
tione erit Kadr^vlcdd v^fer mfeftimi, iffiitaque Kadn rationem habebunt cubt c ad cubum u. 
Similes igitur JoUdi rmmeri^drc 

CoroUariumprimum. 

Si duo numcri rarioncm habucrint quam qu.-tdracus numcrus ad quadratum numcrum, fi- 

milcs plani cruin ipfi duo numcri , Si vero rauoncm habucrint quam cubus ad cubum numct 

rum,funilcs folidi crunc , 

Habe^nt 
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Habedntfrius KdJ^ mmeri rationem quam habent oad • i5 

t> (jnaJrati numeri: Bico actz Jimtles ejje fUnos^ cum emm ^ ^ 

inter o d quadratos 'vnus cadai medists,f>er 1 1 hutuj^ tnr S o 

ter Kcr » eandemrationemhabentef'totidem{per^ huiits) 

cadent. I pjitgitur a b Jimil es funt flani^er vigefimam huius. K^d Jecuttdum. 

SiKadtrationehaheant^(juamKadv> cubi o^ide oftedelurde ^ r<r c 
folidis^um enim inter o(^d cubos duo cadat medijfer 1 2 huius ^ 17 

inter Kcr^eaRdemratifinemhabeles^totidemcadet^per^huius^ * ' * 
ipf igitur Kcjri{per2i huius)fmtles erunt Jolidi.Si ttaque duo numeri rattonem habuerint^^c. 

CoroUariumfecundum, 

Si aliquis numcrus quadratum multiplicans,quadrarum non fcccrit, ipfc quadratus n6 crir. 
7{am fi quadratus efjet , ipp ftmiles effent plani qut medtum haberent, per 1 8 huius , ab tpfo me- 
dio produHus ^quiu ejfet ei quijub extremts quadratis^er vigefmam feptimi. Ipfe igitur ab extrc' 
mis produRus quadratus ejfei^aquus ei qui a medto^fed quadratus non esi is producius . 7{ec igitur 
propofitus quadratum multipUcans quadratus erit. 

MON ITVM. 

Hac coroUarta addidimus in obfequium decimi,ne circa hacdemonfranda hareamus^cumde rd 
tinnibus quadratorum numerorum agendum erit , vt latera eorumjint longttudine commenfurabi' 
Ita abfque demonjhandiproiixitate. 

X iij 



^EVCLIDIS DEMONSTRATIO: 

num reftitutarum Libernonus. 




*Tropofttto prtma. 

Iduo numcrifimilcs plani,fc inuiccm multiplicanrcs,aliqucm 
fcccrinr,fa(ftus cx cis quadracus crir. 

Sint Juo numerifimiles pLni Kcrtc^ mitltipli- jt C p _ 

cans A pUnum b faiiat c, Dico o quadratum ef ... s 

fe.(Ji{ultif>licans a fiipfim faci4t d quadratum, per 1 9 diff- ^ » a. q »44 

nitionem feptimi^c^ejuoniam a Juos a b multiplicas^ binos 

fccit D c^erit {per 1 7 pptimi) Madovt Kad ^.J^ia vero duorum a b fimilium planorum vnus 
medius proportionalts^er 1 8 eCiaui^c^ inter d o eandem rationem hahentes, vnms trit me- 
dius^er e&auam oclam , ijuifit e :fed trium i>tc. proportionalium primus d quadratus tU , (jr 
tertius o quadratuserityper 2 2 oUaui.Siitaqut due numerifimiUs pUni^(^c. 

Tropo/ttio fecunda. 

Siduo numcrifcinuiccmmulriplicantcsquadrarum fccctinr,ipfi fimi- 
Icsplani crunr. 

Bini numeri a (jr n fefe multiplicMntes faciant c quadra- ji 2 . x> ■* ' 

tum:Dicoipfos K(^tftmileseffepLtnos^r^{ultiplicans Kfeip- . 

fum faciet d quadratumicumaute k duos k et a multjplicans, ^ 8 r^" 

tinos ficiat d o,erit v ad o vt k ad i,fer ij feptimi. Et quo- 

niam duorumquadratorum d c vnus est medius,per 1 1 o^aui^ et inter Ktt 1, tadem rationem hA~ 
bentes^vniu erit medius^er ocfauamoftaui.Sedfi duorum KCt ivnus fuerit medius,tpfi Ktt b f- 
milts plani erut^er 2 o onaui.Si itaque duo numtri fe inuicem multtplicantes,^c. 

CoroBartum. 

Hinc fit, duos quadratos (cmper quadratum produccrc. Sunt tnim fmiltsplani(ptr prima 
A«/*j-.Q«adratum vcrocum non quadrato,non quadratum (acck.Si tnimfactrent Jimiles ef 
ftntpUniyptrhancfidnonfunt.Nonquadratumigiturfaciunt. Si vcro quadratus cum aliquo 
quadratumfccerit,aliqui$illcquadratus crit. Nam cum quadrato ipfum multiplicante fimilis 
pUnus eH,per hanCyi//ealiquis.Si autcm quadratus cum aliquo qundratum non fcccrit,ncc ali- 
quis illc quadratus crk.Si enimquadratuseJ/etyCumquadrate quadratum efficeret -iper primam 
partem huius coroUarif, 

Vropofitio tertia. 

Sicubusnumcrus (cipfum mulciplicans aliqucm fcccrir, fadus cubus 
cric. 

7{Mmerus k cubus feipfum multipltcans faciat aliquem b.- Dice b cubum effe. Sit 
ipfius K cubi Ulus c^quodper fidu^fum faciat d. idem igitur c per d duilmm fa- ' *— 

ciet ipfim Kper 2 o dffinitionem fipiimt,mttittur igitur o ipfum d ptr vnitatts t- - 

iufdem c ac per tafdem \> metietur cubum a, necnon (jr vnttAs ipfum o ptr tafdtm ^€ — . 

ipfiMs G vnitatts mttittur.Prepertienalts itag^funt adg tt vmtasfunt tnimaqut- x * - 

multiplictsfimiUlercftm k mttiatur b per fuasvnitatts,vnitM vtre ptr tafde mt- i 

ttatur K-ytrit vnitus adKVt k ad n.Sed inter vnitaltm tt k duo cadunt mtdif^ ac in- c ' 

ttr ^equtmultiplicts earuUmrationtm habtntts.Inttr k igttur tt b duo cadtnt me- r«tu. 
diftper 8 oclaui„^atuer igitur proportionaliiim numerorum primus k cubus efi , per tfjpothe- 
fimxt quartus b {per 2 5 o^aui ) cubus erit, S/ itaqut cuhus numtrus ftipfum multipluaiu ali~ 
qucm^c. 

Prep 
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Pro^ofmo quarta. 

Sicubusnumcruscubum numcrumraulciplicans aliqucm fcccrit,fa- 
dtus cubus cric. 

Cubus nur:erus a cnbtim b miiltipUcans aliquem o faciat^ ^ 
per fctffumvero tdtm Kfaciat v,Dtco ci cubum ef[e..,Qjio- 
ntam aute \ duos a o- n multiplicans aliijuos d(^c facit^erit 
( fer 1 7 fefttmi) nadovt Kad ^■Jed quta dnorum a b cm- 3 
borum duofunt medif^er 1 2 oflaui.Intereandem itaijue ra- 

tionem h^bente f d ^ g dtio cadent medif^er 8 ociaui.Sed d cubits esl^er pr£cedetem;nam ex k cu- 
bo faflus.Si igitur tjtiatuor proportionalium primus d cubus fuertt^(j quartm o cubus erit,per 2 3 
ecUui.St itaque cubus numerus^cyc. 

Propojitio quinta. 

Si cubus numcrus numcru aliqucm multiplicans cubum fcccric,& mul- 
ciplicacus cubuscric. 
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CubusnumeriiSKaliquemtmulliplicafiscubumfaciatc: p 
Dicozcubumeffe.i^iultipltcasfeipfumKfaciatD^quoniamK ^ ^ 
i//»*/ A B multtpltcans duos fecit d Cr o^eril oad ovt k ad 

feriifpttmi:cumautemv>fitcubfts,pertertiamhuius,fiam^ " ^ "~77tf 

€X K cubo facius^ o 'vcro cubus^per hypothefim,inter d o </«tf ' ' 
cadent medif^er i z hutus.Et tgiturtnter a b eandem rationem habentef,totidcm cadent,per 8 
e£laui^tqut quatuor proportionalium k primus cubus esi,per hypothefim^CT quartur b m> 
r 2 5 otlaui.Si itaque cubus numerus numcrumaltquem multipUcans cubum fecerit,crc. 

ConUarium. 

Hinc fcquitur,fi cubus non cubum mulriplicct, ipfc non cubum facicr. Nam fi cuhum face- 
Tet^C" muUipUcatus cubus effet^contra hypcthejim^quod i/icoueniret^per hanc^Jupponitur enimncm 
cubus.Stvero cubus aUquem muUipUcans non cubum fecertt^nec aUquis ille cubus erit. Nam fi itte 
aUquis cubus effetjaclus fimtUter effet cubus.^cr quartam hutus^ covtra hjpothefim^ quod ferinon 
poteH. 

n^ropofttiofexta. 

Si numcrus fcipfum mulciplicans cubum fcccric,& ipfc cubus crit. 

Numerus k Jeipfiim muUipUcans faciat cubum b: Dico & * cubii effe-^ muUi- ^ 
pUcans KCttbumv^factat o.cubus erit ipfe c^per lodffinitionemfiptimi^extri-^ ~ 
pla tpjius K muUipUcatione fa&us. ^jioniam autem k duos a b muUipUcans " 
pfos B G fecit^erit c ad b,^'/ b adK,per 1 7 Jeptimi.Sed fi bini ^adK rationem 3 ca 
habeant quacubusad o cubinn ^^prtmus vero b cubus fuerity^ficundus k cu- , 

bus erit^er 2 y ociaui.Si igitur numerus,crc. - 

c — 



Tropoftio Jeptima. 

Si compoficus numcrus numcrum aliqucm mulciplicans, fcccric aliquc, 
fadtusfoliduscric. 



•D Z X C G — 4i. 



Sit copofitas K numerus qui ipfum b mul 
tipUcans factat g:Dico o foUdum e(fe:citm e- 
tttm K fit copoJitus,m(tietureumaUquis,per 
14 dfffinitionefepttmiftt ille \>,qiit eundem 
APer vnitates numeri t metiatur.quoniam duo numeri d CT e fefi muUtpUcantes facimnt k ,qai rur 
fus tpfum B muUipUcans reUquum o fccit: ipfe igttur o ex trtbus fefe muUipUcatibus dt df t, con- 
Jitrgens{ per i S diffinttionem feptimt) foltdm erttJUtera vero eius tpfi 0 b b numeri.Si itaque com 
pofitus numerus^e^c. 



EVCL. ELEMENT. GEOM. 
Tropojiiio oBaua. 

Siabvnitatcquotcunqucnumcri continucproporiionalcs rucrint,Tct- 
tius ab vnitatc quadratus crit , & vnum rciinqucntcs omncs . Quartus au- 
tcmcubus & binis rclidis omncs.Scptimus vcro cubus iimul & quadratus, 
& quinquc rclidi-is omncs. 

Sintab vmlate contmue i>roporticnalcJ a b G n e z; D/<"tf tertium ah vnitatejh- ymtst» 

licet B vne riUiJo omnes.yJcilicei D(jrz ^(juadratos ejfe .qttartum vero o & ^tnis ji * 

reli^fis omnes^ciUcef x^t^ccubos eJfe.Septimum aute z cr quotijuot fuerint quin- b ^ 

t^ue reUnis omnesfimul cubos^ quadratos ejfe.quonum vnitas metilur a per fui- ^ , ^ « 

ipfius vnitates. CMetietur quiUbet fcquetem per eafdem ipfius a vnitates.^ciim fmt 
(ontinueproportionaUs . Igitur hfcipfummuUipUcansfacit b quadratnm ^per ip 

dtffinitiene feptimi-.fd quia triiim b o d primus b quadratus e/}> ^ lcrlius v> qua- ^ — 

dratus erit.^per 2 a ociaui . Simditcr ipforum otz crquotUbct fcqucntium, v exi- ^ — — 
Jlente quAdrato,dr tertiits z quadratus erit.^er eandcm. Infuper citm a muUip Ucans fe faciat b,««/ 
tipUcans vera b faciat o.Jpfe o cubus erit^er 2 o diffjnitiouemfeptimi:fiqutdtmquatuorproportio- 
Uum primus o cubus fuerit., ^ quartus z cubus cril^ per vtgefimam tcrttam offaut ,ficque infmi- 
te quotcunque postponantur ipfi z proporiienaUs continui.Sed O" quadratus otienfiis esi idem z dr 
hoc ordine omnesy cum tertius quartus fempzr feptimum re(iituant . Si igitar ab vnitate qutt- 
cunquenumtri.i(^c. 

Trofofttio nona. 

Si ab vnitatc quotcunquc numcri continuc proportionalcs fucrint, qui 
vcro poO: vnitatcm quadratus fucrir, & rcliqui omnes qu adrati erunt , & Ci 
qui poft vnitatcm cubus tucrit,& rcliqui omncs cubi crunt. 

Sint ab vnitate quotcunque numeri continue proportionales a b c d c z .ad pri- ymuu 
mumftt qut poii vnitatem quadratus,fciUcet A.oice reUquos emnes quadratos ejfe. H. — — - 

Ad fecundum autemfi ipfe a fuerit cubus.,dico emnes cubes effe: primo cum vnitM s 

multipUcel Aperfui ipjius vnitates , a per cafdem muUipUcet b , quadratus erit ^ 

a^er 1 9 dtffinitiontm feptimt^ a quadratus ex hypothcftfcdficut a ad ^Jic b ad 

ad \3.,(3'C,Sidu« tgitur b cr c rationem habucrint quadratorum a adh^pri- ~ ' 



mus vcro ^Jit quadratus,(^ Jecundus o quadratus erit^cr vigefimamquartam e- 
clauiy^Jic G cr v,(^c.omncs quadrati osicndcnturfi vere a post vmtatcm cubus 
fuerit:qu9nutmfimiUter vnitM metitur a(^a ipfum b b fequentem o, ^ ftnguUfucceditesptr 
vnitatcs ipfitis A,fed Acubus(ex hypetheJi)feipfummuUipUcaHs b facit:igitur ^(^per tertiamhuius) 
cubus ertt.Sicut aute vnttds ad a jic Aadh ,fic b ad o ,crc.quelcuque ftnt in ratiene Aadz cubermmy 
Si primus b cubus fuertt,^ ftcundus c cubus ertt.^per 2 5 ecJaui:ft vero c y?/, erit ^xsdr reUqui e- 
ranes.Siitaqueab vnitate quetcunque numert centinue,&c. 

Propoftio dccima. 

Si ab vnitatc quotcunquc numcri continuc proportionalcs fucrinr, qui 
vcro poftvniratcm quadratus non fucrit, nccalius vllus quadratus crir, 
quam tcrtius ab vnitatc, & vnum rclinqucntcs omncs, & H qui poft vnita- 
tcm cubus non fucrir, ncc alius vllus cubus crit , quam quartus ab vniiatc 
acduosrclinqucntcs omncs. 

Sint 
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Smt dbvmtate centmui freforttoMles' t^uotcunque a bo oez numert.^ui FfiitM 
verofoflvnittitem fctlicet Kquadratusnon ftt :Dico nul/um reliquerumeffe qua- ^ z 
dratum, riuamtertiumabvnitdte relicjuos vno tnternufo fctlicet b d r,crc. St b _ j 
vero A cubus non ftt jiec alium aliquem cubum ejje,ijuam quartum ab vnttate ac bt- 
ntsreltciis omnes fctUcet o z,(^c..^oniam proporttenales funt^erunt quadrati 

B D z ^(jrc.fer oCiauam huius. St enim aliquis alius fejfet ejfe quadratusyft g, erit o ^ 

ad tvt tad K cr ''■''d vnitatem^er corolUrium quartx quinti. Igitur zad k ratio- 2: 2i4_T . 

nem habent quadratorum o ad b. St ttaque primus b Jit quadratus^fecundus K^fer ^ rz 9 

1 4 0{faut)quadratus erit,centra hypethejim^qued fieri nen poiett^^tque frebatur hac{per 2 2 o^lit' 
ni) Ji G prtmtts fit quadratut^ cr a tcrtms erit quadratMs, fupponttur autem non quadratus, ergo 
abjiirdum. d Jecttndumautem exiHente k non cubo. St fiert pojut detur aljquis alius horum cw 
bus^prater o quartum (jr x-idrcfitj^ d. ^uontam eHnad Qvt Qodt^i ad K,Ji frimus n ftt cu- 
bus. ^artuj k cubus erit,per 2 5 offaui centra fuppofitum,pofttus eft entm k non cubus ^qued fe- 
ri nequit. Simtltter per 1 j ocJaui patet vt tn quadrato Ji itaque ab vnitate quetcunque con- 
ti/iue,crc. 

Profojttio t nJedmd. 

Si ab vnitatc quorcunquc humcri continuc proportionales fucrinr, mi- 
nor mctitur maiorem pcr aliqucm prxcxiftcntcm in proporrionalibus 
numcris. 

Sint ab vnitate quotlibet centinue proportionales a b c d numerh Dico mine- ynitM 
rem a metiri maiorem Jcilicet b g vel v ^per aliquem ipforum k t vel o in propor- ^ 

tione exsftentium.J^ta funt propertionales quoties vnitas metitur k toties k me- ~~" : 

titurtcriipfumGiCrc.Etviciftmperi^^feptimt.^.^otiesvnitasmetitur b * ^ ' 

toties a metttur Q.Sed vnitas metttur b per vnttates ipjius b, dr igttur k metitur ^ — ~ 

o fer eafdem ipftus b vnitates. Praterea erit xtjua ratione per 1 4 feptimi, eadem • 



vnttas ad Qvt K *d d. Sed vnitasmctitur o pertpfum o. Igitur k metietur d pereundem o. Et fi- 
mtliter inquotcunque numeris ,per eandem dectmamquartam feptimi idem patebit .Si igitur ab 
vnitatcdrc 

Propojttio duodecima. 

Siabvniratcquorlibctnumcri conrinueproportionalcs fucrint, Qiiot 
primi numcri vltimum mcricnrur.tor & vnitati proximum mcticntur. 

Sintab vnitate quotUbet continu} preportionales numeri , a b o d. Vnitai. 
tMettaturVeroaliqnisprimitsnunserusquifit ivUtmumD: DiceeuH- x ^ ••■ ^ — - 
dem E metiri k vnttati proximum. J^od fi e nen metiatur k, erunt ad- 3 — 



inuicem prtmi , per 5 1 feptimt. J^oniam a b o d funt k b vnitate pre- o — £4- . — .Aj^ 



forttenales, k (eipfum multiplicans ipfum b facit. Itaque sad iprimus ' — 

eritjper 2 7 Jefttmi. ^siia vero a muUifUcans b fecit c,(jrC4d eun- ^ ~ 
demi,primuserit,per 26 etufdem. Simtltter infintt} Ktpfumo muUtpUcans efficit T).,^are & 
nad i-primus erit.,per eandem^non igitur meltturr ipfum n^vtpofitum futt,quod inconuenit, 
C^fetitur erge e ipfum a vnitatiproxtmiim,St tgitur ab vnitate quotUbet numert conttnu^frefor- 
tioiMleSjCrc. 

Propojttio d^cmatertia.' 

Si abvnitatc quotlibct numcri continuc proportionalcs fucrint, Qu^i 
vcro poftvnitatemprimus fucrir, Maximum nullusalius mcricturprartcr 
pra:cxiftenrcs in proportionalibus numcris. 



E VCL. ELEMENT. G E O. 

SiMtabvniWe nuctcHnquenuwcricontiKue frcfortionalesK b o v.Jit aiitcm ijui poltvnita. 
remrcilicet a prmi/s. Dico nulhm numerum meiiri d max,mum,frxteriffcs a b o d t» f roforito. 
ne prxexisientesJicntmalius iffum i. mettr, credatur, is erttfrimusaut comfojitus.fijter, fofiity 
esL Ou.pr.muscJJenonfotcJl^iquidcmzfrtmusextsiensmettretur t>. Ismetiretur Kfrtrmtm 
^cvni^t'iprcximumferi2hu,us,qucdfertnonfoteJ}.-?icntgtturpotcJteJfe .frtmus.Scdccmf^ 
fituseHo Lummetietureumaltquu primus,fer 3 ^Jcftimt.^tqtiidemncnfotcJl efe alius anu. 
merc a TUm cum e mctiatur o.quilihet prtmus metiens e mettretur & T>,per prtmamjcntcntiam 
reptimt.mettensverc ^maximum,metitetur&Kvnitaltfrox,mum{pemhu,Hs)&fr,nwm^ 
quod fieri ncnpcteff.Sclus iqttur a primcrum metirtpoterit e mettentcm maximum d. ^pdji ejje 
Lff,tmet,aturAtprumffervn,tatcsnumcr,7.Jg,turKb,ncsz&i^mul,,pli^^^ 
ent itan ^advvtrad c.pcr 1 7 fcpt,mi. tgttur e metttur d&z tpfum o.meltetur. Stmilrter 
vtcffend,mus 'in ^ dccebimus ncn cJJcxprimH&rcUqua.TiamfpnmuseJfct.x meltens c mettre. 
tur & tpfum K(per\z huius)primum,quodJien ncnpoteJl..^are compcJiiHS ertt z.quem {per 3^ 
reptimi) melieturaliquis primus. Is neccjfarto cr,t sfolus.Nam aliuspnmHs mettens z metiente^ 
omeliretur,&eundemo,perpr,mamJcr:tej,liamfcpiimi,&pre,ndesprHmspr,mum,qHodfie. 

r, ncnpcteji/clus ,g,tHr a pnmus numerHm 7. mcttlHr . EHcpcr 1 . idec a btnes i multipUcans 
effcrt b,nesi&c\Er,t,taque(exi7 fept,m,)zadGvtiadii,f(d 
metttur 1 tpfum c. CMeltclur lUque 1 ipjum ^.^odfrurfus pri- 
p$us ftt I, metitns b mettetur & a ^per 1 1 huius)prtmum, quod cH * 
abfurdum. Efl itaque i compofitus. ^emfclus sfrimerummette- o 
tur,vtiamantea,m&^zoslend,mHS.C\{eliJtHr ilaque Mpfum i 

.... ■ . »/■ •/• / ■ ' ^ - f.. 
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pcr r.Sequetur a mull,pl,cante b,nos t &fcipfHm b,nos i & Bproducere.^areerit ladzvttMd 
KMr 1 7 feftim,.Sedmel,tur i ipfum ^.MetietHrttaqtic t tpfum KprtmHm,eft igilur ctdem a xtjHJ- 
Its -c.Sed A ef mediusproporttoxalu iftier r&i,per2 ofcpiimi. Cum fub extrcmls i iprodutius b 
^tqHetur e, qu, a medio k ,dcm u produclur. ^cdeii cxtrapotentiam. 7{ullus ,taq'ue max,mum d 
mct,eiurpr*ternHmeros k zo inpropcrtionepr.texiHentes. ^crumqHifqueminormatcremme. 
t,tur,per 1 1 huius.Sunt eniminrattcnemulttfUctabvnttatefrcfornonales.Si tgitur abvnitate 
qHoiitbelcentinH}^&c. 

Propojttio Jecimaqttdrta, 

Si minimum numcrumprimi numcri mcnfi fucrint,nullus alius pri- 
mus numcrus ipfam mciictur,prxtcr cos qui in principio mctiuntur. 

EHc mtnimus a quem metiantur quotlibet frimi numeri ^ z ^ y o 

B G D .• Dicq nullum aUnm primum mcttn numerum a pnler 

ifjos B o D. J^*^ fi aUus frimus eum meltrt credatHr.fil lilci^ * — • 

qui numcrum k fer z mettatur. ^^oniam duo numeri i&z fa- -j, 1 ^ 

ctunt K,qiiemmetiuniur aUquifrimi b c d fcquetur^cx 31 fe- 

fltmt)tffos B G D vnum ifforum e vcl z meltrt. ^tqui tffum e nen metiuntur, cum fti frirnus, ex 
hypetheji.lpfi itaque b o d ipfumzmetientur^inorcmquidcm numero k quem z per e menfus eS. 
Prier igtiur k pofilus non ertt mtnimus ab tpfis b c d menfus (centra hypothcfm) quod effet tnct^ 
meniens. T^hIIus igitttr aUns frdttr iffos b o d numerum k meticlur^fi ilaque minimum n»\ 
merHm^&c, 

Profojitio dccimdquinta. 

Si fucrlnt quotlibct numcri continucproportionalcs minimicandcm 
eis habcntium rationcm : numcrus aliqucm corummcticns,crit nonpri- 
mus alccii duorum minimorum huius rationis. 

SinL 
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Smt /jMelcunque Humert a b c d f. cantiaue pro- jt— 3i£_I_ 
fortiOHdles minimi eandem rationem habentiumeis, 
quorum 4lterum{qHtfit c) mettatur aliquls numerus 
w,fintQ^ F G duo minimt huius rationii : Dtco \\ efie 
Mn primum adwelo. Ponantur ( pcr i oiiaui ) tres 
mtnimi huius rattonis Kad i,qui fint p q_Rk Pofimo^ 
dumvero quAtuor k l m n per eandem .^^fic vfque ad muliitudinemprtpofitorum a b c d E.Cfl/f- 
jlatiex demonUratione fecunda oliaui) f fer p Ojcr R facere k l m, fer k l m n verb eundem t face- 
r< A B c VuCum entm h metiatur c.Ipfe h advnum eorum f vel m nonerit primus^ per coroffarium 

feptimi.J^odfi fit f optatumconprijutmurfiijuidemfit M adquem h nonfit primus^cr advnum 
ipforiim f vel r erit non primus^per idem coroll. ^jtod fi rurfus fit f erit vnus eoriim f vcl c, opta' 
tusyftautemnonfid fit r adquem h nen fitvrimus^crad ipfum i.,[eundem k facitntem per a ocia- 
tn)erit nen prtmus idem H^per tde corell.fed o eH vnus eerum f vcl o qui in prtncipto mintmorum 
huius ratienis.St tgitur fuertnt quotlibet nunteri,(jrc^ 

0 7^1 r y tj\(^ 

Licet hanc decimaquintam in vulgato grace exemplari non reperiamus^tamen Campanum eam 
4hEtscUde tradtiam fcripfiffi legtmus^quodduabus de caufis verum fuiffe arbitramur ,vt fcilicet 
decimamfextampquentem{quamTheonper numeres nondenu>ns{rauit^fedper ? c?* 4 fecundt) 
ntimerts demonsir.tret,£lu^amuii autemfolos numeros qui tieomclricis quanlitalibus conueniant, 
expenat Eucltdes^eir idee {adextrema fugtenti) fuffictat eos numeres per centinu^rum pracept* 
prtoribiis fex libris expeftla demonsirare.Non tamen ea familiaritale numeros per centinuorum 
mtilijm,qua per eorundem nunierorum inteUigentiam confequi videhimur-.altera qued huius 1 5 
AuxtbopreximamdectmamfexlamampUoremacvberiorem iradimus^ad quelcunquc propertio- 
t)AUs^uamTheenadlreseamextenditanliimdecuit.,eb affumplas linearum fccur.dt Ubrifeclio- 
nes.^qiiare exiHimantes EucUdemgeemetriampotius fecundam quam fteriUm tradendam oplafje. 
7{on duhiumusquinhxc EucUdisfuerittCririfiiperpluresaUxqM^ vilte CT temporis inturia de- 
ferdttA iacent. 

Tropojitio decimafextd. 

Si quotlibct numcri continuc proportionalcs fucrint, minimi candcm 
cis habcntium rationcm,quilibct corum ad compofitum cx rcliquis pri- 
mus crit. 

SiniquelcunquepreperlienaUs numeriminimifuA rationtt ^ 
A B c DiDico quemlibet eorum ( qut primo filv>) ad compofitum ^ 1 ' 
ex reliquii a b c prtmum effe.^ qiiod ft non fily metiatur tpfum d ^ ^ C ^ 

<^ reUquumcompefilum K Vic aUquu numerus f .Denlur infu- ^ * — ^ ^ 

ferduo minimi rattonis a b c d ( per j j feptimi) hi t ^ G.^ue- "o 

niam aulem e metitur vniim eerum a b c d , erit idem i ad 

vnum ipforum f vel c nen pnmm ^per i j huius. AUquis igi- ^ •^'^ 

iur numerus melietur ipfum e vnum eerum f vel o qui fit H. ^ ^ A.r 

^ipniam enim h metitnr e mctietiir (jr d quem mtlitur idem 

Ej^rr primam fententiam feplimi.Pralerea cum h meiiaiur ( per hypothefim) vnum ipferum f vel 
G, idem H melielur emnes medies inter a & o,per eandem prtmam fententiam. Nam vierque ipfo' 
rum F vtl G,omnes medies per proximes ipfis {yt l i t.)efficit,per fecundamo£faui. Rurfus cum h 
metiatur tymetieniemtotum a b c,tdem \\ mettetnrtetum K^a c^fedmettlurablalum b c{medies) 
metieiur erge cy reltcjuum a >per 2 fentenl.feplimt:ipfum \\ tlaque fequetur mettri extremos v&k 
qui primtfunt {per lerltam oiiaui)quode(fet abfiirdum..^uare prtmus erit t>^dcempofilumK b c 
ex reUquis.Secundo dice idem ej/e infinguUsfuta c primum effe ad compofitum a b d quedfi non fit., 
fitmalur vt prius t meliens c ac ipfiim a b d , qui quidem i eril nen primus ad vnum ipferum f vel 
<i-,per I j huius^eiialiir erge ees w.£lueniam h melilur i.,metietur&tetum a b c d quem t me- 
titur^ljr quoniam meltlur h vnum eerum rvelc ,metietur vnum exlremerum a vel d , qut ex ipfis 
9vel cfiunt,per ficundam eBaMt.Ji ducantur inmedus \.vel ^Xtinfuperidemw metieiur medies 

r I, 
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s eJ>erprimjm fententiam fcptimi,cum metiatur f vel c fer hypothefim ees metientes^fer 2 ald- 
mledtotum a » c u mettturtdem w ( vt otiendimus) eo quhd mettaturt. iMetietur ergo & reli- 
auum,faliceicomfefitum^exh&x> extreKts^er/ecundamfeMtefittam fefttmi,atqut metitur v- 
num eorum a vel VyUjm metitur vnum eerum p vel o tffis k&u efficientium.tj\{ etietur ergo ide 
H vnum eorum hvelx>& reliquum^er eandem fecundim fententijm^qui quidem a&v funt(fer 
tertiamoffaut) frimi,quode}f inconueniensfimtliter tn quibufiibet tfforum a r. c d osfeiidetur, 
Nom igifur vnum eorum AtCD& comfofttum ex reliquis^etietur diquii numerus frJmi ttaque 
adtnuicem erunt.Si igitur quotlibet numeri conttnue,&c. 

^uodautem addit huic theoremati fr^ter Eucltdem Camfanus,relinquemus,fit etenim frofe 
ijuifquelecloreadefrehendetfHntequtdemeaadditamentafecundi libri iheoremala,de Isneis fe- 
etu in feciiones numerorum conuerfi^vbt maxtme hds fecitones pa/i tfintferre numeri.q^odfihM 

fecitones fer numeros exfrtmere non fotuit^illM imfofiibiles afud numeros effe demonfirat , vt im 
vndectma fecundt,qu^ re&am extrema & medta rationem fecat^& cutusfecfiones quandoque afo- 
tomes ejfe videbimus,tertiodecimo.H^c omnia vtfo fecundo factrequifijuc dificrnet^qux ideo omi- 

fimus^cum Euclidis non ejjent^ec futuris demonHrandis necefiaru. 

Propofiito dedmafeptima. 

Si bini numcri primi adinuiccm fucrint,non cric ficut primus ad fccun- 
dum,ric fccundus ad aliqucm alium. 

Sint bmitiumeri A&t frimiadinuicem:Dico nonfoffe eis dari tertiumfro- j: 1? . 

fortionalem.StautemJertfofiit,efioAadii vt lado.citm enim a &tfintfrt- j li 

mi,hi erunt{fer 2 j Jeftimi)eius rationis mtnimi.fi verb fint minimi finauli * ■ ^ . 
mettenturfiingulos b g {eandem rationem habentes) *q»aliter^per 2 1 fipttmi^ 
tnetttur ttaque a antecedens.,TiantecedentemJed&fetpfummetituridem a. Nonigitur fnnt iffi 
ji&t frimi^um aliquis a eos metiatur,cctrafkffofitum^quod feri nequit.Nen datur ergo iffis k 
& B prtmii tertius proportionalis.St itaque bini numeri primi adinuuemfuerint^&c. 

Tropojtuo decmaoElAua. 

Sifucrintquotcunquc numcri cotinucpropottionaIcs,ipforum aurcm 
«ctrcmiprimiadinuiccmfucrinr,noncrit ficut primus ad fccundum,fic 
vltimusad aliqucmalium. 

Sint quotcunque numeri a b c continue proportionales^ querum extremi a& ji — —4 

c fintadtnuicemprimt.DiCononefieficut Aad %,fiic c adalnjHemalium.Siautem g € 
ePponamus fieri poffi , esto Aad^vt Qadn: erit vicifiim AadcvtaadD, per 13 ^ j 

Jeptimt.Sed a&o {extremt)funt ex hyfothefi primi:fi primi,eru»t mtnimi , per 

2 j feptimi:fi minimi finguU a c mettuntur fingulos b D(eidem rationcm haben- 
tes)per 2 1 fiefttmtiigitur a antecedens metitur b antecedentem.ciim autem fit Aad^vt^adc, iffe 
zmetietur c:quare & a metietur c^ferfrimamfentemtiamfefttmt . Cifetiturautemfeifjum a & 
reliquum c^rnms quidem^iquodfieri non f$teH:n»n erit iptur fcut a ad zfic c vlttmus ad quem- 
fiamalium.Stigitur fuerint quotcunquenumeri centinuefroforlionaUs^c. 

0 7(^1 T F H. 

Concludunt W bina theoremata neceffarib^uodfrius frofefiifumus vnitatem fitUcet numero- 
rum nomine friuari^inter aftiuos numeros^ciim non fit muUitudo:& froinde ratione mnUipUcem, 
qu^ in minimis fartibus numeros nufiquam^fid vnitatem & numerum fufiifit^ minimos fua ratio- 
nit numeros nequaquam fubire.fic idee in ea muUifUci rattone nunquam primos referiri numeros 
(eo quod non fit fura numerorum ratie) vt cuique fatis fuferque conSiat.Attamen quia aUqui,fu- 
tAntes has muUifUces ratienes admtnimes vel frimos deduci foffe , citm ad vnitatcm & numerum 
. ducetur, rationes numereruma rationibus geometricis nen difiernenie*. Em fiub legtbus 3 1 ; 4 2 y 

27' 
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S -jfeftimt^ 1 6 o^aui , drplitrium aUarumfrofofitionum {oferationes numerorum exequemium) 
tontmert arhitrarentnr :nam idemfetesi fieqm tn ijarum rationum mmtmis partihus, quodin reU- 
quarum minimis numeris. Et tdcirco muUifUctutn nitKtmaS partes {quarum femper aUera eH vni- 
tas)minimos earum vocare numeroscrederent,contra numirtdiffinttionem.In hanc Uentsbus ca 
rtbdtmfiubuentt EucUdes his duobus theorematis,fe r quxfatulc defromit vnitatcm adfrtmosfiu 
minimos numeres nufijua venireicum dtcat i -jfifrimt fiuertnt, Ucet frtmi ftnt mtntmi^on ertt fe- 
fundusadaUquem, vtfrimusadfecundum.Sctebat tan;en EucUdes rationetndari fojje cutufiibet 
numert oblati ad aUque aUum.eande qux vmtatis cfih adsffium ohCuum, citm muUtfUcattonesfitnt 
ltberx.StmtUter quta hxc dectmaoflaua dtcat,fi extremt frtmt fuertnt, no dari eam rattone vUtmt 
adaUum quemquam,qua fiueritfrimt adfiecundumjicet intelliqat EucUdcsfim muUifUctbus ex- 
tremtfrsmtfoiiuletur^dvnttatem veniendum efie.Sunt enimmuUipUcesab vmtatefrofortiesia. 

uscunnt:&tgiturvUimumnumeriimeodemmuUifUcartfofierumero,quecrr?iuUifUcabtturv- 
nitM qua esifrtmus huius ordinis terminus,ac frotnde eandem dari{conira frofofita theoremata) 
rationem. Patct itaque EucUdem{antiquum)non intcllextfii vmtattm niimcrorum arttuorum no- 
mtne conttneri , vtfiactle ofiendttfer y cr i o fieftimt^ qu* tam geemetncarum rattonum quama- 
rtthmettcarum oFienduntfiefaratam Ugem\quamfojlmodum confirmat decimaqutnta etufdem-fer 

fartemficiUcet &fartes,ac vnitatem.Et quamuisjub Ugibus farti< fimfUcif fiemfer vnitas cottne- 
rtfofittycHmeafiitfingulorumnumerorumfars vnicasquia tamen aUquttncsduntnumeritn eam 

fartem qut quidem aUorum dicunturfars.vel fartes.vt vnitatis Uge frorfius EiicVsdes a numeris 

^iHrahat.llIudidemquoddenumerisdixst,ferhacKonum6-decimumtheoremata,fiatttrdectmo- 
tjutnto theoremate de vnitate , quodfi vnitusfro nnmero haberetur^frerfius fieret fiuperuacaneum 

I j 'heorcmaficfttmi^acinuttU.Inte/Itgamusigtttsrdecet^quicquidminimisfrimisnumeris^acre- 
liqutsacjiuisoferantibus^cenueniredocuttfrioribits ac fiequenttbus decehstEuclides^non necefiario 
9nintmurattontsmuUtfUcisfartibusconuenire{vtmaxsmebacdrfracedetifatuit)fedfiquafra- 
cefta illts conuemnnt^ & his conuenire vidertmus^on hasab itlbrum Ugibus inteUtgenttam jume- 
re credamus s fcdfuafte natitra , qua muUtfUcshiis adharebunt ratiombut^cr minimds earum par- 
tes numeri denomtnattone qua^nuis frtuatas feerfiumdemonJhareUcebit.Siuarefiumma curade- 
cet numerorum duflicem fiumftior.em reminijci^quorii acliui {arithmeticM oferationes exequen- 

tesdHfaJituosgeometric.t4quantttatesfignificcntes)femfjerdifcretosnumeros^ni{fciuam autcmv- 
mtaternrectfiiint.Pafiiuiautem crnumeros (jr viiiiaicfiu ratienes omnimodjs fiujciftuntfiiuedtf- 
creti ad c ont inuum ^fiue dificreti ad dificretum , qux lantitm afJiuis conueniunt numeris. Inter ope- 
rationes igitiir difcretorum numerorum, vmtatemrecifinefijuejfefiuficifiemus.,fitmulac interra- 
tiones dtfcretorum mnUifUcem fiuficifi rationem Kequsus,inter numeros verofafituos feu quantita- 
tisfitgnificat ereSyquefuts numeros ac vnitatcmjiue quafiuts rationes cadere dtcemus difiretorS^fieu 
conttnuorum fcr dtficretos ntimeros non exfUcaKdorum: ciim multo ficcundior fit Ceometria {fafii- • 
ufi tfiihifiumens numeros)iffia \^ rithmetica^ntuosficu tantiim dificretes fumente numeros. 

Profofitio decimanona. Prohlema i. 

Binis numcris datis,confi(icrarc fi poflibilc cft cis tcrtium proportiona- 
lcm inuenirc. 
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Sint frofofitibini numeri K t,ofortet enim firutari eit ter- 
tiumfroforltonalem fifieri fefiit : Dtco^fi frtmusmeliaturqua- 
J ratum fiecundifojfe dart tertiumfiiquidem non metialur,nec fofi 
Je dart. Prtmo n fieiffum muUtfluans efficiat c quadratum^ quem 
metiatur a fer d. j^oniam igitur a iffum d muUifUcans extre- 
mum^xquum froducit Q eiqutft Kmedio^^heceU eidemG,iffiires a »d fiunt{fer zofiftimi) 
froforttonales hadtvtiad o^atus eH igtturtertius n.Secundo non metiatur a quadratum iffiiua 
MsDtco nenfoffctffis a b tertium dart^fi enimferifofiit^eUo d tertius^quoniam a b d fiunt frofor- 
tienaUsyqui fitb a ^ n extremisytquus esi ei qui a medto b {fer 2 o fefttmi) fit tUe c^gitur a me^ 
tietur G j>er vnttates iffiius o.T^m mnUifUcans n efficit iffum a^ed Cr melilur { ex hyfolhe- 
fi) quodfien nequtt,Binit igttur mtmeris datu confiderautmus fi fofitbilc eti ets^&c. 
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Propojitio ti^c/ima. ProhlemA z. 

Tritusnumcrisdatisconfidcrarc fi cft pofllbilc,cis quartum inucnirc 
proporiionalcm. 

Ddtis tribus a b c nHmtris^nquiramus fifieri fof- ^ % _^ r '^cC — 4.8_ 

fitMluqttartMmfrofortionalem.Dicofifrimusfrodu- ^ 

^7*w «-Ar /cfwWtf tertie metiaturydtri fojfe quartu^ 
fiquiJenonmetMtur^ecfofedjriy^jyfettJturfrirM 

Aprior^frodttaumext^ 6- <'q'"><^f"^'^o''" ^g- -^j- 

A metitur x>,totfint in ivnitates^ igitur a multiplicSs i»_£JL— « — 

B D,/?^ « ipfum o multifliC4ns,eunJcm x>fectt. Erit igttur (fer decim.tnon^ feftmifecudam 
partem)\adzvt g adx.DatuseJl igtturiffis a b o,^«^r/«^ t.fiveronpn metiaturK iffum d. 
Vr;/ ^proporttonalis,quodfifec^fueritjozquartiufroforttonalisquontamy.tffumomult,flt- 
cansfecLSequet«r{ex l^fcfttmi) a iffttmxmulttflicantemeundem^ effucre.^ettetur tgt- 
turitffumVfervmtatesifiL^,&»onmctitur{perhyfothefim)quodefiah^^^^^^ 

trtt E quartus iffis a b o.rr/^«/ ttaque datts confiderauimttsji est fofiibtle,C-c. 

Breumesbirtastracedentes fecimm demonflrationes.vt quadrufUs Theonis & Camfani im 
hancrubdiutfionestnvnicamrcdtgeremusdiftunmuamJcil,cetfiuefueri«icontinuefrofortu,- 
„alesMentesextremosnonfrimos.velconttnue&habenteseosfrimt,s,autdifcon,tnueprwm, 
velequ,demdtfconttnuenonfrtmos.//asquatuordifiuniftuM in vmcam reduximus ci>nd,t,ona- 
lem dififmciam^ciltcet fifrtmMfroductumfecundt&tcrty mettatar^aut non, 

PropoJiuotngcftmapnmA, 

Priminumcriplurcs funcomni muldtudinc propofita primorum nu* 
mcrorum. 



Sit frofofita qujcuis multitudo frtmorum numeroru a b c : ^ p «^- 

Dico altos fojfe darifrater hac quamuis multitudint m, fuma- 

turmintmusquem tffihto metiantur{fer^%feftimi)qui ^ " g. T 

Jit E D , tffiforro a e d addatur vnttAS d 2. Aut entmt otus i z 
. esi frtmus,& fic oftatum confequimur {cum tffeiz frater eosMC&ifJis maior datusfit ) ai^ e- 
qutdem t z ett comfojitus,& fic altquts frtmus/um metietur,qutfit i per 5 3 fefttmt. Dico 1 ejfe 4- 
.Uttmfrimumabiffis a b o^quodfi nonfit^Jed idcm vni eorum a b o.Mettetur tdem 1 ifjum lOy 
quemiffik b c metiuntur^fid ..fer hyfothefim,idemimetitur totum e x.Mettetur ttaque {pcrfe- 
cundamfententiamfeftim,)reliquum d i,vnitatem,quod ohstat natura numerorum ahfurdifit- 
mum.Primusigtturertt i ifforum a b o d^^/* mult,tud,ni addttus.rrinn ttaque numer, flures 
funt^&c, 

Propojitlo yigejtmajecfmda. 
Si parcs quotcunquc numcri componantur totus par cft. 

rrefonaturquotcH^faresKtjtCy 4. 9 c ra 

CDy&VTitn vnum a e comfoftti : D#- j^' f ^ ' 

co A r farem ejfe^quoniam quiUbet far 

duas habet fartesaquales.St tgitur aqualibui aqualesaddantur^omnes dimulia dtmtdtts erunt 4- 
quales.Etproinde totus a e farertt {ferdiffintttonemfdrisuumcri.) St ttaque fares quotcunque 
mimcrij&c. 

Vropofttio nAgefimatertia. 

Siimparcsnumcricomponantur,fucricautcmmulticudo par, totuspac 
erit. 

Comf 
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Cc^enanlur quiUbet im- 

fares mo»erifiirimHUitu-s>——^—i Z. . -9 t_ ^ 

dine frofojiti ktito^Qo C a> 

D h:Dico totum A B Parem ejfe^citm enim^fer feftimam Jtffnitionem feftimi.,(juilibet imfar vnitA* 

t e differat a fari^bUta vnitate a ftngulis> reliqut fares erunt , <j-fart muUitudine{fer fr^ceden- 

tem)totum farem ex tffts comfofitum efficient.Si igttur vnitates pari numero ablat^( farem numc ^\ 

rum effctentes)fari addantur,totus{fer eandem)far erit.Si itaque tmfares numtri^crc 

*Trofofiiio li^ejtmaquarta. 

Si imparcs nuraeri componatur , muldrudo autcm corum fucrit impar, 
tocus imparcrir. 

Comfonantur impares nu- 
meri muUttiidtne ipnfari ab-^"»— ^ ' * ' 



»o OQ mQ-Tf\Dicototum 



A E imfarem effe-.tolLttur a toto numerus z e ,reUt]uus a r far erit.fer 2 5 huius. Abrffo vero e 2 tol- 
Utur vmtaSyreUquus fimiUter far erit{fer feftimam diffinittonem fiftimi) qui iffi a i iunitus fa 
rem efficit {perzi huius)iffi perre part vnttas relittuta^ totum a e imparem effiaet, vnitate enim 
dijiat imfarafari ex feftima dtffinttione fefttmi.Siitaijue imfares numeri,crc. 

Tropojttio 'vigejiniaquinta. 
Siapari numcro paraufcratur,rcliquus parcrit. 

fari Azfar auferatur numerus o n.-Dice reliquum 

A G farem effe : quoniam tffi a b, a o , c?" o b fares funt^ Xi — . ^ « 

fartes dimidias aquales hahent. Si igitur ab aquaUbus a b 

tetiusaquaUsabUti o ^auferantur dimidtjc,reliqu^ refidui\ ofartes dtmidut ^quaUs erunt, cum 
funt tantHm bin^xquare far erit reUquus K c^ferfextamdiffinitioncmfeftimi.Si itaque a fari 
numerOyC'!^' 

Pmpo/ttio 'vi^ejtmafexta. 
Si aparinuracro imparaufcratur,reliquuVlmpar crit. 

cxf farinumero a b auferatur imfar o b ; Dtco 

reUquum a g i7nparemejfe.AHfer.itur ab tpfo ov>tm ^ Z. j_ — 4 !j 

farivntt,ts o d , qux addatitr tffi k o : reUquus d b 

far erit.^er feptimam dtffnitionem fepttmt :fed u b par^bUtut k tete a b fari,reUnquit a d farem^ 
ferfrjccedentem.^b tffo itaque a d fari.,abUta c d vnitus^iffum a o tmfarem{ferfefttmamdif 
finitionem fefttmi)relinquit.SiigitHr it fari nutnere imfarauferatur,drc, 

Profojitio 1'i^cjimafeftima. 
Si ab impari numero impar aufcratur.rciiquujjar crit. 

Si a tote a b impari numero auferatur impar nume ^ . ^ ^ 

r/Mf o B : Dico reltquum a o farem ejfe . Adjeraturab -^' ^ 
iffoGz vnitM D B, reUquus o d par ertt , fimtUter CT 

totus A v>,ciim vnttate dtflet ab tmpari.Si igitur a fari a d farauferatur, c d, reUquus Ao(feriS 
huiuiifar erit.Si itaque ab imfari numero imfarauferaturj&c . 



TrofoJitioyijeJimaoSaua. 
• Si ab impari numcro impar aufcratur,rcliquus par crit. 

K^bimparinumero z ^^auferaturparnumerus o h:Dico ^ 

reliquum a o imparem ejfe.Auferjtur vnttas a v^quontam ab- — ^ ' 

Utaaiote a b vmtatAtJ^DireUtjum d tfaresi.i^tq»i c ^{ex 



m 
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hyfothefi)par efhigitur reli/jKtu x>o{peri^ hmius)far erit^ui addita a d vmtM^etum a g imf4-' 
rem efficit,fer feftimam dtffinitionem fepttmi. Si itaque ab impari numero par auferatur,(irc, 

Vropoftio rui^ejlmanona. 

Siirapar numcrus parcm multiplicans aliqucm fcccrir, quigigniturpar 
cft. 

Imparmmeruf a farem b multiplicas iffum c faciat: Dico c farem effe^ut- 
ntam A tmfar fumflus fer vnitates b faris efficit multttudinem^ iffius a farem^ •* ^ • 



froduUus ex eis itacjue^fer^^^hutus^farerit ,velquoniamzfarfumiturfex r 

mullitudtnem quamcunque tffius k^totum efficit o farem,fer z 2 J/uius.St tgitur c 1£. — L_ 

tmpar numerus^fj^-c. 

Tnpojitto trigefima. 

Siimpar numcrusimparcmmultiplicansaliqucm rcccrit,fa(£iusimpar 



crit. 



<Ji€uUiflicans a imfarimfarem b iffum afactat-.Htco o imfarem effe^qu»- 
niam a in^ar fer muliitudtnem imfarem vnitatum ifftus b fumftus, altquem ^ 

G efficit^otus G tmfar crit^er 2 4 huius.St igitur imfar numerus imfare mul- ^ 

tiflicans.(irc. <* 



Propojttio tri^eftmaprimd. 

Si impai numcrus parcm numcrum metiatur, & cius dimidium mc- 
tietur. 

Imfar numerus a farem b mettatur. Dico quod a faris b dimidium metietut. ji ^ 

lM ettatur a tfjum b farem fer o , dtco c farem efie . Nam ft imfar effet c ,yf - b C - 

queretur a imfarem fer o tmfarem dufium.,tffum b imfarem efficereyCx ^ohm c, . « s 

ius.Sed ptffonitur e far,quod esf ah/urdum.Par esl tgttur cSi tgitur a fer vni- 
tates omnes tpfius c totum b effictat^fequetur eundem a /»fr dimidtum vnitatum iffm c ^fiv, <//- 
midium iffiits b effcere. Metietur igitur a dtmidtum iffius b ,^rr dimidium vnitatum iffius c ^rf- 
riir numeri.Si itaque impar numerm farem numerum metiatur^ (^c. 

*7ropoJitio trigefmafecunda. 

Si imparnumcrusadnumcrumaliqucmprimusfucrit, &aciipnusdu- 
plum prmiuscrit. 

Imfjrnumerus a ad aliquem b frimus efio,duflmmverb iffius e fit G:Dico 
Aad o ejfe frtmum . .^oa ft nen fit, mettatur iffos Acjra aliquis d , quiqui- ^ 
demertt imfar. 7{am fifar ejfet d metiens iffum a farem efficeretyfer 2 2 hu- ' 
iut, c onira hyfothefim fer quam a tmfar efi. Erit ttaque cr ^ imfar qui farem ■ 
o^cumfit iffius b dmflus)metiens,^eiusdimidiumnmtttetur,fer frxfatam. 
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metiturautem dr h juos frimes,qu«d fierinonfoteH.Non tgiturmetietur aliquif iffis a c,fM 
/g//«r ySf/j/ primt.Si itaque tmpar numtrusad numerum altquem frtmus fuerit^drc. 

Pro^ojttto trigeftmatertia. 
A binario duplorum Ynufquifquc,paritcrpar cft tantura. 
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Sint qHOtcimque numeri abimrio duflt a b o nzDico illorumvfUimqHtm- J'aitas 
que fiaritir parem ejfe.^Cf' tUo < tantum, Ciim er,im ex binarij repetiitone fiant^pj- ^ 

res erunt.^er 2 2 huius.Ciim autem fint a binario Jupli,ipfi erunt ab vnitate prv- ^ ^ 

forttonales : nam binarius vnitatem dupltcat .J^iUbet tgitur eoriim mtnor me- ^ % 

tttur matorem,peraU(fuemprjeexiHentem,tnproportioneper 1 1 huius^qut qui- j, 2.«_^ 

dem funt pares^^fiBt tgttur omnes pares funt. Et infuper pariter,per oilauam r — . — 4J. 
dtffinitionem fepttmi^namnuUusaUitseosmetitur-^ratcrpraextsientes^inproportione^feri^hu- 
ius^qui omnesfunt pares. ^jfod autem nuUids fit alttts ab ipfis partter par-^patet.Si cnimferi pofiit» 
aUtuesioffqHi fecetur bifariam femper quoufque advnitatemvel imparem numerum venerit^ 
quorum aUud necejfe eli. Si ad imparem venertt,is ipfum e metietur per fut ipfius frequentem du- 
fUcatione, non igitur pariter par erit^ex offaua diffinitione feptimi. Si vero ad vnitatem venerity 
is btnarim aut a binario duplus erit. Ciim enimper dimidium continue feffus fuerit^dem duplo au- 
liusconttnuoeandemviamfequetur^dtmfdijenimduplum efi conuerfum.i^n tgiturab htsaUus 
pariter par erit. btmrio itaque duplorum vnufquifque pariter par (st tantum. 



<JH 0 7^1 T F M. 

■ ...tr 

^oniam faUo diffimuit prius Theon partter parem numerum , nefcio fi in aUoaUud dixertt 
exemplari,vulgato tamengraco uon videtur tnteUextJJe, vt ctrca diffmttionem dtximus. Hac de 
redemonflrationem eoufque breuem ac mancamabeisdefcrtptam {cegimiir proUxiorem efficere) 
infiar Campani, vt vniMerfaUm (ynufquifque) ac excUtfiuam {tantum) probemns, <jr hi/ie kuch- 
dispropofitiomnofiram{pariterparis)difjimttoncm congruere,perfecie fciatuus. idcm dtcemusin 
fequente froxima, 

Propoftiio trtgefimacjuAnA, 
Si numcrus dimidium iraparcm habucrir,pariccrimpar cfl tantum. 

Sit Knumerushabensdimidinmzim- ,t _ »" 

farem : Dtco ipfum \ cr huiufmodi tan- 

lum , effe parttcr impares. Sit g btnartusy ^ — ^ ^ 

fer quem b metiatur sduplum. Sitau- 

tem aUquis par x> metiens eunde K per r,qHodJteripctesl ciim \fit par..^uia qui ex c b xquaUseii 
ei qui ex z n, F.rit ( per decimamnonam fepttmi) cad v> Jicut z ad B.Sed metitur o btnartus tpfiim 
» parem, metietur ergo ^ r ipfum b dimidtum., impar efi igtturz:nam fipar ejfetyfaceret b quem 
metttur pare,per vigefimafecunda huius,quod obsiaret hjpothefi.,impar efi igitur z aUus fciUcet 
quiUbet^perquem w {par) metitur a ideopariter imparem. PratereanuUus effaUuspartter impar.y 
quamis quidimtdium imparem habet. Namfi credatur aUus habcns dtmidimm parem,btmrius 
\par)per dimidium{tUum parerri)ipfummetieturjiontgtturerit pariter impar.,ex dtffinttioneno- 
na feptimt ,contra hypothefim.TQn itaqueeft aUusabfis dtmidtum imparem habenttbusypariter 
tmpar. Si igttur numerus dimidtum tmparemyd^-c, ^ 
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Harumduarum prafatarum inteUiqentiam facite faffet Theen^um diffinitionem terminorum 
akerauerityOciaua ^ nona fepttmi dtffinitione:nam vt falfiu Jequatur diJp'ntttones,videtur e.xcUi- 
fiuam {tantiim) referre ad numerorum { vt tia lo/juar) paritatem vel imparitatemy quod non tn- 
teUtgtt EucUdesfed pariter parem effe tantum a btuario duplum producium quotumcunqueyac nul- 
lum aUumJimtUter pariter imparem effe tantumyeum qut dtmidium imparcm habety^Uum vero 
aUum.Non autem pariter imparem effe tantiim eo quod non fit pariter par,exciuji:ta enim { tatum) 
reUquos excludtt numcrosynon autem numert quaUtatem.T^m fi reiie dtxijjel Theon tdcm nu- 
merus ociaua O" decttmt diffinttionibits fcptimiyConueniret,Campiniu vero reciius dtffiniutt , fed 
exclufiuam nec osiendit in hac velutt in prxcedente. * 

Z 
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Propojitio m^e/imaqumtd. 

Sinumcrus ncqucabinario duplus fucrit,ncque diraidium cius impar 
habucriCjPariccrparcftj&paritcrimpar. 

Sit dliquis numtrus k ejui a bi/iarto diif/lus non fit^dimidtum vero habtat b pa- j>_ ^■^ 

rem:Dico iifum a effe numerum fartter farem cr tmparem.,^jipnta a no esi a bi- ^ j^. 
narioduflus^ontinuehifarianifeBus numerum imfarem efficiet^nam ft btna- 
riumvelvnttatem efjiceret^is effet a hinario duflus^factat ttaque imfarem o. ^ -'' 
L^ianifeiium esi imparem c metiri a ferfarem numerum: nam ffer tmfarem metiretur iffum a 
imfarem efficeret, fer 2 4 huius^ igitur c tmfar metitur a fer farem. F.t quoniam a dimdium ha- 
bet farem, binartus (far) fer dtmtdium ( farem) eum metttur. Sequetur ttaque iffum a numerum 
(^quem far aliquis fer farem {j- quandoque altus farfer imfarem numerum metitur ) ejfe fartter 
farem imfarem^fer decinum diffinttionem feftimi.F.t fl z rurfus dtmtdium farem habuerit^ 
alius adhuc farfer farem eum mettetur numerum^fcg^ infintte quoad offendatur tmfar. Si igttur 
numerns neque a htnario duflus^neque dimidium tmfarem.^(s-c. 




Si fucrint quotcunquc numcri continuc proporrionalcs, aufcrantur au- 
tcm afccundo & vltimo a:qualcs,ipfi primo, crit ficut fccundicxccffusad 
primum,(ic vltimi cxceffus ad omnes fc prxccdcntcs. 



Sint quotcunquenumericenti- Ar- * - 

nue freforttonales a o b d e p ^ 9 4. „ 

^ iH. K^uferatur autem a fe- ^ 

cundo B D aqualu frimo a c qui ^ 

fit B c. K_yi matort cr i lttmo ve- 5t — * 1 ^ 

r^, idem auferatur qui fi/is: Dtco effevtctt exctffum adso frim». Sienn vltimi exceffum 
ad omnes t f e d a c y? frxcedentes. £>uoniam i h est maximus ( wtm fer hyfethefim Jccun- 
duseii maiorfrimo)fonatur il ^qualis tfJitfC' i tijequalif iffihu.ifjivero Aoai ttqualis 
j N. Erit itaqueficuti nadhtf^hradB v^czT>ad ko.Sic idemi h ad 11. (jrii. ad \ t.ac ly: ad 
I N ^funt enimxquales.J^Are CT* n it tffi c d *qualiferit,fer 5 commun.fintent. Sed ciim fit fi- 
cutiii tetus ad totum i l, fic ablatut 1 1 ad ablatum , i k. Erit ( fer vndecinutm feftimi) reliquus 
tnad reliquuM k l ficut tetus 1 h ad totum i l . ^jtia fimiliter efi\\.adi \ vt n.ad is. Erit per 
eandem ttadN njicut i l totus ad tetum i k. Sed ficut luad iL(^iLddiKac imad i n ,fic Juc' 
runt inadur (^ E r ad nvacvvadKO. Sicut igiiur iHadKi. (^Ktads n^fic erit ir ad e d 
(^vDadKG.Et vicifitm fer dectmamterttam feftimi ^ficut \.\\ad%r fic %.\.adhX)^ ficut K\.ad 
ioficti \s.adK c^(^Jicutvnus antecedentiMmu nadvnum confequentium KO.^fic eruntfer deci' 
niamfecundam feftimi omnes antecedentes n K K i. lh, ad omnes cenfequentes a o b D e f, 
Sediffiu X xqualis osienfus eli c t>.Sicut i^itur c d exceffusfecundi b n^d primunt Kcfic erit to- 
tus KViLH exceffus vlttmtyad a o b d e f omnes fe fracedentes. Si fuertnt itaque quetcuque n»- 
mcricontinu} froferttonaUs^(jrc. 

^ OJi ITV^. 

^upniam Theon acCamfanus hanc fuccwll^ demonlirarunt frolixiores faululum tfft ce- 
^imur^vt eam fer numeros esiendamus. Praterea aniniaduertendum eii .^tn hac (jr fimilibusy 
non neceffarie exprimendum effe quod hypothefis tx fepeiiulat.vt fi di.ximus hancintelit^iutra- 
tiombus minorU inaquaUtatit tantttm , quod certum esi. Sed ciim fiypothefis posiulet a ficun' 
do auferrt.tqHalemfrimo.,ilIud Jatif manifesium aperityprieres fiue anttcedentes numeres,mi' 
Jteres ejfi coKfiquentthus. J^are nec demonsirando necejje erit dtcere , incipientes a mini- 
mo vt ait Theen , dummodo cxfrimatur fiypothefis^ eptans confiquentes matores anteceden' 
iibustfft. 

Prep* 
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*Tropo/ttio tn^efimafcptimA.l 

Si ab vnitatc miorcuquc numcri conrinuc dupli cxponantur, quoad to- 
tus compofirus ht primus,& totus in vitimum multipiicatus aiiqucm fccc- 
rit,quigigniturpcrfcdus crit. 

K^pponamtur vmtati qnotcunque numeri a it c x> continue dufUy j ^ 
quoad aggregatus ex ipjis avodct vnitate fit primus.qut ftt f . idem 

autem i m vltimum d duitui faciat z vDico z i effe perfeilum fuman ^ ^ 

turtetidemipfis a b o u^quiposivnitatem b t l m dupli,F.rit^qua ra- » 

tione{periAffeptimi)Aad\}Vtt^adM..^iiiaqtte{iibK(y'UJtquuse- 

rit^eiqui/ultocrt,per ip/eptimi,/imiliterqu:ex b leiquiexor^ _ 



per eandem fed ex ucThfitz i^per hypothejim. Exactm igitur fet /- . ' 
dem z i^duplui itaque erit z i ip^us m ,cum a ft binarius per hypothe- T -^- — >^ - 
fimfed CTMi Ti duplifHerunt. Continuiitaqueproportionalesduplt 

eriit,i, T L M z i.AbJcindatur aute hfecud» r,crJlimo i j,aquales ipji L 

prtmo i^quifmt rsc^z c,«//t7^ sxdrc i^erit exprxfata ficut n k ^ M« 



ad Ejicci excejfus ad omnes yiirCrt fePr^cedentes^tqut n k *^«*/ _3L£_4f L 

*/7,/^/y E,»?^f dimidius duplt t k. Aequalis igttur erit c i /^/ m l t ^ ^ ~ 

i.fedvnitati (^- a b o d ^r// z c^cumpojittts fuertt tpfi e cr/ n t Q 

aqualis , totus igitur r i ipjis m l t e, 4r ip/is oot Kac vnitati ^quabi- rp 

tur. Priterea dtco cmnes mettri eundem z i ,cum enim z i fiat ex de,v- 



j _ ^ .y....r ^ 

terque eummetitur, cr cum ab vnitate dupli metianturip/umDfcilicet ipfi a b o^perdecimAmter" 
tiam huius , ipfimetienlur cr z i quem d metitur , per prtm^im fententtarn . Simtli argumcnto ciim 
iT L Mfintad z i^vtvnitMet k b g adipfumD^inrationefcilicetdimtdia^CrvntlasacM o tffum 
» mettantur., ^pariter b t l m ip/um z i metientur. In/uperdico nuHumaltum ab his tp/um z i w;r- 
ttri:quodfifuertt aliquis^ eiio o quiper vnttates tpjius P.ipfum z i mettatur: fed d rWfw zxper^ 
metitur , f r// igtturjicut e rf// p />cr 1 5? 7r/>//w, o d . j^//.i v^r^ o nu/Ius horum ponttur,ipfi 
nonmettetur d, quem /oUpraexiHentes tnproportione fcilicet a b g metiuntur^er decimattrtiam 
huius,nec e /^//»r metitur p, f.f /f r» ^w/»/j e 4</ p z'/ o ad D:/ed e /'r//w#/ esi,ex hjpothefi^cr 'd 
p quemnonmetitur^er j i /eptimiprimuserit..^ia vero ^adf /unt primi^tpfi eriit{per 2 j /epti 
nn)rmntmt^Cr{per vtgefimamprimam etu/dem)mcttentur ip/os o^d eandem rattonem habentes. 
(JMetitur ergo e ippim ocjrv tp/um d. Scd citm nullus metiatur d prater pr.textfientcs /^zo^crv- 
nitatem{per decimam tertiam hutus) /eqiietur tp/um p vnum eorum a b c ejje. Cum autem tpji a b 
o D metiantur 2 i ,per ip/os m l t b (x// diximus) crvmetiaturzi per ip/um o^fequetur o vnum ejfe 
ipforum m l t e, fid craUumab ipfis{per fiypothefim) quodfit exrapotentiam . 7{ullusigttur aUus 
abipfis M L t E, D o B K&vnitate^tpjum z i metttur,fed^ip/is m l t e d g ^Kacvnitati, qui/unt 
fingult eius z i partesper trige/tmamnonam Jcptimt osien/us ef^tp/e z 1 aqualis.Ipfit itaque z i per- 
felluserit ^pervtge/imamquartamdi/finitunemfieptina.Siigttur ab vnitate quotcunque nume^ 
ri continue dupU exponantur^quead,(^c. 

MONITVM. 

Tramifimus nuper EucUdem numcrorum auxtUa tantum adgeometricds quantttates difiernen- 
das cr ideo elucidandas tmplora/fe . .^aautem de caufa fingui^ documenta qu^ numeris conueni- 
rent-^hutc negotto con/erentia nonpo/uerit F.ucUdes mirari definemus.Citm entm Ceomttrtx tradi- 
tiones ampUores ac vberiores arithmeticis exifiant ^ qujt in geometricis tradidit EucUdes qttaw 
titatnm continuarum nomine , ea numeris adaptart cupit , maxime cism continuarum illarum ma- 
gnitudtnurj reJpeHus, more ac numerorum habiiudtne /e/e refpiciunt , vt exemplo exprtma /ecun- 
di dicemus in ntimerts . St duorum numerorum aUer /ecetur.^ quomodoUbet producius ex multtpU- 
catione ficli (^in/ei?i.t*auuserit produciis ex mtiUtplicatione in/eiJi per/tngula/eCfi/egmenta. 
Haud difiimtU viain reltquis /ecundi/equetnr ,demptavndecima,eaetentmintereMvnica/e» 
Ridnem incertam acextra numerorumrattonemfiipponit : quare hac numeris cppUcart non dcbet. 
ReUqua vera vtra/que fufiipiunt rationes numerorum fciUcet{ qua certa funt )ac incertas geome- 
tricam vbertatem ac ampUtudniem ducentes . SimtUterque dtcemus in reUquisaUorum Ubrorum 

z 9 
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theorematihus fuh vhertJte geometricj comfaratior.em linearum ingenere traifarjtes , vhi frzct' 
fta lifteu rattonem numerorum hahentihus conuenient^hjtc eadem de numeris dicia futjfe conctfie' 
mus . Neminem etenirn latet leometriCAs maiinttudineS fub continuorMm confnfo rejf^eclu adinui- 
cemcolUtOiftrafjuecomflecit rationes^as fcdicet,quas numeri hahcnt ad numeros^cr eas quas nm 
meriinter fe non fatiuntur cadere : quarumfriores tantum hts trihus numerorum Uhris , eoruu- 
dem diferetionihus adaperuit: dtferetiones numerorum hinu acceftionihus proferens. i^ltera qu* 
(juantitates difeernedas ac inuicem conferendas numeris adaptatif fignrficauit^ integras vero ac sn- 
jolutas vnitate denotanit. Itera autcm qua operattones arithmettcas{difcrettonem elucidantcs) 
in quantitates frioribus ftgnificatas mtnoris exercuit.Vtraque forro fumfttonc continuarumac co- 
fufarum quantttatumahjlrufos inter ferejpecius ideopatefectt,vt centtnuis eafde hahttudines m- 
effe ferciferemus^quas dijcretis ejje nohts esi notum:crfrater has altas tnejfe hahitudines^u^ tuet 
numerorumdtferetione froferri nonfofiintytameneorundemohfequtofeffulti^naturam acearum 
frogeniem a difcretoru friuatione quadam arte oriri nofcemusjsoc froxtmo maxtme decimo Ithro, 
^Hi quofititatum ac hahttudinum frafatarum intelligentiam fracrfue docehtt. 
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Prooemium decimi FJementoi-um Euclidis. 

Ptans Euclidesfuh (^eomeiris^demcntii^vtramque quMtaatum na^ 
\turamdifcent'mm in^en 'tis exhiLere jCarumquidem qux ita Jil?i 'mui- 
cemcompararipojfunt^^vtalitjua^vniuspars alterius pars co^ominari 
' pofit,atn eadem,fiue earum qu^ ita Jili comparantur , "^: quccuispars 
) 'vmus nuUapopt alterius dicipars. Sed qui^uJIi^etf ^ioniUs aquali- 
busfinguUfcElx quantitatesy aut quiUfuis l^nitatiius multiplicatdc, 
nufiuamxqualesproducantmagnttudines, qu£ priortbus nouem lihris fcorfum docuir, 
hoc decimo eafrte congeret,qua huius difcrepantixprogentturam ac ortum, mcntibm pcr- 
cipiendumfacilitet.Sexetemmpriorii>us,qu£adquantitatum confufarum (quia conti^ 
nuartim) intelligentiam (peBarent,docuitfluril>us rudimcntis fcpiits difcretarvm magni^ 
tudinum affnitates acprxcepta captent 'thui,Gcometria naque %>tramque continct quan' 
titatumtiaturamfiiicetrationesnumerorum hal>entium,acnon habentium. Trilfus 'vc- 
ropojiremis qux ad qiiantitatum difcrttamm cognitionem pertmerent , lcgil>us a numcris 
Jidfuratis edo:uit,quil>u4 earum quantitatum inteUigentiam numerorum difretioneiqua 
Jen/tl>i*> famiiiari) adaperiret .Ciim autem numerorum difcretionem ai ynitate(qux rc~ 
petttafcmper£qua4producitpartes)generarifttnotumfequeturfngulMnumerorumV' 
nitatesftbi inuicem xquales effe.ac exinde magnitudtnes numeris exprefa^ ad xquales 
part es t andcm reducipoffe^ad eam fcilicet quam 'vnitas operit. Nam cuiufuis numeri f - 
nitas efipars.nuUtus 'vero partes.quod fi aiicui harum 'vnitatum magnitudini ccmpare- 
turmagnitudo ad eamhabens rationem nuUis numeris diciLilcm ,fcquctiir ab hii diuer- 
Jis^vnitatibus cem^oftas xqua repetitionemagnitudines,rationem haherenuUis numeris 
dicilfilcmmamxquemultipiiciumpartesper decimamquintam quinti eandem rationem 
hahent .S ed ciim nuUa relinquatur mortaiium fenfihm quantitatis difretio ,ft abfuerint 
ttumeriyper quos excejfum aut equidem defcElum perpartis aut partium denominationes 
exprimimiu,qu^ quantitatis notitia in inteUcciu generantes Jolitm quid fit m magnitudme 
prapofita quantitatispronunciant.Gcometricarum ideo quantitatum comparationes du- 
plicem habere naturam exponet EucitdesfcHicet eam qua fibiinuicem comparatxratio- 
nemhahere numerorumpercipientur,quas certas dicetyob dtfcretam iUam numerortt cer- 
tttudtnem.notitiam dctcrminatam,ac conHantempropofitarum quantitatum(mutuo col- 
latarum) ingeniis exh'ibentem,0* eam qua fbi comparatx rationem habent ,qux inter 
nuUos poteH cadere numeros,eafque incertas idcirco dicet,quia certis comparatcC omni ha- 
bitudinis difcretione priuentur,yrgente ajfnitatis numerorum penuria,ac demum in quot- 
cunque fegmenta xqualia (licet nnmero inxqualia ) fingulx iUx quantitates diHribuan- 
tur infnite. ^ufquam eadem 'vnitatis quaniitas ytrajque numerare poterit, nam fem- 
per 'vnitates binas iUas quantitates meticntes, indcquales erunt , licet quauis diHin^ione 
Jecentur. C um autem infnitx earum 'vnttatum popnt dart inxquaiitates,ortx quidem a 
numerorumdiuerfsradictbus feu conferentiis , infnitas concludemits poffe dari ('Vt 11$ 
doceb'imus)'mcertarum magnitudinum Jpec{es,inter quas haud fccui interueniet compara- 
tionis 'incert'ituda,quam intereas Q^certam incidcre conJpiciemusjUudequidem citm dif- 
ferre iUas inter fe Jpecie inteUigemus.V^am qux eiufdem erunt jpeciei,ad fe mutcem more 
«umerorum compararipoteruntyciim ftngulx quibufuis numeris ducipof mt,eas produce- 
tibus,quxeorundemnumerorumrat'ionemhabeant^ac proinde ftngularum iUarum Jpe- 
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cierum ma^ttudmes quxltljet ,foU propojitx certjc Mcipoterum^ad quam comparal^ re- 
liqu^: omnes Jpecies incertg nuncupaluntur,illud quidem (f r diximus ) ob pcmtriam ajfi- 
nitatis numerorum mter fe.Harum quippe aliquaa hoc decimc ^cnerare docdit Euc-liJef^ 
(^ne infnitum VideatUr a_^redi ne^otium ,gcneralms infinitas fieri pojfe monHral>it 
rvnicotheoremate. Wnde ctemm iliudtam alfdttum Cp* occultum bui:ii difciplina arca^ 
numnaJcipotuitcon/ideremuSyCum^vnitatem ejfc^rima fcptimi dffinitione , imam ac 
infolubilem fuaptenatura dixcrimus.Ac proindc (cum ad quantiiates rcfcriur) Geome- 
tricam^ideocontinuamacinfcEtamelfcfacilepercipicmuscam inter numcros collata, 
qug yera ac fola ejl numerorum genitrix, naturam coniinux quantiiatis injcqui,que citm 
infoluhdii ft,necejfario omnium numercrum minimam eam ejjepartcm fatciimur,quia 
pcrnumerei in minoresJicarlmnpoteH,quod^ ('vt fptimo diximHs) eitts quantitai per 
numerum fecetur,femper minima pars ad 'vnitatem redit.Si itaque ma^nitudmi pcr alt' 
quas 'vnitates feBie,magnitudo comparetut ,cuius quantitai coUata quamiiaii prioris , in 
eam 'vnitatis JeSlionem cadat.qu^e nulio numero 'vnitatis iUiu» quantitatem mcticnte ex- 
primt pofiit,fedquauis iliiiu quantitatis multiplicaticne dccremcntifa[la,fempencomp4- 
ratic magnitudinis extremumfiuc terminus^in imitatii cadat fcClionemlPcrljiicuum erit 
eii^ quamitaiis comparatx denominationem,extra numerorum 'vhres hdl>eri,eorum ma~ 
ximepriorem quantitatem nurrterantium: Jiquidem illud cxtrcmumfaEla aliqua decn- 
rnenti ^nitatis multiplicatione,in aliquem tllarum ynitatum terminum caderet,non au" 
tcmm^vnttatisfeciionemjlliuimultiplicationisquantitatcs { falttm ) 'Vtrajquenumera- 
rent 'vnitatum ma^itudines.IS/on igitur earum comparatio extra numerorum^viresbd 
iereturjcd numeris exprimeretur.Citm itaque numcris exprimi non poteH ea determina- 
tione ac ideo certitudine carefcomparationis etenim quantitatum certitudo,a ni^mcrorum 
exprefione dependet.^x igitur numeris exprhni rutn pote^i, hac de caufa tncerta compa- 
ratiodtcimeretur:^ idcircoquantitas qu^e com^aratienem iUam ad alteram produik 
quantitatem,ilia eadem lej^e incerta quantitas dicipqterit. Hxc infuper omni denomina- 
tione priuata o^mutejcit eo quodin tantum proruperit Jcelus^^vtynttatis tliam mutolatam 
integritatem dijfoluere conata Jit,qiue nuUam patiturje&ionis denommationem. 

C^eterum iliudfequentes quod att 2.aml?ertm in liminan perjpeSliue fe Jcilicet Eucli- 
dis exempiaria tineis ac cariccontrita apud Socraticum 'vidijj'e. Sane inferre pojfumut 
hunc eitis decimum,id >f / aliud quoddam Jitfcepijf; detrimentum . Eucltdes quippe hanc 
propojitam magnitudmem {quam iineam efficit ) certam denominat hac diciionc i»Ti, 
iqu^proprie certam Ct* determinatam Ct» qtt^e tuto dici pottjl prx fe fert jdiffinitione qmn^ 
ta . Sexta 'vero profert ,omnes eidem propojitx certx commenfural>iles, certas Jimiiiter effe 
eadem diBioru f h roi a commenfurationis quidem halritu,quia commenfuraliles funt cer^ 
ttepropofit^,^ipfe certieea de caufa erunt.citm autem feptima dtjjinitione arguit a prt- 
uatione.extra Jenfum difcedit.Nam quod addit hal/itHS ,idem toUit priuatioj Dicit enim 
fexta quia commenJiirai>ilesfueruntcert4r,ea<sideocertaseJfe.Septima igiturquia ipficer" 
teincommenfiiralfilts fuerunt ,incertas ejfe ( negatione priuante prepoftta ) necejfe fequi fa- 
tur.Cur autem pofuerit Theon loco huius diElionis ae'f MTal qux l ere iUi c»Tai pcrpriuatio- 
nem opponitur,hanc ic^oytt exiiiimansoppojitumcerti^vel determinati ejfe irraiionale, 
fat admirari non pojfumus. Certum etenim cum rationali nihil hal>et communt,ac tnfuptr 
alfjiirdius,licet etenimfemperhoc e<«To affirmante,'Vtatur,nihilomini*seidem coferrcve- 
kns oppo/itHm,ponit «'Aoj-of toto hoc decimo,quod no parum difcentilfm eH incommodum. 

Nam 



L I B E R D E C I M V S. 94 

Namjima^itudmes quasmcertas dicimia (propria denominatione) irraiionales dixe- 
rimiis^alf cisrationiihalfitum al>Hulimm,quaft ajferentcseas aut inttr fuas jjecies,aut 
equtdem ad certas rattonepriuari,quod lon^e abc^.Licet entm ipfe ad certas commenfu" 
ratione prtuentttr,non tamcn ratione priuaduntur fed rationcm haULunt, per 4 dffmitio- 
nem qtiinti.multiplicatx etenim fe inuicem exccdentyac infuper ( ex tertia eiufdem dtffni' 
tione) funt eiufdemgencris quoad quantttatemfcilicet ft fuerint Hnex,idcm ^enw lon^itu- 
d'memhalfentquantitatii,Sifuperficies lon^ttudtnem ac latitudinem ^Siquidcm folida 
tres dimenfanes.2(ationem i(ttur hal>entes ccrta ad incertas irrationales dici non poffunt . 
M inns quoqtie irrationales dicenturjncertx maanitudines incertis eiufdem Jpeciei compa- 
ratx^quicfcilicct imerfefuntcommenfuraLiles.acrationem fufcipiuntnumerortim^^vt di- 
ximits.^am hx raiionem hakem co^nitam,ilIx 'vero rationem furdam.aut inco^itam^ 
inccrtam,aut indeterminatam,cum non haheant eamquam numeri intcr fe.Veriiu itaque 
eas ma^nitudines mcertas dicemus quam imtionales^-veluti ft^ fantus oppofitas cenas 
^uam rationales ,nihd enim hahet rationale ad ccrtitudine :funt equidem diJiuncU qua- 
iitates.Tfiuer/itas ^eneris,quantitatii rationcmtoUir (extertia diffiniiione quimt) inter 
quantitatesfaut ^ diuerjttasgeneris cammenfiraticnis commenfuraiionem aufcrf.ratio 
etentm commenfuratione eH gtneralior.Non enim omnes quantitates rationem halentes 
Jiint commenfural>!les,fed omnes commenfurabilesrationemhaberenecejfeeli. 

Commcndandum prxterea diximtts nuUam hartim quantitatum (quas incertas ntin- 
ctip*mus,alij fcro irrationales) ex fe inccrtam dici pojfe. Sed omnium quxliUt fmgu- 
l.cjitis locis iKcertx dicipoterunt adinuicem comparatc,quando fcilicet 'vntuf jjjeciei ad al- 
teram ft coUatio,qtM femper denominatione caret, hxc inccrta coUatio faEla propofit<t 
magnitudini incerta denominat coUata quantitaie,no tamtn hac de caufa incerta,qua in- 
certitudincm a propria natura ducat,dicemtts,Jcdincertitudinemai incertacomparatione 
faElam cenfebimus,hanc itaque inccrtitudinem fumunt quantitates^a coUatione diuerfa- 
rum Jpecterum ,non autem a quantitatis nattira, ^ 
rvt exemplo facilitemus ,EJlo linea A 'B fecla m * * 
G extrema ^media ratione,pcr 1 1 fccudi 'vel 

30 fexti.Tresigitur rcElx A 'B^A G ^CB funt inter fe {quouifmodo comparat<t)incer- 
ta/vt latiufpateifit fexta dccimitcrtij.Tamcn qtiamlibct harum Itcetnohis proponere c<t- 
teris conferendamftenim AG maius ftgmentum,proponamus,hxc propoJitarcEla (cui 
comparanturrcliqu.c AB B^Jtlfi incommcnjuralfiles) certa dicetur qux coUatione 
incerta altas fthi coUatas incertas efjiitt .SimiHter Ji toti A B comparentur AG,G'B fm- 
gula fegfncnta,aut fi minori ^ B tota ^ maius comparata fuermt. ^xuis igttur propo- 
ftta certa dici potcrit,& eius quantltas cognita ertt,reliqui >fro iUi (comparationefaEla) 
incertx,incognitx,ac indeterminatx erum.non equidcm qtiantitatis defeclu,Jed coUationu 
relatione,qu£ mcerta eii,ac penitus denominatione carct.^id enim ^etat totamABjit- 
mipro 'vlna^cuius maius fegmentum Jtt alia quxptam 'vlnafNamfi 'vlnam Lugdune- 
fem extrema^media rationefecemus, maiusfegmentum non longe al> ylna cy^ntuer- 
pienfi di^ialit^quxHht earumnthilominus apud Juoscerta (^propofita quantitas erit,re- 
iijua 'vero eidem coSata incerta dicetur.^am finguU per quotuis 'vnitatesfiue in aug- 
mentum,ftue in decremtntum multtpltcai<e,magnitudtnes producunt,eandem ratione ha- 
bentef,ex decimaquinta qutnti.Etproinde ')>nitates alterammetientes ,fiue numeranter, 
ynitatilnis rsltquamnumcrantil?;ts,incommenfurabiIes erunt,cim tota totifuerit incom- 
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menfurAltlU.^tamlihct itaqtie quantitatcm nohisproponere licet {'vt certam) qu<e aid-. 
bascolIata,incertas eas [cum denominatione rejpecius carent) effcit. ^i tamcn harum 
mcertarum denominationes,a certarum denominationihusift quam JieripoptyOcculte ea^ 
rumaperianiurhaditudines) depromere conatifunt,propofitaa ccrtas pernumeros expo^ 
fuerunt , qui multipUcati , coniuncli ,fiue alia operationt arithmetica 'variati,numerum 
radice carentem producerent ,hanc qutpperadicem,ftueqHadrataJiuccuhica ,cenftca, 
aut alia quauis fuerit , hantm incertarum {propofit^ certx coUatarum) denominatio- 
ni imponunt ^'Vtquam proxime ex numerii certam quaniitatem denotantthus , incer- 
tarum denominationes eueUere pnpnt . //os atttem numeros furdosj algehricos y ra- 
dicalesyfeu incertos aut improprie irrationales , {priorem errorem fequentes ) nun- 
cupant,quos nos hypotheticos yerius quam ejfcntiales dicimus.eoquod tantum ex hy- 
potheft fiimantur,omni ejfcntia ac dcnominationepriuati. ^torum tamtn ohfequio potio- 
res certarum ad incertas hahitudines confequimur,haElenw humanis mentihits ciilta^.^vt 
extplo elucidemtiiyprop-)fita reBa A S feila ex- ^ 
trema ac media ratione in G pereius A 'B ynita- * 12 * 

tes,quajint 1 1 ipfam A G repertamus, quafieri 

proximepopt,ducemuf (exlfndecima fecundi) A 'B infe fiet 14^ & dimidiam tpftut 
ABfciitcet 'Binfcfient iC^quxconiun^acomponutit i8o,horum qutppe radix quadraiA 
minusBipfamAGefjicit.^aremaiusfegmentumAG denominahunt . 2(adix 180 
minus S, qua radix {ciim nuUa fit in numeris ) omni denominatione priuatur ,fi autem 
^uamproxtmeexprimendaftf.DicemmqualiumA 'Bcrit duodecim eorum AG effe 7 
^r^proximemains^^velproximeminus.j (^"..Tieliqua vero BGreliquum ipforum 
1 1 occupat.^udc omnia potim ohfcquio quam demonflrationi conuentunt. Nos igitur ce- 

ptumperagamtis. 
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num reftitutarum Liberdecimus. 

Dtfflnhio prima. 

Ommcnrurabilesmagnitudincsdicunturquasc.iclem mcn- 
fura mctitur. 

rrioribus lihris frxrrnfit Eudides mAximt tribus foHrctnis necrjftria ad 
quantildtts intelligentiam,fer vniu-sad alteram rclationis eperattcnetn, vt co- 
irnita 'vnius magnitudtnis quantitate , eius efera Jiue auxilio aliertus prefajit^e 
magnitudinis quantilatem vfque adeo prdcise jiue exacle noucrimus^ tjuod 
nihil ampltus ad earufn quanlitatum intellt^enttam requiratur. .^<>d autem hec decimo froponet 
Euclides, aliud expecfat negotium. 2{am hts cognitis quaniitatihus fer earum naiitrx tnteUiqen- 
lutm-fimulac numerorum ohfctjuio, incertsrum magnttudinum quantitates ^enerare docchit.Et //- 
cet quo differantyi co^nitisiUe incerte reliccrccogjtur {ob occultaiam nohis a nalura coq^nilionem) 
tamenfiropojitarum ftue coqnitarumleqibus^quid inter fe ill-t tncognitJi aut incertJC habeant affi- 
nitatisfreferre facile feterit.I nchoans Eitcltdes itaque afr^cipuo quantitalum notarum vincuh, 
to folo fctlicet quo vnius magnitudinis ad alieram habitudo (quje ratto dicilur) Jit. Cemmenfurabi' 
les carpit dicere magnttudines cm quas eadcm ma^initudo {quam communcm vocant menfuram)ita 
fracise consiituit^ vt alteram earum fcr quajdam vnitates refctitam. Rcliquam vcro fer quoiuis 
ex eifdemvnitatihtts refetitam ^frtcise consiituat, iiU ccmmenfurabiles.fiue communem menfu' 
ram habentes^dici folerufit. llnc autcm dixit vt quam differant ab his quas eadcm vnilxs quibufuit 
refetitunihus complcre vtrafque non fote'si{qux froxtma difjinittonc fatcjient )cdoceat. 

T)ifJ\niuo fccunJa. 

Incommcnfurabilcs autcm, qux fub nuilius communis mcnfura; di* 
mcnnoncm cadunt. 

* 

J ncommenfurabiUs effcfta friori deneminatiene vecat eas magnitudines.^qHjc nuUam fatiutt' 
tur communem menfuratft^ cm ccmflcre. Scd qu.i:lihet maqnitudo aUeram carum Juis rcfctitioKi- 
hus comfonens.^ ab altcrtus dimenfiene excludetur : nam fuis rcfctittenibus reliquam aut e.\-cedet, 
auiequidem ab ea defcJet.,ea nimirum quantttatis farte,qud nullo numero {frierent exfrimentt) 
denominari foterit. Priorcm autem exfrimente ideo dictmtis^ quod frtores qu4s commenfurabiles 
difjinii!imus,ab xqualium^Cnilatum numeriscbmfonantur,dtuerJis aut aqualibus earunivnila- 
tumrcfelitienibus.HxvcTO miommotjurabiles ex diuerfarum afrimisvnitatum quantitattbus 
cemfoftJC/iuliam fattuntur inter fe communemmenfuram^co quod inter eas Jit diuerjum menfura 
genus fub codem tamen <ienere quanttlatis conclujitm, non autem fuh eodcm menfura ^enere. 
igitiir diuerfttm gcnus hahent menfura incommcnjitrabiles eruntjicuti idem menjura genus ha- 
hetites, cemmenjiirabiles dicimus. Sed antn:aduertendum eJlyVnicumiUud genus menfurjt inier 
omma folum commenfurabile dici nen fojjc. Citm auiemquarlibetalia menfurarum genera{fre fe 
quedque) cemmexftrabiles metiantur m.ignitudincs. J^odlibct frimumajjumftum^eorum gc/.c- 
rum fro commenfurahtli ea arte Jumi foiertt^vt quituis aliorumgencrum menfurx magnitudmes, 
ad has^omfaraumerito^incemmenfurahiles dicidebeant. Et froinde cemmenjurattencm idem 
menfurx genus fcqui^ac veluti dtuerja men fur.t aenera fequi incemmenfurationem fate%i>nur^ vn- 
deetenim oriatur h.tc diuerjitus licet aUiorem noflra fcntentiaeftet tndaginem. Tamenvt faucis 
qmx id frodmant exfonamtis, Numcros quaniitatcm non cjfe memorari nos ofortety in numeris di- 
xijfcffd ^titm quantitatthus adaftabiles. Citm igitur aUcut quantitati adaftatur numerus, hacy 
quaniitas in lot fartcs /tqnales fecatur,quot funt tn adaftato nunicro VKitates.-emnes etcnim nume- 
rivnitates^xquales funt.St i^itur hutc qttantilali aUa comfartlur quatitas quam fricris vnita- 
tes {quauis artc fumftti) nufquam re^ituantjed ad eam exfrimendam vmtiu fet ari ctgatur, con 
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trj fidipJtKs pr.tfulum futjle gentum^^uedjbfurdnm froducit^ cumdixerimus mimmamnMTHeri 
fartem vnttatem ejfe^dc nuUt feiitoni obnoxiam. H^c quantitatif exprefito qujt 'vnitatu reqnirit 
fei}ionem,den0minattone qualtbet friuatur^ejuta vnitas feciionemnonfatttur. J^are quantttM 
tUa denomiitatione friuata ad frotofitam comfarata^ nuilam rationis denominationem patittir. Sed 
equiJem adillam rationem haheott^ citm fint magnitudtnes eiufdem generis quoad quaniitatem^lt' 
cet non quoad commenfurationtm.K^ttamen omnt denomtnatione friuatam^qujc per numcros 
taritiim exfrimi fotett, vt dijcretienis vttlitate fruatur. Cnm aiitcm harum magnitudinum qua- 
rum quantitas i'nius in fenionem vnttatis altcrius cadit,infinit^ (ini jpcues, injwiuque vnitaiem 
ficandiform* : Infinitas dtcemus fofihac fo(fi dari , incommenfurabilium jpectes adtniiicem^ licet 
inter fecutufiihet Jpeciei quantttates,Jint adinntcem commenjitrabtles. Omnes tamenquarum dc" 
mminatiovnitatis feciionem exfrimtre cufit^ eavece qua resexiiiemes dcnominanturfenitus 
friuariyquafi non res exijientes dici^fed fotius hjfothejis exifiimentur. Ab his dtiterjisvniiatum 
feciionibus orti funt numeri^ui furdi^ aut irrattonales^feu algebrici dicuntur,funt aute^n radices 
numerorum nonvllam hahentium. J^arelicet tiii fotius hyfotlietict ,quam ejfentialesdici de- 
heant. 2{thilominus iUorum ficix hypothefis^ rehus difjicilibus exfbnandis uon farum conducunt. 
liios itaque fiBos feu hyfotheticos^ttiommenfurabilibus tnfinttts,infinitos exfrtmendis (Ji quidem 
iilud exfrimere dicaiur) fromftiores ejfi dicemus. Citm tila ab iits^ c" hifimtliterab tUis eriginem 
duxijfi ojlenfi fint.^^ontamautem vnitatcm fecart num fer incommenfnrabilcs dixeritKiis^c^an- 
tea afud numeros^b ea denotatam quantitatem ficAri-, J^id his inierjit difcernere fufcruacaneum 
nonducemus. Dixtmusvnitate fignificatam quantitatemtnfinite ficari^ferfartes^^equalesinfni- 
tis Humeris exfreJfM^fraciJam lilam quantitatem comfonentibus. Tuncque demum vnitatemntm 
fecari^fed in alias vnitates mutari,quarum femfer minima quxlihet (Ji vnitM. Ne» tgitur vnita- 
tishuiusnumerificaturnatura^fedquantitAsvnitatefigntjicata.Cumautemvnitatemfecarinunc 
dicimus, quantitas vnitate fignificata in eas fartes fecatur,qua nuiia numeri denominatione,totam 
vnitatis quantitatem re(ittuunt:eo qued ea fectio in vnitatum difcrettones fer infinitos quotuis nu- 
meros facias^unquam incidat^fed infinite examinata, extra ear» vnitaium{yt iia du.tm)cornmif 
furam fenfer cecidijfe referiatur^uitd infinitis modis fierifotefiyVt fofibacvifuri fumus.J^are 
hanc quantitatem quar.titatifrioribus numeris exfrefie, efie tncemmenfHTabilem dicimus^eo quhd' 
exfrimenda fit fer vnitates , qut frioris vnitatibus fenitus incommenfurabiles exifiunt , fro- 
inde numeri huius numeris iiitus fimfer incommenfurahdes eru>:t^ Ciim finguli numeri fuarum 
vnitatum fequantur naturam. Incemmenfurabiles igitur dicemus magnitudtnes ,a menfur* com- 
munis frtuatione .yidemtnenfura genus non hahentes. Haud ficus quameodcm quantitatis genere 
carenteSfirratienales merite a rationis friuatione tertia qutnti dtjfinitient dici caiitum efi. 

Difjinhn tertla. 

KcC^x lincx potcntia commcnfurabilcs, funt quando qux ab ipfis qua^ 
drata cadcm arca mctitur. 

Dtffnhio qudrta. 

Incommcnfurabiles autcm , quando nulla arca communis menfura cflc 
potcftjcorum qu«c cxipfisfiuntquadratorum. 

^uoniam linea fotentiam vocat Euclides eius linea quadratum , aut equidem fiiferficiem huic 
quadrato aqualem^it igitur: Reftas Itneas fotentia eommenfurabtles efi'e{hec eti, reiiarum linea- 
rum quadrata , aut eis aquas fuferficies commenfiirabdes efie) quando eadem arta vtrafque fr^cish 
fua refetttione conllittat, vt diximus frima dijfinitione de magnitudinihus ingenere . Hac autem 
dicitvtqaamlthetquaHtttatemferidemquatHitatisgenu» metiatur ^^froirtde menfuram lilam 
Humtris exfrimat , vt tandem inter ea4 ratienis cadat deneminatio , numerorum virtute ex- 
freffa: incommenfiirabiles autem effofita voce , fer friuationcm exfonenda funt ,cum nui/a fro 
communi menfura intertarumquadratafoteHaari area. His diffinitionibns adaftauimus qux di- 
ximus tn genere frtoribus^tUud fequentes ^frima feftmi diffinitiene ,vnitatem fciltfet eam fu- 
fcifere formam quantitatis,cui afflicandits erit numerus. Si enim lineaadaftetur numertts fingu- 
las vnttaies longitudinem tantitm habere . Siquidem fuferficiei longitudinem ac latitudinem, ac fi 
demum folido^es eas habere dimenfiones longum,latumi(^ fublime.Cum tnim eas tmnes metiatur 

nume 
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tnfnerfit,metietur omna rMgmtHdmei^Mtbms »d4ftantnr nunterhfedntlffvram idem ^enus quan- 
Ittatu h4beredecet. Vntt4s,pturtdemquant,t4tugenusf,bi fum,t,t]uodcrt]U4nl,t*, numcrof,. 
f.''ip4t4'HoctjmeHeodemaenere^juh,t4tufumpto,foteil4deffecommenfurai,^^ 
Hoaexdefef{ugenerue,ufdemquo4dqu4nt,taiemfedquoadmenfur4m. ' 

0 2(^1 T rcM, 

•* Sequensvari4muscorollariumaZambertitexturaaUen,,vtoBend4musEuc\,demhocdecimo 
fr4c,f>uedociurum,ncommenfurab,i,umf,He,ncertarumma^n,tud,numnetitiam^Gr4cumexem- 
flarfequentes.l^mquM vocat fotent,a tantum commefurahUs, ,ntell,g,t L)n^,tud,ne ,nc7>menfn 
rabiles cjfe^reUquas vero vtroque &fotentta & long,tud,ne modo incommenfurahles^vt qux com 
farantur exfofta^emnes t/jcommenfarabiles ,ntell,gantur. 

His cxpofius indicatur,<jiicKl propofita? rcaar lincae(cuius iciliccrauantitas cft ccrta acdc- 
tcrminata)infinitx nnilritiidinc comparannir rcdae lincx.Commcnlurabilcsquidcm,potcn- 
«ia tantumjincommcnfurabilcs vcro,longitudinc &: potcntia. • 

^tafufcefitEuclides negotium quant,tatumincommenfurab,liumhocdectmo^cenclud,t fequt 

*xfrad,au,cu,ltbetfrofoftareaxMeficert4&determinataautcogn,Uqu4nt,,atis,,nf{n,tM 
mMltttttd,ne comfarart re^as Itneas . Omnesauiem incommenfurabtlesjid b,nu rejf>ea,bus : al,* 
quidem commenfurabilesjicetjint taniumfotentia,longitud,ne tamen incommtnfurabiles^Uje ve- 
rofervtrumqueincommenfurabdes,longitud,nefc,l,cet.,4cfotent,a:Stcqueomneseidemfrofof,t.t 
iittommenfurab,lescruntd,ufrfureJpeci,bus.rt4utemveraEucUdismentemconc,fiamus,frof9. 
fitam rclam non eam tantum quajigmficantur 4 nobis coanita maq^nitudtnes, vtfote cubit,^fedcSy 
falm,^Ht dig,t,{vt voluu Zamberlusfrater Gracum exemfUrJed quamcunque a nohis exfofitam 
^mtufcunquefuerttgeneris menfur* . Cum enimfit Uberum quamUbet reciam ,n quotuis fe<Tment* 
d,nr,buere{ex nona decmafext,) Hac fegmeta attribuemus recia,qua Unea fedaUaut cuhtali 
er,t tncommenfurabiUs,crfroindehu,cbrofofitafedaUsant cubitaUs,,ncommenfurabiUs erit^ca- 
Uteidemdartfoterunt^tncommenJurjbtUsaut longrtadtne tanlitnufiut lonq,tud,ne, CTfoientiaft- 
mul . Et hac ratione ex hacfrofoJj,4 omnes incornmenfurab^Uum fpecies hoc decimo conjcnfla, ea- 
dem viagenerarifoterunt,ficut cr cx fedaU vel cubitaU : vt exemflo fumamus re£la{fer trigefi- 
mamfexti)feaa maius fegmentHm.,iUud ccnjlabit ejje longitudtne ac fotentia incommenfurabiU to- 
tt^exfixta dectmttertif.Attamenfumftum tllud ma,ttsfegmentum.^nquotu,s fartes Ubuerit difiri- 
bueMHS ^oftato numerofigmficatas, a quo tandem froducemus infinitas rcCtas huic maiori fegment» 
commenfurahiUs^fotentui fantum^ &longttud,ne,mommenfitr>!biUs.,aUafque lon^iiud,ne fimul 
«c fotent ia inc ommenfurabiUsftquidem fumftum iiludfegmentu fro frofofita fumfferimu s ac cer- 
UyiUique incertas referire veUmus , eadcm Uge dtntes etdem figmento incommenJ'urab,U /, incer- 
taseius reffeclufroducemus., vt m cubitaU frofof,ta,vel fotentia tantitm^vel fottntta & Ungiiu- 
dmefimul tncommenfurabiUs , 

MONITVM. 

Ltcet hacfuo loco frofri> nofint tradita,ea nihtUminus animaduerfione digna exiHimtntes f,re 
affofu,mus^oneafat,u «■ ,ntell,genda^ ne au^fofi Zamherlum laberentur, hanc Gecmeirix Uberta- 
tem tollerent^quod tantum ,n refiis menfurus a quibufdam obferuatas frofonere Uceret,vt illa fro- 
fofita dicerentur^quafifrohtberetur^iuerfis regiomlus fedes,aut falmosftue cubitos.fibtinutcem 
incommefurabiUs hjbert,quiquidem omnesfitntftofoflta reiia. Et frotnde fufer his frofofttas ex- 
hibere reEiarum longitudtnes,quibus aUa incommcnfurabtUs daretunquodejjet abfurdum.^af 
Ubet igitur magniiudines Unearumfrofonere Ucebit.vt etfdem tmommenJurab^Us comfaretur,dr 
ideo frofofitam eam ejfe,qua ex hjfotf>efi frofonitur^/iicemus. 

Diffiniuo quinta. 
Vocatur igitur ipfa propofita rcda linca,ccrta. 

Hanc frofofitam Uneam reiiam vocat EucUdes certam veldeterminatam, cuifcUcet cofaradt 
funt reUqtta,vt comenfurab,Us aut certa, t^el ,ncomenfurab,les aut ineerta d,catur. Certam autem 
<4 de re vocamt , qu,a eius quant,tas nobts eo debet ejje nuxm fefiay vt nihilde cus qu4nt,late duh 



tantes,vere c ertam nobis efjefrofiteamtir^c citm cus frofofit* certa nobis fuerit quantit4s.jcertior 
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tiufdtm acliottum vel fdfiontim^ebis acquirttur inteUc{iMs'.H « Autem certitudo tum adeU, cum 
fif^onimuSftut intelltgimus quatitatis linea naturam fiue origmem^hoc eU,denomtnatientnr. ijuia 
'vero tjuamlibet nobtsfrofonere luet (vt diximus frotemie) eamqu^frofofita fuerit certammt»- 
(ufabimus, 

Diffinitiojexta. • 

£t qux huic commcnfurabilcs^nuc longitudinc & poccntia, Huc poccn- 
tiacantum ccrca:. 

Difjinitio Jeptima, 

Qu; vcro cidcm longicudinc &poccnria incommcnfurabilcSjinccrtx 
appclicntur. 

^uoniam dixit reltamreiie cemmenfirabilem feffe fieri, potentia tantum, ac infiper potentia 

longitudine aliam^has omnes ijujt cert*^eci*, vel potentia tantiim.^ aut equidem lengitudine <^ 

fotentiafimulcommenfurabiies exifluntfimilttercertM vulvocart. Sufficit etenimvt certa dua- 

$uralii]ua refhteamjliqua cemmejuraiione,longitudinis^vel fotentia, cumcerta comungi prepefi 

ta.E couerfo autem incertam dicit eam,qu* cum cfrta profefita nulUm habet cemmunemmtnfuray 

fiue fua lengitudine^fiue fuiipfius potentta comparetur. Cur autem certam dixerit EucUdes eam re- 

ffam,(]u.t fropofitx certa potentia tantum commenfurabilis exisHt^ licet longitudine eidempropofi- 

tafit incommenfurabilts^quidaminquirendu putarent.Ciimentmgeometricarumquantitatumaf- 

fnitas./]ua ratto dtcitur,pr^cipua diuifione.per cogntia <jr incognitamdiuifa fit. Cognitaautem fer 

numeros tantiim exprimenda fit, numerorum naturam fequitur Euclides in exprimendis quantit* 

tum 'rejpefiibus:nam licet omnts numerus latus fit cuiufdam quadrati,non tamen emnis numerus U 

tus habebit quadratum.,omnes autem numtri tnuicem funt cemmenfurabtles, Sequetur itaque fi qud, 

dratumltnea qujtpropofitJt certafuerit longttudine incommenfurabilis .^fit commenfurabile qua- 

drato ipfius certJc{hoc eji per aliquas numererum vnitates eadtm menfura vtraque quadrata mttia 

tur)i//a rationemnumtrorum inter fi habere dicentur (nempe ccmmune mefuram repetentiHm)fed 

quadrata a lateribus in fe duiiis ertantur . Sequetur igitur eds lineas qua per fe dufid, areas ratio- 

tiem numerorum{hoc efi certam)habentes,generant,nen pefie hac certitudinepriuari^eh quod eafde 

vnitates generant quas certJtJ^are ea decaufa certas effe reperit Eucltdes.,reliquas vero e con- 

tr*, qna per fe duHa areas incommenfirabiles producunt,cr preinde logitudinem ac potentiam m- 

(ommenfurabtles habent,tncertas nuncupauit^(jr ad cerlam ratienem habenl i^notam.,eo qued qme- 

libet vnitates eis applicatafint adinmicem incemtnfurabilts^c ratienem habent incertam. 
•* 

M O 2i^I T V M. 

Hancautemcertamverterunt Campanus cr Zambtrtus latini rationalemjonge quidem a Grs 
ce exemplari , vtitur entm Gracum hac vece ^HTi» quod verius fro certa dtterminata ac manift- 
fia legitur,(jr infuptr huicfententu plus confeniiret certayqtiam rationalit.Nam diOio rattenalis, 
habitumprx fe fert,aut aUione , aut pafiione . St enim rattonalis dicatur certa propofita aiJiene , e» 
quhdad aliam ratienem habet altquam^t pajlione, quod alia ad eam rattenem habeatjtac dtnomi 
tie non tantiim et couuentt,fed qutbufcunquefibi tncommtnfurabtlibus^fiut ettam incertis. litk na- 
que ad alias eiufdemgeneris{quoad dimefionem)ratienem habent cegntta inter fe (jr certa^ad alsjt 
*utefiue ad certas rationem habet,cum fint eiufdtmgentris quead quaatitatem{ per tertiamdtffini- 
tionem quinti) tamen ignetam . Omnes igittur ratienales dici merenturyeo quoa inter fe rattenem 
habeant ^c adalias.^Hod ejjet cenfufum ac preinde abfirdumjjaud fecus fi altquam Itntam folam r* 
tionalem vocaremus^ rationis habitu./iam fola Itnea ratienem non habet,ciim ratio duos ftltem re- 
quirat terminos. 2(en igitur apte deneminari peterunt t/Lipropofitareii* ration*lts,fid ccrti aut 
determinat.t.,(^c. Praterea nec vidermu EucUdem vecaffeiU*s ratienalesJedcert*s.Capanumau- 
tem (jr Zambertum idfibi fumpfiffe tantum ^quare citm appefitam huic ^htu diciionem fcripfit 
TheonSiXiycpfiftim* nac diffinitiene nenGrac* Eucltdisvoctm{qu* fetius «ffirrBj; dixijfetfro 
inc erta)ftqumti4i eftfed manifesium eli eum extr* Eucltdis Jententtam irratienaUs vocem protuUf 
Je:quafi per ratienis priuatienemyincertM nuncuparet magnitudtttesy qn* inttr fe.vt dtximuSy cer- 
t*m(jrcegnitam ratienem hahent ,*dcert*j vere bcetiitc0gt»t*mvtluidctermtn*tam habeat ra- 
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tienem^ Umen eam hMbeftt habnudmtm fiue rejpe^um^ qui ratio didtur inter qu4Htitates eiufdem 
generU ■itertiAdiffimttontquinti^vtlatiuifreamio dixtmus.^are fedhac citm omnem irratio- 
n*lu autrat lonalis^litet tritam deneminatienem^b hutms decimi lihrt theerematis{ Uneis ac fUnis 
tmmerite attributam)auferemus ^eamque rationalisaut trrattenalii vecem incertam aut tncer- 
tam{frofrtamearum deneminatienem)cenuertems4s,ldnos fectjfe^vtveram harum quantitatum 
deterrmnatarumaut indetermtnatarumfigmficationemfrofria vece refonemus .^inetiam vt 
rmfrefrtarum dtc7ie»utm(ratienalij ^ irrattenalis) aliufionem euilemus, ees qut hac le^erint, ar- 
hitrarifrecamur. Omtiiumigiturfibiinuicemincemmenfurabtliumejuamhbetcertamitcere tote-' 
rimus,cum ea nebis frofofita ea de caufa fuerit^vt iUi relitjuM cenferentes certas aut incertas dic»- 
musjfyfethtfis etenim lineamfrefenens eam certam denominat^ vt att qutnta dtffinttto, qua fre- 
fefitam ctrtam dtcit^io qued frofofita fuerit. 

Diffinltlo oSiaua. \ 
Er qiiod (juidcm apronofita redla linca quadracum ccrtura. 

Tyiffmtio fiona. 
Et quxhuiccommcnfurabiliajccrta. 

DiJJinitio Jecima. 



Qux vcro huic incomracnfurabiIia,inccrta dicuntur . 

Fbi exfefiut Euclidts frimi gtntris quantitatum naturam ( quod tH longitude fiue linta) ad ft- 
eundumfroftrat eiufdtm quantitatisgtnus^ hoc tsi^d fuferficieni^qtut longum cr litum centinet. 
K_A it mtur quadratum quod fit tx frofofita rtHa ltnta{ta inquam qu^ certa fuffofiia fuit) ctrium 
idto effe^queda certa retla ftft multtflicantt {ytlutt tn numeris)nafcatur. Et injujier qu,t huic cer- 
to quadrate qu4drata,areajiiferfictes,ftue qualibet flana commenfirjbtlia fuertnt, certa fimiliter 
•vocarifracifit .Cum enim Jatis fuferque dixerimus commenfurationis eriginem a numtris frediif 
y?, th auod omnts numtres mtttatur vnitas. Prattrta numtres tx ft quantttattsnon tfft,fedquate- 
titatibusadaftabilts.Si quantitati cuidam afflicetur numtrns ,tam intettdtm aquds fartts ft- 
ifam efft^ quot fuiit vnitatts in te numero tnteUigemus. Si enim ilU vmtates altam quaniitatem • 
metiantur,alta quauis licet refetitioncerunt commenfurabdes^ex frima dtffintttone hutus) lUs ma 
^Hitudiites . Si itaque bin^t Itnex xquales fuerint , aquales vnitates ac vnttatum aquam fufcifient 
^fnultitudinem. Et igitur fub tllis comfrthttifum quadratumvnitattbus cenfiat ab tarumlintarum 
itquis vnilatihus erigintm ductntibus. .^inttiam naturam illius flanifiqutntibus^ nemfe quadra 
tis^ciim fub xqualibus centtneantur vniialibus. Si itaque recla iUa xquales{ hoc efi^vnica illa cert* 
his fumfta)quadratum fufcif iant, illud ideo certum erit^ qued ex eifdem frofefit* line* vnttatibus 
generarifotiierit.,^^ia vero quxlibet flana eiiltm quadrato cemrtunfurabilta eadem menfura me- 
tiri fotefijuc menjura vnitatu vices virumque flanumnumerantisgerit^ac tdcirco tlla flana quit 
ab etjdemvnttattbus cemfofita diuerja quauis multitudinefuertnt,commenfirabilia dicemusad- 
inuictm ^ciim lUis tidtm affltccntur vnttatts.J^od fi linta frefofita alia comfaretur,fotentta^ 
tantitm cemmenfurabilts longitudine vero nequaquam ,ferJJ>tcuum erit, cemfarata longttudinem 
(Jeorfum fumftam) incertam effe,fetentiam vere certam.^uare Unea deneminattonem certam dt- 
cemus : Sufficit namque fetenti* aut longttudinis cemmenfuratie, ad certjt denermnattenem acqui- 
rendam. Sluod fi iffi frofofite certe quadrato ftue flano,alia cemfaretur fiferficies, cuius nuUa 
vnitates iffim mettrt foftnt quadratum,ftrfiicuum trtt iffas vnitatts alicnas ejfe ab his qua ean- 
demquadratam fuferficitmcemfefuerunt.Et freinde iffi quadrato cemfaratamjuferficitmab a- 
litnisvnitatibus comfofitam, incommcnfurabiltm effe. Nam p commenfurabiles ejfent^ eadem vni- 
tasvtrumquttorummttirttur.^uart merito hanc fuftrficitm {iffi ctrta tncemmtnfurabiltm) 
inctrlam dictmus^eo quod if fim ccrtx frofofit* vnitatts dtttrminart fisit ctrtam rtddert nen va- 
Itant. Nam vt dixtmus^ncertarum denomtnatio qualibet a relatione iffius frofefita cert* defett- 
det , qm.tcunque ea fuertt in ffiecie fiue quattU vnitatis quantttate numeretur. Uti utatur autem 
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vfiitdtMmfpiciesfiHe natnra cumaftitmero radtcemnon habente^ eandemradtcem educipofctmus. 
Cmm enim ea nuUM hniui numeri habeat vnttates (eif quod eius nuila fit radtx) mantfestum relin- 
ttuuur^vnitates eidemafflicatM a frioris numenvnitattbm alitnMefe^quoniamfialten^ nom 
lp„f \ft radiccm numcrt exfrimerent , quod fieri non foteji^ cum HutUm habeat, ex hypothefi, 
Jdem in (]uauis radice numerorum dicemas,fiue quadratafiue cubuafiuefurdefoltdaAut alia fue- 
rit qu^libet. .£i!u^ igitur quantttates a certarum vnitatibus componuntur, cert.t erunt. veri 
^b earumdemvniiattbmcomponi.von poffunt , incert^ dicantur ,tanquam ab alietiu vmtatibus 
camfiofitd. Oliuceretur tamen quadrangulum rectangulumfub lineis potentta tantumcontmeMfitra- 
tbtmutcomprehenfum^certum nondici^icet ItneailU cert*dicantur. ^d hac dicemtu harum U- 
nearum vtramque lengitudinem^vt lam diximm,certam non ejfe^qu^ quidem tncerta longitudotl- 
ludproducit reffan^ulum^fedpotenttaearumvtramque tantitm certamefic^u* demmttnationem 
certitudintsline^eampotentitrtbuit.^are redangulumex carumpotenttacerta conftans^ cer- 
tumerit,quodqutdem fubtncerta.earum Ungitudinepreducetur. Incertumerit^vt latius patebit 
vtgefimaprima propefilione hutus.Ea de caufa dicemus incerta reffangula bifiriam pracipue gene- 
rart,exbimscertij longitudine tantumincommenfurabilibus.Scilicet cum fubtUiscentineturre- 
Banzulum.per vtgefimamprtmam, cum ex iilis contunais fit quadratum^per trigefimamfextam, 
Cr clm a maioriauferturminor,reliqua quadratii{perfeptuageftmamtertahuius)vtposihacvi- 
debmus.Uuius efi caufa quodin his modisfempfrcoferunturlongitudinesfibiinuicemincommen- 
furabiles.&ideoincertumprodiicunt. St autemearumpotentu {qua commenfurabtles funt) coUa- 
tj pLtnumcemponant.iUud necefario certum erit,c»m coufiet ex petentia petetttu certt cont- 
fnenfitrabtli. 

Dtfjinnto 'vndeclma. 

Et illa potcntcs,incert?.Siquidcm qiiadrata fucrinr, corum latcra,inccr- 
IX. Si vcro aliacjuxdam rcdihnca fucrint,Linca: (jqualia ipfis quadrata dc- 
fcribcntcs,inccrt2 crunt. 

Futurum bquendi modum fibifumit Euclides^cum dicat, & illapetentes, linex ettnim petentet 
illa pUnaqu^pfopefito certo pUno tncemmenfurabilia efje dixtmus^ tncertxappellantur^qH^cua- 
^ue fuertntred/tltnea.T(am(iqu4dratafuerint,eorumUteraincertaltneaerunt. Siveroalta re- 
£iilineafuerintJLtne*dtfiribentes *qualta auadrata tpfisreailineis^ incertxfimiliter appeUabun- 
tur. Potenttam namque linex dtxtmut effe fuperfciem qiiadrate ab ea defcriplo aqualem. Cum tgt- 
tur linea tn fuas vnttates duiia, quadratam generat fuperficiem^ ipfam fuperficiem ex tpfius ItntM 
vnitattbus genitam effe dtxtmm. Si igiturgenitxfuperficiei vnttates.,vnitattbusprepofitafuperfi- 
fiei{ex hypothefi) fint alien^.,citm fint tncommenfurabilesjequetur linea certa propefitamfuperfi- 
ctem qenerantis vnitates,vnttatibus linea^incommenfurabilem areamgenerantts alienM efie. Pp- 
tens igitur aut generans tncommenfurabilem aream certo pUno ref/a Itnea^ncerta dic etur/o qiud 
altenasa certa propefita habeat in fe vmtates.lUudvnum ac idem effe att Eucltdes^quJcunquefue- 
rint pUna.Tiamfifint quadrata,loquitur de eorum Utertbusfiue radtce.St vero alia fuerirJrei/i- 
ltnea,h$c eft,re£tanguU.paraUelogramma.$entagona,trafefut,&c.CifmfinguU intrianguU & fr$- 
tnde tnquAdrata{perdecimamquartamfecundi) reducantur.InteUigit eorumquadratorumreat- 
Itneis prxfatis aqualium Utera^ tncerta dici: co quodareM incerttsareuaqualcs,crproinde incer- 
tM,producarA. . 

vero diximus quadratam fuperfictem ex vnttatibus linea iUam componentibus fiert, Re- 
minifci oportet eorum qua dixtmus ad fnemprtnu diffinittcnisfiptimi,vnitatesfiilic et naturam 
eius cut applicatur fempcr infiqui.Sctmus quidem infinttM line* vnttates nufqtiamgenerarefuper- 
ficiem, citm Utitudme careant. Sed cum dtctmus fuperfciem ab vnitatihus lineagenerari, I nteUt- 
gemus vnttates UIm centtneri fin^ulM fub btnis vnitatibuspropofita linea, tnquafuis vnttates fe- 
<7-f , hac lege ftent resianguUjub binis lineis cententa,per frimam diffintlionemfecundt. ^M 
dicentur v nit.it es quadratum tetius reDx prepofita metientes^ cr ipf"*^ quadrati naturjm fiitan- 
tes.,quodfemper fubvntcacentineri Itneadtxtmus. Siqutdembina preferanturltncs.quarumab 
eit comprehenfum reflangulum vnttatibus diJtinguere velimus.<^lteramearHm{qti.tcunquefHe- 
rinl) fempercertamprepofttam dicere poffumus.,CHi reliqua conferenda ef{.,qu.tfi per vnttates pro- 
pofita certacommettfurabtUs, distingui foftt^ hx vnitates finguUabinis Itneisfumftx^eGangu- 
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U c emprehenJent,fub hinis Uteribtu coThmenfurAltbus comfrehenft, tjM* tjnidem vnitates reHan^ 
gul um t ot um numerantes, erunt. J^ia vera cuiujhbet vnitalis lonptude cr latitudo certa J 14/11 U- 
ne^^umfntcert*commenfurabiles.Ipfireiiangulumcerlumfroducent,cun4t<]uidem ionqitudo 
(irUtitudo esi determinata , fiur ^hth. J^ed fnllt frofofitJt ctrta alia comparelurcerta,iffp0ten- 
Itj tantitm commenfiirabilis^ longitudtne verbnequaquam. ful^aium eH earum linearum vnita- 
tes incemmenfurabtles ejj'e,ex hjfotbefi.Siluare reliangulum fubvnitate cerlx line^^crvnttate 
relteju^ priori incentmenfurabtli comfrehenfum.^ incertumac tndetermwatum ejfe. Nam aUeram 
eius c ertam dtmenfionem, reltqua incerta indeterminat. idctrco ex hts vntlattbus uidtterminatts 
cohH ans reciangulum^tncertum ac tndeterminatiim crtt^hec c(}^ tiatura ttus quod fit tx fropofila 
slieHum.S i vero eidem prepofita bin^ potentia tar.tiim cemmenfurabtles efferantur\adtnuicem ve- 
ro Ungitudine c ommcnfurabtles exij}ant)qux rtflan^^ulum comprehendant,PerJptcHum tft etus re- 
anguli vnitates fub lineis tpftcerta incommenfurabilibus contineri,aque frcundum longitudtnem 
4C latitudtnem. Et nthilominus certas effe:nam fub Itneis lengttudine Jibt^ (jr potentia Jibi,ac prepo- 
fit* cethmenjurabtltbM conttnentur . Sed quia earum potentia certa prepofita cemmenfurabilis fuit 
fequetur fub tpfis comprehcnfum rec7anguUim,(jrabhisvnitatibus corrpefiium^ipfius certaqua- 
drato commenjurabiie {(jruleo certum) effe. Ntmpe reiiangulumex iifdem qnadratcrum vnitati- 
bnsconHans^eidcm petenti^ cuiquadratacemmenfurabtUa exttteruntyCommenfurabile fitt. 

*TropoJtm primd. 

Duabusniagnitudinibus ina:qualibus cxpofitis,fi a maiorc aufcratur 
maiusquam dimidium,& cius quod rclidum cft maiusquam dimidium, 
fdquc farpc fiac,Rciinquctur tandcm magnirudo miQor,rainorc magnitu- 
dinccxpofita. 

Exponatur dux magnittidtnes ax^gd.-A ma- tc f 

ure autem o d auferatur maim dtmidio fciUcet ^ 

» z, rurfus reUqui g z maius quam dimidtum ^ — 

fiiUcet zi^(^ ficfape fat-.Dtco landcm reUnqui poffe magnitudtnem o i minorem ma^nitudine 
A K minort txpofita.K^ddantur ipfi K k tot aqualts,queufqueaUamii o e.xcedantyper ^^tffi. qutn- 
tifintf^ A K,K T ^ T t..^oties vero feHa eH tnt ^ v.^toties fecetur d c,ablato fepe pUu dimi- 
dioin t^i^cifmautem K ijit mator aUa c D,fidex Atauferturt tnonmaius dimtdio^a reUqua 
vero c u aufertur z v dimidto niatus./eUquum o z ertt tdeo reUquq a t mtnus.Eodem rurfus argu. 
mtntOyquiA a maiori a t aufertur k t non maim dimidio^a minort vero o z aufcrtur^ tx hjfothefi^ 
2 I maius dimidioffiquetur reltquum c i minus effe reUquo a i.,magmtudine tnquam mtnere ex. 
pofita . Duabus igiiur magnttudtntbus expofitis^Q^c. \^Uas vbi tantum aufertur a maiore di. 

midii fpe,Duplctur K%mtnorquead ^ T j 

excedat 0 d maiorem intcr ^yjecetur 

uutem bifariam o i> in^tquaUs numero ^ 5 \ ^ "** 

fe£itcnes ipfis t cr *-* fi»f i & i- :queniam ficut tota Atad dimidium \ t ficitt^ stad At.fic 
funt cv>adoi(Jrciadci {nempe tn dupla ratione) AEqua igitur rattoneficut AtadK tfic ertt 

CD4dGi(per22 quinti ) fed mator eH Ktipfa gd (per hypothefim ) mator itaque erit a k ipfa 

o 1 (^f r 1 4 qniMti) cr proinde c 1 aUato fjtpe dimidio fit minor ipfiiAt, 

Nendefueruntqui huius theorematisimmenfjminquantitatespetefiatem refiringere volue- 
rint^ppofito argumeHto ex decimafcxta tertij,int:r qtiot potiorfuit Campanui^cum dictt angulum 
centingenttxfemper mtnore reUnquiqueUbet recltUneoangulo.Aauoftpiusplus quamdtmidtum 
abUtum fuerit,& ideo videri hoc theorema nugatorta exceptiene fgdandum ejfe.S oluit autem hec 
argMmentum.dtcenshosangulos non vniuoct diciangulos,ac curuum c-refium diuerfa effegene- 
TO^uodnos omntno faitrt non peffumut.Nam anguUrecitUnei.,(ir nfgiiU contingentu idem efige- 
»HS./fuoadquantitatem,Ucetquoadcommenfttrationem fint diuerfa.^ngulerum etentm quantitas 
ittfiU incUnatione Unearum conttneturiVt quafuerit maier mtnor,velaqHaUs incUndtiCjquanti- 
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tates amHlorHmJcqiuUs vel tiuefjuales oUe»djt.J^JreJeqifitur omnes angiiios pbuos iJem habe^ 
quaniitjtis oenus fcilicet inclinjlionem.veluti omnes lineas uJem quuntitMis genus, longitudi- 
habere dtximus Juferficiesveroidemaliudgenus longitHdinem,Jciltcel cum latitudinejo- 



re 

rtem 



iidaveroaliud^enustresqu/demdifnenjiones^vt quandoque dicemus.Et igttur omnes angulos 
fUnos ratioiiemadinuicem habere,qiiJ ed habttudo magnttudinajn idem quantitatis genus habcn- 
iium iertudiffinttionequtnti:&licetangulus contingentix fer multiflicationcm reaHuieum 
ntnfojiitexcedtre^ameneiusquantttasquainfola Itnearum iMlinatione confiflit ^mubiplicat* 
refhlinei quantttatemexcedet.quinettamreliiiineus multiplieatus contiKgentt* anguluM exce- 
det^fic idto intereosratio^ertt perj^difjinilionem quinti .,alter enim muUfpltcatus alterum exie- 
det.Non itaque CampanifoUittonem reciptemus eos equidem non ejfe vntuoce angulos aut eiufdem 
oenerts.cum hac fufficere non videatur.Sed dicemus hoc theorem.Ue EucUdemgeneralemfuo mo- 
re quantttdttbusgeometricis lcgempr.tfripjijje^qu.tquidcminfe habcnt omnes numerorum afft- 
nitateSracinfuperaUasquasnecpattunturnttmiriinterfe. Hutus iiaque ret gratia binds protuli- 
mus hutus theorematis demonUrattones.frtorem qua matus dimtdio absirahitur tndeterminate ac 
confus> ,cum tlludnec determtnet F.ucUdes-.pofteriorem vero qua dinudtuinpracise fubtraht praci- 
pienttS4dcmfqutositndtmus.£lHxpojitrtorcum ad numtros tantitm attintat.,obitnumilUtd \6 
tertif Joluere non poterit^o quodaftguU tllt numerorum rattonem nonpattantur.Sed qttta prior de- 
monUrattotnvtraJque fc4luetnumerorum.,ac quantitatum incertarum affinitates .^geomeirtc» 
meredomtnatur^afatisfuperqHepropofnumiUudJoUtelproblema^ablatoqHidemanguU reifiUnet 
plufjiiam dimtdtofhUcet ablato anguU» mixto ex curua rectaque compefito,vt liberam ab EucUde 
vUra dimidium quanuis perm ffam fumamus quanttlatcm,tunc tandem ntinor reUnquetur angn- 
lHS.,an^ulo contingentije propofito.Juxta hums theoYematisprafcriplam legem^utquidem erit aUut 
tonttngeniue angulf/s, vt latius docutmus fuper eadem decmafexta tertif. 

rPropo/itto fccunJa. 

Si duabus magnitudinibus inxqualibus cxpofitis fublara fcmpcr mino- 
rcamaiori,rcliqqanonmctiaturpr?ccdcntcm,incommcnfurabilcs crunt 

ipff^magnitudincs. 

E.vponantur dnx magnitunines in.tquales a » (^* c d: b, i x 

Toltaturautem amaiori o d tpfiK taquaUs z o,quouf ^ _____ ^ 

que Jitperfit o z minor priore a b, «i qua tollatur eide ^ ^ 

xquaits I ^i^ficque ftptuj fiafuic nufquam reUqua Kxme 

ttaturpracedentem ozveli t.Dico pojitas kug^ov incominenfurabiUs eJJe:auodfinonfinl ^fueti* 
tur vtrafque aUqua e magnitudo.Cum enim o z pcfita fit minor t eUqua i vjioc cii tpja a b ,fimiU- 
ter K 1 minorreUquax t.^beifdem Ktcrov aujertur plujquamdtmidium^cumvna tollaturfxpjus 
abaUera.Tollaniur itaque{ perprtmam huim)fipe quoufqmt fuperjit aUqua magnitudmum k i vei 
c r minor \ mttiente tpfas KtC'^ D.quoniamautem r metiturtotam o D.^abUtamzD{cumme- 
tiatur K B fibi aquaUm)metietur cr reUquam c 2 ( per fecunda communemfententumfeptimt)me- 
tieturque Jibi aquaUm 1 Vsi igitur metialur totam k B,c-ablatam i b metietur O" rrliquam k i.,Je- 
ipfa E minorem.Nam iUud infmtte ftmiUter fiet., quoad ventumfit ad minorem % metienle{perpri- 
mamhutus)vt dtxmus.maior igiturvmetielHr minore fciUcet Kivelc Ziquodferinopotesi.,nul 
lai^iturmetieiur ipfas Kto-o D,qua ideo Junt incommen/urabiUs.Si ttaqueduabiumagnitudiKi- 
bus t»jtquaUbu/^c^c. 

Proppfitiotertia. Prohlcma i. 

Duabus magnitudinibus comracnfurabilibus datis, maximamcarum 
communcm inucnirc mcnluram. 

Proponantur dux magnitudines cemmenfurabiUs kz& ^ t_ ^ 

D ■Q^lLt minore fipius a matore detra&a , tnndem reUnquent 

vUimam metiri pr.fcedentem.St enimnon metireturjmom ^ ' ' ' T*^ 

mtnfurabtUs tfitnt{ex fecuda huius)a maieri igitur c o tollatur i c ipfi z a aqualis^b r k vero tol- 
latur A e ipfio i MM*lis/icque quoad reUqua z i metiatur prtccdeatem d vDico z ipropofttarum 

Kl O" 
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A z c^D G Commitnemepmenfiram^(^earuaelemnMxtnMm:ij$iia z b metit«rx> i,metietur^ 
fibi£<judlemfed(jrfeiffdmmetitur, totamigttur sTfcroxfibi aqualemmetietur. Metiturautcm 
z B relttjnam d i , tonm igitur o o mettetur . Eadem tgttur z s communis efi poftarmm a z d o 
menfuraiquod autemfit mjxima,opeRdamus.7^l/a tffa z b maior^poftas k 10-00 metitur,quod 
fifit aliqua^efe i.qnoniamv mctiturtotamoo.a-totam KT^mettetur (^ftbifqttaUmablatami c, 
Cr igitur reltquam d i , ferfecundam cemmunemfententiam fefttmi , fiquidem metiatur d ue^rf- 
bi aqualem a b ablatam metteturfed metitur totam a z^ex hypothefi^eade igitur t mettetur q- reli- 
quam 7. b , mtnoremfiiffii-,quod fiertnonpetesi . ?{ulla igiturmaior z b exfofitM a z o c mett- 
tur.Duabiuigiftir magnitudimbus commenfurabtUbits datismaxtmamearumcommunem inueni- 
mus menfiram. 

ConUarium. 

Si magnitudo duas mctiatur magnitudincs , & maximri carum communcm mctitur mcn- 
i\xxim.?iamfimetttur totas dr abUtus^metietur crprotnde relujuM^uarum vna eit maxima. 

Troftfiiio quarta. Trollcmaz. 

Pluribusmagnitudinibus commcnfurabilibus datis, maximam carum 
communcm inucnirc mcnfurara. 

rroponanturpriustres magnitudines A t c.gtiarucommun^mj^,» ^ , , ^ 
furam inquiranMS maximam . Sumatur{ex prafata) maxima duarum ^ 
Adrn mijura v^^quxfi mettaturtcrttam coptatumconfequimur^ciim ^ 

tres Ata-G mettatur, & maxima. 2(am f alia fumpta d maior , meti- ' ' * 

returprieres a fir b, eadem metiretur d minorem,per prafatum corol- , i> 

larium^quodfit extrapoteHtiam.Stvero d non metiatur tertiam Qyofiendamuscommefitrabilajef 
feD&G. Cumfint commenfurabiles a b o, aliquametiens eas, metielur & maximam duarum a b 
menfuram, quafuit d ^per corollarium pracedenttsJedmetit«rG,exhypothefi:bptatgitur o dr 
D funt cammenfurabiles. Sumatur maxima binarum o d menfura,qu* fit 

i^cum autem e mettatur d , metietur cripfus ACrt, quas d metitur . Jpft 

ftaque b tres a»g metifur maxtma :namfiaiiamaioripf.i e metiatur >■ 3 

A B G , eademmetietur Cr d pofitarum a b maximam menfuram ,per co- , . ^ 

rollariumpracedetii.St autem metiatur d (-r G^metictur crmtnorem v^^qux 
tH eorundem * » j maxtma menfura, tlla alta tgitur mator i pofita, e mt- 
mremmetietttr,per idem cereliarium^ qued esiahfurdum. 7(en eHigitura- ' — 
ita maierfumpta t^,metiens tres Ancro hec fecundo pofito : quodfi ftnt quatuor , ^ e quartam me- 
liatur^ipfa erit maximaffvero non metiaiur quarla,fumemm eiufdem t acquartx maximamcom 
munem mcnfuram^qua erit datarum quatuor maxima^crfic in quotcunque propefitis^nuicem com 
menfnrabiUbus.rlurtbus igttur magnttudinibus cemmenfurahtUbus datis^f^c. 

CoroUarium. 

Sj magninidomctiarurquotcunquc mngnitudincs , cadcm mctictur ipfarum maximam 
fncnrurjm.?(^/w</rf////r//'«j a b cpatuit n n.axtmamfiert ipfarum a b o menfuram^aut faUem 
quia ofuttmtxtma ipfarumA b^a: prafata^maxmta du4s 0 c^d mettens fctUcet e fuit maxima 
triummenfura.^aUbet ttaque tres azc metiens,quia metitur btnas a b metietur (^D.ex co- 
roU.p/afatx., quia vero metttur ,d o metitur ex eedem coroll. dr e .qux futt maxtma trium a b o 
menfura. QuaUbet igttur mettenstres a b c meltetur Crimaximamearum conimunem menfurSy 
haudficustnquatuor.Namfieadem-Lmcttatur quatuor^metutur cr maximam trtum{exn$inc 
tsienfis) ciimtresmetiatur^quafi fuerit maxtma quatuorpropofitarumfufficttfinminus,eadem b 
mettens maxtmamtrtum cr cjuartam^metietur cr earum maxtmam menfuram .^qua qutdem fuit 
maxtmaquatuormagnitudinum.^iaitaque^menfaeslquatuor magnitudtnes^metitur cr ea- 
r»m maximam menfuram.U ac lege in quttuis magnitudinum numero 'reperies,metientem magni- 
*ii4iiiesquotUbet^maximamearummetirimenfuram, 

Sb 
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Tropojitio fuinta. 

Commcnfurabilcs magnitudincs,adinuiccm rationcm habcnt quam 
numcrusadnumcrum. 

Swt commenfHrabiles magmtudines a <^ b .• Bico cm hahere ratic- ^ 

mmqKamnumerHsadnumerum^metialtir iffu K&i^lpi* o:& \ • ' • 

quoties G metitur a tet fint in d vnitates, quoties vero idem o mett- , c 

tur B tot fint in e vnitates^ quomam vnilM toties repelitur inx>&i, ^ ^ 

queties o repetiturin a & t^exhypothefi,^quemHliiplex erit a iffim 
o,-vt D vnitatis/imililer b eiufiiem o i-t e 'vniiaiis.Erit igitur a 4^/0 
V/ vadvnitatem &tad o,vt i advnitatem^& cenuertedo {fer co- 
rolkrium quartx quinti) erit cadnvt vnitMad t: ^equa rattone igi- 
tur (perii quintt) erit Kad^ ficut d numerus ad t numeru. Jpft tta- 
Que K& B rationemhaher.t numeroriim/o quodfimililer refetant cemmunem eerum menjuram, 
!vinumerirepetuntvnitatem,qu^eHomniumcommunumenfura£emmefurabiUs igitur magni. 

tudines^&f. 
l.i 

Propojttio fixta. 

Sibinxmagnitudincsadinuiccmrarioncm habucrinc qoam numcrus 
ad numcrum,comracnfui:abjlcs crunt ipfa: magnitudincs. 




SJnt binjc magnitudtnes \ & s raiionem hahentes, quam 

tiumerm o ad numerum d ; Dico k&^ commenfiirabiles ef , 

fi adtnHicem.^upt vnttates firnt in o, tet fint tcquales par- 

tes in K,vni earum partium Jtqualis eHo e, per 9 fixti, quo- ' ' ' ^ 

niatequemettturitpfamKVtvnitssnumerumG^erithadK , , . 1 a 

vt vnitjts ad c.Sedfutt (ex hypethefi) Kad »vt o ad D.Erit 
igiturjtqua ratiene ^ adtvt vnitM ad d ^per 2 2 quinti, 
tJ\letiturautemvnit4U\>numerum,metielur tgitur e ma- . 

gnitudtnem b. Ai eadtm i ^etitur ipfam k (vt patuit)vtraf • ^ ' » 

que i^itur k&^ eadem e metitur. Commenfurabtles igitur 
funt %in4t K&^ magnttudines , per primam dtffinilionem 
huiu*,Si bin^ ilaque magnitudines adinutcem rationem, &c, 

CoroHarium primum. 

Hinca(Tcquimur,propofitafcuilib«redz AaliampofTcdariB rationcm habcntem quam 
numcrus o ad numerum x).?(empe fi erdinemits i partempropoftt* recfjt a denominatam a nume- 
ro G ^er nonam fexti^ ac pelimedum^eam partem per vnitates alteritis rmn.eri d repetamus, fitt U- 
fjeaqaxfila h^nameritcadvnitaiemvt Kad tyatquevt vnitMtd m fuiad t^er decimaqHtmtam 
qui»ti.^equ4 igitur ratiene^ {per 2 z quinti ) erunt Qado numertiVt hodt reli^, 

CoroUarium ficunjum. • • 

Praetcrca fcquitur poflc dari quod cx a rc<5a, ad fimilc quod cx aliqua alia, ficut funt dati o 
ad D numcTi.Ciim enim reffif k&k mediapo(iit dari preportienalis ^^er decimamtertiam fixti, 
Et ( per corellarium decimjtnonjc fexii) fit qued a prima Kadtdquoda medu inter k& tficutefl 
Kadt. Sedficut Kadnfic est numerus c ad numerum d .Stcut igitur qued ex prima K,adid qued ex 
media inttr K&rfic ertt numerus o ad numerum d, vel vt quadratus numeri o ad medium int tr 
ijuadrata fefiterum o & D.Nam duorumquadraterum qu-t ex ipfis o & ^^vnus til medius propor- 
tienalis aumerus,per vndecimam eilaui,&c, 

Prepefi 
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Propojltfo Jeptima. v 

Incommcnfurabilcs magnitudincs, adinuiccm rationcm nofi habent 
quam numcrus ad numcrum. 

Swr K(jri magnitudines inconm>e»firabiles:I>tco »on habe- * 
rerAtienemnHtnerorum^iibdficredcrentur rattonem numerorum *~ ' 
haberctam commtnfurAbites ejfent^ex pr^fata^quod obftaret hypo- 



thefi^ cum iHcomenfurabtlesfufponatur.Non itaque rattonem numerorum habebifnt.Incommenfi- 
rdbiUs igitur magnitudineSy^c. 



Tropojttioo&aua.' 

Si bina: magnitudincs adinuiccm rationcm non habucrint quam nu- 
mcrus ad nuracrura^incommcnfurabilcs cruntipfxmagnitudincs. 

S int bin* magnitudines Kod z rationem non habentes quam nu- 
meri interfr. Dtco eas ejfe incommenfurabtles. l\(am Ji commefurabi- 
leseffent , / ^fi ratienem numerorum haberent ( per qutntam huius) ^ 

quodobitaret hypothef^qux froponst eas rationem non habere numerorum. Si igitur bin^ magnitu- 
dinesadinuicemrattonem nonhabuertntquam numerusad numerum^incommenfurabiles erunt 
ipfe magnitudines. 



Propojitio nona. 

A longitudinc commcnfurabilibus rcdtis lincis quadfata,adinuiccrara- 
tioncm habcnt quam quadratus numcrus ad quadratum numcrum. Ec 
quadraia adinuicem ratioccm habcntia,quam quadratus numcrus ad qua- 
dratum numcrum, latcraquoque habebunt longitudinc commcnfurabi- 
lia. A longirudine vcro incommcnfurabilibus rcdis lincis quadrata adin- 
uiccm rationcm non habcnr,quam quadratus numcrus ad quadratum nu- 
mcrum. Et quadrata adinuicem rationem non habcptia quam quadra- 
tus numcrus ad quadratum numcrum , nequc latcra habcbunt longitudi- 
nc commcnfurabilia, 

fJuiusproUxi theorematis du* funt conclufiones breuiores ^fctlicet quadratarationem habere 
quam quadratt numert^ quadrata habere latera , longitudtne cormnenfurabilia^fefe femper ne- 
c ejfaribfequt.Contra l ero quadrata rationem non habere quam quadratt numeri, ^ quadrata non 
habere latera longitudine cemmenfurabdU fefe fmiliter necejfario fequiJ>uodautem dicit Eucli- 
des longitudineyl{cetperJeJItnotum,lincjm tatum longttudtnemhabere,tamenquia linearumlon- 
gttudincs qnadratorum ab eis genitorum notitiam prabent ea quadrata Unearum fotentiam dixi- 
mus ^ariim vero particularem quantitatemjongitudinem nominauimuSyVt ea qu^ fua farticulari 
quantitatevelex fe genitapetentia cert.t commenfirabilemproduxerit magnitudinem,certa di- 
catur ac numerorum ad certam rationem habens.^^ vero nec particulari jibi longitudine nec ab 
iffa genita potentia certx commenfurabilem produxerit magnttudinem^ incerta dicetur^ ac a nu- 
mererum rattonibus ad prepofitam ccrtam penttus aUena. 

Sb y 
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HU txfofitts prcfonantur binx rt^U a 
lonqttHdinccommenfurMts a qmhus 
fant auadratd : Dico earum quadrata ratio- 

nemhAbere quam quadratus ad quadratum ^ 

»umerum..^oniam k&^ funt cemmenfu- 
rabiles.Ipfi rationem habent numerorum^ 
fer quintamhutm^habeant quamnumeri o 
ad D. Std iffarum a ^ b quadrata duflam . • • • 
habent rationem quam ifft a ad zfer corol- 
iarium vigefima fexti -.numerorum autem • • - » 
c D quadratt duplam fimiliter habetit 
quam ipfi c ad v ,per vndecimam odaui. ^ ' * 
t^ttur rationis Kadn vtl o ad ofqua eadem 
csipercensiru£Honem)dupUfuntfingHU • 
quadraterum pUnorum^aut equidem nume- 
rorum rationes. Sijtjtrt .tquales adtnuicem • • 
funt per fextam communem fententtam. 

^uoniamtiitureHKUtusadiUtus vt Q , , « j j 

l^merusad^numtrumfequetureffequadratum rtif^ Kddquadratum rtU* b.t/ qitadratus c ad 

quadratumv numtros. 

SecunJo fi ponantur quadrata rtclarum k&^ rationtm habtrt quam quadrat i nnmtroriim o 
ir d: I>ico rtaM K&n Uttra,efii longitudint commcnfurabilia. Ciim tmm quadrata rtcUrum a 
(jr > dupUm ipfis habeant raiionem^er coroll, vigefim^ fexti. Xluadrati vtro ipfirum cdrDn»- 
merorum, fimiliterdupUmqnamtpfioadt>rattonemhabcnt:quxttaqueaqualtumrattoniimfunt 
i}imidia,6- ipf^ f»nt aquales.Erunt igitur Kadz Utera^vt oadr> mimen. Rta* itaquc a & ^funt 
commtnfurabilts longitudint^ptr ftxtam huius. 

1 
f 
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TertU vtrodr qnartJt partium dtmonHratiofitptr argume»- 
tum abhyfothefts desiructione. Sitntm bina Itntt a b ponantur 
Unqitudine incommenfurabiles : Dico earum quadrata rationem 
non habere quam numtriquadrati.^od fi (ectts effe credatur, qua- 
drata fcilicet redarum a&b rationem habere quam quadratt ntt- 
meri, IpfxK&v erunt {ptr fecundam huius parttm ) longttudint commeafurabiUs,contra Isjfo- 
thtfim^ua fttpponit tas incommcnfurabiUs. 

K^d quartam autemft quadrata rtdarum a cr b ponantur fien habere rationtm quam quadra- 
tinumeri: DicentCtorumUttrayfctlictt rtifas k & ^ tfft kngttttdinecommtnfurablUs.Tiamfi 
effent Uncitudine commtnfurabtUs ^defcripta ex tpfis quadrata ^rationemhaberent perprimam 
partem huius quam qtiadrati numeri ^quod obHaret hjpothefi.St igitur Utera fuerint tncom- 
menfurabilU ,eorum qnadrata rationem quadratorumnumerorum non habtbunt.Et preindtfi 
quadrata rattor^m non habcant, quam quadratt numtri^ nec torum Utera Jongitudme trunt com- 
menfurabilia. A UngttudinetgiturcommenfurabtUbmrtdis Untts,&c. 



M 0 N ITVM. 



HancdemenBramt fecuncCoTheonperprtmamfixti^quamdemonsirattonem ideo reUquimufy 
hreuitati confuUntes:ac infuper quia fextiprima continuM,nonaulem difcretas docuit quantttatts, 
/juart pofiponenda fuit hac demenfiratio ti quaptr theeremata vtrifque{difcreiisfciUctt crconti- 
nuif)propriafropofitum concUdit . Animadutrttndum tamen exifitmauimus, feUentesaUqucrum 
cbieifa^fciUcet ciim fimiUs pUni numeri non quadratt rationem eiuam quadratt habeant^per 260- 
ctaui . J^drata vero raiienem fimiUum pUnorum numerorum habentia habent tdeo & quadrato- 
rum numererum , & tanien tllorum quadraterum Utera numeris exprimi nenpet erunt , c um pUni 
non quadrati radicem qiiadratamnonexprimant numeris: & proinde illorumUtera numerisnon 
expreffa prepefita ctrta incommtnfurabilta effe^contra fecundam httius part em. 

Adhxc dicemus.,Ucet quadtata rationem fimtUum pUnorum numerorum habentiafia Utera itf- 
dem vnitatibus^qua ctrtam frofofttam metiuntur referre nonfoftnt^aqut de cauja ifficertx lon- 

gitudine 






1 














c 






1 




D 







LIBER DECIMVS. ,oi 

f // Hdmefmt incmmenfurihilia: tame» citm fottntia eidem cert* cometifurentttr^ CT ratiouem ha- 
teaftt interfe quam qMadrati numcrt^eorum latera raiionem wter fe jeruahunt^ tjuam firuar.i qi/a- 
draterum numerorum^eam rationem haheritium)radices^ tjuare inler fe longitudtKe comme>,jura- 
htlesfnntAd certam verhpotetu tantum.Namji diuidantur (juadratorum taiera m tetidemxquat 
fartes^tjuotjunt 'vnitates tn radictbus quadralorum nurnerorum eam ralionem hahentiam sferjpt- 
cttum eU eMfartestnfe dHftM,tottdem vnitates., quadrata comfonetes.ifroducere,quot freducunt 
radicum vmtates inje duiia.,cum fint aquales numeri . £>uare jiquadrata feruet numererum qua- 
draiorum raiionem ^fequetur eoritm latera radunmferuare raticnem : fcdradices ciim Jint nnme- 
rt^a latera{rattonemnHmerorumferuantta)commenJ'Hrabtlia erttnt,ferfixtam hutus. 

Stt tn exefliim quadrata numeris a b ^ d e exfrejfa., quo- 
rum radtcesjine latera fint \q ^Dt .Stnt aule quadrata o h 

K M rationemhahcniiaquamhahentftmiles flam iu ratiO' 
neifferum a b c^ d e numerorumcensUtuti . Profcftt.tvero 
reilxftnt a c o f, quoniamquatuor h.tc quadrata numeris 
txfrimHntttr,commenfurabiltaerunt . J^ta vero quadrata 
AK^Dh fernumeros quadratos e.xfrimunlHr.^ eorum Ltlera 
ftr numeroru radices exfrtmentur : fed citmquadrata o h c^ 
K M fer numtros non quadratos exfrejfa fint,eorii latera nume 
ris txfrimi non feterunt.His maxtme quoru mutttflicatie fer 
fequadrata lila refiituat .^fer hos ftmtles ftanes numeros ex- 
freJfi.,Suare 1 8 ^ 8 numerorumquadrata o h ^ k m exfri- 
mentium , r iim nuUa fit radix: iffurum quadratorum radicrs c i k l nuUis numeris exfrimifo- 
terunt: igilurrecia kc^gi togttudine tncommenfurahtles eruntJimtiter d f cf k v.Potenita ve 
re commenfurahiles , citm arex ralienem haheant numerorum . Sed quia funt quatuorfrofortiona- 
lia AzadohvtGuadKM ,fequetur ejfe Kcadr>f yVt oiadmi. reilas,fer i j fexli. Atqut kcad 
D F rationemhahet numererum.,0' igttur oiadKx. ratienemnumererii habehtt. Erunt ttaque com 
metijiirahttes refU c i cf k t {quadratorun latera) fcr fcxtam huttts. .QHOtiet igitur eadem menfit- 
ra metitur recfas a c c^ d f , tottes alta quadam metitur relias c i c^ k l, ciimfint m eadem ratte- 
ne.Stcut tgit ur teta Kcad tetam c i fic vnitas metiens Kcad vnttatem mettentem eadem multitit 
dineo \.^er \$ quinti.TetaautemKctotio itmommenfiirahitisesi.Et igitHrvnitMvnitattince' 
menfiirahtlis erit.,vt fatehit decimatertia huius. 

Hanc fere non fuo loce fentmits demonJirattonem,vt mentthns incutcemus emnem incertarum i 
certis ^ tntcrfe dtfferentta^b vnttatHm exs exfrimentium difitrenlia orirt.,quti ciini r.uUas{ettam 
quantumuis 'ahfitfts)vnitatis fartes fro communt menfura fujcifiant., hac de cauja tncommenfiira- 
hiles.,Crfroindeextraemnemaffinitatemdifcretamdete£i*,incerta ac indetermiiiata dtcuntur, 
veluti a frofofit.t cognittone diHutft.Hinc adfiilHrornm intelltgentiam facile fr.tuidemu{,btnM U 
ttcM certx frofofit* tongitudine incommefurabites^intcr je tamcn cemmenfurahttes)certam aream 
centimtre, cum earum vntlates adinuicem dufU certum freducant quadratumy aut eidem quadra- 
te commenfurahite .^addttis qutdemaHt ahlatiivnitatthus.Sicut enim quadrata c n k m {Jimtlthus 
flanis numerts exfreffa)a Itneis ifjicert.t iKcemmenfurahihits tongitudinefacia certumfroducHntt 
haud fecMs tinearum fciticet o i k i fegmenta , vnitatthus certarum a c d p multiludine aquatiay 
ai iffislongitudinetncemmenfurahttia^fertottdemvnttatesfefitorumK^ d %.ferterumvniiatihms 
muttttudine xquales ac conienfHrahttes.,mainitudine tamen in4quates.,certa o \\ k wfroductii qua- 
drata.jquorum quantitas eademreferlurfer has vnttatesa reclis incommefurahttthus certis ertasy 
qua frofofita futt fer numeres flanes (ne autem quadrates) 1 8 c^ S,querii vnitates certorum vui- 
tattbus eadem aut a/fuates extJiStfimilia flana censiitutntts: inaquales antem his qua aqualia iffis 
ftanis quadrata cenjiiiuuntyftutucre ac qttantttate.,iffijque comenfiirahiles.Planerum ttaque aqua- 
Jes funt vnitateSy laterum vere iatquales , eadem tamen rattene qutltbct ceniunila, 

JBatio. 

Ec manifcftumcfl: cx his,Iongitudinc commcnfurabilcs Iincas,fimul 
cflc & potcnria.Qiix potcntia vcro non idco cflc & longitudinc. Loogitu- 
dincautcni incommcnfurabilcsjnonidco cflc Sc potcntia. Qua: vero po- 
tcnt'ia,crunc (imui & longitudinc. 

Sb iif 
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Infert db hic rona qmtuor EuchJes^rrmum amdem^cHm commenfuratto 4 numerorHm ratio- 
prodacaturritt liHt-t* longitud^ne commenjurabtUs necejfirto habere earum fotenttam {hoctsi 
,JeudcfiriPtaqttadrata)commenfurMlem.CumentmUnex habeant numerorum rationem,(}r 
quofuu mr,ncres ferfi liceat ducere vt quadratos froducant.ltnearum igilur quadratafeu potcn- 
tU,quadratorumnumerorum ratienem habentes^commenfurahtles erunt. K^dficundumautem^fi 
Une^potentia fint commenfurabiles^oa ideo fequitur cm effi comcnfurabiles loBgitudine/aaxm^ 
vbipotentix tUx ratione quadratorum^ut fimiliu pUnorS numererS non feruant.Nam earumfo- 
ttntiarumfiu quadratorum Utera^ongitudine incommcnfurabiUa erunt , exi lttma partc huius 
non^. ^^d tertium^it longitudwe tncommenfurabiles recJas non ideo effe fotentia incommtnfu- 
rabiies-.NamtlUlinexquandoqueeffefoffunt lateraquadratorum^on habentium ratienem quj- 
dratoriimnumerorum^quamuishabeant rationem numerorum ^&fic commenfurabilta existant. 
Mac ivilur de caufa^lonfr^itudo incommenfurabtlu non fempcrfotentiam generat incommenfurabi- 
lemJed vt patet fifec»mmenfHrabilem.K^dquartumautemfilinexfotentiamincommenfiira- 
btlem habeant,necelJario longitudinem fimul habebut^uodfino efet earum lengitudo tncomtnfu- 
fahilu^pfiraticnemhaberentnumerorum^qui pcrfi duHi potenttus feu quadratos froducerent 
commenfurabiles,contra fofitum^ciimfuffominturpotentu incommenjurabiles. Potenttarum igi- 
tur incommenfuratie longitudinumprafefcrt incommcnfurationcm. 

CoroUarium. 



Diflimiles plani numeri rationcm nonhabcntquadratorum numcrorum. Si enim haheret, 
fimiles effent pUni^percoroUariionvigefimafipttm^ oflaui^ontra propofitum,non igitur habenf. 
Et tdeoquadrata rationemdifiimiliumpUnorumhabentianumcrorumJatera habebunt longitu- 
dine incemmenfurabilia^er vltimam partem hutus nona^im ea quadrata rationcm non habeant 
^u- dratorum numerorum, 

Lemma. 

Qiiotlihctbinos numcros difTimilcs planos inucnirc.rro/^e/f/* ititmero conferantur quetli- 
betinratione fuperparticuUri^ul fuperbtpartiente.Tiam hM rationes hahentes difiimiles funt 
fUnu,ferceroUarium vi^efimafext.t oilaui.Praterea fumantur due,quorum alter tantum fit qua- 
dratus^Jtum hi ratieneninoh habebunt quadratorum^er z^onaui^uarefimilesfUninonfunt^fer 
viqefimamfixtameiufdcm.Infifer fiinterduosnumerosmediui cadat proportionalis,extremi ra- 
tionem habebunt quam quadrati.Nam ex vigefima ociaui tpfi funt ftmiles pUni, & proinde (per 
vtgefimamfixtam eimfdem) rationem habent quamauadratifiquidem econuerfe inter eos nuUus 
cadat mtdim^pfi rationemquam quadrati non habebunt.Namfi rationem quadratorum haheret, 
fimilespUniejJent^erceroU.itgefim^fipiinuociaui.Etfroindc tntcr eos vmts cadcret mcdius, 
fer decimamonauam oilaui^centra hyfothefim^uod inconuenit . 

Allks. 

Si duo numcri inuiccm dudiquadratumnon producantjipfidiinmiles funtplani.r*» ne/t 
habeantmedutmfrofortionaUm./iemfeUtus mcdij ab extremis froduau,per zofeptimt.J^are 
pmilespUnunuicemduai^quadratumresUtunnt^er primam mnt^& quadratum cemponentes 
fumles funt pUniyper fecundam eiufdem. 

Trofojttto dectma. 

Qux cidcm magnitudinicommcnfurabilcs, & adinuiccm funt com- 
mcnfurabilcs. 

Sint binje magnitudines a » eidem o ' ■ '• ** * ' 

cemmenfurabiUs :Dico h.(jrv ejfeadinuicem G> • 1 X: • 

ctrrrmenjurabiUs} ^^oniam c vtrique ipfi- ^ ^ ^ i -• < T 

rnm A^nes/ commenfirabilis^ea ad iU^s ra- 

ttonem habet numerorum ( fer quintam huius) habeat quam ^adnS^i nnmtros. ^jionia eBcad 
AVth adu^erii{ex coroUarto quarta quinti) had ovtoaduSed eU oadtvtiad lyCX hypet hefi 

• consir 
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coPtUrumonu. Eritigitur ^qnantttone a ad b ficMt d ruimerm td z numerum, ter 22 qumti 
tldtm^7 (/^ryfAr/a^i a & » adwuicem. /;g;/*r ^4^/,^' 

Corollarium primum. 

Si binarum magnirudinum altcra commcnfurabilis fucricalicui,Altcra vero cidcm ia^ 
commcniurabilis,ip(3B magiiitudincs incommcnfurabilcs crunt. 

Sit A commenfurMis ipjio.cjr eidem ofm incommenfurahilu: , 

Dico A ipji B incommenfurabtlem ejfe. Nam fi^iffi k commenfurahi- 

^ 'i^'') A commenfurabilts eft c ,fe/jifcretur{ ex decima hu- ' ' 

o B commenfurahites e(fe, contra fofituTn^ quodfert non poteft, * ' — 

J / igitur bitiarum magnuudinum altera^crc. 

CoroUarium fecundum. 

Si du2 magni nidincs commcnfurabilcsfucrint , alccraquc carum magnitudini cuidam in* 
commcnlurjbiIisfucritj&: rcliquacidcm incommcnfurabiliscnt. 

S int biax magnitudines a crn commenfurabiles,i^lterai}ue ea- Ji ' ■ \ x 
rum A fit cuidam o incemmenfurabilisiDico reliquam b eidem c in- 
commenfnrabilem ejp.2(am ftziffic fit commenfurabilis,Iam idem ° ' " 

B iffi K commenfurabilts fuit. Sequetur igitur a(^g( eidem b com- ^ ' ' ' - ■ > ">» 

menfuTahiles ) ejfe adinuicem commenjurabiles ,fer decimam huius , contra hjfothefim ,auodeP 
fetabjurdum. Incommenfurabiluigitureritt ipfio. Siitaqueduamagnitudines commenjurabiies 
fuerint,(^c, 

(oroBanum tenium. 

• Si duae magnitudincs duabus incommcnfurabilibus fucrint commcnfurabilcs, Et ipQ^ in- 
uiccm mcommcnfurabilcs crunt. 

Sit A jcilicet commenfurahilis ipfit,(jr o iffi ^ 

bfint autem b ^ d incommenfurabiles: Dico k ' 
c incemmenfurabilesejje. J^odfi commenfirabi- 



les ejfent A(^ro,<^ eidem a fuit b commenfiirabiUs./equetur igitur b iffi o commenfurMbilem ejfe 
ferdecimam huius.Sed eidem c. fuit commenfurabtUs u , ex hyfothefi , ifft igitur idrv» {ferean- 
dem)commenfurabiles erunt^(jr {ex hyfotheji]incommenfnrabi{es foJitJt,quodferi nequttjfjx ita- 
que A(iro incemmenfurabiles erunt.Si igitur dux magnitudines^ijrc. 

Hac tria frxfata coroBaria hanc decimam necejftrio fequentii-yvaria firibentiumfententia rt- 
licfa funt. Priui etentm lemma a Zamberto eiiftimatum juit: Ab altero vero Gracorum exemfla- 
rium theorema , cr ^ reliquo lemma. Secundum autem^ fjfi^'* y^amberttu frofofitionem decimam^ 
tertiam decimt^Camfanus vero fua offaua additionem efficit.Tbeonis demumvnum exemf!ar,de- 
cimum quartum dicit theorcma.T ertium coroUarium futuris demonftrandis vtile hocloco fro- 
frium ordinem fibi afiitum fuijp iudicauimus.^lamque hac tria lemmatavnico hocdecimode- 
monftrantur theoremate..^uarc eiufdemfotius affendices quam theoremata dict debent , 

Tropofiiio imdecima, 

Si binq raagnitudincs commcnfurabilcs compofitx fucrint,fotavfri- 
<juc ipfarum commcnfurabilis crit. Ec fitotavni carum commcnfurabilis 
fucrit,Qux in principio magnicudmcs commcnfurabilcs crunt. 

Sint bin.e a b b o commenjurabiles: Dico totam ^ b ^ ^ 

A G comfojitamvfrique a b ^ b o commenfurabtlem 
ejfe.^uia commenfurabiles funt a b b cmetietura», . 
e4t 4Uqua magnitudoj qujt Jit Oyfer frimam diffint- 
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UoncmJmiut^quoniam v metitur hv b o fArtaJioum a o ctmpontntes^ipfk d mttitur totam a o. 
£>»A iptur A G 'vtritjut purtium a b b o ctmmcHfurahilu eit. Snjuidem ponamus totan k o 
vnt earum a b lommenfurahilemtjjt: Dico a b b g ejje coniMenjurahtles.Nitmmettatur datM a b 
A G commenfurahiles^ aliqua d magnitudo. J^ia igitur d metitur tolam koct ablatam a b, Ipji 
D metielur ^ reliquum b g r fecunddm comunem fententiamfeptimi: tadtm igitur d mttitns hi- 
MMkB B Q,tffcit CM co/r/mtnjurabilts.5i itaque hina magnitudints^(jrc. 

CoroOdrmm. 

Hirc aflcquimur , Si tota vni eanim fucrit commcnfurabilis, &: rcliquje commcnfurabiUs 
em.Eadtm tttntm v omnts metitur^ptr/tcundam communem fcnteniiamfrptimi. 

Propnfttio duodecima. 

Si hina: magnitudincs incommcnfurabilcs compontjc fuerinr,toca vtri- 
cjuc iplarum incommcnfurabilis crit.Et fi tora altcri ipfarum incommcnfii 
labilis ltucrir,<}ux in principio magnitudincs incommcnfurabjies crunc. 



Sitit hina a b b c incomtKeJurabilesiDico totam ^ , 2_ , 

A c wcommenfurabilem e(Je vtrijejut a b C/" » g, 
^ued fiipfis comsnfurahilii crtdatur^mttiatur has 

A o c^ b o ati/jua v..^oniamtnim n mttitur tetam a c drahlatamz o metittur^ rtlitjuam a 
per z.conit4nemfenleniiamfptimi,Metieturita(jueA b^^b r,<^quds incommenfurabiles pofuimui^ 
quod fieri non poteU.Teta igitur a c vtritjue a b ^ b o inetmmenfurabilu erit. Secundo.,ponami» 
tolan A oalteriearumA tncommenfurahilem ejfe:Dico a b b o incemenfurahiles effeji enimcem 
menfurahiles credantur.,metiatur eas a b b c aliqua oiqua cummetiaturjingulas a b ^ b c(totil»s 
A 0 partes)metietur totam a g. Commenfurabilis erit igitur tota a o vtrique earum.,fed c^alte- 
r/ A b tncommenfurahiUs fuit poftta^^quodfiert nequtt. Incemmefurahiles ttaque erunt a b > c, qudt 
in principio magnitudines.Si ttaque btfia,(jrc, 

QoroUarium. 

Et proinde, Si tota vni carum fit incommcnfurabilis , & rcliqux incommcnfurabilis crir. 
Ty^w ft alteri cemmtnjurahilu cJfttfCr rtltqua cemmtnjiirarttur^ptr ceroUariumprxcedentu)con 
tra poJitumjCrc. 

Propofitto dectmatertia. 

Si quaruor magnirudincs proportionalcs fucrinr,prima aurcm fccundx 
fucrit commcnUirabilis,& tcrtia <]u.irta: commcnfurabilis crit Si vcro pri- 
ma fccunda: fucric incommcnfurabilis , & tcrtia quartarincommcnfura- 
biLiscrir. 

Sintquatuer magnitudines proportienales pilicet AadvvtGado, ^ 

fintque a CT* b commenfurahiles. Dico c cy" d commtnfurahilts ejje, quo- 
niamjiod > cemmtnfurahilts funt , ipfa rattontmnumtrorum habent, 

fer quintam huiiu .,fed eandem hahtnt Qadx),quem AadtyCX hypothe- ■ 



Ji^ rrgo c.adv rationtm hahent numerorum, (jr igitur commenjurabiles o 
erunt,per jextam huuius. Adfecundum autem.,Eiie a prima b fecunda incemmtnfurabtUs: Dico (jr 
c lertiam quarta d incemmenfurahilem ejje , queniam A(jr^ funt incommtnfurabiles^ipft non ha' 
htJit numerorum rationemper feptimam huius.f d tandtm quam Aadi hahtnt o ad i>,tx hypotht 

fi^igttur cado mn hahent rattontm numtror»m:incomm€Hfurahilts itaquefunt cado jptroffa- 

atam huius.Si igitur quatuor^c. 

Prepeft 
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Propojitio decimaquana. Prohlema 3. 
Propofitx Tcd,<i linc? binas retaas incommcrurabilcs inuenirc. Altcram 
quidcm longitudinc tantiira^altcram autcm & potcntia. 

EslepropoJitJ rt&a ( hoc eH cuitu quantitAs fit certa fen deter- ^ 

tninata , per fjntntam diffnitionem huiuj) li/te.i a , cui tnuefiigan- 

<U fint dux incommenfurabtles^Uera quidem longitudine tantum^ ^ jt^^-I^ — ^ 

altera autem lengitudincac potentia. Ponantur duonHmeri dif- i> 




Jimtlesflani, per lemma nonx hutin, qui( per corollartum eiufdem) b «2 

rat lonem tjiiam tjuadrati numeri no habentyfntque b c.Fiat au- g 3 

1em{per coroUariumfextje huius) ficut tadc ^fc quodex K^adid 

ijuod ex Xi.Reciis autem actd inuenraiurmedta proportionalis{ perdecimamtertiam fixti) qutt fit 
f : tjuoniampofitum efi quod ex a ad id quod ex d (icut tadc , rationem qttjdratorum numeroru no 
hahentes^quadrata reclarum a ct n,habebunt latera a d longitudtne incommefurabilia.pervl- 
1 imam part em non.r hutus^potenti.is vero commenfurabiles per 6 huius. Data esl igitur reffx a pr^ 
pofit.e recla d longttudine tatum tncommenfarabilis. Ciim autem a t u fint centinue propertionalesy 
erit ficut Kadb,fic quod ex a ad id quod fit ex e fecunda,per corollarium 2 o fexti^fed a relia o 
commenfurabilis ofienfa eff. J^od ex a igitur ei quod ex e incommenfurabile erit.^per fecudam par- 
temi^ huius. ReiJaitaque e eidem a propofit.t,fotentiad4tur incommenfurabilis : tgitur longi" 
tudme^er tUationemnon^t huius.Propofit.t itaque rcclx bmas reffas incommenfurabtlesy drc 

Propofttio dccimaquinta. Vrotlema 4. 

DuabusdatisrcdisinxqualibusIinciSjinucnircquo maius pocefl; ma- 
ior minore. 

Sint birure&xm£qn,tles a kq^ c^fiper m.twri 'vero a b confiitua- 
turfemicirculus A d B.Eidemforro fimicircitlo^erprima quartt,co- 
aptetufrell^ o minort aqualii a d, contunflao h.J^entam (pcr 47 
primi)petenttareffa a n^quafubtendtt angulum reclum a d t,*qua- 
turpotentiis reffarum a d,d ifedpotenttit a d xqualisesi potentia re- 

£tx G minoris.fiitm fint per confiruilionem aqualcs Aocro. Sequetnr ^ O 

itaque maiorem a b plt4s poffe minorec {hoc efi recla a o^quadrato line* d t.Duabus igitur K b ^ o 
ddtis,muenimus quo maius potesi maiorminore. 

CoroQarium. 

Haud diflTimili via,potentcm duas datas rccias dabiraus.i"^ quidem re^* data ad angulumrc 
£fum componaaturjsunc fubtendens angulumyper 47 prtnuJitnM datas potertt recta Itnca, 

Tropojttio decimajcxta. 

Siquatuor xcCtx lincx propqrtionalcs rucrinc,pocucricqucprima fc- 
cunda maius coquodfit abcidem longicudinc cornmcnfurabili, & ter- 
tia quarca maius poterit c6 quod^fit ab eidem longitudinc commcnfurabi- 
Ji.EiriprimafccundamaiuspotueritjCoquod fit ab cidcm incommcnfu- 
rabili Iongitudinc,& tcriia qaarta raaius poccrlc,c6 qu6d fic ab cidifti lon- 
gitudinc incommenfurabili. 

S int qujtuor reif.e preportienaUs Aodtivt cad d ,pef - 

fitj^ A matus B ,e'o quod eH 1,(^0 mJiius o alto qued ex x.-^Di » ^-7 ■e— r- • 

cefi Acr^ fint commenfurabites ycjfe re^M 0^7. ^fiqui- • ' - ■ ■ • i» 

dem non.,non. J^onia qnatner a b o d funt proportionales ^ 

earum qtiadrata proportionalta ernttt > per 2 2 Jexti. ,^ia 

vero quadratam a excedit coJequinSiqued ex h^eo quodex e. AUud vere antecedens e)c Gjimtliter 
txceait fuum confeqitens quod ex i> iftiitdrito z. Erit eormerjione rattonisquod ex a adqmedex ific 
quod ex r, ad quod exr per coreli.Jettmjtnenjs quinti. Si itaque primum quod ex a fecSde ex i cem 
menfurabile fnertt^dr tertiiim ex o quarto ex z commenfiirabrturfiquidem non.nonpcr 1 5 
St itaque quatHorreif*Une.tproporttonales JuCrtnt, (jfc. 
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mi o 7^1 T r oif. 

Pr^ximarump refofitioHum ftftem pr.tcedentium ordmem variare cogimur.Cum enim fttus ea- 
rHmvaridfcnbenttumfententiaadnosfueritdelatui^non foffumus eam EucUdis fuijfe mentem 
coniicerej qut tot tn varios fiudiorum anfraBits incidijfet:quare difeiplin^ authoritatem docetiurh 
authoritatipr^ferentesytheorematahoc loco itatranf{>onimus,vt qii^cepit quinta huius de com- 
menfuratione loqui^d duodecimam vfque perducamus . roflmodum decimatertia proportionem 
cemmenfurationicopMlantes,poftremas 14,155«:^ \6 potentiarum lezes quanam arte Ungttudt- 
fiesfequanturdocereincipientes,confequamur,ldequidem feruato theorematum numero eodem, 
quod fiCampanus^rheon^ac duplex liludgracumcxempltr^in eodifiideant ^quefctlicet quxdam 
theoremata Euclidii ^corollaria fuiffe dtxere vel lemmata. Nos hac artcfingula demonsirandis fu- 
turisneceffiru>coUegimus,vtqH*tmmediateabaliquo defendent theeremate ^etufdem corollaru 
dix«rtmus,vellemmata antiquum Theonisfequentes merem,quamuis quandoque fatis tmproprti 
lemmata,quxcoroUarta dtci debent dr e conuerfo dicami*s.Sed cum td hutc difiplinx nihtl aut pa- 
rum conferat dum tamcn adfit demonfiratio^c vera methodt fequacitM, harum quafiionum pr*- 
teribimus moram.^ta vero TheenPofl 1 6 huius^onit lemma admodum a prepefito dtsians./ic e- 
iufdem fententu cum ceroUarto a nebis poft vtgeftmamoclauam fextipefitt. l^s ttaque lUud tan- 
quam prahabttam^hac oblitt fumui data epera. 

Tropojiiio decima/iptima. 

Sifucnntbinxrc^larlinc? in?qualcs,(]uart? autcm parti cius quod l 
minorcarquumparallclogrammum admaiorcm applicatum fucrit,dcfi- 
cicns fpccie quadraca,& pcr coramcnfurabilia ipfam diuifcrit longitudinc, 
maior pius potcrit minorc c6 quod cx fibi longiiudinc comcnfurabili,Etfi 
maiorplus potcrit minorc co quod a fibi longitudinc commcnfurabili. 
Quart^ vcro parti cius quod a minorc ^qualc ad maiorcm applicatum fuc- 
ritdcficicnsfpccic quadrata,Pcr comnicnfurabilialongitudinc ipfant dif- 
tribucc. 

Sint bin* relJjt Une* inaqualesfciUcet a mineryet b c j . K. f- q ^ 

maior,appUcetur autem reila « o parattelogramu aqua- 
lequaritpartietustquodfit aminore ti{hoceH^quadrato 

dtmidix linea K)quedquidem appUcatumdeftcut Jpecte quadrata,per a Sfexti , tUudquefua apph- 
caiione fecct reffam tctn nftnt^ tv&no lengttudtne cemmenfurabtles: Dico maierem iopUts 
pojfemi0oreK,eoqHodf;texfibtlongitudinecommenfHrabiU.Seceturbifariam Bcin i,ipfivero f u 
aquaUs ponatur e z - reUquatgttur DGdrit aquaUs erunt, quemam appUcatumfecat b g in d.iI- 
ludcentineiur fub fegmentis b d d c^pcrcoroUartum 2 8 fexti. J^ia vere reffa » cfei/a estpert- 
qualia in e,(^ tnaquaUa tn D^reingulum fub-iDDccum quadrato ex e d {qua interfenienes) ejl 
tquile ei quedex b i(vel i c)media,per qHintam fecundt, fequetur itaque tdquod ex^a (vel b f) 
excrderf tdqued fubtDD G,feu quedex dtmtdu tpfiuf Kyquadrato t. D,fed lum quater ex t cfit to 
tum quod ex b c^quaterautem ex dtmidia ipfius k quadratumfit tottim ex a quadratum , Sequetur 
totam h o piits po(fe tota a quadrate t d quaterfumpto, quodqutdem crit quadrati! re&a d z; Nam 
retf<t%T^-*qital6pofttae(}i z.CaterHmcum %Dfil[exhjp«thefi)\engHudtnecemmenfurabtltsrea* 
d c,erit d-re&a b z eadem b d cemmenfurabtlts:quta vero njb leta vmearum b z esi cemmenfura^ 
btltsidr reUqux z d eadem t d cemmenfurabiUs erit ,per vndecimam hutus ; quia autem du.t iD& 
d o commenfurabtUs componuntur,tota e g vtrifyue » d, d c commffurabiUs erit(per yndecimam 
huius)cumtnfuperdM.t ncdrzD etdem b d commenfiir4bilesosien/afint,&ipft bc&zd adinut 
cem eruut commenfurabtUsper decimam hutus/ed b g pUtt potesi reSa K,eo quedfit ex i d. PIus t- 
turpotest maior b o minore K,eo quod ex z Dftbt longUitdtne commenfurahtU. 

SccHtido/Kppenamsa b c maierempluspojfe re£Ja k minere,exfihicemmenfurabiU longitudine, 
&infuper b c maieti.appUcatum,quodfubf. d&dc aquum quartx parlt etus quod a nunore a defe 
ciens jpecte quadrata: Dice hancappUcationemfecare ipfam b g w p per (ommenfurabdia: eadentfi- 
gur^difPefiti9nevttpofiitmus.CumenimexceddtfpecttqHadrata.jtn^qualeserut av&d cfeatt- 
"nes , aUasftfeclto appUcati caderct tn i frppofita k&»q efent aquaUs, contra hypothcfim. ^are 
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fer ^tfUjUa 'mi(fr ift^^tiaha in d fiela b c plus foterit mintre a quadrato zOyVt patuit. Commen' 
JiirdbtUs autem fuit tota b g {ex hypot hej!)rpji z d excejjut lon^itueiine : Jed cum tota b o vni earum 
ZD Jit comn;enJiirabilis^t\uje in principio i d (^bin* b z d o comenjkrabiles erunt^er vndecimam 
huiHS:quta rurjus b r binis b i d o commenjurabtlis eH, namdtmidia.0' etfdem b r d c cgmmenjit 
rabiliseji z ojujigitur n z zd commenjurabiles erunt^er eandem-.Jedbtn^ b z z d commenjura- 
htles componuntur . Tota igttur n d vtrijijue b z z d commenfurahtlis eritj atquiipfi b z fuit aqua- 
lis D G:ipfa igitur b d reliqujt fiiiioni d c commenfuratur ,fe£}a eii tdeo tot* maior b o per commen 
furabilta hngitudine in xi.Siitaquefuerint^c. 

Trofojttio decimaoElaua. 

Sifucrint binx rc£ta:Iinc?in^cjoales,c]uartxautcm particiusqiiodcx 
minore qquum ad maiorcm applicctur, dcficicns fpccic quadrata, & ipfam 
pcr incommcnfurabiliadiuifcrit longitudinc,maior plus potcritminorc 
co quod cx fibi logitudinc incomefurabili : Etfi maior plus po tcrit minorc 
c6 quod cx fibi longitudinc incommcnfurabili,quart? autc parti eius quod 
a romorc ^quum,ad maiorcm applicctur, dcficicns fpccic quadrata, pcr in- 
commenfurabilia ip(am longitudinc difpcfcct. 

Sint bin* re6lx line* inaquales a <^ b o .fecetur s o 
mator bijariam tn e . t^pplicetur autem ipji b g aquum 

quartiparti eius^quod ex a {hoc eii qnadrato dimidia a) •* • ■ 

deficiens /pecie quadrata, recfjmque b g hac applicalione per incommenfurahiles longitudine ficas^ 
in \>:DiCO b g ntaiorempluspoffi minore h,eo quod a fibi lengitudine incomniefurabilt^ iam(yt pra- 
fata oslendimus)applicatum ad ipfim b o ^fub b d d g comprehenditur^aquum qutdem ei quod ex 
dimidij recl.t K^quod{ per ^uinlam ficundi)minus fuit eo quod ex f, g dimidia recfa b g , quadrata 
B D. .^u^are tota b o pluspotuit minore a quadrato i. o^tju* eiidupla reci* e D.^j4oniam bin* b d 
•D Gponuntur incommenfurabiles,^ tota b o vtrtque earum{per duodectmam huius) incommenfit- 
rabtlts erit.£luia vero bina b z d c aquales commenjurabilcs funt ipfi d G,yr</ eidem d c , incont- 
menJurabiUs esi^tota b g , Igttur bin.t b z d o ipfi b o incommenfurabiUs erunt^per corol.primum 
decinut huius.Sed quia tota b o vni earum {fciUcet compofitx ex binis b z T>G)esi incommenfira- 
bihsy reUqua i d eadem b g incommenfurabiUs erit-,per corollarium duodecima huius, Tota igi- 
tur B Gmaior.^qufplus potuit minore hquadratoex z vi^plus minore potesi^eb quod exfibi longitu- 
dine incommenfurabili. 

Ad fecundum autem^ fupponamtts recfam b c piuspojfeminore yquadrato z T),totii o longitu- 
dine incommenfirabiU : Dico b o diuifim ejje in M^yper incommenfurabtUa longitudtne. Citmtota 
% G iffi zD fit tncommenJurabiUs cr relufu<e fiiltcet bints b z d c incommenfitrabtlis erit^er coroi. 
1 2 nuius:quia vero binarum alia fiilicet b g binis b z d c incommenfurabilis efi .Aliavero d o eifi 
dem binis b z Doefi commenfurabtUs.DH* igitur b c ^ d c funt incommenfurabtUs^ex coroH, 1 2 
huius.Et fi tota B c vm earum d c fuerit incommenfurabiUs^ quain principio b d d c funt lon- 
gttudinc incommenfurabiUs,per dttodecimam huiw. Seila eii tgttur b c /» d per incommenfurabi- 
les longitudine . Si ttaque fucrint bina reila lineaytnaquaUs quartd autem^c-c, 

Letnmd. 

Oftcnfum cft in commcnfurationc potcntiam ncccnario fequi longimdincm, non autcm 
longitudincm (cqui fcmpcr potcniiam.Inincommcnfurabilibusautcm,longifudincm fcm- 
pcrfcqui potcntiam,potcntiam vcro fxpiuslongitudincm non fcqui. .^are dicemus propofi- 
tam certamquam^in^^dixit EucUdes.iUncameJfe Juppojitamexltbera potiHs iiypothefiyquamne- 
cefiitate aliqua depromplamyad quam reltquas comparantcsy etujdem refie£iu Jiue relattone certas 
MUt incertas dicemus^quas improprio nomine rationaUs aut irrationaUs dixeruntplures.H ac equi- 
demmell}odo,vt qu.t expofita certa Ungitiidine commenjHrabtUs erunt ,fimpUciter cert* dtcan- 
tur,eo quod longttudinem necejfario fequatnr pbtentia. vero eidem propofita certa aUquapo- 
tcntu fuerint commenfurabiUs,non ideo fimpUcem certarum denomtnationem ili-t fibt fimunt^cum 
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potetitij ilLinon femferinclHiUtlorigitudinerK.fieireJpeiiiuedicentMr fotentucmi)Ke»furahiles, 
cut denominatwni addemus fjrttcuUm{tantum) citm longitudine iUm incommenfurahiUs ejfe fa- 
tebit.^od feidem fropejitx cert^ conferantur altqux tncommenfurahilcSyVt ideo tncertarunt 
c»nctPtant denominaiionem.Si quidem fotentiafuerint tncommenfurahilesyiiU tncertarumfimfU- 
cemfufifiuntdenominationem.Namapudincommenfurabilesfotentiafr^fifertlongiludinem^ 
Stautem lon^itudine tncommenfurentur, cum hxc fotenti.t commenfurationem jxfius admittat , 
has certx collitas^ non tdcirco incertas fimfliciter dicemm,fedfr<tferenda cst denominationt, com- 
menfurattonisfotcntixtnteUifiemia.Kam fi nec foteniia commenfurahilis exiftatfimfliciter tncer- 
ta diceturfitjuidemcommenJurahilis.,reJpeittue vt tam dtxtmus^certafotenita tantum commenfu- 
rahilis nuncufabttur.Harumautemnaturam fernumerorum rattonem exfltcatnoM hutusEit- 
clides. 

Hanccert* denomtnationem,(jiiam rationalemalienavoce interfretatifiint flMres^mmvni *c 
eidem tantitmlincarumnatura congruere oftnandumeii ea feueritate e]ua nulla Itnea quaniitas 
certa dicifofit^ialiena ficrit ah etus naturx quantitate quam fimel certam diximus. I d enim lcn- 
ge a verofenfu nos alienos efjiceret. NS artitudinem hanc fiu abaliis (yt tta loqtiar) ratioKaliiate 
hypothetica inteUexit Euciides.Ci enimfuffonit certacuialia conferenda fnnt^frohuius exefU 
temfore hutus fuffofita certa naturam,ficJahtmur,dr tantitm{iu.xtafrafatas leges ac fiquuturas) 
certas^aut reltquas iffi cert.t tncommenfurahiles , incertas dicemus. .Qupd fi i-arietur exemflum 
non tnconuenit eam qux frius fenitus tncerta fuityfro alterius exemflt temfore, certam fufpont. 
J^althet etenim cutufutfque natura linea frofofita vt certa, fer fibi collatas commenfurahiles^ aut 
incommenfurahiles^otentia vcl longitudine^omnem incertarum fofhac exfcnendartm criginem 
^enerari fojfi concifiemus. Citm omnes tncertarum exfonendas ffccies,fimfer ah vnius certa f ro- 
"fofita hyfotheJi,fer confercntiam.ftngttlarum manarejit notum. ^edautemftftus dic tt Camfa- 
nus raiionalis potentia , ralionalis lengitudine.,tmfrofrtumeU. Tiamfotentiavel longttudc noit 
verfatur circa rationalttatem,vt ficloquar,fid tantiim circacommenjurattonem. I ilud Kamque 
sdem ejfit^ acfimedia longitudine^media foteniia, hinemium lengtiudine^vel hincmittm fctenttay 
diceremus. Longitudo igitur aut fotentia commenfurattoni referuntur. Sed ratiot.alis , n.edia^aut 
btnomij,crc.denominationes^dlinearum diuerftsnaluras tantitmdenotandas Ihehant. 

Cateritm vt diuerfitatem naturx linearum a numeris artam per- 
cipiamusjhinarumfrxcedentium.,ac vigefimxofiaua fexti fententi.ts 
vnica dcmonjlratione numeris furdisjeu algehricts illujhata dtfiutie- 
rnus. Fjlo numerm maior recfa a b minorque re&a o. ReiJe a b qua- yc. 
dralumfit a a c G^dimetiens auiem o e cTcentrum i.Circadimetien- 
tem & centrum conslituatur quadratum xquale excejfui quo quadra- 
/um ex exccdii quadratum ex ojit^ tllud e f h nfecenturpojlmo- 
dum vlraque quadrata ^cdrmin centro i quadrifariam,du&is m n - q ' 

K L re^Iis.Patet igitur quatuer reilangula a d b h,c f c e {inter fe 
^qualia) fimul fumpta, xquari quadrato, reltx feu numeri o mtnorist 

Ac proinde areamh d xquam efje quartx parti eius quodfit a minore Ciimre{Ia Ktfecaturin 
o. Sequitur igitur numero a b applicatum efie numerum k v^aquum vfer commenfurabilta lon- 
quarta fartt eius qtiod fit a minore o numero frofofito , deficientem gitudine^efio a b rad. o 
auiemfpecie quadrata^n tjquafitlicel circa dimetientem, (dr h.tc ap- rad.^^S a d I2,d b4,a n 6, 
plicattone fe^fam ejfi reilam^feu numerum a b tn v. ^are fi tuxta n b 2 , t h 16. 
decimamfeftimam hutm k b feceturin v fer nnmeros k v,v i^lftue fer Ciim vero ficatur in N 
{ommenfurabtlia longitudine.,Manifeitum erit reita iniffiK^ lon- fer incommenfurabilia U/t- 
^itudine commenfurahilem ejfe,vt lam antea oftenfum efi. ?(am k s gttudine ^ejlo Ki rad. 6^. 
'aquaturre^Ia\ K^lolaitatiue Kvvniearum k s {vel v t) commenfi- o rad.^i^KD 13, an 4+ 
rabilis,Cr reliqua s v ( vels d ) commenfurabilis erit .^fer coroUariu rad. 5 , v ■ 4 - 5 e h 
vndecima hutus. T unc itaque excejfis fotentix Ktfufer fotentiam 12. • 
re&x o(qui quidem fuit ivi)efi longitudtne commenfurabtlis fropofi- 

IX refta feu numero k t.^^c} conuerfo fii reftx a b e d Jint numert feu longiludine commenfura- 
biles.fiquetur a toio ablatum e d ( vel % v) numerum,relinquere quod fufereft fcilicet cempofitum 
cx hiv ^) efie numerum^i;^ idee reltam a b ficart in v per numeros Jeu lengttudine ctmmenfura- 
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bdes,^odfiiMXladecsmamo^iauamhMius k ^feaafitinsfernonnumeros^fiiie fer iKcotrmcn- 
fitrabilialongttMdine^Perjpicuum erit totam a v {farti vhvelhs wcommenfurabilem ) reliqux 
s vfiue E D incommenfurabilem ejje^ex coroUano duodecinu huins.^are a c fotentta maioris a b 
excedttfotentiamiytfufms 1 8 difiufitmus)minoris o ijuadrato reiU e x^^qut ipfi a b efi H^iiudt- 
neincommenfurabtlis^& econtra.Si recl* a b r v>fintmon numeri feu longitudtue tmoramenfu- 
rabtles^anumero a ifropofita ablatus nonnumerus s v( vel t d) rehnqutt v b <^ a $ (aquales)non 
ffnmeros.dr frotnde rec/am A i^feclaminv fer non numerosfeu incommenfnrahilia longitudine^ 
exduedectmahuim.Stigiturfecetur Kv.invfernMmerosconnnenfurabitia erunt a d d b reffan- 
gmla^ferfrtmamfexti.Si quidemper non numeros inconimenfurabtlia erunt^ex eadem^a- tdeo re- 
itqMOh II commenfiirabiltaveltncommenfurabtlta. 

Propojitio decimanona. 

Sub ccrcis longiiudinc commcnfurabilibus rcdis lincis (iuxraqucmuis 
modum prarfarorumj comprchcnrum rcdangulura,ccrtum cft. 

Con:ftehendatur re^tangulum k g fub a b (y- b g certis re- 
ciis iongitudtne commenfurabilibus : Dico ipfiim a g certum 
ejjefiat ex a b quadratum a n^pcr ^6 primi.J^oniam <tqua- 
lesfunt^K B B D, ertt otad i K,z't os adn n^per fiptimam 
quintt.J^ia vero o b b a funt commenfurabiles^ o^o» b d 
i omenfiirabiles erutfer 1 5 huius:fed vtatadzD re^a^^c o a <«/ a d reffagula,per prima fexti. 
commenfurabtles autemfunt recfa c b b n.CemmenfurabiUd igitur erunt cr reitangul* o a a d, 
per decimamtertiam huius:at(jui certum esi k d reHangulum^per ociauam diffinittonem. Certum 
igitur erit^^ Q Kyper nonam htiius diffinttionem.Subcertis itaque longttudine comnKnJurabtlibMS 
re£lu,drc, 

0 :n I T r M. 

Dixit EMclides {iuxtaaUqMemprafatorMmmediim) cuiusinteffigentiamnon fcripferut Theon 
aut Campant4S.J^od igitur fintiebat EucUdes noHra fententia exponaTnus-^reilarMm longitudir.e 
comenfiirabtUi vntcus esi modus.Is naque quo tpfaru longitudines rattonem numerorum obiinet. 
quaretUud (luxta aUquemprafatorummodorum) adUnzttudtnts commenfurationem referri non 
putemusfed adcertarum hypotheticarum fumpttonem^uas qtiidem diuerjis medis longitudine co- 
r?ienJurabiUs propojutt Eucltdes.Prima quidem cum propofita ceTt.t b:n,ulongttudtne ac potentia 
commenfurabiles confert.N am quadratMmvnius ^tpjius propofttx quadrato commenfuratur.yae ri- 
dem vnitts quadrato reiianguUimfub duabus {per primam fi;xtt) commenfurabitur ,CT ideo qua^ 
drato propofit-t.per decimam huius.Secundo cum propofito comfarantur bm^ certa potentia tanltim 
commenfurabdes^inter fe tamen longitudine commenfurabiles ,vt radices numerorum fimiUiim 
flanorumnon tamen quadratorum.N am hi ciim fuas quadratas radtces numeris exfrtnxre ne- 
queantjlUradices reila propofitx certaper numerumexprejfdcjcnz^itudine erunt incommenfura*^ 
biUs:quia vero fiint in numerorum ratione cnm qMadrato fropofita , potentia fMUt cemmenjurabi- 
les^er fextam hMius tffi certx:Et quia funt fimtUs ptaniyipfi rattonem inter fe auam quadrati nu- 
meri habentJier viqcjimamjextam oi^taui,cjr ideo tatera tongitudine commenjurabitia^per nonam 
huius inter Je:quta i^itur ( ficnt in prioris demenfiratione) vnius earum quadratumpropofita qna- 
dratofutt ex hypothefi commenfurabite^cr eidem reHangutum Jub diiabus ccmprehenfum ,com- 
menfurabile {perprtmam fixti,erit)quare reiiangutum CT propofita quadr-ttum^ etdem qiiadrato 
frtoris commenfurabilia^inuicem erunt commcnfirabttta^fer decimam huiMS. Et froinde vtra^ 
que via^reiian^utum tUud{fer nonam huiiis diffinitionem^certum erit.Certas igitur tongitudine 
eemmenfurabiiesferquadr/etosyvetfimitesflanes numeros tantum,fotenttam earum exfrimere 
conctudemusifotenttam vero tongitudine tncommenfiirabtUum certarum , qntbufuis numeris non 
fimitibus flanu denotarej^aretertarum areas necejfario numeris exfrtmi fafcbimMr^iongitHdi- 
nes vero quandoque tantiim. 

Profofttio 'vi^ejima. 

Si cerrum ad ccrtam applicaium fucrir,Iatitudincm cfficicccrtaro,com- 
incnfurabilcmqucci adquamapplicaturlongicudinc. 
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Prfffonatur certa lirtta Kji ad quamaffUcctur rc^angu- 
Imm A G ccrtnm^efficicns UtiiudtHcm rellam o %\Dico ipjkm 
G tejfe ccrtam,cr commenfurabilem longttudtne , linex a > 
frofofit^.Defiribaturcx \ b quadratum a v^per quadragefi- 
matnfextam frimi^uod ( per oUauam diffinit lenem) efi cer- ^ 
tipn^&certo a g cornmcnfurahtle.Tiamfietdemtncommenfurahtle effet^ncertunicfiet^fer decirm 
diffinitiontm huius.Sedficut ht)ad\c re&angula^ita Kvadzc reclx^per primamfextt,comme- 
furahilu fuerunt xv>&ko reclangula : commenfurahiles igitur erunt b d ^ b c ret3*^fer deci- 
mamtertiam huius. Attjui ipfi b d nqualis efikt re£ls^x quadratt diffintt.iffa itaque c b latitudoy 
fropofit* A B commenfiirahtlis ertt longitudine.SittaquecertumadcertamafpUcatumfuerit Utt- 
tudir.cmjC>c. 

Potcnsinccrtamareamjinccrtacftredia.fo/// reltaK aream b incer- 
tam:Dico reclam a tncertam eJfc.Nam fi certa ejfet^ea poffet certum^fid non 
potefiytmo incertum b ex hypothefnigitur re6U a incerta esl.Potes ttaque in- 
fertam^cJUcvndecttnjtdiffnittonisprimamfartemfcrerepettuit. 



Propofitio yigeftmaprirtta. 

Subccrtis potcntia tantum commcnfurabilibus rcdis lincis comprc- 
hcnfum rcdangulum,inccrtucft,illudqucpotcns inccrta cft,voccturquc 
Mcdia. 




Cemprehendatur redangulum a g fuh reilti Cr 
A B ■ c, qm^ quidem fint certt potentiA tantum 
adinutcem commtnfurahiles : Dico recfangulum 
A cincertum efie^ac infuper idem reifangulum 
A G potentemjineam incerta effceam autem qu* 
vocatur media^defcrihatur ex a b quadratum a d 
quod^per oHauam dtffnitionem) certum erit.Et 
cum Gti fit incommc»furahihs,ipfi hA^ipfino (fihi ^quali) eadern c ■ incommenfurahilis erit. 
Sfcut autem nnadL o re^^.fic AvadKO reaanguU^erprimamjexti^ncommenfurahilisen o • 
line^i^i>.lncemmcnfurahileigiturerit Kipfi Kv,per huiusfed ki^ certumfutt.ReUquumtgi- 
turKC .■ncertumerit^erdeamamdifjffnittonemhuius.quiavero incertum eii c k recUngulum, 

feu areaMIam potens incerta eft^er lemma pracedcntis^eaque voc atur medta. Eo quidcm qubd nut- 
iam a certis quantitatihus dcnominationem reciperepopt,tamen eam qiiamfuagenttur<t exprimit 
efeaus,concipiet nomenclaturam,nempe qua mediaproporttonalis inter hinas certaspotentta tan- 
tum cemmcnfurahiUs exuiit.Cim enimfuh extremis k b b c^aquumfit ei quoda mediapotente il- 
ludK oj,erdecimamfeptimamfexti.Ipfapetensmeritonudi4tntereasdicipotertt^ervigefimam 

fecundam fexti.SMh certis igttur^otentu tantitm^&c. 

CoroUarium, 



BD 



Sub ccrta &.'inccrta comprchcnfumjinccrtum c^.Nam fiK^ftt certd^a b vero incerta, - 
rciia^i tpfii^^ ^qt^l^) "^" aet^Gvt KoadK o.lncommenfurahiU igitur erit kg tpfi kx> certo^ ^ 
igitur Aofuh certa (fr mcerta a b b o ituertum erit^er dectmafh diffinitienem hutns. 



Lemma. 



Duabus datis rcftis crit fiait prima ad fcaindam, fic quoda primaad id quod fub binis con 
tinctur.Ec infupcr prima ad fccundam,ficut quod fub binis ad quod cx vlcima quadratum. « 

Datd 




LIBER DECIMVS. 

D4U ettnim rt^^t a c ccw rellum fomntur^^ ex ets fiant tjudjrs- 
/JAD G B cepleio re&Mngiilo G t).Patet{exprimafixtt)quaJrat$imkfrt' 
maKcejJeaJ re^angMUim o d (fitlf duabui) ficut frima Kcad fecundam 
c c^fjrinfuperejfificut ocadc i(aquaies ipfis a c c G)fic c d {quodfuliTi 
bims)ad G i^uodexvltmahGqkadratumpereandemprimamfexti, 

MON ITVM. 

Paiet hoc theoremate mutari naturam quantitatis quadratorlim etufiem natura^ cum ex eorum 
laterihus loftgiludine tafitum picommenfurabilihus cotinetur reitangulum; cum enim comparatur 
Utitudo longitttdint cuiujdam rciianguli tticommenfurabtlu , tunc mutatur natura arearum qu,u 
qutdem pofjunt reilanguli iitera.N ampotentia harum reclarumhoc theoremate frofofitarum cer 
ta fuit^cofarattone adinuice facia,Sed quta longttudines earum comenjurattone carueruntyKaturi 
ab eis compreheft arejt alteraueruntyt prtori quidem Krta^mediam efficientes, Ilac eadem de cauja 
vtdebimus^ (^iy huius)binas medius^ua quidem quadrata eiujdem naturx pojfunt.^ tanie quia 
longttudine commenjurabtles non funt , ab eis comprehenjum alienam arex nancifci naturawy nem- 
pe certamyaut equtdem mediamMterius naturaac omntpotetia tncommenfurabtlem . Ilbtd enim ex 
de re nofiro arbitrio fit, quod ipfius recLti.gultalteram dtmenfionem{hoc eli lon^itudinem)certa U- 
liea determinet^ui tncidens tmdetermmata latitudo^ binM quas exoptat qualibet area^dtmenfiones 
ftaperturbat^vt Jibi adaream producendam Jeu exprimendam cemparata^confufam omnideter 
mtnatione ac certitudine priuatam dcfromant magnitudtnis quantitatem feciu fi bins tUa re&x 
(certum fotentes)ltcet frofojita certJt longitudtne effent tncommenfurabtles. Inter fe tamen lon^i- 
tudine commenfitrentur, hac commenfuratio Ungtiudtnis re^Iangulum concludensfub binis dimen 
fienibusfibi commenfiiratis^/iaturam fotenti.it linearum conferuat ..^ua etenim altera earum frofo 
nit longitudinem,reiiqua{ftbi cemmenfurabiiis) eadem iongitudtnis natura dtlalat , inde foten- 
itam comfrehen(iJi)tnis i/its dimenjiontbus comfattbtiibiu,ad naturam earum fotentia reducunt^vt 
•vidimits rmnito decimjtnenx hutus . Vt autem fer numeros furdos 
medtum exfrtmanms^binas certas Itneas potentia tantiim commen 
furabiies fumamus^fiiltcet ? et rad. i Sjradices quippe numcrorum 
rationi quam quadrati non habentium Jcilicet p 1 8, herum me- 
mcdtus erit(ex vtgefima feptimi) res huius i6i,cr proinde meiiius 
radicum eorundem,fctitcet harum ^yCrrei 1 8,ertt rad. rad. \ 6l, 
per vigejimjeji:cundjt fexti ficiidam partem. Sed 5 rad. i8(laie- 
ra quadratorum p 1 8)fiint cert^t re{3a.yfotentta tantitm cemen- 
furahiies yfub eis ttaque comfrchenfum (res fciiuet i6z numeri) 
fnedii erit,i/iud tgiturfetes recia ertt, res ret fctitcet 3 <f 2 numeri 
exductu tfjorum 9cr\8 fa£lt.^jtod fiquidam argumenti infer- 

rent^quo dicerent^ ex certis foientiam tantiim commenfurabiiibus ccmprehenfum reHagulumy me- 

dium non ejfe.fcd pottus certumjhac Jpecie . F.fio prepofita certa a , cutpo- a . 

tentia tantiim commenjurabiies exijlani »crc.Sint autem nc^c Ungi- s. . 

tudine inuicem cemmenfurabilesiquomam k esi certa propoftta b, trtt cer C — — 

ra potentiatantiimcommenfiirabili>^fimtiiter(^c:quare b c dtcentur reciapotentia commenju- 
rabiUs ipfi frpfofit.t certa,(^ nihilomtnus certum comfrehedunt^ vt fatutt dectmanona huius^c iim 
ftnt certa ionittudineinterftcemmenfurabiies.y^dhacdtcemusfotentt*veliongitudiniscom- 
menfurationem non effe Itnearum tdrc denomtnationtm , qua earumfigmficatur natura,fcd efie t- 
iusadquam referStur affinitatis exfrefitenem.^qua exfrtmitur habttudo iffarum b cJ- c. Dixtmus 
etenimantea^quaiibet edrumfrevarictate exemfiifrofefttamctrtamefficipefi'e,fuferqua omnes 
slijt incerta generarifoffint . T^nitaqiie fotemia vel iongttudintscommtnjuratto eus deNominat^ 
fedtantiim natur.* eartim habttudinem . J^are ciim profonuntur btna certa longitudtne commen- 
furabiles., inteUigamus cemmenfurationem hanc tnter cxs nou autem adalia referri . Stmtiiter di- 
centesbitus b c fetentia tantim commrnfurabiies ^ inte/iigemus adinuicem non autemadaltam 
frofofitam.,nifi exfrimatur: quare ipfi « cr c nen dicuntur abfeiuiepetentta tantum commenfiira- 
hiUs fid(^ion^itiidine.Namhutcnegocionihiiconfert Kfrofofitacerta:cemtnefuraiie etenim(vt 
diximiis)naturam linearum non denommat .,fed naturx habitudtnem . 7(u//a igttur dtctfoteftfela 
fottntta vel lo^itudine commenfurabiUnciim Lec commenjuratio adaUqttam «itam referatur.Hac 
ue nufa netandum eii non foffe dari tres certM potentia untum commenfurabiles, crfrefertiona- 
Us, lUtt fofitnt dari tres cidemprepefitxpotentia tantiim commenfitrabiUs, (jrproportionaies . Sed 
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cim hxc commenfuratio nnturam hncaritm non exprimat ,fed hMbttudinem, ea referiurad linea- 
rum habitudinem: tdeo inter fe potentta tantitm commenfurabiles non erunt, tjuia earum ex- 
tremarumttuadratarationem haberent (]uamtjuadratt numeri. Nam fufciptunt meJiitm proper- 
Uonalem, d" i<{it«r fmiles plani funt ( per vtgefimam noni) qui rattontm habent auam quadrati, 
ferviieftmamfxtam etufdem, & igiturlatera habent lonoitudtne commenfurabilia.per nonant 
huiitsJ^n igitur fotentia tantum ejfent commenfurabiles/ed & longitudine. 

Tropojitio 'vi^ejtmajecunda. 



Quod a Mcdia, ad ccrtam applicatum,lacitudincm cfficic ccrtam, ci vc- 
ro ad quam applicatur longitudmc incommcnfurabilcm. 



Sit propofta certa a b recia^media vero esfo c tjux 
j>o/it reifangulum d e z ^fub eertis potentia tantum 
c ommenfitrabtl:bu.i d f. e z {per vigeftmamprimam 
hutus ) comprehenfum . K^d datam vero reBam a b 
dato re£ltitneo d z aquale reffangulum ccnsiituatur 
AG(pert^^ prtmi)latitudinem effciens b c: Dico re- 
{lam B G certameffejongitudinequtdemipfi Avcer-^ 
tx incommenftrabilem.^oniamaqualia (^aquian- 

gula conUruCla funt KCcrDZ. Erit(per decimam- c ?V>y^^34 .. 

ejuartam fexti)ficut KBadotficiiadiso reciproce. ^ ^ 

J^are{pervi^efimamfecundameiufdem)eritnuod 

exAi adtjuadratum ex d t,ficut tjuodex v. ladquadratumex b c. Commenfurabile esl qucdex 
A B quadrato ex d i.ciim kz droi fint pofita certa , commenfurabile itaque ertt qued exizei 
qm>dex b G.Certum i^ilur erit quod ex b o ,per noram diffinitionem citrn certapofitafit e z , quare 
&certaertt b Q,per f,xtamdtfjinuhnem.Caterum quiamedtumesl a o,nempe tquale pojttum 
tpfi D z quodpotefi c media, quodfx a b vero esi certum.per oaaiiamdtfftnttionem huius. Sed per 
lemma pr^atum^eU ftcut a b prim*ad^ofecundam,ficquodexKY. certumadquod Jub duabua 
A B B G medtum,incommenfurabiliserit r^^ipfiK^ lcngitudme.nammedium Kowcertum certo 
ex A*incommenfurabile esl.Refla igitur b g {potens certum)certadicetur,crh>ngitudme ipfi 
AB certa incommenfurabilu oltenfa. J^od iiaque 4 irndta ad certam afpUcatum Utttu- 
dinem.^c. 

iM O 7^1 T F lM. 
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//dc Pracedentisfutt fere cenuerfa-.nam priorfub longitudine cr latitudine certarH potentia tan 
iitm cemmenfurahiltumymedtam fuperjiciem conclufit,hacautemait,medum fuperjiciemvnum 
[atusreftantiulicertavallaium lineahabentem,necefi'arie reliquam fctltcet laittudinem certam 
efftcerc&X^^t prtorivigeftmaprimd dixit)potentiatantiim ibfi certjt(vnum Utus conttn:nti) 
cofnmenfurabtlem. Patet uaque medmm fuperficiem contineri fub latertbus hinis quadratorum nen 
habentium rationem quam quadrati numeri, fed lantiim numerorum rationem.^ qtiorum aliquande 
.ynus efi quadratus^quandoque vero neuter., vt in numeris^ ciimfub radicenumeri quadratt (jr ra- 
dicefurda non quadrati continetur reHangulum, vel ciim fub duabus furdis quarum qtiadrati ra- 
f/fiftem quadratorumnen habent y luncvero qu^eamfuperficiempotefi^radixfurda radicts furd^ 
dicetur,vt patuit pracedenti menite. 

Propojiuo 'Vt£ejtmatertia. 

Qux Mcdix commcnfurabilis,Mcdia cft. 

Elift 
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LIBER DECIMVS. 

Ejla hreffamedia^pfiverh cemmenfarabilis exiftat^ 
^ reclaiDico reetam b medtam effe, Exfenatur certa u o 
cni afflicetur aquMm ei quod ex a {fer 45 frimi)cr 
aqniim ei quod ex b fmtj^ g e c?* o i.^uoniam entm 
certa eJloD CHiafflicatnrquod a media fcilicet g ^,Uti- 
tude D E {fer vtgeftmamfecundam hutus ) certa erit^fe- 
tentiatantkmifft o d commenfurabtlu.Ciim autcm — 

B fint cemmenfurahdes{ex hyfethefi)hngitudine vel fo- ^ ^frT^ ^ . j 

/f/« , reftanguld o e CT* o z ( f .v iffts a ^ b) f 
menfurabilia eruntyfer if/ationemnena hutus. Sedficut ciadoi ficeft{ferfrimam fextt) tmaJ 
i> z.Commcnfiirabilis tgttur erit v>f. iffiv, z {fcr dccimamtertiam huws)^ ideomcerta^fer 
fextam diffinittonem huius.) Btnarum autem uv^nr altcra u f alicui o d longttudine fuit in- 
commcnfiirabilis^Crrelujua d i eidem o o longitudine incommenfurabilis erit^er fecundumcorol- 
Urium decinu hutus. Certa entm fuerunt ifft o d d z longttudine incommenfurahiles. Ifft itd' 
^ucDzdrGD fotentia tantiun commenfurahiles erunt^cumfint certx,fer ccnuerpm fexti diffinit. 
Suhiffis igttur GDdroz comfrehenfum o 7. medtum ertt, fer 2 i huius^ (jr iffudfotens b medta, 
^ut ttaque media cemmenfurabilis media eft ftue lengttudinefiue fotentta commcnfurentur. 
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Coroliartum. 

Mcdiaf arcar commcnfujabilis arca,mcdia cft. Si etenim fonatur medium efieoi, aliudveri 
eiuoddamiffi commenfurabile fuertt.,coaftetur illudad reitam o v/itj. c i^quiafane o e cifunt 
temmenfurabilta cr {exfrimafexti) reita d e <y d i eandem rattonem habentes commenfurabilet 
erunt,exdectmatertta huim^cr igitur certa. ^arum qutdem altera d e alicui d o lon^itudtne 
incommenfurahtlisfuit^^reliqua d 7. eidem o d longitudine incommenfurahiUs ertt.Potentia ita- 
que tantitmerunt^ffe o d x>zc»mmenfurabtUs^^ certa.t^fedtum itaque erit Gz{fer frius 
0}tenfa)medieGhCommenfurabtUfofttum.Sequiturinfuferid quod in genere frotuUt EucUdes 
deUneit{coref/.9 huius)fequitnmedii(,fciUcet qua media Ungiludine commenfurabiUt eft ,(jr 
fetentia etdem commenfurabiUs ertt^qua vero fotentianon ideoUngitudine.^it autemfeten- 
tiaincommenfurabtUsfemfertdto CT Ungttudtne ,qux autem Ungttudme ^non ideo cr fotcntia 
femfer. 

lM O N I T r M. 

^//.x diximiu certas^certis commenfurabiUs effiyac cenuerfm certis cemmenfurabtUs , certat 
eJfe.Tion fequcmur hanc Ugem in mediufctUcet qaia diximus mediu reiiis commenfurabiUs^ me- 
dtas ejfcnen inde coUigcmus quajhbet medi4s,mediis aUis commenfurahiUs effe^ <jr ne quidem Un- 
gitudttudinetantumdifferrefid c^fotentta.^odautem Ungitudiue differant medi* yteftantur 
vigefimjqutnta,vtgeJimafeftima,vigeftmJocfauayCraU.t quamflures huius,cS fciltcet infiar cer- 
tarumiffxfetentia tantism commtnJurabtUsyaUenam a fiis fotenttis continent fotenttam. .^od 
umtem medu fetentia differant.fiue tncemmenfurabiles exisiant.,docet trigefimaquinta huius^fro- 
ducens duas areas medi,u incommenfurahiUs,quare (jr re£Ix fotetes eas areM.,qux quidcm medi* 
fiint {fer vtgeftmam prtmam huius) fotentia incommenfurabtUs extUunt ,(jr '» fartiort argu- 
mento Ungttudtne^er coroffarium nonx huius.Cencludemus igitur flura media Ucet a btnis certis 
comfrehenja^niiicem tncommenfurabiUa eJfe.,quemadmedMm ^flures areas a hinis mediis cefre- 
henfjs { fotentia tantiim cemmenfMrahtUhus) incommenfurahiUs adtnuicem ejfeyfitUcet aUas ccr- 
tas^AUas aUertus gencrts mediarum,vt dtcent vigejimafeftima cr vtgefimaoctaua.Hutus auledif- 
ferentU caufa futt qued certasfub vnica Jpecie cemmenJurahiUum arearum ceegerit Euclides^e- 
diasvero deneminans flura mediarum fubinteffigit centtneri genera fthi tncommenfurabiUa .^vt 
fatehit I I 5 huiuj. hac itaque de cauft Itnex qux medix funt^non ideo erunt Jemfer medix UncM 
fMmenfurabiUs.fJ\{ediarum itaque intefligentiam hac arte a numerts JiimemuSjVt medias areas 
ferradtces non quadraterum numerorum c.Kfrtmamus ^medtarum vero fotenttarum Un^itudi- 
nestferradices radtcumnonquadratorum..MedtxautemcommenfurjbiUs e.vfrimentur fer radi- 
tes radicum numerorum fimtltum fUnorum, non tamen quadratorum ,fed habenttum ratUnem 
qMamquadrJtiquadratorum.7iamhorumnumerorumradices,ac radices radtcum., ratienem fer^ 
nant vt nMmeri^nemfe fi qMadrata frofertionaUa fuerint Utera frofortienaUa erunt^ex vtgefim* 



E V C L. E L E M E N T. G E O. 

fec»ndafexti:incommcnfurabila verh fotenltajunt radices radicum non hahentium ratienem 
quam quadratt numeri. Nam eorum radtces funt fotentts medtarum^qua funt incommcnfurabiles, 
fernonamdecimi.Meduverofotentta tantimtcommenfurabtles^funt radices radtcum numeror^ 
habentinm rattonem^quam fimfltces quadrati^on autem quadratt quadratorum.T^ radices{qu*. 
fiHt foteMtxmedtarum)funt commenfurabiles:fedradtces radtcumtncommenfurabtles exijinnt^ 
qn.t medtarum denatant longttudtnem.^are infnita medt* fotentta tncommefurabtles referten 
tur.fcr conferentiam infinitorumnumerorum dtjiimtliumplanorum adfetnutcemfaciam^amdif 
fmilespUnirationemquadratorum non habente_s{ex coroll.tr to nona decimi) effictunt eerum ra- 
dices medtarum are.is deftqnantes incommenfurabtles^ex nona decimt. Et idctrco medtas longttu- 
dtne fimul incommenfurabtles totidem^iam qu* potentta tncommenfurabiles fuerunt^longitudine 
incontmenfurabtles erunt^x tllatione nona dectmi. 

Trofofuio 'vi^e/imaquarta. 

Sub mcdiislongitudinc commcnfurabilibusrcdislincis coprchcnfum 
rc6tangulum,mcdium cft. 

Submedtis a b b o longitudine commenfurabilibus reclis cotinca- 
tur recfa<!tdum a c:x>ico a o mediii ejfefat exKZ quadratu a T>)per ^6 
frimiyquodrtedium est,nempe ex medta a t:^ia vero d Vyeqiialu ipfi 

A tt^eft logitudtne commenfiirabilis ipfi i o.Est atitemx>K ad k G,Vt djj ^ 

adB G^exprtma fextiycomenfurabtleerit a g ( per decimamtertiam hu-l^v^^zci » j^r^-rrrt. 
tus) ipfi D A medto : quare igttur &kg medtum ertt,per corolLtrtumpr^fatum . Sub medtts itaque 
longttudtney^c. 

*Trofofitio 'vigeftmaquinta. 

Sub mcdiis potcntiatantum commcnfurabilibus rcdislincis comprc- 
hcnrura rcdlangulum^aut ccrtum,aut mcdium cft. 
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Contineatur reHangulum k g fub ^ 
niediis a b b c potentia tantiim com- 
menjiirabiltbm: Dico ao reclagulum 
aut certttm.fiut mediume(fe,fiat(^fer 
/s^6 primt) ex kz quadratum a d , ^ ^ 
rx" B o tpfum B 0 E r.^qut a medtisdc' 
fcripta medta eriit . Proponatur certa 
c i,W quam dato k d gquale.yCefitu* 

turc I T M ^ad reHam vere r m ipfi j 

A G^auum r M Ks ,ad reffam vere 

K stpfn taquums t ^per ^5 fr''^'^^"'"^''^"'^"^^''^ ""'^^^ ' " ^,erttr>^adr. o vt 
A B/iB r,&protnde{exprimafextt)KX>ad,GvtKGado z..^are &Jicut y ad ^ ^.ficertt m k 
ad N vjtint enim^qualia ipfisKT>,KG,&c zfedmedtafuntKV &gz: medta tgtturerunt . r& 
N t,auiadcertamc i appiicata latitudtnes cr&KL certas efJiciHnt.pervigefinMmfecundamhn- 
iusdon<ritudinequidem incemenfiirabiles tpfi c i.Certx tgiturfunt cr&s. t.potentta tantitm com 
menCurabtlefipfic \prOpoJitx,cumautemJit{perprtmamfexti)c -x ad t. \.vt \ -x ad tt lytpfvero i r 
& N L anualijipfif a d o z fint commenfurabilta pefita.Commenfurabiles erunt recJ* cr&uK. 
lonzttndine.fer dtcimamtertiam huius.Supdigttur fub binis c t k l certum ertt, per decimamno 
nam hutus • C*terum quia proportion.tlta oUenfa funt^x t, m k, n l, proportionales erunt , exprima 
fevti c T, T K, K I- . JZao* itaque fub extremis cr &ki. aquum ertt et quod a media r k , per deci' 
maTnfeptimam fcxti., qncd autem fiibcr ki certum fuityquod ttaque ab tpft r x^certum ertt. Cer- 
ta i(^iiur erit{pcr octauam huius dtffinitionem)re£la r JHyqua ipfi c i propofit*{hoc eft tpfi r M^lBgt- 
tudtneyaut potrtia tantitm commtnfurabilis est: fiquidem loMgitudine,certum ertt m k fub tpfts m t 
T K comprebenJiim:per 1 9 huius . Si autem petentta tantum medium erit tpjiim m k , per 2 l huius. 
Medium itaque aut certum erit m %:quare Kcipfi\tK aquale pofitum aut certumy aut medtum erit . 
Sub mediis igitur potentia tantumy&c. 

CoroU. 



LIBER DECIMVS. 
CoroOarium. 

Hinc aflcquimur , quod fub duabus rcdis , mcdium cflc intcr carum quadrata. fa/nii ex 
frima fexti^quo<i fiib a b b o mediMm fuijfe uiter adctoz» 

^ O N IT V M. 

Adnotat Cjmpaniu qux dixit Euclidis theorema vigefimumqMartum^ Ac tnfiferfibiru tMedU 
frofofit* A B 1 G potentta iacommenfurabiles exijlerent ^fub iffis comfrehenfum, nec certum^ nei 
eauidemmediumeJfet:namcontinereiurfubcertd(jrmedia,hacmethodo. Nam i t n l incommen- 
fiirahtlia efficerent reiids c t k t longitudine incommenfurabiUs{perfrimam fexti) ccrtastamen 
cum rj\(ed:a[jnt^i t n i.^er 2 2 huius:quare fub qx&%\. comprehenfummedium ejfet^per vige- 
fimamprimam huius^ac ideo quod ex t k medtum{per decimam fcftimam fexti)jtquum comprehen- 
fi fubcr XL. CMedia igitureffet t k (^frotnde m k contineretur fub Media t k certa ci^vel 
t \A.^odquidem tl k aquumefeiquodfubbintSAs b c^noigiiurmed/umejfet^ecqutdemcer- 
tumjed aiia quantitatisfpecies. 

Propojitio 'vi^ejimafixtal 
Mcdium non cxccditMedium Ccrto. 




Eftomedium M.,quod excedat ablatum medium a o reltanguU 
T» i:Dico D B nonefjccertum. ^od fi off on.it ur fit(Ji fieri pofiit) 
tertum db. Expanatur autemcerta e r cui appltcentur aqualia ipfis 
A G A B, qux funt z I z T,/>fr 45 primi. Ipja igitur zi n media 
erunt. Cumautem ab aqualibus ABcrzr ^quaita auferantur a o 

z i,reliqua d b k t erunt aqualia. Sed certum fupponitur t b 
certum igitur erit k t vero media funt z i z titpfis a ^ 
A B dtquaita, cert^ potentia tantum commenfurabiles ( ipfi e % prepo- 
fita)erunt e i ^ e i{per 2 2 huiui)ref{a.Et quia certumponitur k t, 
Illud ad certam e z( vf/ 1 x) applicatum^Utttudinem i t reiJamcer- 
tam effictt^longitudtne qutdem tpfi e z propofita commenfurabtlem, \. - 
fervigefimam huius. Et cum duariim e i i t fit ipfi e z 
menfurabtiU fcilicet i T,ii//< rtf non,tfJx e i i t incommenfurabiles erunt bngitudine^fer corel- 
la rtum f rimum decim* huiusSed ftcut ^xadx-xficeH quod ex%iad quod fub e i i T,^f r temms 
2 I huius,tncommenfurabile tgitur ertt quod ex e i iffi quod fub e i i T,c^ tffi quod bis fub e i 1 1, 
fer coroHartum fecundum decimjt hutus. Etfimtliier quod bis fub r.i i t ifjis qujt f .v e i ^ a* i t, 
qujt funt fotentijt commenfurabiies certa^sncommenfurabiie erit.fer idem corollarium.ciim autem 
qu^e exf.\^\ t cum eo quod bis fub e i i t cemfonant ( fer quartam ficundi) quadratum tottus 
tr^incemmenjurabiltaautem fint adinuicem comfonentia ^totum igtturvtrique incommtnfurd- 
btle{ex duodectma liuius)erit,fcilicet eis qua ex h\ \r certis^incertum itaque { per nonam diffini- 
tionem huiui)erit totumex e t. ^uare(^ recla t.r incertaper vndecimamdtffinitienem hutus 
trtt.Sed (jr certapotentia namque ipfi propoftta t z commenfurabilis eUenfa f//, qu«d fieri non po- 
tefi. ?(on tgitur certum ejfi fotefi d b quo a b medium excedit a c medtum.Medtum itaque non ex- 
cedit medium certo. 



Vrcfofitio 'vi^efimafiftima. 



Prohlema 4. 



Mcdias inucnirc potcniia tantum commcnfurabilcs Ccrtum comprc- 
hcndcntcs. 

Djiif 
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rropoMJntur hinjt re^* ceru fotenlia tantum cemmenfurabiles 

A &i.J:lutb"Jifcr dicimimterttdmf(xti)media proportionalis in- ^ 

ueniamr c fdtijue (per dtu^dectmam fextt )vtKad %fic o ad d. v 4 

^ontam certx fotentta tantum commenfurahtles funt K&t, me- ^oft-O* T ; 

diaerit o^per demcnftrata 2 1 huius. Siutavero k &^funtpoten- B 2^6: . 

tta tantum commenfurahiles., tfft g D(eandem rattonemhahen- „ ^ *■ 

fes)fotentia tantum commenfurahiles erunt^per decimamtertiam 
huimjJ^fedu ttaque erit v^er 2 j hui/ts. Et cum fit Kad^vt oad 

v^erit vicifm Kadc vt b ad v>.Sedftcut Kado fic fuit o ad b, ftcut '^hur Qadf^fciad n^er r/r- 
decimamquinlt.^od ttaque fub odrnaquum esi eiquodex^fit^perdecimanifepttniamfexti. 
\_yftquicertumefiqHodex ncertafit.Certum igitur erit quod fub o &v>^qii* quidemmedtapo- 
tentta tantiim commenfurabiles oslenft funt.Medtss ijttur inuenimus potentia tantum comttienfu- 
rabiles certum cemprehendentes, 

Propofitio^vi^eJtmaoEiaua. Trohlema 5. 

Mcdiasinucnircpotcnna cantum commcnfurabilcsMcdium comprc^ 
hcndcntcs. 

Exponantur tres reit* certx potentia tantum commenfitrabi- 
les K B c.Inter k & b vero Meaia cenfiituatur d proportienalis,^ "^l^ 



peri^ fexti,fit aufem vt ^adcftc{per 12 fexti )d adn. ^e- j, TgT^, y 

niamtrium a d b proportionaltum qued fub k b extremis aquum 3 T>o s 

efi ei qued a media v,per decimamfeptimam fexti. cJt / edium au- ^ (C 

tem efifub ipfis k crt certis petentia tantum cemmenfurahilihus^ ^ f^T^r ^i, 

fer 2 1 huius, medium igtturerit quod exn^dr {per eandem) d 

Medra erit.Et quia ficut b ad cfic jutt d ad e. Atqui b c certJt^funt potentia tantum cemmenfu- 
rahiles, & igitur D(jrt potentia commenfurabiles eruntyMedia autem futt d, ^iedia itaque erit 
& i^er 2 j hutus. Ciim enim fit tad cvtv ad t.Erit vicifiim tad ovt c adi.Sed vt b ad D^fic 
efi D ad K^er corellartum quartt quinti.Sicut itaque DadK ficcad e. ^^ed itaque fiib extremh 
D E aquum efi ei quodfnb medtis kctg ^er dectmamfextam fexti. ^itod autem fab k&g cer- 
tis potentia tantum commenfurabiltbus,Medium efi^per 2 1 huius.„^ed itaque fub d e mediis pe^ 
tentia tantum commenfurabilthus ofienfts^medium ertt. <J}{ ediM itaque inuenimus^drc, 

Lxwrrta. 

Compcrirc duos quadratos numcros qui coniuniii quadratum numcrum cfficiant. 
.» Sint hini numerifimiUs pUni^tmul pares aut fi- ^ 

tnulimpares kh&bq. J^oKiam fi .1 tete k b pari K — ^ ^ 5 

auferatur B cpar^reliquus par ertt k c,per2^ neni: 
fimilitertmparibuspropofitisfi ab impariimpartel- 

latur^eliquus par erit,per 2 7 mem.Secetur itaque hifariam reliquus ttteKcin D^erit quifub teto 
A b (y- B G adiunife vna cum quadrato d o, aqualis quadrate d r^er fextam fecundi. S ed cum k a 
CT* B G fint fimtles pUni,qui fuh eisquadratus ertt^er primam noni,qui vere exDC quadratm eSi^ 
Jnuenti ttaque funt duo numeri quadrati,fitlicet ^qualii eiquifuh kbctzc ci ee qut exDCy qud- 
dralumquiexD b cemponentes ceniunHu 

CoroHarium. 

Inucnirc duos quadratos numcros fc quadrato cxccdcntcs. 7(am pofttis a e b o fonilibttt 
fUnif^tnuentmus dues quadratos numeros fciltcet qui ex iD(jr ^i' exDc, querum excefim 
(it fcilttet quifubhB b c ) quadratus eR..^Mdfifimtles pUni nenfuerint ipfiK-idrtc, excejfus 
dHorMmquadratorumexzD(^DCyfcilicetquijub K b b o quadratus nen erit.Namfiquadratus 
*ffetipfi Azdric fimiles effent pUni^er fecundamneniycentra hjpothefitm, 

Lmma fecundum. 
Compcrirc duos numcros quadratos,compofitum non quadratum cfficicritcs. 

Dtff 
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DiffOftamufit frius tiumeres k b <^ 

B G fe&o bifartam KQino. Auferatur jr , 5 , i . 4- $ ^ 

infufer abiffooo vnitas o f ; Dico duos ^ E. C ' 

quadratosjfctlicet eum qui fub kyi to 

JimilibuspUnis,c^eumqui ex o e non comfonerequadratumnumerum^uoniam quifub a b b o 

cum quadrato d c ^quus eff auadrate d ba'/ oftendimus.Sequetur eundemqui /ubKn noci qu4. 

drato o i^inoremefequadrato d t^nomonequidemnumerorum Ltteralium qi,o quadratuso d 

excedil quadratum o f .Cum autem quadratus b d excedat quadratum b e 4/w w^«r/ ^nomo- 

ne.jaiuet numerorum Ltcrahum mtioris quadrati a d quo excedit quadratum b b. Sequetur qua~ 

dratum b d Plus excedere qitadratum b E,quam eumqutfub a b b c cumquadrato o u.Maionta. 

queeritqutjub a b b o cumquadrato o ^.quttdrcto b ^Mwerautemquadrato b o^interquos b d 

Cr B F ;7<7^ r,r^;/ quadratt.cum fola vnttate difcnt. .^i i^ttur Jub a b b o pUntt 

quadrat„s,cumquadratoalto o tyxqu^ntur non quadrato mmeroqui mter quadratos b d ^ b h 

'^«ti^tedufjntesreperttur/ionigiturcomfonuntquadratumnumerumipJiquifubKB b c eiraui 
ex b z^quadratt. u i J ^ 1— 

K^Htmaducrtendum curautmus quadratorum numerorum 
ferite, ex impariumferie ortam ejfe. Soli nempe tiKpares ab vmta- 
te coiunm,quadratos effictunt^ac quotlibet couiumii:doceamus 
exemblo^Sumatitr vmtas quadratum referens{ea etenim qui- 
busltbet fubieffis adaptatur vt prtma feptimidiffnitionedixi' 
mus) cui proxtmus addatur impar^qui qutdem bma eius latera 
cam angultcomplementeremtuat,uertt ternarius^qui vnttati 
addttus ^ producit Mnarif fctlicet qu4dratum.llli ttem cenfe- 
quenstmpar qmnariusaddatur isproferet nouem/cilicet terna- 
rtj quadratum,cui additus quartus impar 7 facit 1 6 quaterna- 
rij quippe quadratum , eidem porro iun^atur 9 fiet 2 f quina- 
rif qujdr.urim.Rurfusipftcopuleturfequens impar 1 1 fet 55 fenarif quadratum.-fcque infnite 
adquotuisproc edemus quadratos^cumfctlicet cutltbet quadrato additur gnomcn^ aquipollens du- 
fltcatxradici^ac tnfupervnitatiqu* angulum gnomonis conipleat ,qui quidem gnomones fin^uli 
impares numerifunt^eo quhdfefe excedant tantum binario.,vel quia btna quadratt aqualta later* 
«ugetvnitate.^arefeorumquadratorum vnttate tantum augeantur latera,perJJ>icHum eH , ca 
Jcrteomnes contineri quadratos^cum nullus fit quadratus niimcrus nifi is cutus latus vmtattbus in- 
tegrisreferrtpotesi.,infemuUiplicatisipfumproducentibus.Nullius itaque qucdrati litus mter 
duasvnitates cadet,o-proinde tnter eos cadentium^nuUus quadratus ertt ab ipfis aUus .,quorum 
infiniti rationem non habentes quam qu.tdratt,variis modts eductpoJfunt,fctUcet fumpto quadra- 
toad nonquadratum^er coroUariumvigefimjtquintx onauiMtts 1» ratione fuperparticulart^ac 
fuperbip4rtiente.,per coroliartum odauA o&4ui. Et demum omnibus difimtUbus plants.,fer corei/a- 
rium non.t huius.qui quidem infnittfunt numero fciUcet primi.fer coreiiarium vigefimefext4 0- 
I1aui.,quifunt infintti.,per vigejimamprimam neni^nenfe plures omni muUitudine^,acalif difimi' 
iesfUni tnnumer4btles.^od 4pponit autemgracum lemma huiCyCorolUriumfuit fext4 huius. 

Profofttio z/i^ejtmationa. ProhUma 6. 

CompcrircbinasCcrtas potctiatantum comracnfurabiIcs,quarumraa- 
iorplus pofsit minorc,co quod cx commcnfurabili fibi longitudinc. 

Sumaturexjecundaparte coreJUrij primt lemmatis vigefinu o^a 
tu hutus.quadratusnumerus c j> , excedens quadratum d t noitqua- 
Jrate i c ,fijtque{per coroli^rium fext4 hutus) ficut onadoi nume- 
ri ^fic quod ex a v. frcfofita ^dtdquodex a z , defirtfto namque fufer 
A *Jcf»icirculOyCut{fer frimamquarti) iffi AZ4quaUs coafteiur^cen 
iuncia z t:Dice Kj^cr kz certai ejfe fotentia tantum commenfura- 
bilesy quarum mjior a b flusfoteH minore a z , « quodex ztiffi kk 
lemgifudttte tncommefurabiU; J^om^mquadratum a b excedit ^uod 
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« A z « moJe^- z B,/>f r 47 ;r;>r/, n«»;fr«/ 'V^-rtf o d ^W// /«//w^r*w o e //-yJ e d ,^cr Ajr/>fl/Ac- 
amMJum nucJcA , -/i^W.-v a 7/r«/ c o .^o e. £r// ,g,turrmon,s conucrjtone{fcr corol 
lartumdccmunons qu,nt,,quodex a b adquadrstum z b cxcefum,Ji(ut a v adexcejfum e d, cjuu 
-vero duadrata re^arum a b a z rattonem non hahent quam q„adrat,,fc,l,cet ,pforum o d o e,//>/'* 
A B a X Unvtudinefunt tncommenfi^rMcJ: & ,deopotent,a tanlum commenfurabiles, cum a b/// 
tropefitapcr nonam huius . Citm autem quadratum a b adauod ex z b rat,onem haheat quam qua- 
Watinumer, o d t d, /p/i a b z » lon<[,tudine commcn/urMes ex,J unt,per eandem. Comper,- 
mus ttaque btnas rc^M certM a b a z fotentta tantum commenfurab,lcs,quarum mator a tflusp» 
Ufi mjnore a z,w quodex i b ftb, bng,tud,ne commenfurab,l,. 

Profojitio trigcjtpna. ProhlemA 7. 

Compcrirc binas Certas potctia tantum commcfurabilcs, quarum ma- 
iot plus poccft minore co quod fic cx fibi longitudini incommcnfurabili. 

fjcponaturcerta a %,ac{per fecundum lcmma 2 8 hu,us') compcrtan 
turduoquadrattnumeno e lononquadratumoD componetes.fat 
antem fcut cvadcijc quod ex a b ad quod cx KZ.per corolk- 
rium fcxta huius.Defcrtpto rurfusfufer a tfem,c,rcuU>,,pf, a j. aqua- 
l,s, ceaptetury contunffa z b . Cum enimfit ci>adcv,vt quodex a b 
ad quod ex a z, erit ( vt inprafata os/endtmus) quod ex m adexcef-A. 

fum exzivtco adexce(Jum e d ^per collarium decmanena quint,, ^ -P , ^f-i» 

redGDadvtrofqueGt&Ti>,ratienemhahetquamnonquadratusad 
auadratum^erhypothcJim.l,,turquedcxAT.adqucdcxAz/euexz^,rat,enemh^^^^^^ 
Ladratusadquadratum.lpP,g,turKzzt,pftK^potcntiat4ntumfuntcommenfurab,les,perne- 
namhu,us,&cer,.t,ci,m propofttafucrtt a » certa.Compertmus ,taqueh,n^ certas a « a zpetentut 
,antumcommcnfurah,Us,quarumma,er Ktpluspote» mincrcA z.eoquedexzttpf, k b longttu- 

d,ne ,ncommenfur4bili, 

MONITVM. 

H^ceadcmfuitprierisdemonjlratictranjpoftta tantum numerorum ratiene, qua eandem pre- 
ducatquadratorum cx linets rattenem, tnfuper lcmma a Grace exemflart htcappojitum J^tjuper- 
que lemmatcvigcjim^pr^m^ huius ,aferutmus ,fc,Ucetf,cut Uneaadhneam,f,cquodJubUitsad 
quadratum vUtma. 

nPropojitio tri^ejimaprima. Trohlema 8. 

Compcrirc binasMcdias potcntiatantum commcnfurabilcs, Ccrtum 
comprchcndcntcs.quarum maior plus pofsit minorc,co quod fic a fibi lon 
giiudinc commcnfurabili. 

Sumantur(per 29 huius) bin^ cert* petentia tantum 

commenfurahtUs a b quarum ma,er a plus pojut mmore tee^ y ^ • 

quod /t aJihiUngttud,ne cemmenfurah,l,.Ponatur autem ^ ^n*?^ l'^?^ , 

{per dectnumaerttam fexti)medta proportionalts tpfis a " ^ -v^xs , 

qujt fit G yfiatque ficut a ad%ftc c ad nfer duedecimam TJS J^tbA-^ 
fexti: Dtcec&oejfe med,M potentia tantum cemmenfura- n ^*^^ ;^J» 

btUs,ccrtum comprehedentes, ipfamj. c plus poffe mtnore d , 

eo quhdfit a Jibi commenfurahiU bngltud,nc..S^en,am o recla est medta ipfarum k & b certarum 
potcntia tantumcommenfurab,l,um.^adratum reH* o aquumeU {per decpnamfept,mam Jext,) 
eiquedfubextremUK& ^,auedfub k &tveremed,umeH,atque o rcBa tlludpotensmcdta cH, 
feri I hu,us.^,a infuperefl Kadrvto ado.Sed K,pf, b petent,a efl cemmenfur.fhtlts tantum, & 
G ipfi vfetcnt,a,antum,fer 1 5 huius,commenfurab,User,t. MedU*»temeH c^d,a,gtturer,t 
& vfir vtgeflmamterttam hu,us.Cum fraterea a fks fofl,t iffi b ee quod a flb, Ungttudtne com- 
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rumfofitumcn a # ad n vt c . cr.t nanuc vtcjum .adov, Jd^^cr ,6 qntm, S dvt Z j 

P f/J •^^'■^^'^ - Cr V rcffanguUj,cr i j r^x„.Scd/uodk mcdu b L*;,; J 

d,ffi„,t.oncm hu,us,cum .fi„ ccrta.J^o/igiturfiub c ^ o L«« C^Z^fZ 
^'^'"'"'^''^'^''^^^^''''"^'•^tamumcommcnfurabtUs.ct^^^^ 
unofU,sfotcfim,norc^coquodfitafi,btlor,g,tudu,ccor,L^^^ 

CoroUarmm. 

Eodcm argumcntopntcbicdaribinas mcdiaspotentiaMntnmcommcnfi.rabilcs ccrtum 
contmcntcs, & quarum maior plus potcrit mino;c co quod fit a flbi longLdir^. ncommr 
furabd.. S.^onamus (pcr trtgcfimam hu,us) ccrtam . plusfojjc ccrta b JdrTnb^^^^ 
tr,comn,cr,furab,l,s.Nam td,dcmficqucmur c dr d mcd,^Jt Lnd,mul ^ '""i'^"^"'^ 

Lemma. 

cIl^l-A^'''^'^^'' "'^ '^'^"^ P""^^ ^""am, fic quod fub ptima &: fc- 
cunda,adidquodfubfccunda&tcrtiacontinctur. u"F"ina,xic 

^//r/ /rr / r^<!?< in quauis rat,one a b b o c d. £/ 
^jf B G mediafiat{pcr 4^ prtm,)quadratum b z t c ,c<rr- 
ficanturquc rcaangula a r d ^.^omam (pcr fr,- 
mamfix,,) rcffangula a z b t t d yi/;r //; rjt,0N:bus 
rcaarum a b b c cf g o^erit^qua rattonc Azadruvt 
Asadc ycr 2 2 qutnti.ScdA z co»t,neturfiubfrtma a bx 

Crfccund4i^o,cumfi,ti/Iiio*qualuit,qu,nettamTD _ _ _ 

conttncturfiub b c/W^ c d /fr//> , r//«, -roiffi^ofit xqualu . Sicut ig,tur a B/r/«T4 ado i> 
terttam,J,c cr,t a zfiubfnma drficcu,ulayad-r d quodfinbficcunda cr tertia. ' 

u^f o T r ^f. 

Hoc Umma ab aliero Cratcorum cxcmflarium tuUmuf, quodlicct dcmonflrandis fHbficqucntibus 
neccjjanum nonfiit^amcndcmonsirationum comfcndto admodurn 'vttlc ccmpenetur. 

Tropojitio tri^efitmafecmda. Trohlcma 9. 

Inucnirc duas mcdias poccntia rantum commcnfurabilcSjmcdium com 
prchendcntos,quarum maior plus pofsit minorc, co quod fic cx fibi comcn 
rurabiliiongitudinc. 

Sinttrescertxfotentiatantum comenfiurabiles kts. g, 

&pejiit A pUu tpfa o quadrato fiibt commenfiurabtlu lon- A \ — ■ ^ < « 

gHudincpervigcfinuimKOnamhuius.IpfitsautcmKdri 





mtdtaproportionalis{ per dectmatcrtiam fexlt) cxhibca- t 
tur \>.^d ref/am autcm d <quHm reilangtilum ei qued 
fiub B&G consiituatur latttudinem efipciens r ,perqua- 
dragefimamquintam primi : Dico rc&as d h medias cffc^ 
quales tnqutrtmus.Citm autcmfitt{pcr Itma pr^ccdcns) fitcut k ad o,ftc quodfnb a b ad uiqnodfiub 
B & o.jedcquodfub a b aquumesi^ quodcx d incdta^ cveroquodfub b c aquunjcs} {ex hypolhe- 
fi)qHodfiub D i,ertttgiiurficut a adcficquodex d adidquodjtib d r.ficdj,cut quodcx d adtdquod 
fiub D Yfic{per lcmma vtgefinu prim* huius)fiuit d ad^ficut igiiur a adofiic d adi..Cumaute d pofi 
fiit mcdtum quodjub a crr^yper "Jtgefiimamtrtm.tm hutus,tfjau mcdia erit^ quia vcro eli Kadovt 
D adr:,fiedK iffi ofotentia tantitmcomenjHr,uur.,(jr d /// f foientia tantumc ommenfiurabitur.,fer 
1 5 buius, medta ttaque erit r. fervigefitmamtertiamhutns. NtCif autem k flus ipfa o eo quoda fiibt 
Unpiudinc commcnfiurabiU,c' d flu> tpfi i poicrit, eo quoda fiibi Ungiiudin,- commcnfurabiU.per 
decimamficxlam huius. Prxterca quodfiub b o medtum csi^fer vigejimamfnmim huius, quodita- 
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^mcMd i^auummpofiium^d,Hm trtt . l^Hemmus ,g,tur du,iimed,as d cr vpoteMtauntum 
c,mme»fural,Uj med,um comprebendentes, quarum mator ^fluspotesi mtrtore e eo quodjtt exfibt 
lengitudinc commenfurahtll. 

CoroBarium. 

Hiud fccus hanim mcdiarum maiorcm plus polTc minorc co quod fit i fibi incommcnfu- 
rabili longitudinc oftcndcmus. Ponetesfiiltctt Apluspafetffa i,,eoquodfit Aftbtlongitadinein- 
commenfurabili^x trtgefima hutus. 

Lcmma. 

In triangulis rcaangulis ab angulo rcdo in bafim pcrpcndiculari dcmilTa quatuor rcaSgu- 
lorum cliciuntur xqualitatcs. 

Effo trian^ulum reflangulum a b reftoautemeiusangulo c a b, 
in bafim b g perpendicuUns agatur a x>:Dtco ab hac tnaguli defcriptto- 
ne quatuor ortri rciiangulorum aqualttates. 

Prtma. 

^uodfub c B BD Muumeli eiquodexn^.Cum enimpercoroffariumoiiau^tfexti At/wb a, 
qu^^adfegmentum b d fit media wter totam c b Crfegmetum b d. ^odtgtturfub extremu o i 
B D aquumerit,per decimamfeptimam eiufdem,ei qnod a media \ t. 

Secunda. 

J^odfub B c c D ^quum esi , ei quodcx a c quadrato, eodem quopriHs argumento , a o meJi4 
inter s o c d froporttenalts erit,quare{per decimafepttmamfextt)fub b o c d aquum erit etquod 
ex Ao fit. 

Tertia. 

^od B d D c aquum elt eiquedex a d . Namper 1 5 fexti media eJi a^ per^edicularis im- 
ter tx>&\>Q bafis fegmtnta , drptotnde fub extremis b d d o aquum ertt ei quod a media a nfiet 
quadrato. 

^luarta. 

^odfub B c AV^tquumefieiquedfitb c a a t^cumfint{perquartamfexti)propertienales b o 
udc, AyVtAt adA D. F.rit(perdecimamfexlamfext,,quodfub extremis b o a D ^quum eiqutdfub 
mtdtu OAAK reifangulo-.fimiliter fubAt o d aquumerit e,quedfub a d a c. 

Ixmma, 

Si rcdia fccctur inxqualitcr,quod fub tota& maiori fcdionc, ad id quod fub lou &: mino- 
rc,crit ficut maior ad niinorcm. 

Excttetur tpfi^t aqualisad re^es d o^crperficiantur recianguLi^ a d 
D b ypatet reiia^gulum a d quod fub tota a b (hoc eli d g) (^matori a c ^d 
reifangulum d b fib eadem teta v>r,Q- minor, c b ejfe^ vt ao maier adot 
miiuremtperprimam fextt . Hec Ummaab altere tantum Grdtcorumexem- 
plart ddtum eii. 

Propojittotrigejtmatertia. ProUema 10. 

Inucnirc binas rcdas potcntia incomcnfurabilcsjcon- 
ficicntcs compoficum cx quadratis ipfarum ccrtum,quod vcrofub ipfis 
Mcdium. 

Sitil 





LIBER DECIMVS. iii 

SImi bine ccrt* petentus tantum cemmejtt- 
rabiles a b b Cyper Jeamjmqujrtjm huiKS^ 
tjujrum niJtcr a b flus fofit mtnore b c 
quod jfibi longitudtne incommenfurjhili^er 
5 o huius:futer a b jutem fijt femicirculus^fe- 
iijque o b bifjrum in d ei quod ex » b squu 

ad iffjm a b afflicetur^defictens Ijiecie quadrata,fer 2 8 fexttft^. quod fub m f. b, ExcitetHrqne 
ferifpfh ^ferfendichljris 7. v-^ontuntttsm z f^>qiioniAm Mc-nofuntw*qHjles^(^maier k* 
flusfoteit minore ^oeoqttod 'jfbtlongitudtneincommenfurabili.J^jrtxjuiemfjrtt eius quod 
ex minore b c ( hoc eii qujdrjto v> %)aquum^ jd mjiorem a b jfflicatum efl ( quodfctltcet fub a b 
F. Viferhyfelheftm)deJictensJpeciequjdrjtJ:incemnienfurjbilisigttureH Kvtffih %^er fecundjm 
fjrtem de cim.t oit JMx huius . Est Jutem ( fer froxiinum lemmj ) a e ad b b ^ficut quod jub k\ a b 
ad td qiiod fub e b a b tota^uod jutem fub a e a b xquum eji {fer frtmum iemma frxcedentis ) ei 
quod ex a z.quodvero fuh a b e b aquum est ( fer taem lemmj) et quod ex^z. Sicut igttur Ktad 
infic est quod ex Kiadid quod ex b z^incomn.enfurjbils autem ejl ki tfjt m. Incommenfurabile 
igitnr ejl quod ex a 7. aujdrato b t ,fer decimjmtertiam huius. Binx igttur rect^ a z %z Junt fo- 
tentiaincommenfurjbiles^^effctunt comfeftumexejrumquadrjtis certum^ciim fit ^quum ei 
quodex K^certa.fer^'] frimt.CumaHtem{ferconftruciionem)quodex\>zxquuftt eiqued fub 
Kt itycui eidem xqunm est {fer frimum lemma frjcedentu) qued ex e z ^quales erHt d n (y-iz, 
^oditjquefiibKK ^mquumesl eiquodfub kh e x.Pr4Ctereacitmidquedfub\ b b ofittjife- 
dtumyfirvigefimjmfrimamhutusfeqHeturetusdtmtdium.ifctlicetquod fuhejdem jltttudtne k^ 
Cr dimidia bafi nt(fer corolljriuf» frinut fextt) effe MediMm^fer cerell. 2 j hutus^cut quidem fub 
A B b D Medto aquum oflenfum est qued fuh a b e z^ei vero qHodfuh a b e z jtquum esi qHod fub 
KZ tz ferfrimum frxcedentis lemma.Medtum itaque ertt quod fub ki b z. Inuenimus itaque 
hinas re£ljs a r b i fotentia tncommenfurjbtl es^confctentes cemfofttum cx earum quadratts cer- 
tum,quodverofiihiffisMediHm. 

M O T^t T V M. 

Ponitur hic lemma abalteroCrxcorum exemflariHm^ued fuh coroUjtiofrimjt fexti comfre- 
hendtmui qujre fuhttcendum tllHd ejje rjttfumus, 

Tropoftftotrige/imaquarta. Trollcma ii. 

Binasredas lincas porcntia incommcnfurabilcs ,cfficicntcs corapofi- 
tum cx carum quadratis Mcdium,quod vcro fub ipfis Ccrtum compcrirc. 

Exfonjntur btnjt medix fotentia tan- 
tnm cemmenfurjbtles certum comfrehe- 
dentes a b b o^er 2 7 hutus.,qHaru ma- 
ter flifs fofitt mtnore.,eo quod fibi j longt- 
tudine incommenfurabiltjfer coroll.tri- 
gefimjtfrti/tMjjntus, reliqua dijponan- q ^ 
tur vt tn Jignrj frxcedentisjquomjm a b *^ 
C^- b o JifHt tnjtqujles , cr maier k b fluj 
foteH mtnore b g eo quitd j fibt longitu- 

dine incommenfurjhtii,.^jrtt autemfartt eius quod a minere » c ( hoc eV quadrate dimidia d b) 
4equam,admaiorem k nafflicatHm est^r/icie/isjfecie qujdrata^ctltcet quod fub a e e b. Imom- 
menfurjhiiisigttur eit Kiiffthi.jferfecundjmfjrtem xZhutus.EtcitmJit Kfadit ficut quedex 
K ladtdquodexz iyVt froxima demenfirattone oJ/endtmus,tncommenJurahile erit qued e.v k z 
quadrjto z t,cr itaqne fotentia incomwenfiirjbiles erunt,rectx kz z n^er dectmamterttam hu- 
tiu^effciuntque comfojitHm ex ifftrum qujdratis mediumynjm Jtquum ei quodex kk{ fer ^jf ri- 
mi) qm£ est media ex f>yfotheJi:ciim entm quod ex n iftt xquum ei qued /uh a e e «,f«/ aquum eii 
quod ex e z^fer i lemma ^ 2 huiittyrecix n b <j- e z tdeo xquales erunt. ^wod tgitur fub a b d b ei 
quod fuh A B e z xquuni erit:iffi autem fub a b e 7. xquum est quod fub kz z K,ferfrtmum lenma 
trigejimxficundx buius.^uod itaque Jitb a z z b aquum ertt et quod fub a b £d t.^jted autem fub 




EVCL. ELEMENT. GEO. 

A « D B dimidium cU cius qnodfiib a b b c ^pcr ceroU.frim^ fexti^ijued efi cerlum,ex hyfefhejl.^ 
igttitr eiui dimidrum fitltcet ijuod (ub a c d b certum erit,cr proi/tde ipfnequale {qned fub a z z b) 
certttm eril.Bi/tM itaque reii*s a z z b fotentta incommenfurahiles effcientes^crc-comperimus. 

Propojttio trigejtmaquinta. Prohlema ii. 

Compcrirc binas rcdas lincas potcntia incommcnfurabilcs, efficicn tcs 
compontum,cx carum quadratis Mcdium , & quod fub ipfis Mcdium , in^ 
commcnfurabilc compofito cx carum quadratis. 

Sin/ ( fercereU. 5 2 huius) bin<t medix 
A B maior (^nc minor ^petentia tantitm 
commenfurabtles , medtum comprehen- 
deates^quarum maior plus pejyit mtnere^ 
eo quod a fibi longitudine incommenfura- 
biU:reliqua vero ad figurx defcriptionem 
fiant luxta duarum prxcedenttum tradi- 
ta.Cum autem ad maiorem a b applicati 

fit.^qued fub a e e h^xquum qtiartt parti eius quoda minore c n^hec esl quadrale o t^dejicies Jpe- 
cie quadrata^^ mator plus pojiit mtnere eoquod a Jibi lcngitudine incommenjurabiliyper ccnstru- 
iitenemjncommenfurabilis eht a t ipft t r^,per Jecundam partem 1 8 huius. J^:a autem ejiendi- 
mus e(fe Anadmvt quod exAzad quadratum 1 h^incommenfurabile ertt quod ex a z quadrato 
z K^quare ipfi a z z b potentta tncemmenjurabtles erunt^ac effcicnt cempcfitum ex earum qua- 
dratis {aquum qutdem quadrate ipjius a b Medut per 47 primt) <JMedtum. Citm autem in pr^fatis 
«itenfumlitfub AZ xijequumefjeetquedfub a^ zt):quedautemfiib ai t n Medium eii ,eii fit 
dimidium cius quod fub a b b- ^-^per corell.prtm^t fexti.)quod fuit Medtum^ex hjpotheft. ^u^od igi- 
tur fub A z z B ( ipfi qued fu b at^ b d .equum) 'JMedium ertt.rrxtcrea incommenfurabile ertt co- 
pefito ex ipfarum a z z b quadratis.Tiam ciim mfit ipfius o b dtmidta^incommenfurabilis autem 
y7/ A B ipfi o i^fiqttetur {per ceroU.fecundum dcctm^e hutusy^ d b eidem a b tncemmenfurabilem 
efie:fed ficut Aiadvttfic quod exA^ad id qued fub a b d b,^<t lemma 2 1 huius. I ncommenfura- 
btle tgttur ertt quodex A^eiquodfub Az d z.etaute quodfub a^ v^aqualeeftenfumefttdqued 
fiib A 2 z B,« vere quodexAt xquum fuit compofitum ex earum ax 2 b quadratis,per 47 prtmi, 
^^oa i^it urfitbAZ zb incemmejurahile erit compofite ex earum a z z b quadratis.Comperimus 
itaque (rtnas reliM a z z b potentta incommcnfurabiles efficientes-^c^c. 

Propofttio tri^ejimajcxta. 

Sibinac Ccrtq potcntia tantum commcnfurabilcs compofita: fucrinr, 
tota inccrta cfV,voccturquc Ex binis nominibus. 

■ Sint binjt certM petentia tantttm commenfurabi- 

les At B o:DtcetotamA c incertamefieyeamquevo 5 , q 

tari binemium ^fiu ex binis nemtnibus. ^u^oniam 
( per lemnut njigefimtprtmjt huius )efi Atad ^ovt 

quodfub A^c^hcad quadratum b g ,ir,commefurabilis autem efire&aAt reii^ b o .Slupd tgitur 
fub A B B G eiquodex b Q,tncemmenjlirabile erit^per 13 huius.Ctim autem cemmenjurabtltafitit 
ejHxex B G (^ex AKfer hypethefim,Compefrtumexipfis,vtriqueipfarumcemmefurabtleerit^ptr 
1 1 huius. Et quia btnarumfcilicet cempojiti C' ftus quod exno cemmenfirabtliumyaltera (<".v b c) 
Mlicui(qued fiilicet Juh a b b c)iHcommenJurabtlts fuit.F.t reliqua{fctlicet compojitum ex earum 
quadratts)eidemquod fub ipfis contentum efijncommenfirabtlts erit^per ceroUartum JecSdum de^ 
cim.e huius.,(y- {peridemcerolL)quodhisfubipfis a b b o cidem compefite ex earum quadratis^n- 
eommeMfurabtle ertt .Sed quodbis fubtpjisvna cum cempejite ex earundem a b b g quadratis^to- 
tum^uedex A o {per quartdmfecidi) componunt ,Totum tgttur ex a g vtrifquefctUcet cempefit» 
r.v A B b G quadratii et qued fuh ipfis^ tncommenfurabile erit^per duedectmam hutus. Atqnt 
cempefitum ex quadratis a e b g certarum, certum ejl,per%cr9 diffinit. huius., T otum igitur ex 
A 0 ipji compefito tniommenfurabile incertumertt,per dectmam dtffinittontm hutus. J^are reffa 
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LIBER DECIMVS. 

A o ipfum itictftumfotes^nctrta trit^cr vndecimMm dtffinitionem fmim^Vocdtur auttm ex binis 
nomtntbus eo quod ex binis ctrtu longitudine tamen incomntefurabiltbus comfonatur,Si itaque bi' 
n*certa,t^Ct 

Tropofitio trigeftmafcftimd. 

Si binx Mcdix potcntia tantum commcnfurabilcs Ccrtum coitipre- 
hcndcntcs componantur, tota inccrta cft, vocatur autera Ex binis mcdiis 
prima. 

Sumantitr bin^t (Jiiedijc pctentia tantum ccfn^ 

menfirabtles K t z ocertumcomprchtndtntes^Di- _^ ^ 

cototam A G compojilam incertam ejft.Eodem fere * 
quo practdtntis argumtnto. ^upmattt incommtn- 

furabilts funt a b ■ c fcijuetur (yt pnxima oHendimfis)quadrata exAV(jrt o incommtnfurabi^ 
liatfft^rt^angulo bis ftibtffts ab b c comprehtnJoyftrltmn/avigtfmay^primumcoroU.dtci-^ 
ma hHius.^Ma vtrh ta quadraia rtfiangula compofita totum quod txs.Q factunt-ptr quartam 
ficunii^fccjuttur (ex 1 2 huius) toium ex a g vtrique (compofito fcilicet tx quadratis a s b o cJ* 
teli inirulo fub tis bis fumpto)tfjt incommtnfurahilt.Std bisfub a b b g fumptum ctrlum tsi^tx hj- 
folht/i^ntmpt A B B G ctrtum comprthedunt.Tetum igilur tx \ o(ipf bis fumpto fub a b b q ctr- 
totncommtnfurabilt)inctrtu$ntrit,txdtctma dif(intlionc huius^^ proinde tola a c, illud pottns 
inctrta trit,ptr 1 1 diffinit.huiui.^jijc quidtm Ex binis mtdtis prima dicitur ta dt caufi^quod hi- 
narum cx binis mtdits gttJitarumJtxc tx mtdtis ctrtum contincntibus^prior fcratur Jicunda^ qu£ 
ex mtdiis mtdium continentibus componttur. .^art hac fecur.da illa vero prima dtcia fuit^ cun» 
fttcertum incerto praiiantiiss.St itaque bina M tdix pottntta tantiim,(j;c, 

Propojttio trt^eftmdoEiauA . 

Si binx Mcdi^ potcntia tantum commcnfurabilcs Medium comprc- 
hcndcntcs componantur,Tota inccrta cft, vocaturautcm Ex binis mc- 
diisfccunda. 

Copultntiir bin^e Mtdia pettntia tantum commtnfurabilts 
tj\{edium coTnprehendentes a b b c .• Dico totam a c incer- 
tam effe : quoniam longitudine incammenfiirabiles exifunta 
A b b G,f a- hypotbefi. Patet{vt preximis priorib/*s)quaJrata 
ipfarum a b b o rt&artrulo bis fub tpfts contento incommcn- 
furabilta cjfe. Lt quia quadrata iila cum reclangulis,tetum ex j 
AO compenu/itjper qnariam fecundi,patebit \ex duedecima 
hutfS)) totmn ex a g virifque ejfe incommtnfurabilt .,fcilictt 
quadratis a b b o c?" binis fub a b b o re£fangulis.Prepona- 
tur itaqut ctrta n f ,cui applicttur (ptri^^ primi).equum qua- 
dratis a b b c ,fty. tllud d e k t,c^ aquum aliud rtdangulo bisfubk^ b o fumpto quod (ittxit. 
Citmauttm e t rtclangulum.,aqutimftpofttumquadratisex a b b g medtis potenita cemmenfu- 
rabtlibus, lUudMedtum erit,Pcr coroll. 2 5 huiiu. J^ta vero k i aquum eti reclangulo bisjubtpfis 
coprehenfo,'JMedio quide ex hypotheft.,& 'l^^^^ ^ • mtdium erit,ex eodem. S ed auadrata (^rella- 
gmU A B B g,W/*w ex A G faciunt.,vt oHcnfum ejl. Re^fangulit igitur e i quadrato ex a g aquum 
erit.Cumautemtotumex a g vtrtfque {quadratisfcilicet a b b g rectangulo bisfubipjts con- 
tente)incommenfurabiU ofienfumJit.fetum e i vtrtjqut b t k 1 incommenfurahile erit. ^are e t 
«j inuicem incemmenfurabiiia eruat.Etidee {perprimam fexti)reiia d t t 1 d i longitudine 
incommenfurabiles erunt. Scdmcdia fiint e t k i , adcertam d e appUcata., vt oftenJinius , latttu- 
y$nes i«;ttur o t t i certas{per 2 2 huifis) efficiunl^iongttudinetamentncemmenfuTdbdes. Poten- 
MigttHrtantumco.mme»f^rabdts.Touitaquti> \ inctrta erit,per trigefimamjextam hutus.Et 
froinde reclangulum b i fub certa d e incerta d i {verierotl.2 1 huius) iuccrtum erit.^od 
quidem aquum ojlenfum ejl quadrato ex tota a o. ^adratum itaque exA o incertum <rit. I Uud'- 
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tjHefotetts KO iftcertd erit^fervriJecimjmeltffinittonemhHius.^tqitidemexbiKismeJiis fi- 
cundaideodicitMr,qM9dexmedns medium conttnentihusfat. Poftfonendu i-ero ei Prim* qu^ex 
medits certum continentibus orta est , vt proxima dtximus. St ttaque bin<e Medu componan- 
tnr^c. 

Propojtth trigejimamna. 

Si bin? rc6k^ linc? potcntia incomracnfurabilcs compofit? fucrint,cffi- 
cicntcscompofitumcxquadratisqua: ab ipfis Ccttum,quod autcm fub 
ipfis Mcdium,Tota rcda linca inccrta cft,vocatur autcm Maior. 



Sumantur biru reBx potentia incommenfurabiles^ef- 

fictentes confatum ex earum quadratis certum^uod ve- Jt. • __ g 

ro fub iffis medium^per trigefimamtertiam hutus^fnt^ 

A B B oiDico totam \ g incertamejfe, qu<equidemdicitur 'iAfaior.J^oniam incommenfurabiles 
funt A B B G longttudine,f>er vltimam partem coroUarij no n^ huius-,fatehit ( fer demonftrata tri- 
bus froximis)id quod his fub a b b o comfofite ex quadratis a b b g incommenfHrabile effe.ac^ per 
quartam ficundi) vtraque fimul fiimfta quadrato totius a g effe Jtqualia. Et ideo (per 1 2 huim) 
fdem quadratum ex a o compofito^ex quadratis a b tcejfe incommenjurabtle. / compefitum ex 
quadratis certum efl^ex hjpothefi. Incertum igitur erit exAC qitadratum-^er decimMi difftnitio" 
nem huim^^ proinde iliudpotens reSl* a c incertaerit,per vndecimam diffinitionemhuiui.Vo- 
catur autem Oi f aier,eo quod maior Pars /u4 potentia,ex quadralis a b zc certis corKponatur^quA 
fcmper maiora funt reClangulo his fuh a d b g fumpto.nam maiorem partem dimidia quadrati a o 
totius fiht fumuntyper coroU.fepttmJt fecundi. Siitaque bin* refix line<t potentia inccmmenju- 
rabtles,(jrc. 



MONITVM. 

Reliquimus demonUrationem , qua Theon ojlendere conatur, quadrata ex kz »0 maior* effe 
reRangulo bis fub k% b g centente^prolixe admedum.T^os entm tliud fatts fuprrque demonft raui- 
mus ceroUario feptim* ficundt,^ ipfius a g quadratt {ytraque potentis) plus dimtdio fumere qua- 
drataexKt b c. 




Si bin^rcdlxlincqpotcntia incommcnfurabilcs compofitx fucrint,cf- 
ficicntcsconflatumcxcarumquadratisMcdium,quod vcro fubipfis Ccr- 
cum,Totarcdalincainccrtacft, vocatur autcmCcitum mcdiumquc po- 
tcns. 

Sumantur hin* reiJ* potentia incommenfurabiles^ ' ' 

efficientes confUtum ex earum quadratis rrtedium^ Jti g . g 

quodvero fuh ipfis certum^per ^^huitu^quxfint k b 

B c : Dico totam a g incertam effaamque dtct CertH mediumque potetem.^onia cefiatum ex qua- 
dratts A B B c medium ef^quodvere fuh ipfis certum^x hypotheft^nctmenfurabile erit idem con- 
JLttum,rectangub Jub ipjis bis fumpto. F.t igiturtetum,Jcilicet quod ex kg per quartamficundi» 
reCiangulo fub a s b c fianpto^ ctrto quidemyincommenfurabile erit.^per duodecimam hutus.^a- 
re idemtotumincertumerit^ex decimadiffinitienehuius.ReSlaque a oiUud petens incertaertt, 
pervndecimamdiffinitionem huitts, vocaturautem ipfa k c Certum medtHmque petens, eo quod 
eius poientiaexCertdf^ mediacomponatur area.Si itaquehin*re(i* Unedfotenttatncemmen' 
fitrabUes^drc. 



LIBER DECIMVS. „: 
Propojitio qundragejimaprima, 

Si bina: rcdlx lineq potcncia incommcnfurabilcs compofitq fucrinr, cf- 
ficictcs compofitum cx carum quadracis Mcdium quod vcro fub ipfis Mc- 
dium,&: infupcr mcommcnfurabilc compofito cxcarum quadratis.tota rc- 
da linca inccrta cft,vocatur autcm Bina mcdia potcns. 

SuTHdntur ftr j j huius, bin^ re&^fottntia incommenfura- jC , ?l ,0 

btlts Crcrjualts hypothejis oftat^qua fintktzQ -.Dico totam a o •£> t ^ 

inctrtamtjft^ luxquidemduitur Bindmtdta potes.Prcponatur 
Certa rt&a d E,f «/ {ptr 45 prtmi) consfituaturaquum rtCian- 
gulum copofito tx quadratts a b b o e^uod fit^i, xqutim vero re- 
(langulo bisfuh a b b c, quod (itzv.. Totum igitur e k ^quum e- 
rit quadrato a o-fer quartamfecundi-.quiavero incommcnfura 
hilt eH compofitum ex quadratis a b b o « quod bis fub ipfis^ tx 
hypothefi^lncommenfurabileerit^ nipfi n^iimfint incomme- 

JurakilAut*qualia:0' ideo.per primamfexti^v \tpfi i iklongitu r.l 

difumcominenfurjbilis erit. J^ia vero media funt quadrata (Jr rcHangula a » b ^.^edia erSt 
B I z K.,ipfs aqualia^quaad Certam d e proiecfaylatitudines d i i k Certas faciStypen igtJimam 
ftcundam hutus)pottnt'ia itaqut commtnfurabiles^ longitudine autem incommenfurabiles eHtenft. 
Tota itaque d k incerta ejl,pcr 5 6 hiiius^reclagulum igitur BKfib Certa cr incerta uic^dk ccm- 
prehenfum{per coroliariumzx huiusyincertumerit,crproinde \o tlludpotens {nempe quadratum 
A o ipfii. v.£quale)incertaertt.^* tdeovocatur Binar»ediapotens.jquodews potctia(hoc eU qua- 
dratumK g) tx binis artis mtdiiscomponatur,fiilicttexquadratisKQ o t^&reffangulo bisfiib 
A G G ifiimpto^tnuicem tncemmenfurabtiibm.St ttaque biM refia linea potentta^(jrc. 

I TV 

Cum harumfex incertarum{his proximis theorematts expofitarum) deHominatienes vnde orU 
fint Hofat is lucide Theonem explicajfe quida arbitrati fint, attquas earum prjtter eas quas di.\imus 
dtJferenttM adferre non importunU erit. J^ia igitur Euclides certarum prius traditwnem carpity 
vt earum adminicuio ad incertas properet^ ab incertis autem ad inccrtiorts,hoc tsf^a ctrtarum la- 
tura rcmotiores eo ordine feruato vergat^ harum itaque fex incerlaruKt quatuor Certum medium- 
^uepotetes coponitfitiicet eam qua Ex binisnominibus^Exbinis mediis pritna.;JMaiorem^Certum 
mediumque pot entem. ^ug iicet potentias earum ex certa cr media area finguLt componant^tamen 
in eo dtJferunt.yquod prior huiufmodt potentiam a iinets certts^ potentia cemmenfirabtiibus educat. 
Secunda 'vero a Itneis medtispotentia commenfurabiiibus ,q»u tam a certis recedunt. Tertia a ii- 
tteis longit uditse cr potentia omnino tncommenfurabilibus Juam educit potentiam.-qujc tamen maie- 
rem portienem ctrtam habtt,ta de caufa Mator dicitur. ^arta aute ab eifdcm lineis lcngitiidtne 
^potentia ittcommenJiirabtlibus.yqua tamen maiorem potetia partem^ ipfiCertum mediumque po- 
tenti incertam tribuut.y nempe Mediam. Duas vero reliquM fciiicet Ex btnis medits fecundamy 
^ Bittamediapotetem^feruatoeode erdine copenit. Namltcetbinas incertasareasjhoc eHMedias 
incomenfurabiies,vtraque earum pofiit.,tamen prior feiltcet Ex binis medtis fecunda^qujt ex lineis 
potentia faitcmcommenjurabtiibus confiat)reltquis anteponenda futt(qua ex iineis penttus tncom- 
menfurabilibus compDnuntur)his nempe tj^laior^^jr Certu mediHmque potens,^lus a ccrtarum na- 
turaremetis.HarumautemdHarumposiremamomniumfixnouifiimam^ac a certa remoticrem 
merttopefuit Euciidcs, eamfciiicet qu^potcntiamex incertis ac ittcommenfurabiiibus fibi inuicem 
ajfumitjoitgitudinem vere a iineis cr longitudine Crpotentia penitus incommenfurabtitbus exigit, 
quam idee tanquam ab incerta natiira remotifimam,nouiJiimam ordine iocautt F.ucltdes, 

Ex btnis igitur nominibus priorem enuciat.,qua hina illa fiia nomina Certasefficit lineas,eius ve 
ropotentut potijitmampartem ex certa area funtt. 

Ex binis autem mediis priniainfi^uMponit.^ eam qua fua nomina incertxs quidem,(ed petentia 
Jaitem conpncnfurabiies efficit lineas,fius vero pqtentiam ab inccrta potifiima parte fiifceptam.re- 
liquama certaarea /Kbfuratamcpmponens. 

Ex bints vero medtis fecundam tertie cellocat^qujt licet aream incertam ex incertis arets fum4t 

Ee ty 
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infotentsa^amen longittidtnem 4 ItKeis potenttd faltemcommenfnrabiltbusfufcifit. 

Tres autem Jeqnentes eoAem ordine quo hds frtores inferit^fed fotenttam quam friores a lineis 
fotentia faltem commenfurabtltbus defromunt.Sitbfequentesfimilemfotenttam a Imeis fenitus^ 
lonqitudtne cr fotentia mcommenfurabtlibus ( frotnde a certarum natura remotiores)affc 
quHntur. 

Lemma. 

Qupd autcm prarfatae inccrtx ad vnum fignum tantum fccari poflint, in cas lincarum de- 
nommationcs cxqutbuscompoiitx prxfatas (pecics gcncrant,hoc prxaflumpto lcmmatc 
dcmonflrabimus. 

Secetur reila a b inaqiialiter in v» ac eadem a b 
furfusiruquaUbusinQtDicoex KQ o t in^ejualto- ^ C 
ribus quadrata^atora efje quadratis reliquar» a d ' ' ' 

D B xquaiiorum^fecetMr a b bifariam in i^quontam tn^equaltot^es funt a o c b iffs a o d b , maior 
ertt a g ifja d qutbus xquaUs tollantur ex a c fctltcet ayct ab ifja d » hac e n^igitur reliqud 
E o matorerit tfja t. D.,^tavero recla a b feHa eHaqualtter in h ^ in^equaltter tn Q,quadra' 
ta exAO c B dufla funt eorum qu^e a dmidia %%^abea qua inter feflienes ejlio^fer nonam fe- 
fundi.Similtter {fer eandem) dufla erunt quadrata tt> d a eorum qua ab ifjis b e e v:atqui nu' 
iora funt qut exit e c ,his qua ex b e e i>,cum maior ftt ojlenfa e c quam e d . «^rf igttur exAO 
o b tn^qualioribus(dufla maiorum) his qu* exKX» D b ( duflis mtnorum) matora erunt. 

Trofofttio quadrA^eftmafecunda. 

Qux Ex binis nominibus ad vnum duncaxac fignum diuiditur in no- 
mina. 

Efio A b re^a ex binis nominibus.(iU4i feCfa iitc i» c 

1- r/- ^ - ' ^ «B 

tinas ejjictat a o c b Cert.ts fotentta tantum com- 

menfurabiles^qua quidemfua funt nomina. Dtco reciam \ b nu//o alio Jigno fojfe ficari^qiio alias 
efftciat Certa4fotetiatantiimcon:menfKrahtles.^quamtHc.^ued fi iHalufecartfofittJecetur i» 
t>.Sequetttr fsngnLts a d d b fingulis a o o b tqiuiles hoh ejfe.,na Ji.tquales ejpnt.,eade fieret fedio 
(contra hyfothejim) nec bifariam fecfa esi in o iffa a t,»am longttudine commefurahtles effent a d 
D t,contra eandem hyfolhefm.,tn^quales igitur funt a d d b .jinaquales item a o o b. Ciim autem 
( fer qucrtam ftcundi) qttadrata a c c 8 cum reflangulis bis fuh a o o t,aqualia ftnt quadratis 
A D D B cum reBangttlis bis fitb a d d %,nemfe %'trjqme quadrato a %.Sequetur quadrata tato ex' 
eedere quadrata quanto recifrcce reclangula e.\cedunt re(fangula,quod enim toUitur a quadratit 
additnr reflangH:is,(^e conuerfo.Ciim entm quadrata ex Certit froduRa certa ftnt,^ froinde in- 
mcemcommenfurabtlia^ffa excejfum tfjis commenfurabtlem (fciltcet quem numeri) farient ,fer 
fecundam communem fer.tentiam feftimi.cr ideo certum.fer nonam dtfjinttionem huius. ReiiaH' 
gula tgitur^fub Certisfotentiatantiimcommenfurabtlihnscomfrehefa) medta eodemexcejfu fefe 
txcedenttafefe certo excedent^contra 2 6 hutus/]uod fieri non foteU.7{on tgttur fecart Poterit a b 
in alia fua nomina^quam fer ftgnum o dislrtbuta^iffafctlicet a o o b. ^ua itaque Ex hinis nomi' 
nibtts ad vHumfignum,crc. 

CoroUarium. 

BinxccrtxpotcntiatantumcommcnfurabilescompofitXjbinisaliis ccrtis potcntia tan- 
tiim commcnUirabilibus coniun£lis,xqualcs cflc non poflunt. TJamvtraque bsnomium com- 
fonerenty (jr frotnde binomtum in flurthus fignis fecaretur in nomtna,quod feri non foffe hac ofien- 
fumtit.Sirniliter fequetur in quinque froxtmis de hinis Jingularum nomimhus, 

Propofitio quadrage/tmatertia. 

£x binis mcdiis prima, ad vnum duncaxat fignura dinidicur in no- 
tnina. 

sit 
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Ji // A B ^,v. binis mtiiis prima^qu* fecetur m o t> c? 

/■» fud nomiftd , fitlicet a o c b meMas petentt* ' ~ 

tanlum commenfurabiles certumcomfrehendentes:Dico reflam Ktvnicofigno o in eius denomp' 
nAtionts lineM fecarifi entm alto fecari fofiit^efio in n.Conpat autem ( vt tn frxfata ) a d v nin- 
jtcjuales ejje tffts a o o b,c^ adinutcem^ex hypothefi.F.t tnfufer quadrata a c o b cum re^fangul» 
his fub ipfts contentojdem comfonunt quod c^uadrata a d d b cum rectangiilo bis fub ipfis conten- 
to,fertjuartamfecundi^emfequadratumexkt.^jianto igilur (vl in pracedenti dtxtmus) qua- 
drata excedunt quadrata-,eode (z'iceverfa)rc{la^ula excedtnt reflan^uLt^fed reCiangula funt cer- 
ta^cum nominatUacertum{exhypothefi)comprehendant:cr igitur certo fefe excedunt . Sequetur 
ideo cr auadrata , tjua tjuidem ex mediis media funt fije certo excedere , centra 2 6 huius , ijuod 
efiet abfurdum.Non igtturficatur Ktalitcr quam in G in nomina. Bxbinis itaque m(diis prima^ 
ad vnnm duntaxatfignumy(jrc. 

Propojitio quadra^e/ima^uarta, 

Ex binis mcdiis fccunda ,ad vnum duntaxac (ignum diuidirur in no- 
mina. 

\ 

FJio Avex binis mediis fecunda.JeCla infita nomina a o o 
(^ledias quidem potentta tantum commcnfurabtlcs , medtum 
comprehendentes in figno o ; Dico ipjam tn alias eiut nominis U- 
fteoiyalio figne fecart non pofie, ^upd fi fteri pofie credatur^ftt in 
v.E.xponalur ccria izcui ( per 45 primi) ei quod exw aquum 
confittuatur z n, j quo auferatur ets qua f.v a o c b aquum e 1. 
Reliquum igitur i n aquum ertt eis qua bis fub a o o typer 

qnartam fecundi (jr terttam communem fcntenttam.Stmiliterab Jl • — — ' ^ 

eodem z n atiferatur aquum quadratis a d d b quedfit e i. Reliquum Lnet quod bis fub a d d b 
aquum erit.Cum enim 1 1 (aquum quadratis mediarum a o 0 8^// medutm, Et infiiper i n aquum 
eis qma fub ipfismedtum continenttbits)ftt medium. Ea tJMedia 1 1 in ad certam b 2 confiituta^U- 
tttudtnes t t t n certas efficiunt^potentia tantitm propofit* e z commenfurabiles^per 2 2 httim. 
Cum autem fit (per lemma vtgefim^prtmjt httittf)ficut Koado e^fic quodex k c adquodfub k o 
o », incommcnfurabilis autem eU k g ipfi c b longitudine^ quod ex kc ei qtiod fitb a o o b i»- 
commeafurabile ertt. Et Proinde quod excii( eidem cx k g commenfurabtle) recfangulo fub k o 
c B contehto tncommenfurabtle erit,per corollfecundum decim.thutus. Et frotndequaex Kocr 
ctets qu^ bisfub a o o b incommenfurabilta erunt^erterttumcoroll. l o.huius. .^od autem ex 
quadratisK o o telireilangulumeiyquodautembisfub a o CBefii ti^incommenfiirabile itaque 
efi tiipfiin. Re&a igilur v. t re&x t n (exprima fexti) incommenfurabilis eril. Sed cert.t fue- 
runt E t t n . Potentia tanlum ttaque commenfurabiles eruni ipft e t t n . Tota ideom ex binis 
nominibus erit,per 3 6 huwj.Hauddtfiimili argumento patebit e m m n recias^c ertas effepotenti* 
tantiim commenfurabtles,cum rectangula e t l n aqualia fint quadratis a D d b,c^ e i quodbisfub 
ipfis pofito^eoqHodrecijt K d d b eiMjdemponantur nominis,ac ipfic kc c n^eifdemtamen inaqua' 
les..^uare fequeretur e n reclam ex btnis nomtntbus fecaripofie^n duobusfignisfcilicet t & a^per 
dtuerfu.^ertaipotentiatantumcemmeHfurabileSyipfiusquidemis nomina^contra huius,qued 
efiet abfurdiim.T^a igiturpetellrefia k b alio figno quam cjecari inalta fua nomina. Ex bints it 
qutmediis^c. * ^ 

Tropjttio quadra^tjlmaquittta. 
Maior ad vnum duntaxat fignumdiuidicucin nomina. 

Supponatur a b rtfia maior^qua(per 

huius)con(}etbinis KC cn potenttaincom- ^ -p ^ —B 

menfurabilibus^effictens quod ex earum qua- 

dratis certum, quodvero fub ipfis medium : Dico rtdam k b in alias tius nominis rtflas nen pefie 
diutdi,adaliudftgnumquamc.Siquidtm fierialtaspofie credaturyfecetur k i per nintanomtna 
A D d %.Ctim enim efienfum ftt (quadragefimafecunda huius) quadrata exKC o b, taNte excefi» 
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dijlare k ijifddralis a d d t^qnaKto rtilanguU qHxhtsfub o b dijlantyii reflangults bts fub 
D B,« (juodabUlum a quadratis confertur reciangults^fic dtHtd4tur.^er 4 fecundi,quadratnm ti>- 
ttus A t..^adrata tdeo ex koc;- diftant a quadrctts ^a" a d o b certo, cum jint ex hyfothefi 
certa.Reclan%uU i^itur fitb a g g b 4 rechngulis fub a d n e {bisfumpta) difiabunt certo. Sed re- 
ilangulj il/ajunt{ex hyfotheji)mtdia.'Ji(edium igitur excedet medtum certo,contra 26 huiusy 
quod ejjet abfurdMm. Aonigitur in alianomina Jecari foteji a b maior^ quamferjignum oih a o 
o B.AIaior itaquead fnumfignum duntaxat, (^c. 

Profofim qttaJrageJimaJexta. 
Ccrtum mcdiumquc potcns,ad vnum duntaxat fignum difcinditur in 
nomina. 

£jlo rec/a a b cerlum medium^^que potes qua fece- ^ l) » ^ 

tur in G fer fua nomina , qua fint {fet 40 huim) bt- * 

relfg a o o b fotentia tncommenfurabiles , effcientes com^ofitum ex earum quadratis me- 
dutm^quodvero fub iffis certum:Dtco Krttn alta quam a o c b Jua nomtnay (ecari non fojfe. Si ve- 
ro ali* eius naturaltnex froducifofje fulenturfint a d d ^^feilak ■&tn o.Sumfto etentmfroxim^ 
ar^umento. Ciim quadrata ex a g g b eodem excedant quadrata a d d r.^quo rcflanguU bis fub 
A D d B excedunt reflanguU bts Jub a o g t.Sed reffanguU feje excedunt certo.fitm Jint ex hyfo- 
thefi Certa. J^adrata itaquefefe excedet certo^n* qutdem{ex eadem hyfotheJt)fu»t Medta^quod 
fibjlat 2 6 huius,0' frotnde abJurdum.Non ifritur fer aliudfignum quiim c foleii reila a b ficari im 
fua nomtna^ncc $deo alia quam a o o b fufcifere nomtna. Certum itaquemedtumquefotens ad 
vnum duntaxal fignum,(^c. 

Trofoftuo quadrageftmafefuma. 
Bina mcdia potcns,ad vnum duntaxat fignum diuiditur in nomina. 

Suffonatur bina media fotens recla M,qujt{ fer ^ 

4 1 huius) fecetur in c figno efficiens a o c b reilM A < • ■ "B 

fotenlia incommenfurab)les^ quarum comfofitum ex earum quadratis fit medium,quod verofub i- 
ffis medium ac incommenfurabtUcomfofito ex earutn quadraiis: Dico totam a b aliter quam fer o 
non fecari in ea nomina.J^odfi fieri fofitt aliterfeceHtr tn d, ^fumfto 44 hutus argumento^ af. 
flicelur ad certam e z *quum quadrato k t^fer fri '»i,quod /iiz, 
f. Kyaquo fiibtrahalur xquum comfofito ex quadratis a o g i.fil- 
que E I, reliquum t k erit quod bis fub ifjis a c c b, dtmquadrata 
& reltoHguU comfonant totum ex k b ,fer 4 fecundiytquu iffi t k 
fofilum . Similiter fubtrahatur ab todem i k ttqunm quadralis 
A d D B quodfit 1 L , rtliquum m k /equum ertl ei quodbis fitb k d 
D b: quoniam{fer confiruiiionem)^ 1 4cquu eli quadralis a o c b,^ 

drti. re&angulo fub tfjis aquum eIi,fimiUttr e l itquum esl qua- JL ' ^ ^ — ' B 

dratif addb,c^mk rtffan^uU bis fub iffis a d d b tqitum. Ciimauttm quadrata rtclangidis {tx 
hjifolhtfi)fmt incommtnfurabi\ia,incommenfurabde ertt 1 1 tffi^ v..,acfimiliter i v tffi m \s.,crfro- 
inde reitd h Mtf/i MN^ctr iffi r s (fer frimamfexli) incommenfurabtUs erunl. .^ia vero me- 
diafuntiitr K,i t,MKyadcertamt z afflicata Utiludines hr,r ri,fi UyM SyCerlM ejj^ctunt^er 
2 2 hutus.Polenlta i^itur tantiim comnenfurabiUs eriit r radr s (cum finl Ungitudine olienfai/t- 
commenfurabiles)haud fecm e m adiA s^foteniiatantumfuntccmmenfurabiUsadinutctni.Toia t- 
gitur tstx binis nominibus dicttur,ftr ? 6 huius^qu/t qutdem tn duobut fignis M(jrr ftcatur in bi 
ndt certM.,fotentia tantiim commtrtfurabiUsyfua fiiltctt ncmtna.,contra 42 huius^quod tjjit abfur 
dum. Non tgitur aliter foteli fecari a b in fua nemina , quam fer fignum c . Bina itaque fotens me- 
dtayad vnumdunlaxat Jignum^CTC- 

T^eSlarum qux ex hinis nomin'il>uf diffiniuvnesy 

Sufponendum trthmfriortliits. 

Propofita Ccrta &: ca (jux Ex binis nominibus diuifa in nomina,cuius ma- 

ius 
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ius nomcDpIus pofficrainorcjcoquod Hc cx Hbi longicadine commcnfu- 
rabili. » 

Diffnhio prtma, hoc fuppojtto. 

Si maius nomcn propoHtx Ccrta: fucric longitudinc commcnfurabile, 
cota vocacur £x binis nominibus prima. 

DiffinitioJecuncU. 

Si minus nomcn propofitx Ccrtxfucrit longitudinc comcnfurabilc,to- 
ca vocatur Ex binis nominibus fecunda. 

DiJJinitiotertia. 

Si ncutrum nominum propofitx Ccrr? fucric longitudinc commcnfu- 
rabilc,ca vocaiur Ex binis nominibus tcrtia. * 

^kc/t/dm diuerft funt hinemiorum fpecies^ftx eoritm difpHitiones ptnit Emelides^ Sutpones pro 
tribuf prioribus^jius nomen excedcrc mtmts^eh quodfit a fibi longitudine commenfurabUi. Pro fe- 
quenttbus vero tribus poHremis eppofitum fupponit^aius fctUcet nomen excedere minus^ eo cjuod 
ft exfibi longiiudine incemmenfurabili,qua fila eH priorum trium a trihus pefieriortbus difrepan 
tia^ngularumajtngttlis. 

Supponendum trilitf poHrcmis. 

Siautcmmaius nomcnpluspofsicminorc.coquodHca nbilongitudi' 
Dc incommcnfurabili. 

7)iffnitio quartajoocjitppofito. 

SimaiusnomcnpropofitxCcrtx fucrit longitudinc commcnfurabilc, 
tota vocatur Ex binis nominibus quarta. 

DiJJinitioquinta. 

Si minusnomcnpropofit^Ccrt? fucrit longitudinc comracnfurabilc, 
cavocctur Ex binis nominibus quinta. 

DiJJinitio fexta. 

Si ncutrum nomcn cxpofitx Ccrtq longitudiiic fucrit commcnfurabilcj 
ca vocctur Ex binis nominibus fcxca. 

Hec erdine binemiorum differenltas a maioris^ vel mindris , aut equidem neutri neminis eem- 
menjuratune^velincemmenfuratitne^adexpofitjmcefituit Euclides^ciimduonemina eidem lon- 
gitudine commenfurahilu ejfe fojfe non fateatur. T^am fi eidem commenfurarentur^cradintti- 
cemcommenfirtrentur yper decimamhuius^quod ebjfaret j6 huius ,qua eas incommenfurabi- 
les longitudine effe pracipit.<^ddtt infiper alterum Gracerum exemplar^Euclidem ideo tres prto- 
res fub t:emmenfurabili pofitMjrtbus peiiremis fub incimenfirabili aefiriptas,pr^fecijfe,quedpra- 
fiantius fit commenfurahile incommenfurabili. Trium Kiere fingulorum erduium prieres^fequtnti- 
bus hac dt caufa pramififie.,quod frjtftatius fii maius nome minore^indignius vere vtreque ntutrii. 
Jies autem arbitrati fumus alta caufi^hoc erdtnt binomia digtfijji Eucltdem^ vt fcilicet ctrpti lam 
Mtta ordintm fiquatur^quo quidem fub Ccrta crjingulis hec erdin: binomtis, artM ftxprafatari 
inctrtarum fuo erdint ftruato cemprthtndtrtt , vt pattbit 540-5 eamfequenttbusfiqu 1 erduiem 
36 &i eam ftqutntium.^c infuper,vt eidem erdim futurM apethemarumgenerattones ^ac alia- 
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rnm IncerUrum fnbiicerel^ esdeni ordine sfothomes diffimret.^Hare fotiKS vt methoM confer- 
uaret fertem hoc erdtne hirtomid dijpojntjje EucLdem cenfendum erit, quam vt tantiim frjtfantius 
indigmcrt prjifi(eret:is nanque geometriam^ ncn autem poltticam edocet. 

Troppfttio ^uiuUa^e/imaoBaua. ^rohlcma i}. 
Inucnirc Ex binis nominibus ptimam. 



Sum4tur(excoreffjrioprimi lemmatis 3> > > » 

hutus)aumerus qnadratus n b, excedens qua- i , ' cjj ^ ' — ii * -E 

dratumcznonqujdrate AG.Sititempropo- ^ ' jt ''\ <• 4- 

JitaCertavi^cutlongitudine commenfurabilis ' "Pm 4 ' ' 
esio E aulem{ per corollartum fexU huius) ficut AtadAc numeri,fic quod ex e z ad quod ex 
z i.Cum autem Avfit quadratus, a c .vero nen.,quod exf.Tad quadratum ex z i rationem ipforum 
AiadAO habenles., tion habent rationem quam quadralt numeri,pcr cerollarium vigefimjtquinl^e 
cdaut. Incomenfurabiles itaque longitudtne erunt^jipf* e 2 z x^er nonam buius^potenna verc cem 
menfiirabiles^erjexlam huius, Certa autem eli e z^jipfinAhque propcftt* d ex hypolhefi commcnfit 
rabtlis.Certaigitureritdf 1 i^btnje igitur^zz i CertJtftntpotenttatantum interfi commenfurabi 
les . T et£ itaque e i Bx btnis efi nomtnibufyper 5 huius . Rurfus quia maier efi ipfa z i per 1 4 
quintt , ciim carum petenli^t habeant ratienem toHus Azad ablalum a c , tnuenialur peri^ huius, 
quo pluspeleH maier minore^fitQ^ qucd ex t. Cum aulem quod ex e z excedat quadratum z 1 qua- 
drato ipfius i.Efi aulem A^ad kqvI quod exhzad quadralum z i: erit cenuerftene rationts ftcut 
Atadzo excejfum , fic quod ex^z ad jued ex r excejjum quo antecedens ex e z excedit fuum con- 
fequens ex z 1 ^percerollarium dectmanon* qutnli ,fed a b 4//b c (^.v hypothefi) ratienem habet 
quadratorum numerorum . Jgiturtzad-r exceffum rationem habebil quadratorum numerorum, 

ideo ipji hzadr erHt longttudine commenfurabiles^per nonam huius. Atquiquadratum e z ex- 
ceditquod ex z i minore-jeo qiiod ex r .^J^faius igilur ncmen e 7 ^/*/ potefi minore z i^eoquedex r 
fibt longitudine cemmenfurabtli: elique maius nomen h z propofttJt d len^itudine commenfurabsle. 
Inuenimifs igttur Ex binis ncminihus primam^per prtmam diffinitionem binomierum. 

Propojitio quadra^Jimanona. Trohlemai^. 
Inurnirc Ex binis nominibus fccundam. 



Eadem cum pr.tcedentis hypothefis fumpta ^fiilicet » 
fil(perc0ro//ariumprimi lemmat.jS Tiuius) a b nume * 



/2. 



rus quadraius^excedeps quadratum c b non quadraio -^, -9 ^ t 



Acaut equidem A^ o znon quadralifimilespUnt.,fe- 
fe excedentes quadrato a g (vtraque entm hypelhefis 

idem profert) propenatur item Certa d , cui commenfurabilis exiUat longttudine z i, qujt certa igi- 
tur erit.Stcut auiem numerus AOadk z.,fic ( per coroUarium fexta huius)fial quodex z i^adquod 
ex z \,Certa igitur erit zi^ longitudine ipfi z i tncommenfurabilis, per vltimam partem non<t hm 
ius^ciimhabeant z i^z e ralionemnon quam quadrati .,per cere//artum ecfaui . Nam vnus i- 
pfirum A B ijel a OMuadratus ei/yreUquus vero non, exJsypothefi^potentia tanium iiaque commenf» 
rabtles funt inter jez i ^ z e relta.Teta igitur e i Ex binis esi nemintbus^per 5 6 huius:Dico quod 
<ir fecHKtU^iim fttvt Aoad A%,fic\ z adz t. . Excedit autemA b ipfum a c niimero c b , tgitur e z 
excedet petentia reltam z i altquo./juedfit (per i y huius)td quod ex r. Erit igitur conuerfiene ra- 
tionis (per ceroUdrium ip quintt) ficut a b antecedens ad excejfum c b quo a b excedit a c cenfe- 
^uens.,^c(potentia)% z antecedens ad exceffum r^que e z excedit{ polentia) ipfum z i cofequens^fid 
AB ado-B raltenemhabenl quamquadrali,per i6 etlaui ,ciimfint (ex hypetheft)fimtie' vlani. 
^jiod igiturex tzudid quodex t, raticnemhabent qua quadrali:^preinde(per nonam nuius') 
iatera fcilicel relfas rz(^r habent longitudtne commenfurabtles . 0\{ aius itaque nemen e z plus 
fetefi minore z 1 ipfi quod ex r filfi lon^tludine cemmenfurabtlt . EU autem mtnus nomen z r longi- 
tudifie prepefii* D ecmmenfurabile., ex hypcthefi . Inuenimus ttaque iiEx binis nominibus ficun- 
dam ^per fecundam diffinilionem binemiorum. 

Prepof. 



LIBER DECIMVS. 
Vropo/ttio qumijua^e/ima. Prollema i$. 
Inucnirc Ex binis nominibus rcrtiam. 

Sun.ftJ fr^cedcntiu hypothcJi,fur>t4- rn 



titr(percoro//.f>rimtI^mMts 28 huius) Ji' — ^^* ; * 7» 

numerm a b quadratus , excedcns 11 o ^ ^^tw^ — 

quadratumnon quadrato KO.Sumatur ~" 
item alius non quadratus^vnitatevel binario ab ifjo a odilfanj^uijit D.F.\rpanatur itcm Ccrtd 
^fCuuis quadratumjit adcjuadratum z ijicut x> numerus ad k n^er coro/l.J'e.\-lit huius^cr fuut a b 
adho Jic ^at {per idem coro//.) cjuod ex ziad qued ex i t ^quoniam quadratum f. certx adquadra- 
tum 1 1 habet numerorum Dadhii ratienem^ccrla erit z i^uia vere quadratum 1 1 adquadratum 
IT eftvt Ktad KG numeritcerta itemerit \ t.CS autem a b fitquadratus^K c vero nen,ipft z i 1 t 
longitudine incommenfurabiles erunt ^per 9 huius . CertJt itaque z i i ifotentia tantiim com- 
menfurabileserunt^crproindeteta z r Exbiniserit nomimbi4i,per ^6 huius:Dice quod cr tertia, 
ciimfit qued ex z i ad quadratum 1 t,T'/ KtadK c^maier erit z 1 iffa i -XrCum maior fit K^ipfo k6 
numcro^quodigiturex z ijilus pofit ehquodex 1 t^quadratorecix nper decimamquintam huim. 
Erit tgitur ficut antecedens K^ad excejfum g b quo cxcedit fuum confequens a g ,fic fer coro//. \ ^ 
quintt) conuerfione rationis^quadratum z i ad quadratum tffius k, quo quod ex z i e.xcedtt fuum 
cenfequens qued ex 1 -cfed a b 4</b c rationem habent quam quadrati,ex liypothefiqued ioitur ex 
Ziadid quod ex k {eandem ratiencm habens) effctt latera z i k longitiidine commenjurabilia^ 
per nonam buius.UMaius itaque nemen z 1 plus fotesi minore i t eo quod fit ex k ftbt lengitudtne 
cemmenfurabili.PrjittreacHmfitvt i>ad K^afic quadratiiadquedex z \,vtque Kzad k c^fc z i 
ad I t qu,idrata^erit aqua ratiene,vt oad Kcfic qued ex \. ad qued ex i t.^per 2 2 quinti. Cum in- 
fupervnumerMfit(exftypotheJi)nenquadratus^sad ipfum a b quadratumnen habet ratienem 
quam qu.tdrati,fer coro/1. 2 5 oclaui.J^m vero idem d vnitate aut binario difiat a numere k c ^ipfi 
rationem fuperparticuUrem^ut fiiperbifartientem habent,crpreinde nec ratiene quam auadrati 
habent^er coro/1. 2 6 ecJaut.Sed t propejita certa pofilafuit potentia adrffas z\(ir\tin ratiene n» 
mert d ad numeros kv k c^lpfius itaque i potentia adpotetias ipfarum 2 1 i r fingularum, ratieml^ 
nenhabet qua quadrati numeri.lpfarum igitur ziq^ \t neutraefi fropo(itx e cert* lon^itndine 
C6mmenfurabilis.fer ncnam hutus,fuerunt autemzx \t certa potcntia tantitm cemmenfurabilef, 
quarum maier z \ ftlus fetuit minere i r ,eo quhd ex fibi lengitudine cemmefurabtli.Intienimus igi- 
tur Ex binis neminibiis tertiam , per tertiam diffinitionem binomiorum. 

0 N I T y M, 

^ueniam huiiis hyfothefim veluit fulctre Camfanus fer frtnium numerum,quem frefenit, vt 
is ad alium quemuts ratienem quam auadrati nen habeat^oncludere velens quodfi is frimus ada- 
Itquemrationemliaberetyqnamquadratinumeri^ntereosmtdius caderet^fer 18 enaui ^eo quod 
fimiles ejfent flani^ex coro//. 2 7 oi/aut,qued extfiimat abfurdum^cu fnmus numertis flanus no fit, 
Trofenit itaque numerum frimum b ^ quadratum c 
diuifibtlem in quadratum d (^non quadratum e ^ in- 

fert^cum b fit frimusjfion habet ad numerum r ratieney 4 - c »1. 

quam quadrati^quod ex hac figura falfum fatet.cim ^ 

itaque eius dcmensiratienis hyfothefis fuerit infufficieus:T htenis vere hyfethefis non frebatM., a- 
liam cegimur ajferre hyfethefim.^qua idem conjequamur demoniiratum. Stvero frimtts numerus 
flanus fitjmtus JHuttonem ( fefi fiftimifrincifta mentto adjinem circa) deduxtmus. 



Propoftth<[tmquagejtmaprtma. ProhUvM 16. 



Inucnirc Ex binis nominibus quarcam. 



EVCL. ELEMENT. GEO. 

Siimjtur numerus qnadratus a b, qui fecetur in 
duosnonquadratos K o o t.Exfomtur autem certa lo 



x>fCut lon^itudtne commefurabiiis exijijt f.z,fi4t ve- 
ro {fer coroU.fextJthutus^vt ad kq ftc quod ex ' ' 

%zad quadratiim z i.Commenfurabilcs igitur foten- z \ f ^ 3* 1 

/M erunt rz z i reif^, fer fextam hmus^^ fotentia *r ^ £ ^ 

tantumjiabent enim ratienem no quam quadrati a b 

A o ,jpf r corol/. 2 5 oifauijatera ttaque e z z 1 lenqitudine incommenfurabilia erunt^fer nonam hu- 
iusjffa qutdem i z {^frofojit* d cert* commenjurabilis) certaerit^(jr froinde 1. 1 iffi e / commen- 
furabilis certa erit,ferjextam diffinitionem huius.Cert* tgititr fotentia tantiim commenfurabiles 
erunt r z 7. 1 jCJ" fxinde tota e i ex bints nomintbus erit:Dico qubd cr quartj,cum maier Jit a b ifjo 
A o^efi autemvt Ktadh a^fcquodexf. xad quod ex x\^iaior erit e z iffa z i^fer i^quinti.Flus 
itaquefojiit e z z i quadrato,quod ex r^fer 1 5 eriljicut antecedens Kh ad confequens 
A G^ic arttecedens ex f.zadconJequensex z x.Conuerfione igitur rationis ertt a b antecedens adi^ b 
excejfim^quo excedit confequens k r. j/?f */ fotentia iradt excejfem^quo excedit fuum confequens 
%\-,fer coroll. \p quintt.Sed Kfiadc n non habent rationem qiiadratorum,cumalter tantumftt 
qujdratus,fer coro/1.2 5 of/aui.2{ec froinde izad^ rattoKemfotentiaquam quadratt habebunty 
longitudine igitur funt incornmenfurabiles iffjt vx(^ -x^fcr nonam humi.rltts i^itur foteU maior 
E z mtntre z i,eo quod ex -x fibilengitudine incommenfurabili. Atqut maius nemen r z futtfrofo- 
Jita certa v> longiludine incommenfurabile. Inuenimus igitur ex binis nomtnibus quartam, per 
quartam diffnitionem binomiorum. 

Propojttio qumqua^ejtmafecun<ia . Prohlema r 7. 
Inucnirc Ex binis nominibus quintam. 



xo 



Sumfta eadcm frtoris hyfothefi numerorum^fciU- A.,^—..^—2Js— 

fet vt totus K B numerus ad neutrum ifforum a c c b d , . 

rattonem habeat quam quadrati , Sint due quadra- j , ff^ 2 o ^ ^ 

tiK c; c?- o B nonquadratum k b comfoaentes ,fer Je- ^ t-i^ 

ciindnm lemma vtgejimx o£iauxhuiuSyhtctribusf6- 

Jiremis fufftcithyfothefis,velutieademaliatribusfrteribus conueniebat.Sit ideo frofoftta cert* 
■D,cutlongitudinecommcnfurabdis.^jiat z i.Sicut vero KoadKt Jicfit{fercoro/i.fext4!huius)qua- 
dratum z i ad quod exir. Potentta i^itur tantiim commer.furabiles erunt e z 2 \yratienem qui- 
dem habentes quam numerus quadratus kg ad nonquadratumK i,fercorel/.vtgefimaqnintx o- 
{/aui.Et cerlj.^ citm 7 i fit len^iludine iffi d frofofit^ commenJurabiliSifer fextam diffinitionem h» 
ius.^(Jr E 2 fotentia iffi z \.T ola igitur 1 1 ex btnis esl nemtnibus.^per 5 6 Imius: Dico quod quin- 
ta.Citm enim ftt k G^d k b, vt quadraium z i ad quod /"Jf b z, erit conuertende (fer coro/l, quart* 
quintt) KhadK c^vtquedex e z adquodex z \,iMaierautemei/ k b ifja a g. Maius itaque ertt 
qued ex BZ eo qued ex z i ^er 1 4 quinti. Eite maius quod ex f z eo quod ex z 1 qitadrate ex -T^fer 
1 5 huius.Cum Jit k b antecedens advo cenfequens,vt qued ex iiad qiiod exz\. Erit conuerjione 
ralionis{ fer core//. 1 p.quinti)K tadct exceJfum.,quo k b excedtl fuunfconfequens a c,JicHl quod 
exViZ antecedens ad quod ex t excejfum^uo quadratum e z exceditfuum confequens quod ex r\. 
Sed K hnonquadratus ad c ^ quadratum habet nen quam quadrati ratienem,per coro/i. 25 oiiaui, 
^jud itaque ex i z adquod ex tyHon habet rationemquam quadrali.Ipfa igtlur tz(jrr funt {per 
nenam huius) lengitudtne tncemmenjiirabtles. ijlfatus tdeo nomen e z pLus fetest minere z i ee 
^uodfitextfibi lenqitudtne tncommenfurabili. i.^tqui minus z \ esi frofofita d {ex hyfothcji) 
longitudine cemmenfurabtle. Inuenimus igitur Ex btnis nomtnibus quintam,fer qutnlam diffini- 
tienem binomiorum. 

Prapojttio qumquagejimatertia. Prohlema 1 8. 
Inucnirc Ex binis nominibus fcxcam. 

sit 



li ' 

£2- 



.1 1 B E D E C I M V S. 1,7 

Sif iuxtJ duarumfroximarttm hyfothefim^ 

numerui a b fjHdJnitM^ tjui dmidatur in dues 

A G G B Kon quadratosStt frxtcrea numerus 
D HOn quadrattu , vnilate vel binario diifans * ' 
ab ipfi Ko,non quadrato. Profonatur infuper ^ — ' "^ » 

E certa^ cutus quadratum /// adtjuadratum ex -^ . «TSo i6 | «IV» To Y y jFU g 
2 ij/iif«/ D rf^ A B,^f A- coroli. fextJt huius. EHo 
frxterea ftcitt a b W4/<»r a c mtnorem ,ftc 

quodexz lad quadratumi-cjitaius iqftur erit ejuodexx\iffiex\-x.fer x^quinti.Sit iJeonut- 
ius^eo quod ex t.,fer decimamquintam hutus..^eniam ( ex hyfothefi)z \ hahet ad certam e foten- 
tiarattonemnumerorum,commenfurabilcs erunt i^fer 6 huius)tff* z i CT^i&tdeo{fer Jexttm 
dtfftntttoncm huius ) ccrta erit z,i^ipfi fotentta commenfurabilis. SimiUter certa ertt i t, ipfi z. i 
fotentia c ommenfurabtlis.Cum autem re£ht z.i ir fnt tn rattoue qnadratt a b adnon quadratum 
A QPetcntia. Potentu igttur tantitm cemmenfurabiles cert* erunt.,fer nonam hutus. Tota tdeo z. t 
exbinis ertt nemintbus.,per 1 6 huius. Dico quod& fixta.^ontam futt vt a b mofor adsa mm^ 
refn,jic quod ex z i adquodex i -v.Ertt cenuerftonerattonis{excorolL 1 9 qutntt) ficut antecedens 
A B adexceffum g b, quoexcedit fuumconfeqiiens ac, fic quodexz, i adquadratumifjius i, quo 
excedit fuumconfequens quod ex i t.SedK tad Qtnon hahetrattonem quamquadrati^er coroll. 
•vigeftm.tqnintaoaaui. 7{ec igtturquadratHm z,i adquadratum k rationemhabebtt quam qua- 
dratt.Reaxtpturz, i & k longttudtne incommenfurabiles erunt,fer nonam hutus. Matus ttaqiie 
nomenx.\frusfoteUmtnore 1 1 ee quod ex n ftbi longitudtne incemmenfurabili. Et neutrumtpfo- 



rtim 



i I I T len^itudine ejl iffi e fropofttx commenfurabtle. 2{am ficut fuit v non quadratus ad 
A B quadratum.,(tc quod ex t certaad qiiodex z i .Stcut mfufer a b quadratus ad \o nen quadra- 
tHm,fc qued ex z i ad quod ex i -x.AEqua tgttur rattone crtt (per vtgejintamfecundxm qutntt) fh 
CHtnad A cjic quodexi adquodex l •x.Sednadk tnenhabet ratunemquam qiudratt numeri, 
fer cerell.vigejimxquinta eeJaut, nec igitur quadrata ext(jrz,i rationem habent quadratorum. 
rrxterea d ad^ c (fbivnitatevelbinartofroxtmum) non habet ratienem quadraterum,ferce- 
reti .z6eil autycumjint in fuperbarticulari vel fuperbipartiente ratione.lgitur nec quadratum e ad 
quadratum i r rationem habebit quam quadratt numert. Ipforum ttaque i xdri rnominumneu- 
trum ef propofita i^ccrtxlongitudtne commenfurabtlcper nonamhuiusJnuentmus tgtturex bi- 
nts nominibus fextam,perfextamdtffinittonem btnomtorum. 



Coroliarium. 

• Hinc fit,datam redbm innomina ciiiiiflibct fcx prrdicflarum cx binis nominibus rcda- 
rum (ccarc. fi proponatur data reiiamjecari tn btnomtj prtmi nemina^inueniemus ( exqua- 
dragefimao&aua huius) ex btnif nemintbus prtmam , cui (Jic fi£}* ) dasam reclam (fer dectmam 
Jexti ) fimiltter ficabimtts^haud fecus in reliquis qutnque fiquenttbus. 

MONITVM. 

K^ppofuitTheonlemmahutctheoremati,quoda vigefimaquinta huius faciU froduci fotuit 
corollar^ dentminattenejtos ttaque iUudbreutJitmum ex vigeftmaqutnta hutus afiumftum , huic 
fubttcere cogemur. 

Propojttio ^iunquagejtma^uarta. 

Si arcola comprchcndatur fub Ccrta ac Ex binis nominibus prima,(jux 
arcolampoceftinccrca cft,Ex binis nominibus vocata. 

Ff iij 



EVCL. ELEMENT.GEOM. 

Comfrchendatur areo- 

C 




A< A B <c D ftth (eri4 AhO' 
CJ tjux ex bi»iJ nomimbus 
prtfm AD.-Difoejm recfS 
quxare-im a o poteH , ejfe 
ex hmis »om7i3ibu!.Cu a d 
qu* ex binii nominibus^ 
ad "vnum tantum fignum 
fecetur in nomma fit tllud 
fignumiyfer 42 huiasfe- 
cetur item minns nomen 
E D bifaria in z. .^ttadra- 
to autem ex e z xquumapplicetur ad maius nomen a tidefcies jpecie tjuadrata^er vigefimamona- 
uam fexti. Silg^ quod ftib a i i f ,per coroH.eiufdem.Cum autem \ d fit ex binis nominibus prima^ 
mator a e plus potest mmore e d eo quod fit a fibt longitudtne commtnfurabiU , cr maius nomen a b 
eUpropofitxcertjt A ^longitudine commenfurahiU.,per pnmam diffinitior.em binemiorum: qui* 
vero mater a e plus petest minore hoeo quod a fiii longttudtne cemmenfHrabilt.^jtarta aute parti 
etus quod ex minore e d tquum {hec eU qiiadrato ex t. L)ad maiorem a e appltcatur,deficiens jpe- 
cie qnadratJ^quod fiilicet fub a i 1 i,re^ia igitur a e fecatur tn commtmfurabiles longitudtne tn fi- 
gno i ,per fecundam partem \ 7 hutusJctUcet tn reilM a i ^ i e . Ducantur perfigna i e 2 tpjis szdr 
D c paraHeU \t e k z l, tpfiautem a t aquum quadratumfiat m n o s , per 1 4 ftcundi , ipfi vero 
I K <tquum ( per eandem) fitn>i x p circa eandem dimetientem s n p pofitum.ftr 1 8 fexti. Ceplea- 
tHrque paraileb^rammum s p,quodqutdems p quadraiument^peri^fexti.Cum autem quodfuh 
A i iii*quumfit( per conUruiitonem) et quod ex e z, tres reSU a i e z 1 e proportionales erunty 
pcr i-jfexli.TriatgiturA-r el i}LrefianguLt{perprimamfextt)proportionaUaerunt:quiave- 
ro medtum proportionale eU 1 1. inter a t i iii,med/i ent idem e l inter m o R x, ipfij a t i k 
4tquaUa pojita^erficundampartemfipttma quinli,atqutinter m ocr R x medtitefi fimtUter quod 
fmb o N N xJctUcet o x .,per corolL 2 5 huius-!^uadratum tgitur uoedtv eandcm habet quam ad 
o X rationem^empe dtmtdtamquam ad trrtium r x,per dectmam dif/initionem qutnti, ipja igitur 
E i o X Jitnt aquaUa,per nonam quinti.Citm infitper dupla Jit t d ipjius e z^duplum erit e g tpfius 
E L per prtmam J'exli..^ia vero fuppUmenta o % m R fitnt aquaUa,per 4 9 prtmi , ditplum igitur 
erit confiatum ex binis o x m R ipfius o x.,^proinde aquaUum o x e l dupU,fciUcet bina m r o x, 
ipfi E c ^quaUa erunt. Totum igitur %vtetiKO aquum erit,ciim a k quadratis m o r x aquum fue- 
rit.Caterumquoniam a t lon<iitudine fuit certx a b commenjurabilis^ertumerit k K^rr ip hu- 
ius,^ tgitur certum erit confiatum ex quadratis m o r x ipft certo aquaUbus.quia vere commen- 
furabtUs fuerunt longitudine a i i e rell£j:ommenfurabiUa erunt adtnutcem a t i K^i-r primam 
fexit,^tott A Yi.^ervndecimam huius.CommenfurabiUa tgttur erunt m o r x quadrata , tott etc 
eis confiato^Cr adinuicem,o- i^ttur certa^citmconfLstum certum fuertt^er nouam dtjfimttonem 
huius.Certx igitur funt os n r refl.tjpfa certa quadrata potentes^per ecfauam diffinitienem hu- 
ius^quoniam autem incommenfurabiUs Jiint logitudine a e f d recis,nomiKa qutdem binomij.^ in- 
commenfurabtUa erunt a k e c rec!angula^ptrprtmamJexti,quiaverobir.ai c e i funt cemen- 
fiirabtUa,nempe vtduplumdimid^.i^Uerumautemeorumio aUcui a ^efi incemmenfurahiU,(jr 
reUquumi l etdem a k incommenfurabiU erit ,per coroU.fecundum decinnt huius. SimiUierquia 
btnorum a t a k commenfurabiUum^aUerum a k aUcut e l efi incommenfurahiU.^^ reUquum a t 
eidem e l tncommtnfurabiU erit^eridtm coroll. ^proinde m o m r (yel ox) ipfis a t b l 
4tquaUa,incommenfurabiUa erunt.F.t ideo (perprimam fixti)re{fa on n r Ungitudine incetn- 
menJurahiUs erunt.-qujt ctrtx potentia cemmenfurahiUs oUenft funt. Tota igitur o r vel Mxex bi 
nis neminihus erit,per ^6 huius,qu.t qutdempoteU reifangulum a o fuhcerta ^ hinomie cempre- 
henfum.^cumpofitt quadratum s p eidem a g ^quaU ofienfum.Si igitur areohi comprehendaturfuh 
certa ac Ex hinis nominihus prima^c^c. 



Profofitto quinqua^ejtmaqutnta. 

Si arcola comprchcndatur fub Ccrta,& Ex biois nominibus fccuda quq 
arcolara potcft inccrca cft,voc4Curquc Ex binis mcdiis prima. 

Cemp 



LIBER DECIMVS. 



ii8 




Comprehtndatur ^rea 
fub certa k ^CT.exbinisne 
tntntbus fecuHcLi a d, y*t 
fit M o n-.Dtcoreltamfo 
tentem aream a b c njeffe 
ex biitkf rrudiis primam., 
qnoHiJm frgcedetidemo- 
ftrattoni fatis frolixe do- 
cmmm; harnmfigurarHm 
coHHrHctionemne tediofit 
vterimur hac crfeqnen- 
tibus repetittone^vna tan- 
tHm diprentiafH^fofita^fctlicet rtHam a d bmomtHmfecHndum, quodantea primumfHity efficie- 
musfeqHenti -vero tertinm.^crfic deincefs manente eadem figura constrHcftone: qHontam adcx bi- 
nis nominibHs eftfecunda feila in t.,mtnHs nomen e d ,lonoitudtne eH cert^ a b commenfurabtU^ a b 
'vero etdem a b lonptudine incommenfurabiU.,per fecundum corollarium decim<t huiMs.Cerlum igi 
turerit e o^er \ 9 hutHs .Et froinde e L etus dtmtdiumcertum^er nonamdtffinitionem hutus:me- 
diumveroerit a K^er 1 1 huiusfub a e a ii.Pr^terea cum Ahfluspofiitminore e d,m /tuodfitafibi 
longitudtne commenfurabiU,ferfecundamdtffinttionembtnomiorumyfequetur (exjecundafarte 
1 7 huius) A hfecari inifer commenfurabiUa a i 1 e Ungttudtne , (jr ideo{ fer frimam fe.\ti) com- 
menfurabtUa erunt a t i k renangula medta , (^frotnde a t tncommenfitrabtU erit iffiii. certo^ 
quoHiam commenfurabiUa funt & media a t ik, media erunt m o r x quadrata eis aquaUa <^ com- 
menfurabiUa/J\{ edia igitur erunt m n n x i/Ia fotentes.,^^ fotetta commenfurabiUs: quia item cer 
tumesi e ucertumertt o \,fibiaquum.,crtgtturtncommcnfurabtUiffi m o medio.^are{ferfri- 
mam fexti)» n n x (eandemrationemiffis m o o x habentes)tncommenfurabiUs eruntUn^ttudi- 
"tifedfisnt fotentiacdmmenfurabtUs . Binx igitur m n n x medu funt fotentia tantiim cornmenfu- 
rabiUs ,crcertum comfrehcndentes., comfrehendunt enimox certum , cum tffi m n xquaU fttso 
aUudquadratt latus. Tota tgttur m x ex binis mediisPrima erit^er 5 7 hutus, quequidt m fotesi re- 
ifoMgHlum A cfub certa Ai(jrex binisHominibusfecunda a d comfrehenfum , cumfofiit quadra- 
tum s v fibi aquum: aream igtiiir a b g d fotensy eH ex btnis mediu frima. Si itaque areola comfre- 
hendaturfub certa^a- ex binis namtmhus fccunda^cj-c. 

Trofdfim quin<iuagefimafcxta. • 

Si arcola comprchcdatur fub Ccrta,& Ex binis iiominibus tcrtia,qua: a- 
rcolam potcft mccrta cft;,appcllatur Ex binis mcdiis fccunda. 

Camfrehendatur area 
A ■ o o fubcerta At(^ex 
hinis nominibus terita a d : 
Dicoaream a b a d foten- 
te , vocari ex binis medtis 
fieCHndam.Juffofita frace- 
dentiu conUruntone.,quo- 
fiia Aoex binis medis ter- 
tia eH^neutrum eius no- 
men a e e d erit Unqitudi- 
tie iffi frofofita a b cem- 
menfirabiU,fer tertta dtf 
finitionem binomiorum,^' tamenfiint certa a e e ■Dynomina. J^a igitur fitb iffis re^agula a k e o 
media funt{ fer 2 i huiHs)(jrincommenfurabiUa,fer frimam fexti, cum a e f d fint UngitHdine in- 
commenfurabiUs. Rurfus quia tertium binomium est a d maius nome a e flus foteit mtnore,ei quiid 
fit a fibi Ungttudtne commenfurabiU, Secabitur ttaque ( fer fecundam fartem 1 7 hutus) a e fer i in 
A I I i longitudtne commenfMrabtUt..^are A tiffix \-{ferfrimamfexit)coimnenfurabtUertl:(jy 
froinde m o iffi r x commenfitrabtU,(jr vtrumque medium.fer coroUartum 2 ^ hutus,citmftnt com 
menfHrabiUa toli confiato ex quaratis Hoi.%iffi ki. aquaUbus^er vndecimatn huiHS , Medu //«• 




EVCL. ELEMENT. GEOM. 

ijue foteHtiacemmenfirabiUs ertnttM tt n x.Cumautemlnna e l e c ftnt commenfHrabilta^dimi 
dium nempe totiydlterum autem ipforum e g altcui Atift ifjcommenfurakile,(^_ reltquum e l eidem 
A K incommenfurdhile ent^er coroUfccundumdecim* hutits.Similiter duorum a jt a t relttfuum 
ipf li- ejjc mcommenfurabile^ cr proinde m o o x iffs a t e i ^qualij^incommenfurabtlia pa- 
tebunt-.recljt itac^ue m n n x ( per primum fexti ) longitudine tncommenfurabiles exijient. UMe- 
didigiturpotentiatantumuommenfurabileserutit m n n yaqu^e quidemmediumcomprehendunl.^ 
quod fub o N N X kqui tpfi i l medto^cum m sfit aqualis ipfi o n reliquo lateri quadrati.Tota s^itur 
M X ex binis mediis fecunda orit,per 5 8 hutm. .^a ciirn pofit quadratum % p, aquum ipfi rehan- 
gulo A B G vi,ipfit M\{ex binis mediis fecunda) poterit ipfum refiangulum a b o d fiib certa M(jr 
ea qux ex binis nominibus tertia a d comprehenfum.St itaque areola fub certa^ <^ ex binis nomini- 
but tertta comprehendatur^u^ aredlam^crc. 

Tropojttio qumqida^ejimajeptlma. 

Si arcola comprchcndarur fub Ccrta,ac Ex binis nominibus quarta,qu? 
arcolam potcft,mccrta cftjvocatiirquc Maior. 

Comprehendatur areoU 
A B o D fub certa hi (jr 
qux ex" bints nominibus 
quaria a vt:Dicoaream a b ^ 
o D potentem ,ejfeeam qux 
dicitur^iaior. Suppofiia 
nanque priorum figurarum 
conjlruflione, queniam ex 
binis nominibtu quarta elf 
A D fic?a la v.,maius eim no 
menKiplus ^oteU minore j 
E D,« quod a fibi longttu- 
dine incommenJurabiU^er ^ binomiorum diffnitienemyC^ ideo quarta parti eiusquod a minore 
f. D aquum tpfi k^ comparatum,ficat ipfam k f. in i per tncemmenfurabilia longitudme^er fecunda 
partem 1 8 huius.Incommenfurabilia igitur erunt KT(jri^(per primam fexti) adinutcem^(ir to- 
ti K v.,per 1 2 huius.Rurfus quia KneH ex binis neminibus quarta , maiits nemen a e ipfi propofit* 
certa k b longitudine commenfurabile erit^per eandem 4 diffi^ttionem,fub a b a e sgitur com- 
prehenfum k k certum ejiyper i p huius.Diuifum quidem tnKt 1 k incommenjitrabilia^igitur qua- 
drata m o r x {tpfis a t i k aqualia) incommenjurabilja erunt.Reil^ itaque m n n x potentta in- 
comnienfurabiles erunt^ efficientes confiatum ex quadrafis earum m o r x certum.^ciirnfit Jtquii ipfi 
A y. certo.Ctterum quia binarum Ungitudine commenfirabtUum a e a z^altera k v aUcui^ d eli 
lengitudtne incommenfurabilisjunt enim nomina binomij,^(^ reUqtta k b tidem e d longitudine in- 
commenfurabilis erit^er corotlarium fecundum decima huitu:qu^quidem cum certa fint,potentU 
igitur tantitm funt. commeufurabilesjfub ipfis igitiir comprehenfum e o medium eii, per 2 i Iiuius, 
C7' n i ( ipfi t G commenfirabile) medium^er coroU. z 3 nutMSf nempe totius e g dimidium : (jr ideo 
medium erit o n^aquale ipfi e l pefttumj^ fub ipfis m n n x \hoc eil s o n x) comprehenfum:fed 
ipfi o X aquum esi m Kyper^^j primi, totum igitur confiatum ex m r o x (bis fiilicetfub tpfis m n 
N x)medium est^per idem coroU.i^ huius.Teta itaque y.\ xexbinis ns n x potentia imommenju- 
rabtltbus compofita^efficientibus confiatum ex earum quadratis m o r x certum,quod autem bii fib 
fpfis o X m R medtum.^ dicetur maiorper 3 9 huius^ita qutdem cum pojitt quadratum s p , aquum 
reffangule a b o o^ex hypothefi^ea poterit idem re/IanguUim a b c d yfiib certa k b^cx binii ne- 
mtttibtu quarta k n,temprehenfum. Si itaque areola comprehendatur fub certa^(^i. 
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Propoji:'to quinqtia^e^maoclaua. 

Si arcola comprchcndatur fub Ccrta ac Ex binis nominibus cjuinia^qu^ 
arcolam potcft,incerta cft,vocata Ccrtum mcdiumquc potcns. 

Efie 
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II 



Bfi» 4reeU a b c d com- 
frthtMj* fub certA Ktac es 
btnts HOmtnibHS qHtnta ad.- 
Dic» reiiAm qnjc areum \ b 
G D poteJJ incertd ejje , (fux'^ 
dtcttHr certnm medtHmqHe 
fotems. Repetamus friorHm 
ciJlrHltioHem, quonum ex 
binis nomintbHs qutnta eH 
A D fecld in i^mtntu eiits n» 
men e d profojitx cert^e a b ^ 
eH longitudine commenjk- 







/ 





r*bile^er quintam btnomtorum dtfjimttonem^fub certa a b (jreadem e d igitHr comprehenjumii O 
certumefl^ex ip huius^qHareetusdtmidtumhi. certumeril^^jrproinde certft erunt o x m ^-iiffts 
E L z G ^tqudli4.Cumautem binjrum a b b d commenjHrabiltum,alterj r. d Jit alicui a e longttu- 
dine incommenjHr4bilis.,cr reltqtia \ b eidem a e longitudtne erit incommenfurjbilis^er fecudum 
coroUJecim* huins..Sijiod tgitur fub iffis a k medium efl^cum jint ideo certa poterAi^ tantum com- 
mtnfurabtles.^per x i huiasxum autem AX>ft quintay maiHs nomen a i flus poteH minore.^ eo quoa 
afibi longitudine tncammenfurabtlt^pcr quintam diffi.binomiorum^udrta igttur parti eius quod k 
minore e d aquum^d ipfam a e proiefium eam fecabit in \ per incommenfurabiles a i 1 1 lon^ilu- 
Jine,per fecundam partem 1 8 huius:^ ideo a t i k incommenfurabtlut erunt , per primam Jexti^ 
totum K it medtum componentia.Et proinde m o r x quadrata ( ipjis a t i k aqualia) inctmmenfi' 
rabiliaerHnt.^conJlatHmex ipfismediumeffcientia.RecIxigttur m n ux (ea incommenfiirahi- 
I/apot entes) petentia incommenfurabiles erunt^efficientes conJUtum ex earum quadratis m o r x 
medtum.quod autem bis fub tpfis ( hoc ejlox m r ) ojienjum est certum.tota ttaque m x incerta ejf, 
vocata certum mediumquepotens,per^ohHius,qujequ:dempoteft quadratum s p reciangulo \ a 
ex hypothef,^quu:ea igitur m x qux aream a » g d {fubcerta \i(Jrex binis nomtnibus quinta \ d 
comprehenfim) poteii.fJOC4tHrcertHmmediHmg^.fotens.St itaqiie areoU comprehendatur fub cer- 
ta^i^ex hinis nominibus quinta^c^c. 

Propojitio quinqua^e/imanona. 

Si arcola comprchcndatur,fub Ccrca & Ex binis nominibus (cxta , qua: 
arcolam poccft^inccrtacll^qua: diciturBinaincdiapoccns. 



Sub certa propofta \ b 
ea qua ex bt^is nomini- 
husfexta \ x>.fOmpreheda- 
tur areoU a b c d : Dico re- 
(iampotentemarea a b g d 
tncertam ejfe , qH£ dtcitur 
tina media petenSy Jumpta 
nanque priori conjlruclto- 
ncyquoni^m \x>ex bints no 
mimbus efi Jextajteutra bi- 
narum certarum ae ed 
ipft propojitjt \% ejl com- 
menfurabtlis , per fextam 




diffimtionem Vinomiorum,qH4re vtrunqne a k e g medium erit,per 2 1 hutus-.quia veri it$ctm- 
menfurabiUs funt Uniitudine a e r Djiinomff nomina,tncommenJ'urabilta eritmedta iHa \% t o 
tdinutcemferprimam fextl,&proinde ipfis \k bg aqualla (Jcilicet m o e x quadrata , & ox 
M r re&anguU) media erunt^dr conJUtum ex quadratis^reitangulis fimul fumptts incommetifura- 
biU eritfer i ^ huius.Rurfus ciim \v>fit fixta.jmaius eius nomen \ e pluspoteii minore e D,f a quod 
4 fihi Ungitudine incommenfura bili,per eadem fextam diffi.binomiorHm..^arta igiturpartt eius 
qiuda minort e d xquum (hoc efi ipjt ex e 7.) ad maiorem \ e comparatum^defciensjpec te quadra- 
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t4iffam K E fecahtt ftr wcommenfnrabtles longitudine a i i v^j>er fecuelam partem 1 8 huim^qiia- 
re incommenfurjhilta erufft {fer prmamfextt) K-x i Y.,£qualtaijut<iemqitadratiSMo VLx:(jrtJ- 
(irco iffi M o R X cjuadrata mcommenfurahtlta erunt.Re£lx itaque *i n n x (eorum laterd)foteit- 
tia incommenfurabiles erunt^effictentes qutdem confatum ex earum quadratts m o r x medium, 
quodautembts fubiffis re[lanyilum o x ^ m r medium^t^ incommenfurahile infufer iffi ccmfo- 
Jito ex quadratts^vt ojienfum eH.Tota ideo m x reila btna media fotens dtcitur^fer 4 1 huius , quA 
cumfojitt quadratum s p aquum reilangulo a c m m x foterit idem reilangulum,K b c d Jiib certa 
K-&crea qua ex binis nomtntbus fexta k D,comfrehenfum.Si igiturareela comfrehedatur fub cet' 
ta,(jr ex btnis nomintbus fexta^^c. 



MONITVM. 



Reajfumit hic Theon lemma non fuo locofcilicet quadrata inaqualium feclionum alicuttts re&M 
matora ejfe redangulo bis Jub ets comfrehenJo.2{am eodem vfus esi demonjirans ^9 hutus^uo loco 
fatts Juferque monutmus hutus demenjlrattonemlemmatisfrujlra tgitnr illudidem refeteremus, 
quod corolLrto fefttmo fecundt diximus, 

Pr9po/uio fexageftma. 

Quod cx ca qu? Ex binis nominibus ad Ccrtam comparatum, latitudi- 
ncm cl^fiicit Ex binis nominibus primam. 

Efto refia ex bints nominibus k c i,cuiu/ maim nomtn 
ftt KG^ mimuvero o b. Exfonatur autemcerta d e, cui{fer 
45 frimt)affltcetHr ^quum quadratoex Kiftt^ DtziU- 
tttudtnemefficiens d i:Dico d i ejf: exbinis nomimhusfri- 
tmam. Conjittuatur rurjusad reciam d e ^quum quadrato 
A Oj/?/^ d E T %.AEquS veroquadrato o b quod Jit kt i m, 
fer eandem 45 frimi. Reliquumigttur m z. et quod bis Jub 
A c c B aquum erit^fer quartam fecundt. Cum totum exKt 
aquetur toti d z,^cr mtnus iffo d l erit m z^cum quadrata ex 
A o o B intqualtbus ftnt matora reitangulo bis juh iffis com- 
fiehenfo,fcr coroU.Jeftimjt fecundi. Cum autem a o c b «p- 
mina ftnt certx fotentta commenfurahiles , earum quadrata 
erunt certa,^ commenfurabdia . ^jtare d t k l reclangula 
{eit *qualia)certa erut, dj' inuicem comenjurabtlia, dr igittr 

(ferfrtmam fextt) re£lx d k k m longitudine commenfurabiles.citmautemcertumfit totnm d l, 
ex certis d t k l compofttum, ad certam d i comfaratum latttudinem d m certam longttudine 
ifftM^certMcemmefHrabHem{fer^ohmus)efJiciet.^maverofub KO g tmedium eji^er ii hit 
iuiM quod bis fub iffts medtum erit, fer cerell. 2 5 huiusycjr frotnde u & (iffs ^quum^midium erit, 
^ad certam d f. comfaratum, latitudinem m i certam fotentia tantismiff d e commenjHrabtlem 
efficiet,fer 2 2 huiusj^ia vero binariHm d e d m commenfurabtlium^altera d e alicui m i longttu- 
dtne incommenfurabilis eji,vt modo fatuit.Et reliqud igitur d m eidem m 1 incommenfurabtlis erit 
longttudincfer fecundnm coro/l. decim^ huius . Sed cum certa fint d m m i potentta tantum com- 
menfurabiieserunt.TotaitaqueDi ex binif nomtnibus erit,fer ^shuius.SeceturigiturMj bijk- 
riamju£}a n c faraUela^iffis d e i i^duflumertt m i iffius m cfer frtmam fexti. Ifjivere M « 
^quumeUdMflHmtiusquodJub KO o t.i^Equum igtturerit u c eiquodfib kg Gn.SedqueJ 
fub A G c b medium frofortionale eii,inter qiui ex KGfjroi quadrata^er coroll. 2 j hnim . Jgitur 
M c medtum frofortunale erit inter d t k l iffts quadratis xqualia.J^are m n media inter d k 
K M frofortionalis eritfer frtmam fexti.^j»oditaque fib exlremis d k k m, dequum efi ei quod 
AmedidM s^fer ijfixti.SuntigiturbinareffdD u mi in.tquales..^artaautemfarti eiusnuod 
jtminore m i iequum (Jcilicet eiquedex ms) ad maierem d m cemfaratum,qHod fiilicet fiib d k 
« M , defjiciens Jfiecie quadrata^fer coroll. 2 8 fexti.^cr iffim m n maiorcm fer cemmcnfirabilia lon- 
ptud rne T>K k m dislrtbuit. Maior igitur D m flus foteli minere m i , w qued a fihi longitndtne com 
tntnfurabiiifer 1 7 huius^futi autem maius nomen d m frofoftt* cert* D e lengiludine commenfu- 

rabU<, 
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rabile.Tefa igitur d m i ell ex bwis nomimbus prima,per i bincmierum diffinitiontm, £>Hod it4- 
qne exeaqHJcex binu aominibus adceriamcornpjtratHm^C-c. 

Propojitio fexagejlmaprima. 

QiioJcxcaqua: Exbinismcdiispnma,adCcrramcomparacum laticu- 
dincm cfficit Ex binis nominibus iecundam. 

Ejio A B ^.v binis mediit prima^diuija in OyCuiusmaiusno^ 
men Jil sc Exponatur vero certa d i^cui ( per 4 j primi)ap. 
pluetur ^tqitum ei quod ex a t^uod /it oiz, uDico d l lati- 
iudinem cffeflamyejje ex binis noniinibus fecHdjm. Sit\vt o 
pracedenti diximus) ipjis quadraiis ex ag ^ o b aquum 
D T ^ K L ,his vero quje bis fub ipfisjint aqualia m c ^ n z., 
fe&a u I bijariam in n Jit^ quod r.v m n aquum ei quodfub 
b K K M, ^««^ ad i>iA proieclum dejfciat yjpecie quadra- 
ta^^c.f^f anifejium ejl{vt in pracedeti) d l {xqKU quAdra- 
tis exho o ■&)maius ejfe ipfo m z,requali etfque bis fub ipfisy 
percoroU.fiptimxfecundi^cjrideo d m ipja mi maiorem ejjcy 
j>er prinamjexti.ciimaulem a b Jitex binismcdiisprimay 

quodftb\c o^certuejlyper ■^i huiusycertumigiturerit t/C—^ ■ 

M r. eius duplum,^upd quidem ad certam d e proieffumyla- 

titudinem M I cerl.mi bngitudine ipfi d ixemmenfurabilem efficit^er i o huius. ^u,ia verh du4' 
rumh o o zmedurumquadratajitnt cemmenfHrabiUa^^UT k i{ipjisxqualia)erunt cemmeH 
furabilia^^ media. Etproindetetum d l vtrique commenfuraBiUyper vndecimamhuius^edium 
erityper coroll. 2 5 huius.Et ideo (per prtmam fexti ) refta d k k m longitudtne cemmenfurabiles 
erSttcr cum d t /// medium^ad certam d e applicatumylatitudinem d m efficit certafed loniritndine 
incommfurabilem ipfi oi.-quia vero d e ^ m i fiint comeJiirabiles,crp f. ipji d m incon/enjtirabilis eft. 
Et reliqua m i ei^em d m incommenfurabiUs erityperficundum coroil. i o . 5/»^ itaque d m 
u \certJt,potentiatantiim eemmenfurabilesytotam n lexbinisnomtnibusyper ^6 huiftSyefficiunt: 
DicoquodcrfecHndjmjCummaiorosienfjfitxiM ipfa m i.Ipfavcro m i {minusnomen)osienfa Jit 
fropefitJt certa d e longitudine commenfnrabilis,infuper binarum redarum inxquaUum d m m i, 
^qHumauartApartieiusquedaminere m \{fciUcet quadrate ex m s)admaierem appUcatum fit^ 
quod ftib D K K i\,deficiens fpecie quadrcta (^per commenfurabiUa lengitudtne tpfam d m (^rr d k 
k m) diuifirit.Maiort» vipUtspeterit minore m lych quod exftbi longitHdine commenftirjhiU,per X"] 
htiius. T ota itaquett i exbinis nominibus eritfecundayper fecundamdtffinitionembinemiorum. 
^uod igitur ex ea qtU ex binis mediis prima ad certam cemparatum^c, 

'Tropojitio fexageftmafecunda. 

Qu^od cx ca qux Ex binis mcdiis fccunda ad Ccrtam comparatura, lati- 
rudincm cfficic Ex binis nominibus tcrtiam. • 

Sit ex binis mediis fecunda a * fefla in kg maius 
o B miniis^omina.Sit inJ'upercertaprepefita d ryCui{per 
4 j primt) cemparetur aquum quadrato qued ex re- 
cian^ulum d e z i , latitudinem efficiens d i : Dice d i re- 
{lam ejfiyex binis nominibus tertuim,cenfiruantur{vt bi- 
nis prtcedentibus diximus) d t <^ k l aqudiaqiiadratis 
exKQ o B . Jnfuper m c n i aqui re&angulis qujtbisfub 
A <j c tyfe^ia bifariam in mh. Preiecle infuper ad ipfam 
D M reifangulo aquaU , quadrate cxmn , quod fit Jub d k 
." K M,deficiente jpecie quadrata,(irreUqua expriusoiien- 
fis: queniam a b esl ex binis mediis fecunda , ea fit ex hinis 
A o. G B mediisy&medtum cemprehedentibus^er hit- 
ius.Sluare d l aquum quadratis medtis commenfurabiU- 
hus{ex A o G b) medium erit ac m 7. aquii ei medio quod^ 
hit fub ipfis A o o i^diH erit: qujt quide media aa cer» 
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t4m^tpr0icB4jUtitMdmefceru*qi,iJe,Ni>u uieffictu,,t{edUng^udu;etffix>i incommenfi,ra. 
bHesJr 2 ' huius.Cumautcmfifvt a o ado ^fic quad ex ^.oidquodfub o g v,ferlemm4 2 1 
huiusutu^drJtum f^ttur ex k c rulcr.^ido fubKOCt wcommertfurabile ertt^^mK o o b longttu 
Mne rL mcomm/turaltles medi<,fer 5 8 hutus:& frotnde d t //// m c wcommeufurMe erst cum 
finS LctmmenfurMibus ^quMta. C' 'Z'tur( per primum corolUrtum decinu huius) totum v i iffi 
M c necnctotum m r #d u incommc),furMeerit,^arc{pcrfrtmAmfextt) d m uicert^rea* 
lomitudine incommeHfurMcserunt,potenti4iftturtantumerunt:ffiv>iA m i ctmmenjurabilesy 
(imfintcert^.Totaigitur d j exbinis cfi nominibus^uius quidcmneutrumnomenouvel ^ iPro- 
pofiu D E c»mmenfurMefuit.Cum autem d t 1 1 //"*/ ^^w//- -y^Wrj/// a o o b commenfurAbili- 
bLipf* 1' T K L commcnfurabilia eruni^ ^rotnde(ferfrimimfixti)rea* vxkm longuudine co 
menrurabileserunt.K^d,ffamigiturx>^ma,cremquodfubx>xi.y^froiecfump^^^ 
ticiusqucdaminoreihocei/quadratoex m t^),ffam o m inlongituatne cemmefiirabiUsdifiribu.t, 
deficiens(heciequadrata,m4iorigitur i> Mflusfoteiiminore m i,e" quod afibt logUudiHe commen- 
furabili.Tota ttaque d i exbinUnominibujerit tertu^erterttamdiffinttitr^ binomierum.Jiuod 
f^itur exea qu* ex hinis mediisfecund4,drc. 

Profofitio fexAgefirrt atertia . 

Quodcx MaiorcacfCcrtarocoraparatumjlatkudincmcfficitEx binis 
nominibus quartam. 



E55_ 
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nwMf A tiCuiMS maius namen fitKQ^fit certa d e, 
cjuodex A B veroad d s «r/rfw afflicatum,fer /^^ frinu, 
latitudine efficiat d i, cr reliquJy vt froximts docuimuSy 
cofiruantur-.Dico rcifam viefiecx binis nominibus quar- 
tam . Cum enim Kzfit mawr , cenfiatum ex quadratis k % 
» 0 certum crit^ued vero fub iffis mcdiumfer j 9 htfutSy 
certS igitur eril d lyaquum quadralis,medium vero m r, 
duflum eius , quod fub iffis ,fer coroUarium 2 3 huius ': <jr 
idcirco certjt erunt^ d m m i re£{.t, quarum v m frofofi- 
D E lengitudine commmenfiirabilts efi yfer vtgefim^m 
huius:n 1 vero longitudine eidem d e incemmenjurabilis* 
fer 2 3 huiMs.J^oniamautem d m d e y»/r/ cotnenfur* 
biles , 4//<T«» ^«-f r</r*»» d e 4//^«/ m i efl incommenfurabilis ^ reliqus d m f /</^iw m \{fer fecuHJum 
coretlarium dccinue huius) incommenfurabilii erit lengttudine . Potentia lantiimigitur ccnimenfu- 
rabiles funt, certa d m m i, &frotnde teta d i ex binis neminihuf:Dico & quarta^tiameficnfum eH 
nemeHm«iHteffex>iA.,cumr> l ^tqaakftt quadratif ex a o o e .^maioribus fcr cerolUrtnmfiftim* 
fecundi^frofefit^ d e certa longitudlne cemmtnfurabile.Pr^terea cum btnaK c -c « fintfetcntia in" 
cemmenfurabiles^er eandem 55? huius,qus ex iffis quadrata{feu d t i l iffis *qualia)incemmen- 
furabili4erunty(jrfroindere£f4i>x k vi{ferfrtmamfextt)UngitudiHeiHcommenfurabileserunt: 
diuifeautemfer afflicationemeius quodfub d K k H,quod4qu4turquart4fartteiusquedamino- 
rcM lyiuxta iShufus^itaquemaioro hxflusfoteffminereu i,ee quod afibi lengitudin^ incommea 
furabili.tfja i^ttur 01 ex btnisnenmtibus esi quart4,fer qusrtam diffiHitiooem bi»enierum.^ed 
erge exHuitrtadttrtam C9mf*r4tHm.^c, 



Propojltio fexftgeJiruAquArU. 

Quod cx Ccrtum mcdiumquc potcntc,ad Ccrtam comparatum,Iatitu- 
dincmeFficic Exbinisnominibus quintam. 

Eff» 
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III 



EBo cemim medtHmque fotens a b reHt^ cmiusmaiits 
nomen fitKG. J^^d autem ex m 4pf>licet«r ( per 4 y pri- 
mi)Ad exfofitam certam, quxfit d £, latttudinem efficiens 
D iJieli^fiM item vl prioribus cotisirHXimus: Dico reciam 
x>\efife ex hinis nomimbus quintam. Cum K^afit cerium 3 
tnediumque potens comfofitum ex ijuadratis a o o b me- 
diHrn erit,<jrfroinde d l mediifm. J^odvero fub iffis k b 
B c certumerit{peri^o huius) ^proinde m i duplum^eius 
qHodfnbipfiscertumerit.^luare latitudo m i reciacerta 
longitudtne ipfipropofitx d e commefurabitur^er tohu- 
ius.Reda vero d m certa fongiltidine eidem d e propofitJt 
certx incemenfiirabilis eritypem huius. Seddtiariim d b 

M I commenfitrabilivm, altera d e iilicjii d m incoihmenfu- _ 

rabilis eFiy cr reUqua m i eidem d m ( per (ecundum coroll. ' . " ' ' * * 

10 huius)longitudine tncommenfurabtlis erit. Potentia itaqiie tantum cemmenfiirabiles eert* 
erunt d m m \yTota igitur d i ex binis erit nominibtti : Dico quod cr quinta. Nam mtnus ncmen 
M I osienfum efipropofitx d e bngitudine comi^enfurabile.CtiViantem kg c b fint potentra incom- 
menfurabiles, per 40 huiuSyV> t k l (ipfis poientiis ififualia^incon.menfurabilia erunt. Et proinde 
{perprimam fixti) d k k m incommenfiirabiles erunt longitudine. ^are comparatum fub d k 
K M^xauumqtiartapartieiMS quod aminore m i^dcficiensf^eciequadrata,acpertncomm<nfurabi- 
lesipfam d m fecansin n^fficit^ex \ %hiiins)maiorem d m plus poffenunore m i eoquodaftbilon- 
gitudine incommenfurabile. Reffa igitur d 1 eri^ ex binis nominipus quinta^er quintam diffinitio- 
nem binomioriimj^od itaque ex certum mediumque potente^ad certam^^c. 



T 1. 



Propfitio fexa^ejtmaqulntd. 

Qnod cxBinamcdiapotcntc adCcrtanicomparatum laticudincm cf« 
ficit Ex binis nominibus fcxtam. 



Sit reSfa k b bina media potens , cuius maius nomen 
efto K Q.Exponatur certa d e, cui(per^^ primi ) confit- 
tuaturxquum quadrato ex k n^fit^. laittudinem effictens 
x>\^& reltqua priorum more confiruantur : Dico re£lam 
D I effi exbinisnominibus fixtam. Ciim autem rcUa k b 
fit bina media potens,quadrata ficfionum kc g b com- 
ponunt mediitm,fifiUcet d i.. Sluod infuper fub ipfisme- 
dium,per \ huius^CTprotndc m 2 ieliiplum ei)n:edium. 
^ufquidem media ad certam d e appofita-, vtrafque lati- 
fudinesD M M I certxf longitudtne propofitx d e incom- 
menpirabiles efficinnt^per 1 z huius. Pr.rtcrea (ex eadem 
4 1 huius) qttod fub tpfis medium^fciUcet m 2, efi intom- 

tnenfurabile medto compofito ex quadratis^ ipfi fciUcet ^ • ~~ 

d L.f; ide6( per primamfcxti) ccrtx d m m i longiludine 

incommen/urabiles erunt. Potentia igitur tantum comwenfurabiles.Tota proinde d i exbinis ell 
fiominibus^er 5 6 huius:Dico quod crfixta. Ciim ( ex prxfata 4 1 huius) quadrata re6!arum k o 
o B fint iHcommenfurabiUa.,(i- proindeipJisxquaUa d t k l reifangula.Sequeturiexpritudfexti) 
reffics d K K M longitttdine incommenjftirabiUs effi.J^are ad maiorem d m rectamcomparatur 
quodfub D K K M,xquum quartx parti eius quoda minore wxquadratofiiUcet iAa^dcfciensJj/ecie 
quadrataM ipfam d m ( per incommenfiirabiUa)Ungitudine disiribuit in k. cJJf aius igitur nome n 
n vi,pUts potesl minoreM i,per iS huists^o quodfit a fibiUngitudineincommenfurabiU.Sed neu- 
fmmipfirumnomittum d m yel m \^pfipropofttx d e longitudine fuit commenfurabiU. Tota itaque 
D I ex binis mminihutreffa dicetur fexta.,per fixflcim diffimtioncm btnomiorum. J:luod igitur ex 
tin*t media potentc adcertaPicomparatuTn^c. 



EVCL. ELEM ENT. GEOM. 
Vropojitio fcxa^ejimafexta. 

Ei quac Ex binis nominibus longitudinc commcnfurabiliSjipra quo<ju& 
Ex binis nominibus cft,ac in ordinc cadcm. 

S/t exbinis nomwtbfis ciimfuis ordtnis a ^^nuiufque 

timnomen fit s o.Eidemporro a b commenfiirabtlu ejlo js, — — : _ — . , ^ .g 

E D.- Dico E D ex binis nomintbus ejje, (jr tnfufer eiufdem ^ ' ^ 
ordinis cum iffa a i.Secetur h v(fer dectmamjexti)in i ' ~ ' ' ^ 
fimiltter ipfi a ^.Erii igitur Aoadozvt nzadz 0,(7- componendo ficut Ktadozficxxtad zd, 
per \% qutntt^vicijiimttaque^per \6 quinti)erit h.%adh\>ficut ozadin^ tdeo{per \^ qutn- 
tt)reliquum a g adreliquum f. z, ficui szadn jXyCdmenJiirabiles autcm Jiint a b t d^t a- hypeihefir 
commenjurabiles igitur erunt oiiffiz d,c^ a o ipfi f. z per i jj huius.Certa ttem funt ao o Bypex 
3 6 buiMSyCert* tgitur erunt e z i d per fextam dtffinitionem huim.^uia vero a g iffi o b longi- 
tttdine eft incommenfurabilis^ e z ipfi z d longitudine incommenfurabiUs erit^er fecundampar- 
tem 1 j huius.Petentia igttur tantum erunt commenfurabtles certa t z zn.Tota igitiir ^x>ex bi- 
nis eji nomtnibus. Ojtendamus quod eiufdcm [it ordinis e d cum tpja A^.Si enim a c plus pofiit mi- 
nore c b i ftbi lengirudine commenfurabilt,^ e z ipfa z d Jimile maius poterii^er 1 6 huius.Si qui- 
dem maius nomen a o propofit.t fuerit commenfurabtle lengitudine,(jr t ziffipropofitacomme»- 
furabile longitudtne eritper decimamhuius. Nam prepofita criz eidem a g funt commenjurabi- 
lesydr fic ertt vtraque prtma. Si minus o t^t^ minus z o^er eandem^ftc^ -vtraque fi-cunda.Sj -ve- 
ro neutrum profojita commenfuretur ipjorum a o g b neminiim^ neutrum ipforum e z z d «- 
dem fropofita commenfurahttur,per coroU.fecundum decimjt hutus.Nam bina a o e z fiint com- 
menfurahtles oHenJa^imiltter o b z d inter fi^(^ fic vtrjque erit terlia. Si quidem maior a q 
plus pofiit minere o tii fihi longitudine incemmefiirabiU.y^ o z ipfit z d eedemplus peterit^er fe- 
cundampartem 10 huius. Hoc quidemtranf^ofito ,fimaius profofttacommenfuretur mams 
ipfius E D eidem propofita cemmenfurahilur{yt patuit)cr fic quaria.Si mtnus^cf minus,crfic quin- 
ta.Sivera neutrumfi^ neutrumftc^^fext*. Ei itaque quaex binis nominihus longitudine com- 
tnenfurabtlis^(^c. 




£i qux Ex binismcdiis longicudinccommcnfurabilis, &ipra £x binis 
mcdiiscllj&in ordinccadcm. 



Sit ex hinis mediis recia a b, cuiiis maius nemen elle a r, 

ipfi aatem a b commenfurabilis elio lengitudtne o d; Dico o d ' 

reclamex binismedtis ejfe^ ^ in Irdtne eandem ipfiA b. Secc- ^ ^ ^ 

tur (^per decimamfixti) au tnz fimtliter ipfi a t.Ertt Atad 

t a ficut G zadzD,^ componendo {per decimama£iauam qutnti) Atadzv. ficut c n ad i> z. Et vi- 
cifiim ABadoovtzi adx> x^per iV etufdem. Et{per 19 eiufdem)reliquum At.adoz ficut Azad 
c n.Commenfurahilts autemeJlA b ipfi o D,fer hj/pothefim^commenfiirdbilis igilur erit pzipfiih^ 
ac oz ipfi A ttper 13 huius. ^jiia verk a e tpfi e b longttudtne incemmenfurabilis efi., CT {per eatt- 
dem) o X ijtft z d lengHudine incommenfurabilts erit. Ciunautem fotentnt mediarum a e e a 7&f< 
cemminfiirabiles^er J 7 C^ 3 8 huius,^ ifjarum oz z d potenti^e commenfurabilcs eruntper i j 
hnitis.Cumlinearumfrofortienalium quadratafint proportionalta ,per22 fixti.C^fedia autem 
funt A E E z^edta igitur erunt o z z v>.,fer 2 5 hutus.Ex binisitaque mediis erit o x>. ^od au- 
tem eiufde erdinisfit iffi A idicamus.^oniaeft AiadT.tftcut ozadzv>,ertt{ferlemmavigefi- 
mitfrtTnx hutus)quadratu exA^ adqued fiih ae e B,/7f quadrati ex ozad qiiod fub 07. z tt.Ft 
vicifitm{ fer 1 6 qutnti)ficut quadrati exAtad quadratu excrz fic qnod filiAf. nnad quod fuh 
o i zo,Cimenfiirabileautemefi quadratu Aietquodex o z^er iilatienemntnit huius^iomniejii- 
rabile tgitur erit quod fubsh nneiquodfub oi z d ^er 1 3 huius.Si igitur ccrtum fit quod fub a e 
£ B certum ertt quodfub o z z x>.Etfic vtraque a b <^ c; n erit frima ex htnis mediisyfer 5 7 hu- 
tus^i vere quod JubAn e « medium fuerit^dium ertt quod fub 0 i i D^per coroli. 2 3 huius. 

. Sic^ 




LIBER DECIMVS. ii 

Sicqueviraijue k^tirf^^eritJicMiUiexbmsmediiSyfer ^%hm$HS.EiitMiMe qu* exbiftisme- 
diis longftudfue commenfirabiUs,<^c. 

CoroUarhtm 

Ei <jux Ex binis mcdtis potcntia tantum commcndi 
rabilis , ca Ex binis mcdiis cft, &: in ordinc cadcm . Sit 
A B ex hinis mediis frimaAut fecunda^ cui commenfurabi- 
Useslo o \>.Sit itemceria e z,f«/(^fr 45 primi)aj)plicetur 
^quum quadrato ex a ^yfit^ e z f c, aqui vero quadrato 
o D efto c r I u^quoniam t y reHangulum eH^quodcx binis 
mediisfit primay illudadcertafroiecium>latitudinem e c 
efficit btnomiumficundum,j>er 6 x huisssy^ia vero(ex hj 
fotheji) commenfurabtlia funt cjuadrata a b o d, eommen- 
furabiUa erut {eis aqualia)f. f c i reiJangula,^ ideo{ex i. 
fexti)comenfurabiles lengitudine reda b c c h , atqui e c 
fuit ex binis nomutibus fecuda^et igitur chcx binis nominibus fecUda erit^fer 66 huius^/jued auti 
c I, fub certa e z vel c r(^ex binis nominibus fecunda c h comfrehenditur, iliud potens , esi ex bi- 
nismediisfrima,Per 5 y huius ^qua quide lUudfotens fuit o d qua ideo eil eiufdem ordims ifft k b. 
haud fecus osiendetur fisz fuerit ex binis mtdtis ftcunda , ea etenim efficiet tatitudinem e c Btno- 
mium tertium, cui longitudine commenfurabiUs crif c h,^^ ideo c h erit tertium , fub quo dr certa 
cemfrehenfa areolafiifotentia eius qua ex binis mediis fecunda^qua qutdem fuit tffa ox>.Ei igitur 
qu* ex binis mediu Ungitudineaut potentia tantitm commenfurabtUs^a ex binis mediis erit eiuf 
demque ordinis. 

CM 0 Ti^lT y M. 

S ecus /entiendum eff in hinemiu , eerum etentm fotenti^ tantimi cemmenfurabiles , eundem bi- 
ttomif ordtnem froduci nen cogunt^fed tantum vtrafque in tribus friertbus aut certa tribus fojle- 
riertbui ftmul inuemri , vt exemfle aferiamus . Sit ex binis 
mrmnibus frima a b , cuius maiiu nomen efie a o , ifji vere 
A B fetctta tantum commenfurabtlis fit d z: Dice d z mnef 
fe etufdem ordtnis iffi k b. 2\^«r fi feri foffet^tt d z eiufdeer- 
edtnis iffi .Iffa igitur d z fimiUter fecabiturtn i,vt iffa a b 
in G , fer demonftratum fixagefimafexta hutus.l^on igitur a- 
Uter Jecabitur^fer huius : cum tdeo fit Kvadnx^vt ko 
ado t.,fed h.oc"o ^{maiora nomina) commenfurabtUa funt 
Adinuicem longitudine , fer decimam huius , ciim ftnt eidem 

frofofita certa commeJiirabiles,ferfrimam biKomteri dtjfi- ^ j; ^ 

nttionem.Iffaigitur A. b d x,longitudtne commenfurabdes 

erunt^er r 5 hutusjed dr fetentta laniiim^ex hyfetheJi,quod fieri non fotefi.Eodem argumento fa 
tebit , fi fofiserimus a tex binis nominibus ficundam.-nam mtnora nomina o ■ ^ 1 z etdem frefefi* 
ta igilur adinuicem commenjurarentur^tjr freinde iffe a jj d z eandem habentes ratienem con> 
tnenfurarentur,contra fuffofitum.Prarerea fi cemfarentur iffarum AZ(jrDr quadrata,adcertam 
c p yftiUcet c I H L , ifja efficient latitudines c h h k ex binis nemtnibus frtmas^fer ftxagejimam 
huiiis^uiufcunque ordinis fuerint c i ^ h l affUcata.^_uare fub certa Cr binemie frtmtfatetem- 
nes binomierum conttneri fotentias{ex 5 4 hutus)confuse . ?{on tf^itur necejjario fotenttarum fiU 
commtnfuralio^cundembinomiorumfartetordinem.ldemfatebitjifuffonanturk iCTViT. bino' 
mium, qiiartum aut quintum^ quorum fotentia tantiim commenfurabiles^ftmiUter vt friorum di- 
uerfttm fari^tnt ordinem..^oniam autem fetenti^ ao ob^oe bZ cemmenfurabtUs funt dr fre- 
forlionales.facitifatet,fiA oifja o tn.aiusfojiit aftbtlongitudinecommenfurabtU^^jrtttmatust- 
fft E z eedem fofie.,fer 1 6 huius^vt fint bina a b d z Jimul ex tribus frieribus binomiis. Si vere ab 
incommenfiirabtU^cr reUqua ab incemmenfurabiU maius foterit.,fer eadem.ivt fint fimul trium fe- 
fteriorum . Cur aiitem de tertie cr fixte binomiif^nihil in exemfle meminerimus id caufte eH. 2(am 
tertia crfixta neulrum nomen Ungifudine commenfurabile ejt,iffic f fnfo(ita:quare longttudinis 
incommenfuratio , ifftrum a b (>- d, z tnterft mn refellit mutuam commenfuraitonem btnerum ad 
certam nominum.Nec obflat iffis a d c b eidem c f incommenfurabiUbus exifientibus (Imul re- 
li^M/ D a E z eidem c s incommenfurahiUs exiHere,Utier etemm muUo eft tncemmei^fiiratiottnh 




..B 
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THefifuratione . LuetaHtcmdecimt hnins cidem corKme/ifMrahtles adinuicem roKmeafitrari ccgaf. 
\^ttamenetdemwcommenfHrai>tles ^tiiterfe mcommenfurabtles effe coginon poterunt ^necifui- 
dem commenfurahiUf ejje^ob tmmenjam tncommenfurabihuni libertatem . Unc igilur de caufa £u- 
cltdes fex binom a fub vna tantum incertarum denominattone compefcebat^cum non tdeo tnter fevt 
(aterx^tfent-.quaquidem catera^nec longitudine neve folentta vlla communicat,vt jroximo Su- 
fero fduente^dicemus.onendimns entm ex binismedtisprtma (jr fecundam eeufque inter (e difre- 
farCyVtHe potetia tantiimcommenfirarifojitnt, frjccedenti corollario, cui fimtle Jequentes habere 
f*tebit{vt earum fexfingulu frofriam (ibi quantitatis vendicare naturam concifiamus. 

Profojttto ftxageftmAo^AUA. 

Maiori commcorurabiliSjCa quo(^uc Maior c(l. 

Ejlemaior a tjCuius maius nomen fit a ^.■.iffi vero /i^ » 

A B quauis arte (Jaltcm fotentta ) commenfurabtlis exi- 

fiat G DiDif» G D vocarimaterem^Jecetur c d JimtUter 

tfft Ahim ^er dectmam fextt-.erit itaque A^adhBVt g ladiDyf^ comfonendo ( fer 1 8 quinti) 
A KadhhVtCDado z,crvicijiim{fer i6 quintt) k xadc ovte hadDZ.Reliquumigitur hiad 
reliquum o z ertt,vt stadc Dyfer i p quintt^cr froinde earum quadrata frofortionalta erSty ex 
2 2 pxti^/ciltcet quod ex Atad qued ex e ijicut qued ex ciad qued ex z d, tncommenfurabilut 
dutemfunt quaex A i(^exi z,incommenJurabiles enim funtfotentia a e e B^fer ■^ghutus.^in- 
cemmenfurabiltaitaque erunt qujtex c icrex zD,fer huius.)iffeigitur ci i» reifxfoten- 
tia funt incommenfurabiles,quia vero futt quod ex a e 4</ quod ex i^^c vt quod ex gz ad quod 
tx zD.jertt comfonendo quaex A z^ext z,adquodexhZ^Jicut quaex c zCrtxzvt^ad quod ex 
2 D ,fer 1 8 hutus.,(jr victjiim qujt ex ai^ ex^-iad qua exci(y- ex z d .,(icut quod ex t s ad qued 
«x z t>,quta rurfus fuit AtadcDVtaadzD^ ertt (fer eandem 2 2 Jextt) qued ex Aiad quod ex 
c D ,fic qued ex ad qued ex i d. Cemmenfirabtle autem est qued ex a% ei qued ex c d, 
ex hyfotheji, commenfurabtle quod ex ht et qucd ex zd, fer dectmamtertiam huius , fed fi- 
cut qued ex h% ad qued z d , fic fuerunt cemfejita ex At. e b quadratis , ad cemfofita ex 
o z 2 D quadratis.Cemfofitum igiturex a e e b quadratts^emmcnfurabtle ertt comfofite ex c z 
z D quadratis^er eandem 1 3 hutus^ertum autem esi cemfofitum exAf. ht quadratts^er 5 9 hu- 
itis,ciimfit A B maier,certum igitur erit comfofitum excz zu quadratis,fcr fixtam diffinit.hu- 
jiu.Binaitaque czz Dreila fetentta tncommenfurabiles funt.yefficientes comfofitum ex earum 
quadratis certum.Caterum citm fuerit Aiadcivt Atadc D^erit ( fer a 2 fe.vti ) qued ex A%ad 
quod ex o z ficut qued exAzad quod ex o DXomenfurabile autem eii qued exAtei qued ex o d, 
ex hyfoi heJi.Cemmenfurabile igitur erit quedex a » f / quod ex c z^quia vere esl vt Aiad v.% fic 
Gzadz D,rr// ( fer lemma 1 1 huius) quedex a taJquod fub a e e n^cut qued excz ad quod 
fub Q r 2 D vicifiim quod exA^ad qued ex cz ficut qued fub a e %%ad qucd fub cz z D,fer 
1 6 quinti.,quod autem ex k f ei qued excz commenfurabile fuit, J^ed igttur fuh a e hn ei qued 
fub o z z D con.menjnrabtle ertt.^erdecimamtertiamhuius:medium autem esi quod fub a e e 1, 
fer 5 9 buius./nediHm itaque ertt qued fub cx % D,fer vtgefimamtertta hutus.,ifja itaque o 2 z d 
hina re£lit fotentia incommenfurahiles.,efpciunt cenJUtum ex earum quadratis certum, qued aute 
fttb tffis medium.T eta igitur c D(fer trtgefimamnenamhuim)incerta erityqu* vecatur maior, 
Mduri itaque cemmenjurabtlis ( quauis arte) maior erit. 

Kj^ 0 N I T V M. 

Duoi frexime fequentes eedem huius argumente demenfirare fojfumus.yfcilicet certH medtum^ 
fetentem,(jr btna media votentem.Pofita enim (ex hyfotheji) fotenttarum commcnfuratiene,ex cc- 
firuniene autem fimili feiticne.^fer eadem theeremata.y cftatum confiquemur. J^are h4s ali* vi* 
dttmnJlrabimits.yVt lucultnttor euadat dtfctflina. 

Propojttio fexAgeftmAnond. 

Ccrtum mcdiumqucpoccii commenfurabilis,&: ipfaccrrummcdium- 
quc potcns cft. 
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Propondiarrefta ctrliimmtdiumqMefotetU k b, 

cui commcrifurahtliseflo o diDico g d ejjerefluj^us 
dicttur certum mediumque fotens^exfonatur certd. 
c t^cui{per qHadragefimam cjuintam primi)cem- 
faretur xquumcfuadrato ex a K^reiiangulu c p i h. 
Item xquum quadrato o d quodfit h i k L,biitudi- 
ftes efficitntia c n h L^uoniam c d ipf a b cemmlf- 
furabilis efi^faltem potentia tantitm^commenfurabi- 
iia erunt qlctw y^^eorum qiiadratis xqualia,cr proinde ( perprtmAmfexti ) commenfurabtles f 
runt relix c ii h l lengttudine,quia ver» c i ( xquum ei quod ex Kt certum medtumque potente) 
4idcertamc f comparatur^Utitudinemefficiens c n.ipfi c n efi exbinis nomintbus quinia,per6^ 
humi^cui quidem c h fuit commenfurabilis lorgttudine h L^ipfa ilaque u l eii ex binis nominibus 
qutnta,per66 huius.CumautemarecU \\i.comprehendaturfubcerta c f (hocefi h i)creaqu^ex 
linis nominibiisquinta h L^uxareoUm h Kpotefifciltcet o o exhypothefi .appeffatur certum me- 
diitmque potens^per 5 8 hutus.Certum tgitur mediumquepotenti commenfnrabilis.cri-: 

Propojttio feptuagefimd. 
Bina mcdia potcnti commcnfurabilis,& ipfa Bina mcdia potcns cfl:. 

Ffio re&a a b btna medta potens^cui comenfura- 

bilis ftt G D. Dico ODejp Bina mediapotentem. Re- b g , * 

petaturpriorisdefcriptio,quonumcixquumesiei 

quodexK^:ad certamproieflumUtitudtKemc h effcitex binis nomtnihusfextam^erjexagefi' 
numqutntam huitu.quia vero c\&\\K (xqualta quadfatis kz&cd cemmenfurabtlibt4s) com- 
menfurabiltafunt,rea* ch&wl Ungttudtne commenfurabtUs erunt^erprimamfexttjuit au- 
tem c h binomium fextum,i^itur h l erit bimmium fixtum,per 6 6 hutus, qutatorre h k conttne- 
turfubcertac r (ir biKcmiofexto.H L,quxarejmu f.petefi Jcilicet reiia o D^bina media potent 
efi,fer htttus.Binattaquemediapotenti^Cs-c. 
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huc vfque feptem eiimus theorematum fenaria^his fix pnfatis incertis inteBigendis necejfaria. 
Prierefenariotnuentionemlinearum{fextUastncertMgenerantium)feptempropoftnor.ihusavt' 

gefimanonahuius tnchonntes expofutmus^qi-.arHmprtores hin^^vnica tantitm factHe tradt petiie- 
runt.vt fex inuenttenthus tantH ,Jex incertagenerart dicantur.Secundefenario ex inuentarum cc^ 
pofitienefexincert.u producidocuimus.Tertto fenario cuiufitbet earumfex incertarum, vnamta- 
ttim fieri pofe dtuifionem^in line^s eam tncertamgenerantes. ^artofenarie (prterts earumfex- 
tupU dijfinittone pr.cpofita, eam tn fex Jfectes dii)ribuente)prioriifi>ecierumfinguUrumtnuemto- 
nemprotuUmus.^into fenarto certam cum ftngulisfexpriorisJpeciebus,fingulds ( eedent ordine) 
fix incertarum potenttas cemprehendere difcufimus.Sexto quidemfenario, conuerfim^fix tncer- 
tarunt fin^itiis potentiM certx re^x cemparatas^fuis UtitudinthusprafatMsfex prierisjfecits Jin- 
guLu exprtmere concUJih-iUi.Septimo tandem finario quamlibet retiam vni earum incertarum 
qua„isartecommenfurahiUm,ipJius iUico dencmtnattonem confiqut monfirauimus yCuiusqutdem 
fenarif qutnque tantum fuerunt theeremata/o quod huiusfinar^ fecundum & tertium,vnico ex- 
'pediantur theeremate^que qiiidem theoremata fiptiiagefima compUnturprcpofittenefuhfequuKtur 
demum bina theeremata quibus patet ex certa 6- mediis areis pr.tfatarum fex tncertarum poten- 
tidscomponi.A-j^verhadcentefimnmfeptimumvfquetheorema, alijs fex produci docebimustn- 
certas,perearundemlinearumabfiraiitonem,perquarumcopuUtionempr4.itx incertxcempefitM 

funt,earnmque fnniUs prieribusailients crpafiionts,tottdcmfexfenariis tundcm erdintm ftrua- 
Hbus,priorum mccrtarumordimper lo-j compUto.Succcdtnt tandtmfimilittr tria thtortmata^ 
qutbus tUctdahimns ex ctrta & medtu areis per abfiranionemM"*» j'-^ gcneran tncertaru Po- 
tentiufficut perearumadtunfiionem,prtorumpotenttasgemtM fuife dixtmus.Sextandem ihe»- 
rematibus huncdectmum cencludetes,infuper inefi his tncertis aliud.quofctlicet inter alicuius ha- 
rum tncertirumnomtna.ymcdiaproporttonaliiarithmettC4 rattone cadens^etufdcm fufiptt dene- 
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miM4nonem.Sit excmflo k » dUqua incertarum, Ji 3J O » 

cius veremaiusmmtn a o^tottus vtro dimtdia ■ ■ * ' 

JUkv velo tyqutaarithmettcafrogrejiioiufatet^quanto maiusnomen a g excedit dimidiam a o 
(^hoc eii ipfo t> eodem d odimidta x> nexcedit mmus nomen o ^.Totiusigiturdimidia a D,/^yS- 
rum nominum a g g b medu esi proporttonjUs^anthmetica ratione^CT fott commenfurabilis bn- 
gitudineJffiigiturdimidia a d eiufdem erit denominationis^cumtota a B,/>rr hanc quartam 
fracedentes.Huiufce fchol^ aliqua meminit alterum Gracorum exemflar tatiim^qu* ampltori aut 
faltemfaciliori exfofitione digefspnuSyVt generalem tnteHigenttam factlitemus. 



Propojiuo fcptuA^eJtmafrma. 

Ccrtum mcdiuraquc compofita,quatuor inccrtarum arcarum vnam cf- 
ficiuntjfcilicctcamqu^Exbinis mcdiis nominibus, quiEx binismcdiis 
priraam,Maiorcm,auc Ccrcum mcdiuraquc potcntcm. 




Componant vnam aream a d certum JL 
K\ (jr medium o d : Dico iffam a d 
aream ejfe fotentiam vnius quatuor in- 
(ertarum, fcilicet eius qua Ex binis no- 
minibuf^ Ex binis mediis frima, c^/ auh 
rii^Mt equidem Certum mediumque fo- 
tentis. Exfonatur Certa f. i^cuicomfa- 
ret»r(fer/\.^ frtmi)aquumifji a b,/7- 
lud E z i T , aquum vero ifji o d, re- 
ifanlum t l i k . forrii certum eH k-& certum erit e t , quia item medium f i? , o d medium 
erit T I . Sj^* ii^tiad certam e z affltcata,latitudines effciunt^fiilicet e t Certam lonptudine 
iffi E z commenfurahilem^fer vigeftmam huius^ acT k Certam lon^itudwe incommenfirabilem ei- 
dem E t-^fer 2 2 huiut.Et quta incommenfurabile eff^i certum medto t J^incommenjurabiles erut 
(ferfrimamjexti)longiludineifja e t t }iiCerta,(^igiturfotentia tanliim commenfurabiles,to- 
taque ^kEx binis nomintbus,fer j 6 huius. Cuius e t nomen aut maius eji, aut minus, Stqutdem 
maius^aut flusfoteH minore^r k a commenfurabili aut incommenfurabili.Si a commenjurabiliyto- 
tatiX. erit Ex binis nomintbus frima. Siab tncommenjurabili, eadem e k erit quarta . Si vero itjit 
minus ^ commenfurabde ifji e 1 Certa existat^ut t k maius,plus eo fotertt a commenfurabili, 
^c ertt fecunda Ex bints nomintbus.Si vero ab incommenjurabiliy ifja e k erit quinta,fer binomio- 
mmdiffinititnes.^uauisigiturfumftionefemferii. erit btnomium^ut frimum.^aut ficundum^ 
aut quartum^aut quintum. Si itaque aren iicomfrehendatur fubcertaz i. binomio frimo ek 
areamfotens erit binomium^er 54 hMius.Sifubcerta e z binomio fecundo e i^ream e i fotens 
trit ex binis medits frtma^er qmnquagefifuimquintamhuiuj.Siqutdem fub certaii d^b^nomio 
^uarto E m^ream e i fotes duetur maior,fer y 7 huisst.Si vero fuh certa ^ binomio quinto^ .ircam 
e I fotens vocabitur certum mediumque fotens^r 5 8 huius.Sedfotens aream e i fetefl fibi aq^a- 
lem(ex hyfoteJi)aream a d . Iffi igitur a d eftpotentia eius qua ex hinis nomintbus, eius qua ex ht- 
nismedtisfrima,maioriSyaiacertum mediurmquefottntuXtrtum itaquedr medium cemfefitst 
quatuor^drc. 



Profojttiofeptuagejimafecunda. 

Bina Mcdiaadinuiccm commcnfurabiIiacompofita,rcIiquarum dua- 
Tum inccrtarum altcram cFficiunt arcaro, cam fcilicct qua: £x binis mcdiis 
lccuQdam,auc Bina mcdia poccnccm. 
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Compenatnr *rea kt> ex binis mediis 
A B ^ G D tdtnuicem incommenfurabtli- 
bus : Dico aream a d aut ex binis mediis 
fecitnddm,autbinA media potentem ejje. 
Exponaturcerta e z,cui{per 45 primi) 
comparetur xquum ipji Myfit^hT. lt, 
ttquumvertitpfi o oilludT lylatitudines 
efficientes e t t k. J^oniam media tn- 
commenfitrabilia funt a b c?" c d , me- 
dia erunt e l r i , 4f incommenfu - 
rahilijyqu.e qutdem latitudines ac r x certM efficiunt ^ bngitudine tamen propofit* cer- 

E z incommenfurabiles , per vigefimamfecunJam huius. Infuper ea(dem e t t ic tnter fe longi- 
tudine incommen(urabtles,per prtmam fexti. Potentia ttaque tantum fuht ipft certd e t t ic com- 
menfurabiles.Tota igitur e k ex btnis ejl nominibus,per 5 6 huius, diuija tn jua nomtna^t r t k. Sed 
cum neutrum nomen irvelrs.fit expofita e z commenfurabile. Necejfe eft eam e k ejfe binomium 
quidemfed tertium aut fixtum^er tertiam cr fe.xtam bwomiornm diffinittonem. Tertinm enim Ji 
maiusnomenplus pofiit minore^afibi longitudtne commenfurabili. Sexiumvero fi ab incemmtth- 
furabili^per eafdem diffinittones. Siigitun Kfit tertiumbinemium,fub ipfo & iz certa compre- 
henfum i upeterit aliqua incerta quJ dicitur ex btni.< mediis fecunda,per ^6 hutus.SiautemiK 
futrit j'extumbinomium,fubeo^certa ^ t. comprehenfum %\,peterit binamedtapotens.Itaque 
aream 1 1 poteU.,aut ex bints mediisfecunda./uit bina media potens. Et proinde aream a d {tpfi e i 
tqualem)peterit eadem^quxtgtturerit ex btnis mediisjecunda.,aut btna media petens. Btna igitur 
medta,^c, 

CoroBarhtm ex prxcedenttbus. 

Hinc fequitur fcptcm prxhabitas inccrtas non eflc cafdcm^fcd ringulas fibi inuicem a fin- 
gulis diftcrrc. T^mmeduquadratum CcrtaappUcatnm.,latitudinem certamproducit,pervtqefi- 
mamjecundam huius.Eius vero qux ex bints uominibus quadratum, eidem cert< appltcatum., "Uti- 
tudtnem ex btnisnomintbusprimameffictt^perfexagefimamhuius.Eiusquidemqujt ex bints me- 
diisprima, lititudinem effictt btnomium fecudum., pcr 6\ huius. Eius vero qux ex binis medtis /?- 
cunda^lai ttudtnem effictt binomium terttH^per 6i huius.^odenim ex matori, latitudinem ejfictt 
Binemiumquartum,per6i huius..^odautemex certummediumquefotente.Jlatitudinemprodu- 
ctt binomtum quintum,per6i\. huius^quodex bina medta potenteeidemcertaapplicatumjatitudi- 
fiemjproducet binomiumfextum.,per 6 5 huius.Cum i-ritur pr.tfdtx latttndines a prima certa.cr in- 
terfe dtfferant , cumfint dtuerforum ordinum: mamfefium cst fub ipfis comprehenfM areas tnter fc 
dtfferre.I nfuper crmanifeHiits ertt.yquodper66 &qu4ttuor eamfequentes^patutt^ipfus fctlicet ee- 
mfque interfe diHare,vt ne lonaitudine.^ quidem potentu tantitm fibt commenfurari valcat , nam 
ficommenfurarentur e.tdemejjent,vt celeberrime futteUenfHm. Sedferfaa, vt quibufdam placeat 
exemplumdemonjhdsfuhiuiamus.Efte certa ab 
euiomnestncertxcomparenturpotentiarum jpe- ' 
<ies,fitj^ A c medtum.,v> e vero ei qued ex binis ne 
mtnibus ^cquum ,ro ei quod ex binis medits prt- 
mw,Hi eiquodexbinis mediis fecunda.^ k l ma- 
ioriyM N certummediumque potenti,o p tandem 
hina media petentifitaquum .<Jl{anifeJlumeH 
{ex 2 1 hutus)\ D certa ejfereltquM aute d f f n 
HK KM Mo o<)^patetexfixageftmacrqutnqueeamfiquenttbusfexejfebtnemia.^quxquidemlo» 
gitudine tnter fe dtfferunt., namfi aliqua a Iteri longitudine cemmenfurabilts ejjet,ea effet eade cum 
reliqua, per 6 6 hutus., cr ideo quandoque eidem certa longitudine cemmenfurabilis.,cr incommen- 
firabilts effet ,vel quandoque plus feffet a commenjurabili,cr ab incommenfurabili.,qua effent ver* 
chimer*,vtpatuit ex dtffintttenibmsbinomiorum .^finguUitaqne tpfarumfeptem jibiinutcem lon- 
gitudtneerunttncommenfurbiles..^.tre{terprimamfexti)crpotentUKc ue fg 11 i kl u^e^ 
o p incemmenfurabiles erunt.,Cr pretnde feptem recU incertx eus potentes, dicentur potentia fin^i* 
UadinuicemtncemmeHfurabiles.Sjqutdepotentia fuerint,cr Ungitudine eriit.,per vltima partem 
illationts nont huius.Licet itaque hxc incerta eiufde fintgenerts quoad quatitate, cr tdeo ratiexeat 
kabere dtcantur , rum multipltcata fefe e.xcedcre pojitnt^ tamen quia uen cadit interea numererum 
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comparAtio , iju^ vmcd esl tjuantilatum Jtfcretio ipja rationem nort difiretam, ftue cognttam: fede- 
quidem furdam cr iHexpltcabtlem •vlla difcrettone quaniilatis habere dtcentur. 7{on emmralionc 
friuanturtjed tantum commenfuratione. 

fer AhUtiomm ^enitarum . 
Tropojttio feptua^e/imatertia. 

Si a Ccrra Ccrta auferatur potctia tantum corr^mcnfurabilis cxiAcns to- 
ti,Rcliquainccrtacft,vocatur autcm Apotomc. 

Eflo certa K^atjua detrahatur cerla nG,tohAn 

fotentia tantum fommenfurahilis exifiens:Dico reli je. , E 

quam A c incertam ejfe , cjujc (juidem dtcetur Apolo- 

me feu refiduum-. quoma quod ex a b cum quadralo b g, ^quum esi ei quod bu fub a ■ s c cum qud- 
drato A o^er feftimam fecundt. Cerlum autemefi compojitum ex quadratts a b b c, cum vtraquc 
certa ex hypothefi fupponatur:^l edtum vero esl quod fubAi b c ^er 2 1 huius^ proinde eitfs dm 
flum quod bts fub a b b c medtum ertt^per corolkrium 2 5 huius, ^ tgtlur incertum:quare erit in- 
commenfurabtle compofto certo ex quadratis a b b o.Sed f tolum fcilicel compofttum ex quadratts 
A B ^ cvnieorttm^Jctlicet ei qucdbisfub An k o)fuerit incomme/iirabile,Cr rcliquo(Jctlicet qua- 
drato A o)tncemmenfirabile eril,per corollarium 1 2 hHtus,cerium autem fuit compofilum. Huic i- 
gitur incommenfirabtle {quadratumex a c) incertum ertt,ex diffintttone decima hutus: quare il- 
ludpoiens a g incertaeril ^perlemmavigeftmdhmus.St itaquekCertaCertaauferaturpotenlia 
tantum,(jrc. 

Propofttio feptua^ejtmaquarta. 

Si aMcdia aufcratur Mcdia , potctia tantum commcnfurabilis toti,cum 
tota vcro ccrtum comprchcndcns , rcliqua inccrta cft , vocatur autcm Mc- 
dix apotomc prima. 

S it medta a b ,41 qua auferalur b g qu* quidem ftt me- ^ o 3 

dsa potetia tantum ipfi Ai commenfurabiUs, cum tpfi ' 
A B certumcomprehendens^er 2 7 huius: Dicoreliquam a g inceriameffe^qutdiciturMedijta- 
potomeprtma . Cum quadraia exAn nc mediis fint commenfurahilia , compoftlum ex ipps eH me- 
diumyquodquidem*quatur.fer feplimamfecudt^etquodbtsfub a b b c,(^ quadrato a c.Sedquod 
btsfubA B B c{exhypoiheJi)certumeJi,cumfitdttplumeiusquodfubAn b c.J^odigilurfibipfis 
AB tGcertum^incommenfurahileeHcompofitoex a b b o quadratis medio ,igitur per fecundam 
fartem diiodecim^ huius^incommenfurahile erit quodex A cei quodhtsjiib a b b G.Eaelenimlo- 
tum efficiunt compofilum ex quadratis, a b b c . ^od ifitur exAc( ipji quod bis fub a b b o certt 
incommenfurabile)incerti eril,per decimam dtffintttonem hutus : cr pretnde re£la a g tUud polens 
incerta eril .^per lema vigefima huius,qu4t dicitur Medutapotome prtmaSi igitur a mtdta aufera- 
iurmedia,potentia,(irc. 

Tropoftto feptuagejlmaquinta. 

Si a Mcdia aufcratur Mcdia potcntia tantura commenfurabilis cxiftens 
coti, cum tota vcro mcdium comprchcndcns , rchqua inccrta cft, vocatur 
vcroMcdixapororac fccunda. 
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%^ mediA iuferatur medU o t^pctentut tantiimcom' 
menfurabilis exiflcns tott a is^cum ipfi i'ero mediumcomfre- ■^' 
hendens quod fub a b b oiDico relnjuam a o tncertam ejje, 
^ujt dicitur Medt.t apotome fecunda. Exfonatur nanque certa 
D c,f*/ comparetiir(per^^ primt) x/juum copefito ex a b b o 
qiudratts^Hod fit d c 1 1 . Riirfus vero aquum ei ijuod bis jub 
ipfis A B B G^quod fit 7. t e i, reliquum igttur d t ^e/juum erit 
^uadrato ex a cper fiptimamfecudhca enim ct.mpofito ex k% 
B ci quadratis^cquatur.Miupniam cnim media funt quadrata 
ex K% ^ o medtts^medium erit d e ipfis *quum:quia vero me- 
diiim eflcjuod fub a b b o,r,v hipothef^medium erit z 'i.^ipfiits 
duplumfed r:edium binon excedttmedtum z f certo^fer i6 huiin,incertum itaque erit d T(ex' 
cej}us)cui quidem xtjuum futt quod ex a g quadratumuncertum igitur erit quod ex /iOydr proift- 
de iUud potensreita a G^incerta erit,per coroU.vi^eftmjt hutus^dicia medu apotome fecunda.St ita- 
que a medta auferatur media potentia tanti(m.^^c. 

Prolixiori argumento difcufsit hanc Theon^er comparationem linearum^ d i d z ^ 2 1 ipf D c 
propoftJt,concludens incertam ejje n r^quare fub certa T>c(jr incerta d r comprehefum d t, incer- 
tum effe^robare conatHr.,per lemma vigefimx huiuf.^quod aliud agit negotium. Nos itaque breuio- 
rem ( ne txdto difirahantur tngema) elegimus methodum.^quo fere vfus eft Campanus. 

Trofojttio feptua^e/tmafexta. 

Sia rc£lalinca rc<5la aufcrarur, potcntia toti incommcnfurabilis cxi- 
ftcns , cura tota vcro cfficicns quod cx carum ^uadratis ccrtum,quod vcro 
fub ipfis mcdium. Rcliqua inccrra cft,appcllaturquc Minor. 
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recfa a b auferatur re^fa b o potentia ipft a b ^ -ir 

incomenfurabilis^efficiensverocompofttum ex qua- 

dratts A b ^ B c certum^quod vero fiib ipfis medtum:Dtco reiiquam a o incertam efieyqu.t appella- 
tur minor.^quoniam compofitum ex quadratis a b b c certum efi.,quod verh fub tbfis medium , e.K 
hypethefi.yincommenfurabtle ertt compofitum ex b o quadratts ei quod bis fub a b c o medio, 
cumautemex K b b o quadrata ei quodbisfitb.K b n o jcumquadrato KC^qualtafint ^exfiptimit 
fecundt.T otum autem compofitum ex a n n o ,vni eerum ( quod bis fub a b b o ) inconafsenfurabt- 
Uefi,crreliquo{percorolI.dHodccim.t huius) inccmmenfiirabde erit.^ quadrato ex k G,quodita' 
que ex k c incertnm erit.fer decimam diffinitione huius^ii/ud igitur potens reffa k o reltqua{per 
temma vtgefima huius) incerta erit^ppellata minor.St itaque a relia linea relt* auferatur, pot e»- 
ttatott incommenfurabtlts exiftens^drc. 

Tropofttio fcpttta^e/tmafeptima. 

Si a rcda linca rcda aufcratur,potcntia toti incommcnfurabilis cxiftcs, 
& cum tota cfficicnsconflatum quidcm cx ipfarum quadratis mcdium^ 
quod vcrofubipfjsCcrtum.RcIiquainccrtacftjVOcataCura ccrtomcdiu 
totura cfficicns. 

K^uferatttrk relia k b re&a b o ,potetia ioti k b jr ^ ? 

incommenfurabilis,ciim tota vero k b efficiens con- 

fiatumexearumquadratis medmm,quod verofubipfiscertumiDtcoreltquam kg incertam efie^ 
quavocaturcumcertomediumtotumeff{ciens,ciimantemmedtttmfitquod ex Kt ^oquadratts 
(ompofttum,quodvero fubipfis certum,per hypethefim,cempofitum veroex quadratts a b b o 
ejuum ftt ei quodbis fubipfis cumquadrMto k c,perfeptimam fecundt,totumautem compofitumcer- 
trnn vnt eorum ( quodbisfub a b b o medie) incommenfurabtlefit:qux inprwcipio tgUur {fitltcet 
qmodbis fubK% B c&quadratum K o {perficundampartem duodecima huius) tncommenfurd' 




m 



EVGL. ELEMENT. GEOM. 

bilid eru»t,at(jMi certum eft ejuedbu fub a b b g/a: hypethefh^ued tgiturex a g epiMdratiim huic 
incommtnfurdbtle^ncertumerit^fer decimam diffinilionemhHtus ,tilud tt.tque potens reHd a g 
ificerta erit^er lemmJ vigefim* hutus^qita quidem dicetur cum certo medium tetum effciens, Si 
igiturareila linea redaauferaturfotentia toti incemmenfurabiliSjC^c. 

Tropojitio ftptua^cJimaoHaua. 

Si a rc£la linca rc^ta aufcratur, potcntia toti incommcnfurabilis cxi- 
llcns,& cum tota ctficicns conflatum cx ipfarum quadratis mcdium,quod 
vcro fub ipfis mcdium. Infupcr incommcnfurabilc,conflato cx ipfarum 
quadratis. Rcliquainccrtacft, appcllaturautcm Cum mcdio mcdmm to- 
tum cfficicns, 

v>/ reifa a b auferatur relia b g fotentia toti a b inconr 

menfurabilis^Crc. qualis oftatur^ex hyfothefi cr huius: Di- ^ C ^ 

ce reliquam a o incertameJp,quadicitHrcummedjo medium 
tetumefficiens.Exponatur certa t> CyCut(^Per quadrageftmam- 
quintam primi) cemparetur ^tquum conjiato ex quadratis a b 
B G Jit^Di latitudtnem effictens d i.AEquum^vero eiqued 
bis fub tffis a B tofitzi. Reliquum igitur d t ^quum erit 
quadrato ex a g ,per feptimam fecundt. Nam quod bts fub iffts 
cum quadrato a g aquum eii confiato ex earum a b b g qua- 

dratis. Citm autem medtum fit conflatum ex quadratis a b 

n G ,medtum ertt utfibi aquum, quta vero medium eii, qued ■ "P. 

bis fub ipfis A B B G, ciiim ftt duplum medtf qued fub ipfis, medium erit i e ftbi aquumjed mediun 
D r non exceditmedium z a certo^er 2 6 hutus. Excefjits ttaque v t iKcertumproducetytquum qui- 
demei quodex k cperconllrucfionem.lgitur k g refla{illudpetens)incertaertt,perlcmnutvigr- 
ftmjt huius^qujt qutdem dicttur cum medto medium totum efficiens.Si tgttur a recla linea re- 
^a,^r. 

O N IT V M, 

Eadem breuitate vfifumm hutc feptuageftmaecfaux^qua fcptuagefimaquinta.Nam harumtjci- 
licet media apotltemt fccundje,(j-cum medto medium totum efficientts)gentturx,ui hoc tantum 
differunt, qued hac a btnis rcdis potentta tncommenfurabilibus nafcatur, illa vere a btnts medtis 
fotentia commenfurabtlibus. .^arum vtraqucqu^ ex tpfis crfub tpjis, mediumincommenfurabi- 
le medto compenunt^quarein eo tantitmfibi dtsiani quoddtximus.H isautem reliqutmus 
hanc farttculam{bii)vt fequamur trtgeftmamquartam CJ" trigefimamqHintam,earum ortgtnem. 

Scholium. 

Harum fexincertarum ortum apriorumerigineduci inuariateearumordine defcripfit Emcli- 
des^vt omntum gemturam priusa ccrla reita.^posimodumvereacertacrmedia^quammediam 
iam ante genutt certa)ortam,fcruato prtorum ordtne^n earum afhonibtts ac pafitonibus expltcaif- 
dis^eandem e(fe propalaret.7{am harumfinguLt^reliquarumfiugularumfunt tantiimexcefius,qHi- 
busmaioranmmnaexceduntminora. rnor etentmhacde caufaapothomesnomenftbt fumpfit alr- 
folutum^qustdaltf refiduum dtcunt,eo quod a prxsiantteri linea ctrta quidem {a qua certa tollttur) 
ftt nata, ab eadem erttur ea qua ex binis nominibus, fed hac per copulatienem, tUa vero per detra- 
ilitnem. Cum enim a matert binemij nomine detrahitur minus,reliqua ertt hac vocata apothome^ 
abfoluta denominatione.Citmautem amaiorinemine eius qua ex btnis mcditsprima auferturmi- 
nus,reliqHafimiUterdicitHrapothomeprtma,fedmediJt rehxtnquam.K^b eaveroqu^ ex binis 
mediisfecunda^roducitur apothomejecunda, {Media) matoreautempreducfa, CMinor dtce- 
tur^vi prxsiamtorem tudutmus prtoremordinem fecundo^veluttmaierem mineri pr.tce///mus, 
certummediumque potente^eiufdem fere deneminattenis,fit quinta harum^ua cum certe me- 
diHmtotumefficiensdicttur. A binamediapotente autem fexta &vltimA,citmmedto mediumte- 
fum efficiens nafcetur^fingult itaqut genita ftngularum gignentium denomtnattonem proxim^ 

tmttantur 
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imiuntMr. Omnes antem a fex linearum inuentiembus ( 2 p hutM cum ex ea feefttentibus Jefripth ) 
ert^J)x quidemferdeiralltonem.i illx verofercefofittonem . Cxteriimcumharnm fexacfncrurn 
€rdo iUud pra fe ferat^ vt trium friori cuijlibet fenarif nomtnj eddem qux ex ipjii ijnadrata ■ crfub 
iffts re£langula\ceri* vel media)defcribant^t]ua ^ nomtna trtum poHertorum eiufiiem fenartj de- 
jcrtbuntyapud quofJam eademvtderenturfeiiari quantitatis naturam.K^d hxc dicemuf tresfrio- 
res a trtbus poHremis vtriufque fenar^ {cemunilarum Jctlicet cr ablatarum)in hoc potifimum dif- 
(refarccjuod tres pieres a fotentiii commtnfirabdibiti,f0Hrem/t vero ab tncommenjurabiiibus na- 
fcanturuic infuper earumpetenlia ad ceram reiiamafflicata^latitudtnescffictnnt eandemfequem 
tes naturam , fiilicet trium priorum latitudinum maius nomen plus minore potesi a ftbi lcngitueline 
commenfurabili.trtum vero postertorum ab incommenfurabtlt.^ua de caufi tande Jingula fingulif 
fenitus tncommenfurabiles fatebunt. 

Lemma. 

Si quatuor magnitudincs arithmctica rationc proponionalcs fucrinc , & viciisim pro* 
portionalcscrunt. 

He£ efl.fSi quatuor magnitudinH prtma tanto excedat fecun- w 
d*m veldefictat^uanto eedem tertta excedit quartam , velde- 
jicit , ^ vicijitm primdianio excedei icrtiam^vel defciety qu^ . 

te eode Jecida excedei quaria vel defciel:Sint quatuor manni- * ^ ~ — ' 

tudines a « c Oyquarum prtma a eodem excedat b fecundam,vel "p 
eodem defciat^quanto o tertia excedtt quartam D^vetabea de- 

fcii. Dico vicijiim primam a eodem excedere tertiam c vel defcere.^e]uo fecuda b exeedet quartam 
pivel defciet ab ea.Tel/aniur exceffu* aqiiales qutbus a CT c differuni ab ipfis b bfntque ic^G, 
Aequales igiiur KCTiab aqualibus c <^ d aquis differut excefibus , qui Jini h i ; xquales igitur 
fiipererunt AC^ i(pertertiamcommunemfnteniiam)iffis c (^ojed cridinHicem a nfuerunt 
aquales, quatuor igitur a b c d inuicem funt aquales reliBa. Si igitur xquahbus a (^r c ^quales ad- 
dantitr h &c,^totJt a e ^ c o xquales eruni(^ per quartam communem fer,tentiam)Jied ctb^d fint 
aquales.x^ddatur iiaque xqualibus a e c o exceffus n rfqualibus vero v(jri> excejjus 1 fid h cjf 
1 funt aquales eflenf exceffus.,^0 igiiurprinia a excedit teriiam CyVelab ea defcti^fiilicet ipfo h, 
tanto fecunda b excedit quariam d vel ab ea defctt^iltcet tffo i.Si igitur quatuor nMgnitudines a- 
Tithmetica ratiane frefertienales^fjrc. 

utf o 7^1 r r M. 

Campanus folus hoc lemma foti (epiuagefimamtertiamfui fcriftifefuit , eoufque tamen confnsi 
vt difceniibusjit difficile, an exceffum frcfcriienisgeometrtcaautarithmettca iniei/exerii diiiidi 
care.Tiam eijaem terminis differenitas comfarat, quibus dtfferenti/e fiue rationes geomctrtca cem- 
farari filent:(jr infifer ab ee defiriftafgura,rationemgeemeiricam,na autem arilhmeticam inje- 
4]uitur^rinctfiumque citaty que extremarumdifferentijs , a mediorum diffcreniiis comfoni dicity 
/quodin rattonibus geomeiricis aliM difcufiimits rececefium effe.,quandoqutdem exceffus frofortiO' 
na les extsiunt^fid quando hifunt aquales nondum exiremos fiequi medios Euclide dtxijje memora' 
mur.T{ammediorumexceffuscomfefiti./ion femfer extremerumfrcducunt exceffum^veluti ratifi- 
nes,maxime fi inter eos referiantur maioris Jimul cr minoris in.tquaUiaiis raiienes.Tamen cerne- 
tesfuturis demensirandts commodiorem nobis affuiuramariihmeticamraiienemgeometrica hu- 
ius arithmeticaratienis txceffus aquales effe ydemenFiratione geemetricaquam lncid} licuit fro^ 
Xultmus. 

Propofitio fiptuagefimanona. 

Apotomc vna tancuin congruit icGti linca , Ccrta poicntia tantum coti 
commcnfurabilis cxiftcns. 

Efio apoteme a b eui congraat reiJa b o certapeten ,1 c 

tta taniH toti a o commenfirabilt exttiens: Dico nul 

lam ei aliam certam froteniia tantitm teti commenfurabilem foffe congruere.J^odfifierifoffe cre 
datur^engruat tffi re£la b D^etentia tantumteti a d commenfirabtlif exisiens.Cum quadrat^ 
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ex A c o B .tfiue exceJant reilangulum bts fitb a c c b comprehenfrm, veluti tjuadrdtd exhx> d b, 
excedjt recfan^ulu bisjuy ht> ^^zcomfrcUenfum^nemfe <iuadr4toreUqutfegmenti a t^ferfefti- 
tnamfecundt.Sequetur-victfitm^rtthmetica frogrepone.tquaelrata eodem excedere quadrata^quo 
reelan^ula excedunt re^angula^per lemma prtfatum^ed quadratafefe excedut certo^ cumjint cer 
ta,ex certts fotentta tantum commenfurabilibui ex hyfothefi.Reciagula igttur qua funt media{ fer 
2 1 huius)Jefe e.vcederent certOyContra 2 6 hutus.,quod effetabfurdu.Vnica igitur folum b o ( foteH- 
tia tantumcommenfurabtlis toti a c)certa iifjt/^^ congruet . K^-lfotomc itaque vna tantum con- 
grutt,crc. 

KJM O Ti^lT V M. 

Ilanc demonsirans Theon, conatur aquos exceffus quadratorum ^ reffangulorum vicipmfef 
fe concludiyper 1 6 qutnti^qua quatuor mugnitudines froportione geemeirica coniuncf.u,nonautem 
arithmetica frffonit^qua quo fibi interfint^cuique difcerncndum relinquimus.In tllud autem erro- 
ris inctditfenuria onnfi froximt lemmatts^ quod huic ac fequentium maxime conferet negotit, 

Propofitio oSlua^eJima. 

Mcdix apotomc primx vna tantum congruit rcdla linca Mcdia, potctia 
tancum commcnfurabilis cxiftcns toti,& cum tota ccrtum comprchcdcns. 

Effo AKafotomefrima mediacuicongruat t o X C 

media,fotentia tatum toti a c comenfurahilis exi ' ^ 
Jiens^Cum tota vero a g certum comfrehendens,quodfub a o c t.-Dico tiuSam iffi a b altam a reU* 
s G eins natura cogruere fojfe.J^od fi fojfe dicatur^cegruai ifft a b recla b \i.,eiu{dem natura tffius 
B c. ^u^oniam[yt frscedenti oHendimus)quadrita ex k q aeo excedunt reifanguUbisfub k o 
c B, quo quadrata ex M> excednnt re&anguU bis fub a d d b ^fcilicet quadrate k b .^fer feftt- 
mam fecundi.Sequetur tgtturvicif?im{ferlemma 78 huius) quadrata eodem excederequadrata^ 
quo reliangula re^angula:Jed retianguU fefe excedunt certo^ cum fnt^ ex hyfothefi certa,Jub mc- 
dtis certum comfrehendentibus. .^jiadrata igitur qua funt media {ciim fint fotentue medue.^^ com 
menfurabiles)Jefe excedent.jcerto auod offonitur 2 6 huius., froinde ahfurdum.-quare iffi a c me- 
dia fotentia tantiim toticommenfurabilis, ^ ciim iffa tota certum comfrehendens , nulla congruef 
alia ab iffi b o.Oit edia igitur afotome frinu vna^(<rc. 

Profofttio oBuageJtmafrima. 

Mcdixaporomc fccundxjVnataniumcongruitrcdalinca Media, po- 
tcnria taniu toti commcnfurabilis cxiftcns , & cum tota mcdium comprc- 
Iicndcns. 

Fiat A B mediJ fecunda afotome,cui ctngruat b c, b r, ^ 

vtfint A G o b mediJtfotentia tantitm commenfura- 
btles,medium comfrehendentes:Dice iff a b nul/um 
ait.vjj congruere etufdem natura iffi b o,cutus offofi- 
tunifijierifefit.jcongruatiff \ b alia d b. Jffit tgitur 
a D D B mediJt erunt fetentta tantum commenfurabi- 
Us.,mediumcomfrehendetes.E.\-fonatur certa e x cui 
( fer 4 5 frimi) consiituatur squu quadratis a d d b, 
fit^tiX c Hyaquum vero quadratis a c c tyillMd b z 
I iA,aquum autem quadrato K^fit f. z l t, Utttudi- 
nes efficientes t n h m e ■x,ejueniam e i fit aquum eis 

qu.< ex kC G b , fed t l eti aquum ei nuod ex a »,Reli' " ' * 

quum ttaque t i aquum erit ei quod bis fub a c c t.7(am bu fub a o c b cum quadrate a 
eH quadratis cxkg c Ti,fer frftimam ficundi, haud fecui efiendemus cimtc fit aqnum 
tUKD d f^aquum vero fit t l quadrato a ^^reliquum t c aquiim effe ei quod bis fiib a d 
eandem^citm autem quadrata ex ki> d b Jint {ex byfotheji) media^cr commenJur.ibilM , 
tumexiffisfcilicet e c mediumerit^ercorell.i^ huius:crfimiUargumento e i quadratis 



B aquum 
quadror 
d B^^r 
comfoft- 

A G C B 

aqnum 
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^t<lm»fihf»tdtMmtrit^quje qiiidem mtdta^dcerfami z comfarataJatittidiKtStti t m cert.u ppif- 
tiatantitmtfft t zpropojiix {ommenfkrahiles effctitnt^per 2 2 huuu.fimililer tjuia refUnguia fub 
AD tmc^fubKo CB funt media^adem bis fnmpta medta erunt ,fer coroU. 2 ; huim , ^ tdai co 
T c tpfiquod bisfiibKX) d b <quum^^ t bisfubKQ o b x^atww!», w<r</A* <T*/f/. Reilxiii- 

XurrMrf:( btitndtnes) certxpotentia tantiim ipfi r z commenftirabiles erunt-.ciim enim a c r, s 
fint ( ex fiypothefi) longitudine incommeMfurabtles/il autcm it Kcado ^^fic <]uodt xkq adquod 
fubKOQ iR^er lemma 2*1 huiusytnccmmenfurabile erit qnodfub a o c b quadrato k Q^H$d autr 
€X KQtiquodexQ* esl {per hypotheftm) commenfurabtlcquod autemfub kq q t,etquodbiffiib 
A o c B eHitem commenjurabilejtmidtum duplo.Duobus t^ttur (fitlicet ei quodex Kccret quod 
fub A o o B incommenfurabilibus cemenfurabiUa^qua cxkq g b c?- quj bisfub a o c K,per ter- 
tium corolUecirru hutus^tncommenfurabtUa erunt^ proinde e i t i (tpfis .tquaUa) incommen- 
furabtlta erunt,&ideo ( exprim.i fextt) e m t m refix iniommenfurabilcs erunt leniiitudme,pi.v 
tentiaitaquetantiimcommenfiir.ibileserunt,vu t wcimifint certa ofienft.ReUquatiiturv t eil 
aPotomcper-j^ huius^hauddifiptttU-viapatebtt e n t n certas tfft pottntia tantumcemmenfira- 
biUs^ protnde reUquam e t e(j'eapotome.^pfi itaque e t apotome pUres congruunt t m t n cert*., 
fotentia tantum toti commenfurabtUs exiilentes^uod fiert non poteiifer 7 9 huius.non ttaque aUa 
quam c b tpfiK b medt^ apotome fecundt cegruttJdcdtx tgttur apoteme ficundje vna tjntH.^Q^-c. 

TropoJitiooBua^eftmafecunda. 

Minori vnatantu congruzt rcdta Iinca,potcntia toti incommcnfurabi- 
lis cxifl:cns,& cfficicns cum lota compofitum cx carum cjuadraris Ccrtum, 
quod vcro fub ipfis Mcdium. 

Sit re&a k b minor,tpfi verr congrnat c b 

quaUs fupponitur hec theeremate : Dtce ipfi a b «^' ^ ^ 'D 

fiuliam ( quaUm optat theorema ) aUam ab ipfit 

o B cougruerefi er.tmfieripofit.^ceKgruat ipfi a b re£fa d b, erunt tgitur a o d b rcHx petentia 
inc9mmenfHrabdes.,effictentes cenfialumexearumquadratiscertum.,quedvero fiibipfis medium^ 
ciim (ex hjpothefi) quadrata a o o b certum cemponanl^qua l ere fuh ipfis medtum ,fimtlter cr 
qujt ex Kt> D b certum.qua vero fub ipfis medium jitfapiunt^quare ( vt proximts prtorthm 19 dr 
• 80 huius patutt.,quadrata ex kQ g b O" ex a d n b ecdemfefe exctdunt , quo reiianzuht fub k o 
c b bts fumpta,Cr ea qux bis fub a d d B,^f r fepttmam fecundt Umma 7 8 huius, atqui quddrata 
ciimfint ctrta ( tx hypothefi)fefe certe txcedunt.ReiJangula tgitur ( ex eadem hypothefi) media., 
fefe certe exctderent,centra26 hHnu./iuodfieri non peteiiM» tgtturaUa abipfa Qtipfi cen' 
grHtt.f^iineri Haqne vna tantiimcongrutt rtcia^c^c. 

Propojitio oBua^eJirttattrtia. 

Cum ccrro mcdium totum cfficicnti vna tantum congruit rcdlalinca, 
potcntia toti incomracnlurabilis fubfiftcns, & cum tota cfficicns confla- 
tum,cx ipfarum quadratis mcdium,quod vcro fub ipfis ccrtum. 

Ffio cumctrto mtdiutn tetumtfficiens k v,cui (engruat c Zyijualis hic fupponitur.Dice ipfi k b 
mul/am aUam tius denomtnationis ab ipfa o b pofje cengruere. Si ficusfiertpofiit cengruat d b rc- 
lia. F.runt itaque a d d b re^ix potentta incom- 

menfurabtUs.,efficientts coiiflalHm ex earum qua- _^ *J !f 

dratis medium.,quod vero jub ipfis certum.J^iart 

nt diuttus tngenia iorqueamus fimiU prahabttorumargumento patebit. J^adrata exKD d b mt- 
dia(exhypotheji)eodemexcedere quadrataex Ko q z media .,quo reiiangula fub kx> d'* bis 
fumpta certa^reiiangula bis fuh a o o b fumpta^certa excedunt,fciUcet certe.jiiimjint ccrtum cem 
frehendentta,per Ijypothefim.J^odfertnen potefi.,contra 2 6 hutus.Nen igttur:pfi a b ^Ua quam 
re£ia b o cengrHtt eisu nomtnis.Efficienti itaque cum certo tnciUumtotHm,v»a^0(, 



E V C L. E L E M E N T. G E O. 
Propojttio oBua^e/itnaquarta. 

Cum mcdio mcdium torum cfficicnii vna tantum congruit rc<5ka li- 
nca. potcntia toti incommcnlurabilis cxiftcns, & cum totacfficichs con- 
flatumcx carumquadratis mcdium ,quod vcro fub ipfis mcdium,&in- 
commcnfurabilc conflato cx carum quadratis. * 



— p 




Ulo cttmmtdiomediumtotumtffctens a z,ftbi 

vero congruat c B,qH^eiu/ Jit .natura,vt exoptdt 

theorema : Dico nuUam altam etnfdem naturx ipfi 

c z^recU a b congruere ^quodft feri foffe creda- 

mus-y congruat ipfi a b recfa v tJtaque a d d b rr- 

<57rf, potentia incemtnenfurabiles erunt , efficientes 

confiatum ex earum quadratts medtum , tiuod vero 

fub ipfis 7mdium^(^ tnfuper incommenfurabile con- 
fiato ex earum quadratu.Huius cr oifuJgefimirpri- 

ma eadem ertt demdnsiratio. Exponatur ccrla t 7, 

cui appUcetur ( pcr^^ prtmi) aquum quadratis ex 

A D D B quod fit E caquum vero quadratis a c 
• o B,y7/^' E iraquumautem quadraio Ktfitt l..^o- 

niam patuit(ex feptima fecundi) fi a quadratis a d d b teffamus quadratum a ^Jupererit qucd 
bis fu9 A D D B .J^are ab tpfo e c ablato r ureliquum t c ei quod bis fub a d d b ^quum erit fmi- 
liter (jrT lei qugdbis fub a o c b. Ciim enim media finl quadrata ex a d m^(^exKQ c i^ec 
nonfub ipfisj^effangttla, ex hypothefi^dia eriint e c f 1 t c _ t i ipfis 4tqualia,qu^ adcertam e 2 
cemparata^latitudines I.H em tn -x ucertas cffictunt^pervigelimamfecundamhu}us.£luiare- 
ciangula btffumpta incommenfurabilia funt{ex hypolhefi) quadratis^ tncemmeKfurabiUa erunt eis 
xqiultjfcilicetic ipfit cacpraterhxct\tpfiii.Et ulctrco(;perprimam fexti) tncommtnfura- 
btles longitudine erunt e n ipji t n c?* e m tpfi t m .J^ua qutdemcerta fuerunt.lpft ttaque e n n t 
certapotentiatantitmfuni commenfurabiUs^^ proinde reUqua e t apotome,per feptuagefiniattr- 
tiam huius. Necfecus tpfe e m m t certa potentia tantitm funt commtnfurabdes. Et proinde reli- 
qua E t erit apotome,cui quidem cengruerent btnie t n t m certa^ potentta toti tanliun cemmenfit' 
rabtleSf contra ftptuagefimamnonam huius^ qued esi abfurdum. ^n itaque aUa qu^dam ipfi a b ' 
congruet quam b g etus nomtnis, Efficitnti igitur cnm medio medium tetum, vna tantitm con- 
grml^^c, 

APOTOM A7{VM D J F F I N IT 1 0 N ES. 
Triuw priorum fuppofnto. 

< Suppofita ccrta &: Apotomc, fiquidcm tota congrucntcmaiuspofsic 
co quodficcxfibilongiiudinc commcnfurabili. 

Difjinmo prima hocpofno. 

Sicota fuppofitf ccrc^ IongicudincfucritcommcnfurabiIis,appcIIacar 
Apocoracprima. 

DjfJinitio fecunda. 

Si congrucns fuppofit^ ccrt? longitudinc fucritcommcnfurabiIis,vo- 
catur Apotomc fecunda. 

Diffinm ttrtia. 

Si ncucca propofita: ccrca: loogicudinc commcnfurabilis fueric, ccrcia 

appcllacur 
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appcllatur Apotomc. 

Trium poHeriorum Jiippojitio. 

Siippofifa Ccrta & Apotomc,fi tota congrucntc maius pofljt co quod flc 
cx fibi longitudinc incommcnfurabili. 

Diffinitio quarta. 

Si tota cxpoHtx Ccrtx longitudinc fucric commcnfurabiJis , appcllacuc 
Apotomccjuarta. 

T>iJ]initio quinti. 

Sicongrucns cxpofitx Ccrta:fucrit longitudinc commcnfurabilis,di- 
cccur Apotomc quinta. 

Diffinitio fextd. 

Si autcmncutra cxpofitie Ccrtjc Jongitudinc fucrit commcnfurabilis, 
vocatur Apocomc fcxca, 

Triorum inctrUrum ordinemfcquuntur at ipfisgeniu^uo fciltcet frima harum incerUrH 
( qux apotome dUta efi)fenarta accepttone diffinitafuttyveluti hinomtum,ejua priorum incertarum 
fexprimafextupla dtffinittone expofita futt^vtreque tamen ordtni,lribu.s prteribus, maius nomen 
fluspofie mtnore^eo quodfit k ftbi longttudtne commenfurabili^ afcrtptum esl. Trtbus pofiertortbus 
'vcroabtncommenfurabili^quafolaeUtrtumprtorum atrtbus pofiremts difirepantia apud vtraf 
quCyVt iam antea diximns. 

Propofitio oEiua^eJtmaqi$inta. Prohlemai^. 
loucnireprimara Apocomcn. 

Exponatur certa a fint vero duo numeri, quadrati 

D E D z fefi excedentes non quadrato {per coroll.prt- *• 1 ' •— — ' A 

mi lemmatis 2 8 huius) i i,ipfi a longttudtne fiat cem- ^ ^ if 

menfurabtlu b i^fiat autcm ficut adi.z,fic quod 7 . ^ 

€x 1 ladidqufidex 1 G,per eoroll.fexta hutiu ,exce- 

dat autem quadratu b i td quodex i G,quadrafo qnod 

ex T. Ciim autem d r qiiadratus, adhzno quadratum 

rationem non habeant qiiam quadratinumerhpercoroll. 2 j oflaui,quadrata » 1 ^ j <i{eamratio- 
nem habentia^ex hypothefi) potentta tantum funt commenfurabiluper quartam partem nonx hu- 
ius^dh I {cerU alonqitudtne comenfurjbilis^certa r/yjC/ /^i/»r r/J m/ i c^perfixla dtffini.h» 
ius.Certa itaque potentta tantiim commenfurabiles b i 1 c, efficiunt rcUquam b g apolomen , per 
7 1 huius.-Dtco quod cr prtmam,cum entmfit qued ex b i antecedens ad quod cx \ o confequens ,fi- 
cut mantecedensadv. r confequens^erit qiiedex i adquod ex r^quo excedtt fuum confequens 
I o yficut xttad exceffum d / ^er corolL 1 9 qnintifed madwz. quadrati^^rationem habent quadra- 
torum.,i<litur n ladr rationem habent qiiam quadratinumeri^o' proinde Litera longitudine ha- 
bent commenfurabtUa.,fer nonam huius.^luoditaque ex b i tota , maius potcH congruente i o, eh 
quodex r fibt longitudtne commenfurabiU,toia vero n i expofiu a longitudine fiitt commenfurahi- 
Us.ReUqua itaque b g erit .ipoleme prima^per primam dijfintticnem apotemarum . Inuenimus tgi' 
Surprimam apotomen. 

Tropoftio oBuagefma/exta.. Prohlema xo, 

Inucnirc fccundam Apocomcn. 
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Exponatur ceru s/tt prdtcrea ( vt mfr£fatd)nu ^ , ^ 

mcridaon quadratus,excedens quaJratHmn nen <^ xS 

quadrato d z -fer coroll.frtmi lemmatis 1 8 fo- ^ ' J " 

tiatur item Unea refia o i ^longttudine propoftt^ ccr- ^ — « » 

U A commenfurabtlis^qu* igitur certa erit (jierfexta t 

diffinitionem huius) fiat auttm ( fer coreU.fcxt<t hu- 

ius) ftcut Dzado t jic quodex c i adquodex i i,ijuorum maius 1 1 pluspofit minore c, i eh qued 
ex ■Y^uoniam{fercore/l.z 5 o£laui)o zadui nonhabentrationtm tjua quadratiy^uadrata ex ot 
dri B (eandemratiencmhabentia) eruntpotentiatantiim commenfurabilia^pcrnonamhuius.Cer' 
Uautem funt bin<t b i i o^cr fcxtam dtffinttionem huiHs.fntt entm i o certa^relitjua igitur nca- 
foteme ertt^er 73 huius-.Dico quodfecunda^uoniam cnimfuit 'vtx>zadi>i ^fic tjuedex o i aJ 
quedcxi i^,tritconuertendo{pcrcerell.quart^qutnti)m*dMzftcutquodex\ tadqued ex 10, 
Igiturcenuerfteneratteniserit {percoroU.i^quintt) xMadizexceffum^quo cxcedtt cenfequeas 
D i/icut quodex i b adquedex r exccjjum^quo excedit fuittn cenfequens quod ex c i^fed Dtadiz 
habet rationem quadratorum.citm fint ex hypothefi quadrati,qucd tgitur ex i b ad quodex 1 ratie- 
nem habet quadratorum numerorum^latera itaque ticrr lengitudtne commenfurabtlia erunt.fer 
nonamhuitts^ota itaque b 1 maius peteH congruente i c <•} quod ex rfibi lengitudine commenfurA- 
btli,congruensvero g 1 propolit.t a longitudine fuit commenfurabtlis.Relt(jua igitur b g ent ap»- 
teme fecunda^per fecundam diffinittoncm apottmarnm.lnucntmus itaquefecundam K^fotomtn, 

Tropojttio ollua^e/tmappttma . Prohlema x i . 

Inucnirc icrtiam Apotomcn. 

Efie ctrta prepefita a fint eti,im bini numeri g 

quadrati b o b d fifi non quadrate d o exce- ■ ~ * ^ 

dentes.Sit item non quadratus numerui ipfi d o 5 ^ -j-^" ■ 

vnitate vel binario preximus tfiat atttem ficut , . , 

ladtcfic quod ex a ad quod ex 7. i .Sicut vcro ^ 
% o adc vjicquod ex x i ad qugd ex \ t. Vofiit ^ 

autem z i maius/effa i t quadrate k . ^upniam JC ■ * 

A certa fonitur ad z i {fottntta)ficut numtrus e 

nonquadratus^dtcquadratum., ratu>nemquadr.ttorummnhabentes.fer ceroU. 2 y eHaui. Ifpt 
Adrii lang.-tudine incemmenfurabiles erunt,fer nonam hutus. Sluia vere fuitficut had bc ,fie 
quodexKadquedex z i/icutvero ucadc v>ficquodexz 1 adquodex i ■x.Eritxquarattoneficut 
tadu c^cquodex a adquodex i r,fer 2 2 quinti.Sed^ ad dc nen habct ratiene quam quadrdti^ 
cum fint in ratione fuferfarticuUri aut fup:rbipartiete,fer cereU.vigefimxfext* ef/aui.^adra;4 
igitur exK&\incn habent rattone quadraterum. Ipf-e itaque s&ir reHd^longitudine incom- 
menfurabiles exi(lunt,per nonam huius. 7{eutra igittir ipfarum r i 1 rpropofita a longitudine 
commenfurahilis erit.Petentta tamen commenfurabiles tpfi Kcrunt^cum habeant adipfam k ratie- 
tiemnumererum.^are cert*eruntx\ \r,&interfe lengttudtne incommenfurabiles^cum ed-- 
rumquadrata fintftcut quadratus b c,ad nonquadratum c o numerum,per nonamhuius. Bin* 
itaque z\ ir certx^potentiatantumcemmenfitrabtles^efficiunt reliquam r r apotomen^ptr 7^ 
huius-.Dico&ttrtiam.^oniamfofitumefiefftficut tcadc Dfuquod tx r 1 edquod tx i r.Erit 
(jix coroU. 1 9.qutntt) ficut b o adtxceffum b n^que excedit fuum cor.f quens o d,/<- quod ex zi ad 
qitodex k excefiiim^quo exi edit fiium confiquens quod ex\r.Sedtc&tD habent qiiedratoru ra- 
tienem^um ftnt quadrati. Igitur quodex z \ &qued ex x rationem habebunt quadratorum. Un- 
gitudine igitur cemmenfurabiles erunt reHa i \ & t.Binarum igitur certarum zi&ir potentid 
^anttim cemmenfiirabilium eHenfarum.piaU)r feu teta i \^'us poteHminere 1 t,w quhd rx k fibi 
longitudine commenfurabili. T^eutra vere ipfirum 7.\&\r longitudtne tffi Kprepofit<t cemmen- 
furabilis^fuit. Reltqita itaque z t erit aftt eme tertia ,per terttam diffinit. tfetemarum , inucni- 
nus tgitur z t afotomen tertiam. 

Profojitio o^ua^ejlmaoElaua. PnUema it. 

Inucairc Apocomcn quartam. 

Exf§ 
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Expofiatnr certa k cni commenfurahiUs exiftit ■ i ^qua tdeo . !l . 

€eria eril. Sii autem numerus nen quatiratus cempcfitus ex f. ^ 

duobus quadrafis,per ficundum lemmavigtfimxoiiauahu-^' ' " ' ' 

ius^ vel quadratus feilus w duos nonquadraios^ quod idem ^ • 

proferet-^fit^ d e ficlus m i.Sit autem{ per coroll.fexta hu- ^ 6 t ^ 

ius) ficut DB adi z,fic tjuoJ ex b i adquod ex i c.Plustamen 

fefi'it B I ipfo I o quadrato reffa t.Commenfurabile erit (juedex b i eiquedex \ cperfextahuim. 
Certa igttur erit i o ,per fextam diffinitionem huius. .S^uia vero nadic quadrata, raticriem ka- 
(f(t tjuam quadratus d f^d non quadratum e T^eoriim latera,reiJa fiiltcet b i ^ i G,lengitudtne irt- 
femmenf/irjbilta erunt.Bina iiaque b i i o certa,pctenlia tantum commer.furahiles erunt.Reliqw* 
igitur B G apotome dicetur^perfeptuagefimatertta huiits:Dico quod (j^ quarta, Cum enimfuerit la 
r>BadhZvf qued ex b i ad quod ex i c. Ertt cor.uerfione raiionts ut ad excefium d z ,r / qued ex 
B i ad quod ex ■X exccjfiim,quo exceditfuum confiqiicns quod ex i c^percorol/. ipqutnti. Sedo u 
quadratus adui non quadratum,non hahet rationem quam quadratt numeriper coroU. a y . edaui, 
J^od iottur ex b i adquodex -x nonhalet rattonem qua»; quadrati numeri.N ec ideo{per nonam 
huius)late ra n i ctt longifudine commenfitrahilia erunt.B:nariin: i^itur certarum b i i c poten- 
tiatantumcommenjurabtltum. Teta tnplujpiteffahlata i c^eoquodex t fihi lengifudine incom- 
menfurabili. Tota vere b i propofita certa a longitudine fuif(ex hypothefi) cemmenfurabilts. Reli- 
qnaigifurt c apetome ertt quarta^per quartam dtffntttenem apotomarum. Inuemmus itaqut 
quartam apetemen. 

Vropojttio oEiuxgeftmanonA Protlema i^. 
Inucnircapotonicn quintam. 

Propefita certa efio a / «/ cemmenfurahilis existat o i /<;»• jf ^ ^ 

gitudifie , qujcideo certaertt.Sttinfupervtprcximapriore • 

diximus, numerus non quadratits conlians duobus quadra- B i * 

tis \> i x^thtc v> E, per ficundum lemma •vigefimaeciauA i'' — — — ■ ' 

huius.Sitautemquadrafumvt i adidquodex i o ficut d e 2 '^■> 4 j 

ad E Zfper coroU.fexfa huius.Ipfe ilaque ii(jric certa pe- 

tentia commenfurahiles erunt^per fextam hutus , rationem numeroriim habenies^fcd potentia tan- 
tum , cum numerorum non quadratt ad quadratum raticncm habeant , CT latera igttur longi- 
tudine incemmenfiirahilia , per nonam hutus. Reltqua prowde b o apotome erit ,per fiptuagefi- 
mamtertiam huius:Dico quod(jr qutnta,pefitt reiia b i maius ipfit i o eo quod ex t , cum fit qua- 
dratum b i ad qtiedex i c^icut otadB i.£rit igitur ( percoroU. 1 9 quintt)quadratum b i ad quod 
tx T exceffum,ftcuf Diado z excefium^qui qutdem d i d z rationem non hahent quadratorum. 
Nec igitur tiadr potentia, raftencm habebit quadraforum^nec tdeo tpfa b i ^ t latera^ lo tifitudi- 
tie cemmenfurabtlta erunt ,per nonam huius.Tota tgttur t iplus pofejlcengruentei c eoquodex t 
fibi lengitudine incommenfurabilt.Congruens autem(ex hypofhefi)propofit* a lengitudine fuit cem 
menfurabilis. Reliqna itaque b o apotome,dtcetur quinta^per quintam diffinittenem apetoma- 
rum.Inuenimus itaque apotemen qutntam. 

Tropojitio nonageftma. Prohlema 14. 

Inucnirc Apotomcn fcxtam. 

EHo prepofita certa kftt vero(vt proximii prioribus) jy 

ejuadratus numerus b cdiuifus in b dct d o non quadra 

tos.Stt ttem alius non quadratus vnitate vel btnario di- - — " ' *^ 

Hans ab ipfo\> cujuifit t.Sit autemficut %adto,fic qua- j_ 2: ^ 

dratu certa k ad quod ex z i, certa ideo erit z x.Sicut ve- ^ 

ro tcadcVtfic quodex 1 1 ad quod ex i T,^fr coroLfix- ^ 

tx huius , cerla ertt i r ^per fextam dtffinittonem huius^ "B ■ — * ' o 

quentam enim maier efi n c ipfit c v ^ maius erit quod ex 

i\eo quod ex i tfit eo qued ex K:quema numerus f. non quadratus ad quadratu ncefi in ratiene 
qitaalrati a ad qued ex i \^pfarum \(frii potenti* ratienem quadraterttm nen habent , crpreuidt 
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iffe A<^ii leKgitudwe wcomm(nfHrabtUs trunt: quia fimilitcr E4</GB,c^BOrf<^OD fucrim vt 
quadrata Kad-L\^crT.\ad\t. Ertt aqua ralione{fer 2 2 qutnti) vadoc, ftcut quadrata sad^r^ 
pd tadoG rattoncm non habet quadratorum-^cr coroUartum a 6 ociaut. ^luadrata igitur Kcrir 
rattoncm quadratorumnumcrorum mn habebunt , crprotnde {ex nona huius)tncemmenfurahiles 
trunt Ib^ttudtne ifft a i x.Certdt tamenfotentta tanlum comcnfurabtles ideo erunt ifft r i i t, 
cumhabeant ad fe rattone numerorum b q ^ q v^uiquadrateru rationem non habet.Reliqua igi- 
tur 2 T apetome ent,f 7 5 hutus: Dtco quod cr fexta: na cum fitftoadoo ftcut quadrata z 1 ad 1 t, 
Erti B G adexcc(fum b \y Jicut quadratum z i ad exceffum^ quod ex k ^uo excedit fuum confcqitens 
exiT coHuerfone rationtSyper coroUartum 1 9 qutnti :fed BQadto nom quadralum, ratiene qua- 
dratorum carct,per coroUarium 2 5 oliaui.^uddrata igitur r^cr^ rationem quaratorum numera 
rum non habet^ec frotnde latera 7. i k longttudtne commefurabilta fer nonam hutus.Tota ita /j. 
z im4ius fotcsi congruente i r^eoquodex k fbi longitudinc tncommcnfurabiU:fedneutra iffirum 
z I I T longiludtne frofofiUcertx a fuit commenfurabiltSyVt oflendimus , reliqua tgitur z t afo- 
t»meeritfexta,ferfcxtamafotonMrumdtffinitionem.lnuenimusttaqHcafotomenjextam. 

T^rofofttio ttonagefimaprima. 

Si arcola comprchcndatur fub Ccrta & Apotomc prima,qux arcolapo- 
tcft,Apotomccft. 

Cetineafurareola a b fiib cer- 
/<i A G afoiome frims a i> : Di- 
co reilam qux aream a b foteU 
tffeafotome^cum a d fttafotome, 
iffivna tantumcongruet recUy 
fcr 7J? huius , qujc qutdem fit d i 
fe£fa bifariam in 1.E1 vero quod 
a dtmidia iffius d i ( hoc efi de, 
vel 1 1) jequum ad totam a i cem- C 
faretur^ deficiens Jpecie quadra- 

ta,fer 2 8 fexti,fiique qued fub a z z i, Ter ftgna vero zi rffiAO faralleU ducatur b d t b c £ 
K I crfroduUa o%in v.^erficiatur renagulum a j.,tffi forro a c <tquum fiat ( fer i ^fectindi) qaa- 
dratumLUyaqueablatuquadratumxquumtffiz K^cemunem habes angulu l o \itotiquedfit s x: 
il/u^ qutffe{fer X 6 fexti)ctrcum eandem dimettentem eft tm l m ^tt itaque dtmeties b o,ferficia- 
turque s o w gnomon^froducl ts n Hf^xi.Ciimaulem^quumfit Kcquadrato i. My^jriy^^iquS iffi 
v \.jtolum a k binis l m n x quadratis aquum eril^quia-vere^fcrconftruclionem) itquumcii quod 
fuh A 7. 7. 1 quadrato e ijT-r / d t.Iffa d e inter reilas a z 2 1 media frofortionalis eritfer ficundam 
fariem i ffextt : cr igitur{ferfrimamfe.xti) medtum frofortienale ertt d t , intcr kc^x x.fed 
quontam iffis K cc^x v.xqHaUtfuntqu4CX l o<y n o^quadratafcilicet \. m n \.jinter qujcmedium 
tfi froforttonale^quodfub tffsfiilicet l x^fer corolLarium 2 5 hutus . K^equum iqttur erit l x iffi 
D T,yif»/ enim^qualium e.vtremerum medta freforiionaltaiquta vero tffius d t duflum esi d ic,^<'r 
frimamfexti . EH enim d e dimidia tffuts d \,at tffius t x duflus esi giumen s o h cum quadraic» . 
N \,CHm ftnt jiqualia n s r/ x h fiifflemieta fer 45 frimi.Totum igtiur d k ^tquu eritgnomeni ^oh 
cum quadrate s x.,fid tetum a k squum futt toti l MjC?* quadrato n \:reliquum igttur s n qnadra- 
tum relique a b /equum erit.Cum tnfufer KV>fit frtma afetome, certx foteniia tantum cemmenfurd, 
biles erunt a i i d , totaque wtffiKO exfefit* lengitudine cemmenfiirabilis,ac lota a i , con^ruen- 
te d I maiits foteU^o quod ft ex fibi lengttudine cemmenfurabtltpcr frtmam afotomarum dtffini- 
tionem,(ir igitur{ fer fecundam farlem 1 7 huiui) quod fubKz z i aquum quart.t farti eius qued * 
minere d 1 , fecat maiorem K\im fer eemnuenfiirabilia lengttudiHe . Ftraque igitur Kz(^z\to- 
tiK\ longitudine cemmenfurabtles erunt,fer vndecimam huim. IffiveroK o cemmenfurabtlis 
fuit tota K I longitudine.,(^ eidem itaque k q vtraque a 2 cr z 1 commcnfurabilts ertl{fer fccundum 
corp/ijriumdecim.thuius)lengitudine.J^u*igiturfuhifftsfciUetKC kk. ix certaerunt .,fer 19 
hutus quare quadrata l m n k iffis cerlis .tejualta certa erunt^cy-ideo reSU tocrs o{quadrata cer 
tafotentes)ceru erunt.Cxtcritm quu K\crt>\ funt fetcnita Unlitm commen(iirabiles.,tffi longitte 
dine inconuneufurabtles entnt : (jrfreinde { exfrtma fc.xli) incommenfurabilia erunt k k ct d k, 
vcre zxtffiKis. cemmenfurabilefutt. incommenfHrabtle crtt tdcm z k iffin Y.,ferfecundum 
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coroUartum i o /«/ms©- d k dimidio e T^ncommfurMe freindeerit idem % k. 
coroUariuJncommenfiirMta igitiir idtnutctm erunt lx n x /^/> e k z k ^ifiialu. cr 'deo re- 
iU L o o N longitudineiferfrimam fixti^inconaiienfurdbtleserunl: fedtlU certtoHenfa frnt.P0' 
tentistoKtum itaque commenfurayHes erunt^ertx l o o n. reliqua igitur l n afotemeeru-fer-j^ 
hutiu^^ua quidcmfotesi quadratum ^.HiffiKTt aijuum oslenfum.Si itaque .ireola Kzfub certa a c, 
Crafotomefrima a ucomfrehendatHr^/ju^areolafotett/cilicet l n afotome ertt. H uitts fiijlorens 
difcufiimus demonjirattoiient^-vt eius con^frucJto quinquefequenttbusjubfidietur. 

Propojttto nona.geJimaJecunda. 

Si arcola comprclicndatur fub Ccrra & Apotorac fecunda, qu^ arcolam 
potcftjMedix cft apotomc prima. 

tomfrehendatur*Kanque a- >c o 

reola a e fitb certa kqq" afote- 
me fecunda a T>:Dico re^aqux 
areolam a b fotejl .^ejfe afoteme 
frimam medta . Cim enim a d 
Jitafeteme, ifji vna tantumco- 
gritet.fCjttxfi{fer "jphuius^u i, 
reliqua itemmore fracedentis 
conslriiantur . Cigruens i^itur 
D I, ifjifrofofta a g longitudi- 

ne commenjurabilis erit., totaque a i maius. cengrnente d i foterit a fibilongiludine cemmenfurabi- 
Ityferfecundamdiffinitionemafetomarum.lgilur d k,/«A a o i comfrehenfum^certumertt^ 
fer 1 9 huius.crfreinde eius dtmtdttim r. k ccrttim er:t .Cum autem kqctmi fnl bnritudiKe com- 
menfurabiles,alteraque earum u i ciiidam a i incommenfurabilis exijlat^ nomina fuiit enimafeto- 
mes:(jr reliqua ag eidem a i incommenj'urabiliserit^ferjicundumcoro//ariumdecinuthuitu:quare 
(fer 2 1 huius)mediumerit k %.J^iaz'erh Kimaiusfeteh tffa d \a commenfurabiltlogitudine.^e- 
ila a I fecatur in z ^fcr commenfttrabiUa longiiudineyVt froxima dixtmus^fer 17 huiits: quare tots 
A I vtrifque iffaritm a z z i longttudine commenfurabilis erit,fer vi:dccin:am hu:its:crfreiKde to 
tum A K medium , vtriq^e a c z k ( fer frimamjexti) commeiifurabile erit . Et ideo media erunt 
{fercerollartitm 2 1 huius a c cr z k ; quaremedtti crunt quadrata,v. m n x ,fer conjhucfionem 
eis xqualia.tjitedi.t itaque erunt l o ^ n o qifa mcdia plentcs,fcr vigcftmamfrtmamhuiusXiim 
autem l \fit aquale ifJiEX eerto^ifjiim l x certiim erit,medium vero fuit n x.tffii tgittir i x ^ n x 
incommcnfurabtlia erunt, idcirco{ferfrimani fexti) refia i. o o n longitudine wcentmenjiira- 
biles erunt.MediJt autcmfuerunt to^o s fetctia ccmmejurabiles,cer(um l x comfrehendenter^ 
citm Jint so 6 x reciaaquales .Reliquaigitur l s erit ferji^. huiaSi media afotome frima ,q»* 
qutdem fOteH qnadratum $ H^quum tffi a nyfubcerta a g ^ afotome fecunda a d cofrehenfe^iffk 
ttaque l n iffum a b fotesKSiigiturareola comfrehendatur,^c. 

ProfoJittQ nona^ejimatcrtia. 

Si arcola comprchcndatur fub ccrta & apotomc tcrtia^quq arcolam po- 
tcft^Mcdix eft apotomc fccunda. 

AreoUnanque k b fiib cer- 
taKC ^afotometertta K oce- 
frehendalur: Dico re^am qu* 
aream k b fote/l,effe medi.t afo- 
iemen fecundam. Confiruantur 
etenim qua frioribusfro.ximis.^ 
vt tffttu A«D afotomes cengrues 
Jit D ijcerta ttaque fetetia tan- 
tumcommenpirabitfs etunt k i 
D i^ma vcro tertia ejl afotome 
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A D tota h I maius pdtertl cengraente o ^to quodfit a fil;i fcmmenfiirabilj longitHdi/te , dr iffuper 
tffarH A i u 1 neutrafrofojiu a c longnudine comenfurabilis ertt, fer tertiamdifjinittonem afo- 
tomarums^iediaigtturerunt At.Cro K.fer 2 i hutusfibique tnunemincommenjurahilu^erfri 
mamfexti^cum a 1 0" " > longitudtnefint incommcnfHrabiles^fer conjiruciionem^cum autem{vt 
froximts oiicndimus) tota a i fecia jtt ut i fer commenjiirabiles longitudtne,K i z i^fer affltcd- 
ttonemxqualis et quoda dimtdta d t mmorts d \,fcilicet quod jiib a z z i, commenfurabilta eruHt 
{ferfrimamfixtt) hc z t.adinHicem,cr tett k Yifer vndecimam buitts^ciimautem k kct d %. fnt- 
rint incommenfurabilia^fftaulem h K.c6mmenfurabtle fuit ZY^jfji vcro v> k conimenjurabik futt 
i K^^eif^ dtmtdtum,ifja itaque z k c?* e ^ tncommenjiirabilia eruni^ercorolijerttum decima huiits^ 
ceteritm cummedia fint a c i n^medta erunt quadrata l m n x (eisaqualta conjirucia) crcomen- 
furabilta jicntt^CT 'f^-' * c z Ti^-Bina igHur l o o n {tllafttentts) mtdix trunt {ftrzi hutiti)^fo- 
tentia commenfurabiUs.^(^ tantiim,nam reiiangula l x n \ aqualia j'unt(j>er ionj}ruclienem)iffts 
E X zi.incemmenfiirabilibus eslenjis^cr ideo{ferfrimamjexti) reQ* i o o n tfforitm l x n x 
rattont^erunt lonqtludint incommtHjitrabilts,Bt»a igtlur mtdu l o o n foientta tanlum comtn- 
furabtlts,comfrthendunl l x mtdium^iim fit aquum tfp t KjWv^/y d k dtmtdto.rtliquatgitur l n 
eritafelomt feciinda^mrdu^tr']^ hutiu^qu^t quidtm l n fotts/ quadralum s h aquum conl/rn- 
clMmifftK t.Eadcm itaqut l n mtdiJtafolome ftcunda.fottrit iffum K*fub certa a c cr afotomc 
tertta a d comfrehcnfum.Si igitur areela cen^rthtndatur,crc. 

Propojitio nona^eJimaqiMrta. 

Si arcoIacomprchcndaturfubCcrta&Apotomc quarta,qux arcolam 
potcftjMinor clt. 

Suffonalur artolam ab fuh 
eerta a g tlafotemtquaria a u ^ 
contintri: Dice rt^am hanc a- 
rtolam fottnltm^mtnertm dici, 
cengruat iffi a d afolemt vntca 
D x^fer']^ hutns,quta afotomt 
eHh-D bifu A I D I fint certjc fo 
ttntia^tanlum commefurabiltSy 
ftr 7 3 huins^quta vtro tfl quar c 
ta,iota A 1 maius totejl congrue- 
tfDtto quadjjibtlongiludtneincommenjirabilijdrieta a i frofofttacerU h c longiludint com- 
mtnfurabitttr^er quarlam diffnttiontm afttemarum^crfroinde ( cenfirucHsfrtorum tifii) ccr- 
turAtrit A K fubctrlis m ac conttntum^tr 19 huius^tdiumvtrh d K,f«w ctrta d \fit foitnlU 
lanliim commtnfurabiUi ifft a c ,cx 7 j huiits/ub d i cr a c comfrthtnfum^qutayero maier a i m* 
tus fotcH mtnore d i eo quod afibt longitudine tncommenfurabtli^quaria fartieiui qued a minere 
itquum quodfub a z z i maieri a i affltcatum,fecai iffam a i ftr tncdmmtnfirabtlcs lcngitndtne 
re£i4S,h z 2 i ferfecundamfarttm \ 8 huiuSyCjuare ( ftrfrimamftxti) tncommenfurabiUa crunt 
a c z ^^&(fer 1 2 /^^//«r a k cr z x incommcnfurabiUaerunt^rurfus ciim kclk fnttnca- 

menfurabiiia^tncommenfurabtlia erunl (y-quadrata l.m n x iffs^qualia,drfreindt rttl* l o o m 
ijp/j quadraia fotclts folentia tncemmtnjiirabtUs erunt:quta veroKC 2 k cemfonunt c er lum a k, 
iffaquadrata l m n x qu.ttxiffts l o o Kcertumcemfenunt^quia infufer d T.fuitmediu,crfre- 
indc E K{eiusdtmidtum)mcdtum erit,cridco l x //>/ 1 K-f^iw/f conftructummediumcril.,q»odqai- 
dcm fubiffts\.o ov(velox) cemfrehediiur. zina tgilur reft.t l o o s^fotenlta tncemmenfira- 
biUs^cffciHnt comfofttum ex eariim quadratir l m n x certum^qued vtrofub iffs l x mtdiS.RtU- 
qua itaqutvs. eril minor,ftr 16 huiHS^HaquidtmfettsiquadratS $ H^aquumiffi k > cefirHffum^ 
fofa tgitur Ls(qux minor dtcilHr)fotcrtl areolani k h,fub ctria kc (jrafolomt quarta^K d cemfrt- 
henJam.StergearteU comfrthtndalurfubctrtacrafolomt quarta.,qHaaxtoUmfottHyMinereU. 

Profojttio nonagefmaquinta. 

Si arcola comprchcndatur fub Ccrta, & Apotome quinta,qux arco- 
lam potcftjcft qua: Cum ccrto mcdium cotum ctficit. 
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Com^rthendittur dres a b fub , 
ctrta A G cjr apotome qiiintd ^ 
A d: Dico reflam qiuaream a b 
foteH^ict CHm certo medtum to- 
tum efficientem. .^oniam apo- 
tomecjuintaej} AO^ con^ruat li/i 
D relitjna vt frioribus con- 
ftruantur.Relid itaque a i ^ d i 
certapotentia tantum erunt ctm 
menfirabiles ,per 7 j huiuf. Et 
qmacongruensn i ccrt^frofofita KQeHlon^itudinecommenfurabilis,ferquintamdifjinitionem 
apotomarum. Reliqua a i eidem a G{per coroll.pcnndum decim^ huius) longitndine incommtnfu- 
rabtlis erit.£>uaremediument k \^fer2i huius.Certum ttemerit d K,^<-r 19 huiuStCi- etus dimi' 
dtum E K certum^er coroll. i j hutus.J^ta vero ad maiorem k 1 applicatur quod fttb a z z i , def- 
pciens (pecte quadrata,£quttmeiquodadtmidiaminortsx>\.^(^maior k i maius poteH mtnore d z 
i y?^; longitudtne incommenfurabilt-,cum fit apotome quarta k tt^per quintam dtffinttionem apoto- 
marum. fpfa tgitur k 1 feHa ejl inKz z. i Ungttudtne tncommenjurabtles., per fecundam partem \ 8 
huius.Et tdeo{perprimam fexti)K c i k incommcnfurabtiia erunt.Cum autem quod cx l o qua- 
dratum l m aquum fit ipfi k c/iued ver» ex n x tpfi z k. I ncommenfurahtlia erunt l m CT n x qua- 
drata.Et protnde reflx l o o n {ipft potentes)tncommenfurabiles erunt potentia^per quartam dtf- 
finttionem huitis. .^ia vero compofttum ex earum quadratis l vi n x (f tltcet totttm k k tpfis 
^quum) medium efi. ^^od vero fub ipjis l o o n contentum l x {cum os (jroyfint jequaUs)fuit 
aquumtpftf, k certo.lUudtdeo l x certumerit: Dujeitaquereil*^\. o o k potenttafitnt tncommen- 
fMrabiles^ efficientes compofitum ex earum quadratis l m n x medium. .^iod vero fub ipfis l o 
o N(velox ) ref/angulum l x certum. Rcliquatgtlur l n vocatur cum certo mediumtotum effi- 
emsyper 77 huim.^^a qutdem l n poteH quadratum s h, tpfi k b {ex conHru6}ione) xquum^ ^ 
txtndeidem potefi k tfubcerta k o ^apotome quinta k t»com^rehenfim,ipJa l n cumcerto me- 
diumtotum effictcns vocata.St tgitur areola comprehendatur.,c^c. 



Propojitio nona^ejtmafexta. 

Si arcola comprchcndatur fubCcrra & Apotomc fcxta,qux arcolam 
potcft,cft qux Cum mcdio mcdium cotum cfficit . 

EHoarea k b comfrehenfa fub 
certa kc(^ apotome fexta a d; 



o 



iK 



Dico re[tam qua aream k b po- 
tejl, vocart cum medio medium 
totum efjictenttm. Dtjponantur 
eademqueprtoribits ^lantiim k d 
fit apotome fexta reClt a \. .^jio- 
niam km eH apotome ^reHjc \ i 
D I cert* fitnt potentia tanlum 
commenfurabtles ^inter fe.^uia 
vero efifixta^ipfe a i d \propefttx a c funl fimtltterpotentia. tantitm commenfurabtlesy cumneu- 
iralorigiiudine tpfi KC.propofttJt commenfuretiir .Et infuper maior m matus poteH minore d r 
eoqujd afibt longitudtne tncommenfitrabili.per fcxtam apotomarttm dtffinttionemyincommenfura- 
htltatriturerunt KnCrv fi,perprimjmfi.\ttycrmedta(pervigejimamprimam huiiti)fubK x a o 
drjub a c D I contenta.rJlf edium tgitur erit f k ipfttts o k dimidiamfer coroU. 2 j hutus,^ incem- 
meufnrabtle ipfi a k, per fccundum coroll. 1 o huttis. J^ta ttem a i tota plus poteft ipja d i ab tncom- 
menfurabiliy applic.ituinfib a z 2 1 ipfam fecat per incemmenfurabiles a z 1 1 longiludtncper fe- 
cundam partetn decimxofiau* huiiu. Et ideo ( perprimam fixtt ) tncommenfurahilta funt a c 
ZK.J^acumaqualiafintquadratifLM s xipfiriim 1.0 os^Re^ai.0 o s potentia incommen- 
furabtles ert^nt. Efjictunt aulcm compofilum ex earum quadratis l m n x, aquum ipfi kk mtdiOy 
fer conflruciionem.lUud itAqite compofitum mediam erit. J^odveio fub ipfis l o o n ( / o x) 
fcilicetL xyequumipfii t.,medio oftenfiyerit medtum.Incommenfurabile eft autemil/ud l Kcompo- 
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fto ex quadratii t m n ^ juim a k e k {ipfis comfoftte ^qMlia)fittt incommcnftrabilia 0- 
fienfa. Bin^ ita^ue reil* l o o n totentiafunt tncommenfurahdes^efficientes confiatum ex earum 
quadratis t m n x medium^quod vero fubipfisi.x medium^ infufer incommenfurabtle conflato ex 
tarum quadratis.Reliqua igitur t ^ eft cummtdtomediumtotumeffictens^fer feftuagefimamoSa- 
mam huius.J^jequia Potefi quadratum % h aquumtffi a ^^xconfiru£i»ne,foteritidem a B,yit 
cert* A G (jrafoiome fixta a d cemfrehenfum. Siitaquearepla fubcerta ^afotomefixtacomfre- 
hendatur^cjrc. 

Propojttio ttonagejimafcptima. 

Qu^od cx Apotorac ad Ccrcam comparatum,latitudincm cfficit pri- 
mam Apotomcn. 



? 

K .JC 



Effo apotome a i,certa vero expeflta c d,« autem qued ex 
A B aquum iffi o d comparetur (per 45 primi) o e, tatitudi- 
nemeffciens c z;D/« o zefie primam afotomen.^ quoniam 
A B eft apetome.yCongruat ei b ij^^^r 75? huius^et -vero quod ex 
K 1 aquum ipfi o d comparetur^er primi o rjatitudtnem 
effctens o K^ipfiveroquodexi b aquumfit k Ljlatitudtnem 
efficiens km jecetur autem z m bifariam infigne s./iu£fa n x 
parallela ipfis z e m t^quoniam c t CT* k t(A*f efftotum o t) 
aquum eii qnadratis ex m i s^reliquum vere c e aquum efi 
quadrato ex a b, w/ (^^r feptimam fecundt) z i ^quum ei 
qued bis fub a 1 i t^uius 1. 1 dimidium erit n t,^rr primam 
fixtij ciim fe&a fitrn hifariam in n proinde aquum ei quod fub a i I b f r// /)>/*«» N i ( o/f/ r X ) 
autem apotome fit a t,certa petentta tantim cemmenfurabiles erunt a t i b, ^fr 7 j ^«/tf/ , ^ 
froinde o t k t aqualia earum quadratis.,certa erunt^^ cemmenfiirabiUa adinutcem,cr idee {per 
vndecimam huius) toti o t commenfurahilia crunt certa c t k t, tnde certum erit totum o i, 
quare {ferfrimamfixtt) o k v.t.\.re£ia longitudine adtnuicem.^^ toti c m commenjurabiles e- 
runtyquiavere certismeH G l^g ocertam preieiiumJLititudinem c m Ungttudtne commenf»- 
rabilem iffi o d certam efficit^fer vigefimam huius.Caterum quia medium eii fub a i i b compre- 
henfum^er a i huiuSyCum a 1 1 ifuerint cert^t petentia tantiimcemmenfurabiles oflenft./ncdium 
eritn L \aut z x)fibi aquum.^(jr freinde {fer corell.i ^ huim)tetumi i.dtiplu,medtum crit^quod 
ad certam c d cemparatumjatitudtnem z m certam longitudtne incemmenfurabilem ipfi an pre^ 
fefita certaefficit,per 1 2 hutuSyCrpreinde binarum o d o m cemmenfurabilium.^ltera c d ali- 
cui z M incemmenfurabtlis eit.^^ reliqua o m eidem l m tncommenfurabilis erit longitudine,ferco- 
roU.fecundum dectma huius,fetentid igitur tantitm commenfurabiles eruni reH^ o m z m ,cum fint 
certaefienjaireliqua i^itur o z erit afoteme^er 73 huius.Dice quod prtma^cii cnim inter qua- 
drataexKi x^fitmediumprepertionale^uodfubipfis k\ is^percereli.i^ huius^fequetur inter 
o T K i ( ipfis quadratif aqualia) medtum ejfe n t vel z x, ei quod fub a i 1 b aquale esienfum , ^ 
igitur {perprimam fexti) medta erit in( vel n m) interre£iMt c k k m, ^ proinde quod fub o k 
K u aquum erit ei quod ex i n(velN M)fiet,perdecimamjeftimamfixti..^edigiturfiibc k k u 
aquumquartafartieiusquod fitaminore z u^fiilicet quadrato 2 n^admatorem o m afflicatur» 
deficiensj^ecie quadrata^fjamque c m (^er commenjurahilia len^itudine ficat in k, vt ellendH 
mus^maior igitur (tota c m) matus foteli minere.;L n congruente,eo quhd fit a fibi longitudine ce- 
menfurdhili,perdecimamfiptimamhuiusJedtetafrefofita c vlongitudinefuit commenjiirabilis, 
Reliqua igituroi erit apotemeprinu,perprinumapotomarumdtffinitionem,^upditaque ex 4- 
foteme dd certam comparatum^^c. 



Propojitio nona^epmaoElaua. 

Qu^od cx Mcdix Apotomc prima ad Ccrtam comparatura,Iatitudincm 
cfiicic fccundam Apocomcn. 

Sit 
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5"// A B mtdti primd afotemt^trU vtre fropejila tsh c, d, 
xnt comfarttur xquum tt tjuodtx K a (^fr frtmi)Ulilu- 
dintm tffKitHs o z y?r g i:Dico o z ficundam tjji afotomtn^ 
ifji A B medi^ ttpotom( frim^ congruat vnica b i^^^r 80 hu- 
ius^Cr{}>cr froxim.t conftruflioncm) quadrato a i fltaijuum 
c T, quadrate vtrq b i aquttur \v,ti igitur quod bis (ub k i 
1 tdijuumtrit i \.^tr ftftimam fecundi^fc^tumbifariamfcr 
N TLtVt ei qued fub k\ i b xquetur quifjue horum z x, aut n t , 
<fg//«r a i I B Junt medije fotentta tantum commenfura- 
ptUs^r 74 huius.,qu0dque fub ipjis a i i b cerlum tsl.^ quart 
quadrata tx ki i b mediOyCommtnfitrabilta trunt^c^ protn- 

atGr Kt(iffis^qujlij)mcdiacommenfurabiliaerunt.,C^ideo(per primamJexti*)GK km re^4 
hngitudwe commenfurabiles erunt.^quia verb quod fub a i i b certum futi.,certum trit n l ifji Jt- 
tiualtyt^ ctrtum z 1. tffius n l duflum.,quod ad ctrtam o d froieciumjtatitudinem z m < ertam lon- 
gitudine ifji G v frofoftta cemmtnfuraDtltm tffictt,ftr vigtfmam hutns^quia infitftr media com- 
mtnfurabtlia fuerunt c t k l adinuicem.,(j teti o b commenfiirahilia erunt.,pervndecimam huius. 
Mtdium tgitur {ftr coroU.i^ huius) erit c i^auodquidem adcertam g d frett&um,laliiudintm 
c victrtam hngitudtne ifji G \> incommenfurabilemefficitt.,ftr 2 2 huiuSyquia vtre ctrtarum co- 
tnenfurabiltum o d z m alttra c d tfft o m tncommenfurabilis cJl^Cr reliqua i m etdem c, m incom- 
menfurabtlis trit longitudint^ftr ftcundum coroll .decimx hutus,fcd fotentia Jiint commtnfurdbi- 
Us^iimjint certa.Reltqua igttur G z trit afotomt,ftr j j hutus:DicoquodcrJecSda,nam tota c m 
Jedafuitin nfercommenjurabtlta longitudine^er id quedfuh o k ic m « afflicatum yaqualeei 
qitcd fit a dimidia mtnoris x sidejicitnsjptcte quadrata:maior idte 0 Mpluspotcrit minort 2 M,f* 
^uoafit jjibi longitudine commenfurabtli,fer i"] huius,ftdcongruens z m propoftt^ ctrtte c o bn- 
gitHciint fuit commenfurabHis.Reliqua igitur c z dtcetur apotome Jecunda.fer fecundam apotoma- 
rum diffimtionem.^^od itaque tx medta afotomt frima ad ctrtam comfaratum.,^c. 

Profofttio nona^ejima nona. 

Qupd cx Mcdix apotomc fccuda,ad Ccrtam comparatum,latiiudincm 
cfficit Apotomcn tcrciam. 

Snffonatur reffa a b medt^ afotome Jecunda^certa vero fro- 
fenatur c d, r«/ aqui et quod r at a b comfaretur ,fer 4 y frimh"^ ' ' ' * 

c i,latttudine efficiens o uDico c ztertiameJftafotomen.Con c, 
gruat iffi K B rt^fa b i.,ferefIuagefimSfrimamhkti4s . Reliqua 
vt friortbus con^ruantur.,quibiu fcilicet G-xfit aquum qiiadra- 
U A i,^ K i quadrato i lyi^ c e quadrate a b , <^ a i eiquedbis 
fub A I I b ,Je&um bifaria fersx. Cum Ktfit mtdix apeteme fe- 
cunda ,bina K \ i v.medta funtpotentialantiimcommenfurabt- 
Its mtdium comprehendentes , per 7 5 huius: hac de caufa ea- 
TMm quadrata medta erunt,^ cemmenfiirabtlia:<jr proinde me- 3» 
Jia commenfurabtlia erunt c t k l , ipfis .equalia, qua cum Jint toti a t cemmenfurabtlia,fer vndt" 
(itnam huius,iffum o l mtdiumefficient,ferceroIIariumi2 hutuSyquare{fcrfriniamfi.xti)com 
menJurabtUs erunt c k k m adinuicem,(jr toti o }A,qua quidtmfunt ctrtx, cumjmt UlitudtHcs mc* \ 
diorum o t k l c lad certum c d afflicatorum,fcr 2 2 huius , CT longitudtne incommenJurabiUs 
iffi G n frofofita: quta vero quitd fub a 1 i b cofrehenfum medium dixtmus, mtditim erit s l ifjia- 
^UHm,cf freinde z l (ifftns n l duflS) mtdtum erit,fer cerol.l 5 httius.^uod ad ccrtam c d freit- 
iiumJlatitMdinem z u certam hngitudine ifft o d incommefurabilem tjfictet,per 2 2 huius.Cam au 
lem incemmenfurabiUs longitudine fuerint a l i » rccia :fit autem vtKiadiB ,fic qued ex Kiad 
quod fub A I I *,ptr Umma 2 1 buius , quadratum a i reciangulo fub a l i b tncommenfurabde eril: 
fjridte Gt N hJpfisaquaUatncommtnJi/rabtliatrunt .quia vtrii iffis o t n l incemmenfiirabtU- 
bus , cemmenfiirabiUa fuerunt c, l iffi c t , 7. l iffi s L,ea quoque o l z l incommtnjurabi' 
iia trunt,txttrttocerollariodecimahHitts:crigitiir{ptrprttnamftxti)ipJitQ m z Mcertajongtlu- 
aline iacommtnfurabiUs trunt . Potentia idte tantum commtnfurabiUs , reUqsta auttm o z trit a- 
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fotomcfcr 7 j huitts.-Dico tjiioiicrtertia.C»mad$n4i«rem g m coparetur tjuodfnb G i k M^quu» 
(]H4rl* parli eiuf qued a tnmore z m, iffamqtte{deficiens jpecte quadrata)fer conpnenfurabilta Um 
gitudtne o k v. >ijccntrit ,per coflruclionem^tor o m maifts peterit mtnore z M,eoe}hodfit ajihi 
legitHdtne commeKjurabiliyper 17 huius^fed neutra harumfcilicet o m z iA,fuit longitudine fro- 
fojitx certM o o cinunfurabdis^vt ostenfum fua.Reliqua ifitur o z erit afotome tertia.feriertii 
dtffinitionem afotomarum.S^od tdeo ex medu afotome jecunda ad certam comfaratuni^c, 

Vrofofttio ccnteJimA. 

Qu^od cx Minorc ad Ccrtam comparatum,Iaticudincm cfficit quarcam 
Apotomcn. 

Efio minorh b cui congruat vnica i ^,fer 8 2 huius^cerla ilem 
frofofita fil on^ cui comfaretur{ fer^^ frimi) xquum ei quod A. - — 5 1 



T 1, 



exKi mimre ,fitque c e Lttiludinem ejficiens o i ; Dice g z ^ c 
quartam afotomen : conjiruatur ( more friorum^figura qua ifja- 
rum A I I B quadratis cr refiangulis futs tequalia c t k l CT z x 
n Lf.Cumaute A i 1 ifintfoteltaincommeujurabilesyferjshu- 
iusyerunl earum quadrata tncommejiirabilta. Elfrotnde c t » t 
(iffis /tquaiia)incemefurabilia erunt.Et tdeo reSl* c k k m incorH 
menfurabiles erunt Ungitudine^fer frimamjexlt:quia vero con 
JLtum r.v quadratis a i i b certum eH,fer eandem "16 huiusycer- 
tum ertt c t tffis Jtquum.Certa igitur ertt o \\ longitudine frofofi 

o D conimefurabilisjciimfitlatitudecerti o l adcertam c vifroieOi.fervigefiKahuuiSiquiain-- 
fufer quodfub tffts a i b i medium eH^ fer eandem 7 6 hutus . <Ji{ ediiim erit l l tfjis aquum , quod 
ad ceriam c d afflicatum^lalitudinem z m certam lonqitudine incommenfurabttem tffi o d frofc- 
fiu certx efficiet ^fer 2 2 huins . Cum autem certum o l incommet:furabilr fit medtozv^ rtha o m 
certa^certje z m ( fer frimam fexn) longitudine incommenfurabdts erit ,fotentia igitur tatum com- 
menjurabiles erunt certn c m z M,reliqua itaque<i z afotome erit^ex 7 5 huius: Dico quod <y ^wr- 
taxiim ad totam c m comfaretur quodfub o k k m, aquum qiiartJt farti eitts quod a minore z m de- 
ficiens JPecie quadrala , tfjan.que c m ficet in gk k m lengitudine inccmmenfurabilia , vt fatuit, 
tnaior{G m tota)maius foterit minore (z m congruente) eo quodfita jibtHgttudine tncimenjitrabi- 
litfer 1 8 huius.Sedtota o m frofofitx certx c d lonqitudinc fuit commenfurabilis . Reltqiia ilaiiue 
o xafotome erit quarta^er quartam afotomarum diffimtionem.^jiod ttaque ex mtnore ad certam 
(omfaratum,crc. 

Tropojitto cente/tmaprima. 

Quod cx ea quar Cum ccrto medium totum cfficit, ad Ccrtam compa' 
ratumj^titudincm cfficic Apoiomcn quintam. 

Sit cum certomediStotumefficiens,cuivnic4 congruat 

it, fer o(iuagefitnamtertiam huiiu . Profofita autem cert* » ^ 

eilocr)yCui(ferquadragefimamquinlam frimi) comfaratum' ' 



4quum etquod exAnfilCD, latitudinem efficiens o i.Cxtera <L 

•verti comiruanlur ex frxajjumftis figurarum cemfarattenihm: ' 

Dico c 2 ejje quintamafotomen.^oniam a b efiyCumcerte me- 

dium totum efjiciens, bsna refla a i i b fotentta funt incom- 

menfitrabiles,ffrfeftua^efimamfeftimam huitss. Earumigitur 

quadrata <irfroinde{ifj)s)xqHaUtt o t k uincommenfurabtlia 

erunt. Et ideo{ ferfrimamfextt^reffa o k k m lengitudine in- 

commenfurabiles extfiunt. ^idinjufer ( ex eademfeftuageft- 

mafeftima ) comfofitum ex quadratis a 1 i b medium efi. Medium erit Giiffis xquum. £>ued 

adceriam o nfreieclHmlatttndinem c m certam longitudtne iffic d incornmenfirabilemeffictety 
fer vigefimamfecundam huius:quia item quedfub ifjis a i i b certum eBy ex eaden: feftua^eftma 
ff^ai^ t iffim duflum {ex confiruliione^ctrtum ertt^ CT hacdt readcertamafflicalum^atitu- 

dtneim 



I 
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x> 



T I. 



Jinem z M cerum, ac cert^ propojiu o d longnudimcemttunfurMemcfficteUxvwcfmA huuts- 
cjm^autemmediumfHit c t.certumvero iL.Ipfa mcommenfHrabiUa erunt ^&lfer frimam 
Jcxt,),g,turtei/x CM i ^^lotigitud^nemc-omenJurahiUsJient.PctemiattacjuetantScommeJura. 
btles crumyumjmt certx. ReUqua ,g„ur o i afetome er,t. h.t cfHtnta^nam adma,orem o m cen.fa- 
raturquodjub o k k ^rXt]uumq„artxfart,e,Hstjuedaminore z M(lc,l,cet quadrate z K)defc,ens 
JPec,e^u4dr4ta,ferconJirua,onem,fecanfyue,ffam o m fer ,ncrmmenfurah,l,a lcnt,tud,»e o k 
K M. .^^re {ferdecmarnoftauam huius) ma,or c m ma,us foteJim,nore z m eo quoi fit a f,hi len- 
g,tud,r,e tncemmenfurabiU. Sedcongruens z m frofofit.e o d lon^^,t„d,ne fu,t commenJurah,Us, 
Rel,c]ua idee o z afeteme cfu,nta d,cetur,fer qu,ntamd,ffimt,onem afotomarum. J^od ,o,tur ex 
**qi*^cumcertomed,Hmtotumeffic,tadcertamcemfaratum.^Crc. 

Propojitio centejimafecunda. 

Quod cx ca qua: Cum mcdio mcdium totum cfficic ad Ccrcam compa- 
ratumjatitudincm cfficicfcxram Apotoracn. 

Sit cummedio medium totu efficiens a B,f«/ fola cengruat 
I ^tfereCIuagefimamquartam hH,$ti.Sit^ frofofitacerta c d, ^ ? 

cuicemfaratumcuaquumettjHodexK b lat,tudtnem efficiat g y, ^ 

c x:D,coc z effeafotomenfcxtam.Rcfetanturfroximsscon- 

firu^Jjfrionhusvtvttetur etiofafrol,x,tus.J;^en,amhhefi 

cum med,o medium totum efficiensjbtnjt a i i b tetent,a funt 

incommtnfHr.th,lcs^crfefti(agcfimamociaHamhuiM. F.t fre- 

inde cr kl iffarum fotent,u *quaUa^,,ncommenfurah,Ua 

eruntj acideo reiUc ic x m {ex frimafixti) Ungiludtne m- 

cemmenfHrahtUs.Ciim autem a i i b effictant cenfiatum ex ea- 

rum qnjdratis medium,fer eandem -j^.UMedium erit CLiffi 

confiatoJiquHm.J-lupd quidemadcertamc d freieciumlat,tudinemc tAcertam lengitudine iffi 

c \>^nc emmenfurahilem effictet,fer a 2 huius. ^ia rurfus medium eft etuod fub iffis a i i B^rr 

eandem "j^^medinmerit z Lcitts duflum,ex conJiruciiouc.ifercore/J.i^ nutus:quodad certam o d 
freieiium^ UtttHdinemz m certam^iffi cd longitudiHe ,ncemmenfurahtUm efficiet^fcreandem 
huius: quia item^ex eadem -j^^mediumquodfuhiffis m i fi tncommenfurahile esi medto cen- 
fiato ex quadratis iffarum,incommenfitrahiU4 erunt n OLiffis aqHalia,(irfroinde incommen 
ftirahiies erunt{ex frimafexti)s m g \\:quiavere i m dufLtiffius n m etiiffi n h commefurabi- 
N m vero iffi c m incommenfiirahHis, iffa zm iffic m incommenfurahilis erit longitudine^ 
ferfecMndiimcoroti.decimjthuius.PotenttattaquetantitmfuntcommenfurahiUsiffecu i u^cHm 
fint certa,reUqua ideo c i erttafotome^crjexta. Namadmaiorem fiue totam c m {exconftruciiO' 
ne)affUcatur qtiod fubcv. k K.i^Equum quidcm quartJt farti eius quod a minore z »t ( hoc cH 
quadrate s M)defi'ctensJj>eciequadrata.IfJamtffC vufer tncommenfurabtUa longttudint o k o m 
fecaas.LMator itaque feu teta c vk.jmaiits fotertt mtnore feu cengruente z m,w quodfit a fthi iengi- 
tudine incemmenfHrHbtU^fer 1 8 huim.Sedneutra harum c m z m frofofitx certjt c d longitudi- 
nefuitcemmenfHrahtlis>vtosienfumfHtt,reUquaitaque c z dicetur{exfexta afotomarum diffi- 
nitione) afoteme fixta. ^ed igitmr ex eaqua cum medie mcdium tetum efficit, ad certam comfa- 
ratum^e^c. 

Trofojitto centefematertid, 

Qux ipfi Apotomc,longitudinc commcnfurabilis cft, Aporomc cft, & 
in ordinc cadcm. 

Efte afotome a b ,r«; cemmenfurabiUs Un^itudine exi b -e 

Jlat G d: Dico o d ejje afotomen,ttufdemque ordtnis tffi ^ •» ^ 

A B. .^eniam k% efi afotomt,congruat ei vnica b t,fer ' * ' 

huius.Sitautemficut Miad nific(fer 12 fexti)G d adoz. F.rit itaque(fer Jec,mamo/7a' 
iiamquinti)\ ^adit ficut czadz ^Xt vicijttm {fer decimamfextamqutntt) a e adc t ficut b 1 

Kk tu 



E VCL. ELEMENT. GEOM. 

aJit>i& ideo reltquMm Mad reliqunm o d sfuut totum Ktad tetum c T^fer decinunmaHafu quin- 
tt.Commenfunhiles autem funt ahcto v^ammenjitrahfles tgitur erunt a t «y o x^fer Jectnum^ 
ttrtiam butus^fimtliter b t d x.eandem rattonem hahemes.Cum autem k b /// afotome^ re£U a b 
E B certx funt foieniu tantiim commeKfiirahtles, per 7 5 huius.Ceru igttur erunt cr tp/a cz z d, 
per /extam dtfJiMitionem hutus^ cr potentia lantum commenfurahtles^ptr dectmamtertiam huius, 
Reitqua tgitur o d apotome eritfpereandem 75 , cr eiufdem ordtnis ipfi a i:Ham cstKtadix ficut 
o xadi o.Siitaque a t plusipfi e b pojut^ebijuodjjibilongitudine commenfurahiit,cr <■ z ipja z d 
maiustdem petertt^er dectmamfextam huius, Si z/ero ah tncommenjurabtlt, croi tp/a z u eodem 
matuspetertt^quarevel Jimulerunt ex trihus priertbus,aut equtdcmjimul ex trtbus poJiremis,vt 
patet ex dtfjinitionihus apotomarum-.quiavere teta Mtoti o cengruens tB congrucntt z d 
commenjurabtles ftint. Si a e expofitx certx commenfuretur, <y- g z eidem cemmenjiirabtiur .^per 
decimam hutuSyVtraeiue tgttur Jimul prima^vel Jimul quartaerit. Siverocongruenst i^expofitx 
(erf*C9mmenfurabtUs fuerit^ (jr eidem z d congruens commeKfnrahilis erii,per eandem dectmam, 
fic^ "vtraque fecunda fmul,aut fimul qiiinta erit apotome . Stqnidem neutra cxpojiu certx com- 
menfurabtlis fuertt ipfarum a e e B,cr ueutra ipfarum o z z d etdem certx comntenjurabilnryper 
(orollartum fecundum decim* huiits^hacque lege Hraque tertia^aut fexta Jimulerit apotome. 
Etufdem igitur erunt erdinis tpfc a b o x),per difJinitMpotomarum..^ux ttaque tpji apotome longi- 
tudine commenfurahtlis eJi^Ci^c. 

Kjit 0 N ir V M, 

Idem fentiemus de apotomarum natura^quod de hinomtis diximus.Citm enim hxc diffinitajicet 
quantitatesproferant incertds, non tamen ea tntercapedine ii feipjis diuulfus effe extjlimabimus, 
vt nuUa commenfurandt Jpecte communtcare pefitnt, verum quia longitudo tn commenfurabtlthut 
prjefi fert cr potenttam ^ tam oflendimus ejs qu* longitudine communicant{hoc eji ^potenttaji- 
mul)duorum ordinum e(je non pojfe., ee quod omni menfurattcnis /j>ecie contunfU /int.fedfi tantum 
fotentix communtcent , longitudtne vere nequaquam , non tdee fiquelur cm eundem ebtineredif- 
fnittonis ordinem:nam potentiarum commenfuratto non ohesl incommenfurattont longitudinum, 
PeJ/iint enim binjt potentu eidem potentu certx commenfurart .,quai umlongitudtnes Jimul ei- 
dem certx non commenJurabuntur,fid altera tantiim. Si itaque vntus apotemes a b petentia,cert^ 
cemmenfiretur, alterius "jero o d eidem certa. longttudo fimul cr fotentia comntenfurentur ,fate- 
hit hanc effe frtmam velquartam.,iUam verb nec frimam^ nec quartam effe ex diffinttienibiss, nam 
altera congruentem certJt longttudinc cemmunicahit^ reltquxverb totaniy quandoqne cj- neutrtm, 
Vniim tamen fuferefi qued fi fotentia tantitm communicent binx a b cj t>.,necejfe ertt vtramque ef 
fe fimul ex tribiis frioributyaut equtdem fimul ex trihus pofremif^er 1 6 huiM.2(am fi vna maius 
ntrne ftus fojfe minore a commenfurabilt froferat.,^ reliqua tdem froferetft verb ab iitcemmenju-. 
rahilii dr reliqua ab incommenfirahtli. Hoc netandum refetere nen dcdignamur , vt fercifiamur 
h.ts afotomes vnitts tantiim incertarum lecum ehtinerccum non adeb inter fidiflent ,velutt reliqu^e 
incertx., quas minimA commenfiiratio in eas tncidens , ita cofulat vt einfdemtUico osiendantur ejfe 
denominationis.^Cra rcliquarum natura fenitus alienx.ldem ferc monutmus de binomiis^d 6j hm 
ins , veruntamen hinemium ac afotemen fuerum fenarterum duces fofuit Euclides , eh earitm fra- 
favtiam^qua cum certa fer fuorumprdtnum diffnitienes areas comfrehendunt .Reliquarum incer 
tarum fotentias generantes,vt ojienfum fuit quinqua^efimaquarta cr quinqiie eam fequentibuSy 

nonagefimafrtma Cr quinque eamfequentthus ,quM fex conuerfx 'vtrafjne fequuntur,harum 
fregeniem corrohorantes. Nen fiquetur huic fimile in afoteme medU frima cr ficunda ee quedilLe. 
diuerfam tncertarnm naturam nacla fint., veluti dtxtmus tn frima ac ficunda ex hinis mediis: nam 
finguLe harumfrofria vtuntur denonunatiene, nullifuasquantitates commumcates. Siigilurhec 
theeremate de afoteme tan/iim in genere dijferendum fuififet , dixijfimus redam quauis arte iffta- 
potome cemmenfurabilemafotemen ejfe,fcilicet ingenere.^ia verbferfix eiusjpecies cemmenju 
rabilts frofofitx naturam traducere voluimus: illam longiludine commenfurabtlem fefuimus, qu* 
etmdem tlUscogit fifitpere ordtnem,fotentta tantumverbynaiuram. 

Trofojttio centefirrtaquarta. 

Mcdix apotomc commcnfurabilis , Mcdia: apoiomccft,& in ordin» 
cadcm. 

sit 
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Sit meJijt apotome a b, r */ commenfurahtlis fotentta a _^ 

tantum extjiat g d; Dtco o d mediJt ejje jpotomen, cr tpji ^« ^ 

hzinordtneeandem.Conoruat iffi K^vnica%^,^er oiluagefimihutitt^uiitvero K^adt ific fiat 
( fer dHodectmam fexti) ooadD z:erit,per 1 8 qninti Ktadiz ficut ciadzv vicifiim( per i 
ejuintt)A lado TjicutiKadzt>:(^tdeoreli^uum s nadcv^ertt^per quinti)ficut toium k^ad 
*j z. Et protnde{ex 2 3 /exti)ficut tjuod ex Atad aued ex e t,fic quod ex o z,adquod ex iD,(^it 
qmod ex Aiod quodex o z,^tc ifuod extiad quoa exz.\i,ac infuper quod ex Aiad quod ex c n.Ce- 
tnenfurabile autem fuit{ex hypothefi)quod ex a t^eitjuod ex c D:cemmeufurahtle itaqueeritqued 
ex A f.ei quodex c Z;Crquodexactquodexz,n,per huiusifidmediajintquxex Ah t t,per 
74&75 hutus,ciimjint mediaAi. i t.Medta igilur erunt qua ex cz. z\}.,per corollartum^ ^ hu- 
itu , (^potentia tantum commenfurabiles funt at t t,per 74 ^ 7 5 huius . Potentia igitur tantum 
commenfurabtles erunt ct z n-fer i j hutus.lpfa itaque c d apoiome media erit.^per 'J^&l^ hu- 
ius:Dtco quod eiufdem ordinis ipft a ■&.jciim Jit Avad^^avt czadxn., erit quedrati a t adqucd 
fub A E E ^ficHt quadratum c 7. ad quod fub cx x vt^per coroUarium 2 i huiut , (jr vicijsim{per 1 6 
quintt)ficut quod ex Aiad quod ex o zfic quod fiib a e e b adquod fub c z z n.Cemmenfurabileau 
temfuit quodex Ahetqnodex o i^tmmenfiirdbtle igitur erit quodfub k e e b etquodfub o z 7. d, 
fer 1 3 huitu. Si tgttur certum fit quod fub a e e b , certum ertt quedfub c z 1 d , per Jextam & no- 
nam dtffinitionem , dr ftc vtraque a b 0 d erit media prima apotome , per 74 huiits.Si vero me- 
diumfit quodfub Ki e h.^edtumerit quodfub o z z t,percoroUarium 15 huiusficque vtraquei- 
pfarum a b o d medta apotome Jecunda.per 7 j huius.fj\{ edia itaque apolome cemenfurabtlis crc 
fortiortfi logitudtne commenfurabiles fi/pponantur a b o d luctdtus oiiendetur^namqua lem 
gitudtne commenfurabtles funt^ (jr potentia omnino commenjurabtles erunt ^per i/lationcm nenx 
decimt. 

Propofitio ccntejtmaqumta. 
Minori commcnfurabiIis,minor cft. 

Efio A B minor^cui commefurabilis potentia tanttim fit 



cr>:DiceipJamct>minoremdtci:queniamAiiefiminer.y g_-_ — — 

congruat eivnica b E,/)fr 82 huius fiatque{per 1 2 fextt) ficut k b aJ% i,fie av advt. Erit ita- 
que (per 18 qutntt) ficut Aiad h t^ftc czadztyydr vicifiim(per decimamfextam quinti ) Atad 
c xjicut ttadz o.Etideo reli/juii a tadreliquum c vficuttotumAtadtotum a t^per tpqutn- 
ti.(jrproinde(ex 2 2 fixti) earumrenarumqu.idrataproportienalia fimilitcrerunt .Commerifura- 
bile autem fuit quod exAtei quodex o d .jex hypothefi, commenfurabilia igitur erunt.fiilicet quod 
exMci qued ex c z,& quod exttei quod exvz fer 1 5 huius. Truommenfurabile autem(ex hypo 
ihejr)fuitquodexKf. ei quod ex ^yi^cum K^fit minor,ex8i huiiis.^ed igitur ex c z eiquod ex 
z v.tinc0mmenfurabile erit.^er 1 3 huius^binaiii^iturc z z d refta,p0tentia incemmenfurabiUs e- 
runt: quia vero fuit qued ex Kuad quod ex e b Jtcut quod ex czy ad quod extn^ per 2 2 fe.vtiy erit 
cemponende.yper 1 8 quinti, qua ex k^ ^tad qued ex k ^.yfic qua excz z D,ad quod ex o z.;ficif 
fim itaque erunt qua r.v a e e b, ad qua excz z d quadrata^ficut quod exAtad qued excr, cem- 
mcnfurahilefutt enimquodex K e ei qued ex cz.Commenfurabile igttur ertt confiatum fJCA f 
ijttadratis.j:onflato excz z d quadratis,per 1 5 huius^atqui certum efiex kz e b quadratii cenfin^ 
tum fer 76 huius.Certum igttur erit excz z d quadratit cefiatum,quia vero fuit At.adt v.Jicut 
ozadz v^rit per( coroUarium 2 1 huim)quadratum Ktad quod fub a e e zJicut quadratum c 
ad qued fub c z, z d . £/ vicifiim erit quod ex Kiad quod ex c z,ficut quod fub a e iv^ad quod fub 
o z z v,per 1 6 quinti^commenfurabile autem fuit quod exKH ei qued exo z .Cemmenfurabtle ita- 
que erit(per 1 5 huius)quod fub a e e n quodfub c z z v:fedquod fub a e e b medium eft.,per ean 
elem'j6./nediumigitureritquodJuh c z zv,per coroffarium 25 huius. Btna itaque re^ia c z z d 
fotentta funt tncommenjurabtles^efficientesconflatumexeari o z z d quadratis certum.jqMod ve- 
TO fuh ipfis medium./eliqua igttur o d vocatur miner,per eadem 'jS^minori itaque comnunfurabi- 
lis.,minor eii. Hanc in potentta tantitm commenfurabtUbui esledimus, vt fortieri argument otnlon 
gitudine cemmenfuratis eUicefcat. 
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Tropo/ttio cente/imafexta. 



Cumccrtomcdiumtotumcfficicnncommcnfurabilis^S»: cadcm Cum 
ccrto Mcdium totum cfficicns cft. 



c, iL 



Ffio cum certo medinm totum efficiens a t^cni cem- 
mefifitrahilispolenlia tarttum exijiat g v>:Dicoipftm o d 
cnm certo medium totum efficientem ejfe, fit ipji a b coti- 

gmefts B Ei^f r ecinaqefimam tertum hiiius,^ fictit KY.adtrfic fiitt cvadi d.- iff^ igitiir a e e b 
fetentia iricommenfurabtles emnt yefficientes conJlatMm ex earum quadratis medium ^qued vero 
fuh tffis certum^fer 77 huius .RefumaKtur autem ( ex quinte crfexte ) tnter hxs rectds earum 
(^UAdratAtfrofortienesfriorihusfumftitfroxtmis^uentamtffarMmKt e b fotentta funt incem- 
menfurahiles^erunt ^ iffarum o i z d foieniix incommenfurahiles^fer 1 5 buius^quia vero qua- 
drata a e e b quadratis 07. z d commenfurahtlia exijiunt,veluti {ex hyfotheji) quadrata a b c^* 
c D>y«* vere ex ki e b mediumconflantyfer 77 htitus,qujt igttur exoz z d medtum conjiahuty 
fercercU.i'} huitn/juiarurfus exfrxfatiscollegimMsreciangulumfubh e f t cemmenfurahile ef 
ft reCiangule fub g z z d cemfreheJo,veluti quod ex knei ejnod ex ou quadrate^quod autem fub 
A B B B certum eft,ex eadem feftuagefimafefttma^quod ttaque fuh o z 7. d certum erit^uare a re- 
Baa z reifazoteliiturfotentia^tetio xtncommtnfurahilis extstens^efficit autemcum totacem- 
foftSex eariim quadratisn:edium,qHedquidem fub iffu certum.ReliqHJ ttaque o vvocaturcum 
certo mediumtotumeffctens^er-]-j huius.Cumcerto ttaquemedtumtotumeffciente cemmenfu- 
rahtlts^Cr eadem^^^c. 

Propojttio centefmafepthnz. 

Cummcdiomcdium totum cfficienti commcnfurabiliSjipra quoquc 
Cum mcdio^mcdium totum cfficicns cH. 

Sit cum medio mediiim tetum effciens a b, iff auieifal- jr ■ r 

1emfotentia)commenfurahilis extet^ o d :Dice c d ejfe <; p jr^ 

cum medto medium tetumefftcientem^cengruat ifft k b 

reciA%tper%j^hHitts^fiatq^{fer \ zfexti)ftcut K%ad^tfic od adn Zt^qujejuferfunt freper- 
litnes exfrextmis fr^fatts referantur^queniam a b esi cum medie mMiium tetum efjiciens , biiun 
A E E b funt fotentu tncemmenfurahiles,fer 78 huius,quare binx o z z d {fffts a e e b frofortio- 
tules)fotentt4mcem}uenfurahileserumt,fer\i hmus.CiimattlemconJUtumex m e b quadratis 
fit medtum^fcr eandem 7 8 hu ias,cenflatum exai z D quadratis ( iffi commenfurabile ) medium 
erit^er cerell. 2 5 hutus^quia vere qued fuh iffis a B itesi rurfus medium^fer eandem 7 8 , quod 
fub reliquis 0\z z d medium eritfer idem coroU. 2 5 huius,cum ftt cemmenfurabile ei quod fub a b 
e b velutiquadratii c d qu/idrato a t,ferceroU. 2 l huius^quia dcmii quod fub a e e b incommenfu- 
rabile eft comfojite ex a^ e b quadratis^ex eadem 78 hutusfeqHetur quod fub o z z d ( commen- 
furabileeiquodfub At. e t) incemmenfurabile ejfe comfefte ex o i z d quadratis ^cemmenfura- 
biU qutdem cemfofito ex a^ e b quadratts^er tertium coroUJecirtut huius. BtHdt itaque reilx c z 
1 D funt fotentta tncemmenfsrabiles^efficientes conJUtum ex earum c 2 z d quadratis medium, 
qued vero fubtffis c z z d mediumyic infufcr incommenfurabile cemfofite ex earum quadratis. 
reliqua iptur o d cum medie medium totum effciens erit^er 78 huius.Cum medte ttaque medii 
totum efficitnti comroenfurabilu^c. 



Tropofttio centefmaoBaua. 

AccrtoMcdioablato.rcliquamarcolam potcns,vna duarum inccrta- 
fum cft,vcl Apotomc,vcl Minor. 

t^certo 
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Kyfcerto nMque b g auferattir me- 
ditim E q:Dico reliquam aream b d po- 
tentem reffam^ ejje afotomen vel minc- 
rem.F.ftofrofofita certa a i, {cutferOf^ 
frimi) coniiitnatur ipji ho aqui i T,i 
tjMO auferatur tpfti o aquum l t, reli- 
quum igitur i k reltquo b d ^equum erit, 
per communem fentent. cum certum ftt 

tocertumerttiiftbijetjuumfCiimve- ^ ^ . 

rtmediumfit e o mediumerit t -x^ffi aejuum^uJt \t & \.t ad certam a i apflicata , latitudinei 
At Cr ^-t certas quide effciMntfed K t longitudtnefrofofttacert.t a i commenfurabdenuferi^tge' 
ftmamhuiHs^n t vero incommenfurahilemetdem k i^fem huius:quare cum binarum a i kx co- 
menfurabilium^altera a i cuidam k t futt incommenfurabilis^ reltqua a t etdem k t incommen- 
fiirabiliserit^ferfecundumcorolIariMmdecima huim.Btna ttaque a t t k certa,fotentia tantum 
comtnenfurabtles funt.reltquaigttur K Keslafotomcfer-j^ hutus.fongruensau1em-x^,quiaveri 
( a tota diftun&iua) tota k t maii4S fotesi mtnore {feu congruente t k ) « quod a commenfiirabili^ 
1/el tncommenfurabtlifiquidem commenfurabtlt,iffa a k eii afotome frtma.Nam maius nemen a t 
longitudine eil frofofita K i commenfurabtUfiautemabtncommenfurabtli.iK x eritafotome quar- 
ia^ferfrtmam quartamdifftntttonemafotomarum. Iffa igitur k k aiit frimaaut quarta esl afo- 
tome^ft frtma^uodfub certa KiCrtff frimaafotome k k comfrehefum i v.,foteF{afotomefer o t 
huius,ftvero quartafuerit a k qundfib tffa^certa k i cofrehenfum i M.,fotertt minor,fer ga^hu- 
ius.Potens igttur aream M,autafotome^utminoreH:<jxfrotndefotensaream w v>{tfft\ k ex hy- 
fotheft Jiqualem)aut afotome./tut minor erit.^ certo itaque medio ablato reltquam aream fo- 
tens^Crc. 

Tropofitio centefimanona. 

AmcdioCcrtoab/ato,alia:duxfiuntinccrtar,vcl Mcdix apotomc pri- 
ma, vcl Cum ccrto mcdium totum efficicns. 

medio b g auferatur certum e c.Dico re- 
iJam qu* reliquam aream b d poteslyeffe vel me- /% 
di<t afotome frtmam,aut cum certo medtum to- 
tum efftctente.Sumatur ( vt froxima dtxtmus) 
certa a \,cui comfaretur xquumtfft b ^fit^ i t, 
ttquum vero ifft e g toflatur l ■x.^quoHiam medti 
eH B K,.^medium erit i t ftbtjequumyquod ad cer- 
tam K 1 froie^fiim, latttudinem k t certam efft- 
ciet hngttudtne tfft a i frofoftta incommenfurabtlem,fer vigeftmamfecundam huiusy cum autem 
certum ftt t g certum erit l t ftbi<tquum,latitudinemque t k certam efficiet .frofofitt vera a i 
longitudtne cemmenfurabilem , fer vtgefimam huius . Duarum vero a i t k commenjurabi- 
lium , alterJ k i alicui k t incommenfurabiUs fuit , reliqua t k eidem k t longttudine iit- 
commenfnrabiliserit,ferfecundumcorolIartumdecimahuius.Potentta igttur tantum commenju- 
rabiles funt certa a t t k yreliqua igitur a k eii afotome: Dtco quodftcunda vel qutnta. ?\am ft to- 
ta KT maiusfoftit con^ruente t %.eo qudd a commenfurabtU eii fecunda: futt entm congruens t k 
exfofitx K 1 longitudtne commenfurabtlisfi vero maius fofttt ab tncomenfurabiliyiffa k k ertt quin- 
ta,Ham congruensfemfer eHfrefofitacommenfurabtlisyfer fecundam cr quintam dtffnittonem 
afotomarum:reffa igttur k k ^eH fecunda vel qutnu afotome^quare fiib certa k i ct afottme fecun- 
daKH comfrehenfa areola i %,eH medue afoteme frimayfubcetta vero eadem a i cr afoteme qutn- 
taK ncomfrehenfaarea i %yeritcumcertomedtumtotumefftcieHS,fer p2&9$ hums.Potens igi- 
turaream i k vel b d ftbi aqualemyertt vel medta afotome frima^vel cum certo medtum totum ef- 
ficiens.K^ medio ttaque ccrto abUto,alt.e du^ fiunt tncerta,crc. 

Tropofttto amefimadecima. 

A mcdio,Mcdio ablato incommcnfurabili toti, Relicjuq dux inccrt^ 
fiuntjMcdi; apotomc rccunda,vc! Cum mcdio^racdium totum ctficicns. 
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A medio ctenim u c medium e c aufentur^ 
mcommenfitrMe ipfi b o teti: Dtco reclam re- 
liquam aream b d potentem^ aut apotomen mt- 
dtJt fecund.ini,aut cum medto medium totum ef- 
ficientern ejfe.Compareturiper quadragefimam- 
quintjm primi ) vt prtortiffts ad certam a i 
^quum ipfi %Gfitj,\ -iyxquum vero ipfi ioftt 
L ■x.^upnUm medta funt b c CT l o , medu 

eruntir(jrn..^'tadcertamAicomparata^ /• r 

Utitudtnes A T T ^certas,UngttudtnetncommcnfurabilesipfiA ipropofita (pervigefimam/ecu»- 
dam /juius) efficiunt,(jradinuicem tncommenfurabiles,perprtmamfextt,cum i t mediism medt» 
L rfiit{ex hypotheji) incommenfurabile.i^ina itaque a t t k certapotentta tantum commenjurabt- 
les erunt. & tgitur reliqua a k ertt apotomeperfeptuagefimamtertiam huitts. Sed tertta veljextjy 
fitota enimA t congruenter ^maiuspofittacommenjurabilt longttudtne.eritterttaapetome ak. 
TUmneutraipfarum a t t k futt bngitudine ccmmenfurabtlis propofit^,fiverotota a t maius 
tefiit cenqruente r k ab tncommenfurabtit Ungiludine,ipfa a k erit fextaapotome. Namquauts ar- 
teneutrapropeJitacertafuttcor»menfurabtlU,pertertiam,&fextamapotomarumdtff,nition^^^ 

ipfam igitur a k nece([e efi ejfe terttam vel fextam apetemen.^odfitertiafuerit, quodjub ipja& 
certa a i cemprelienditur i ^,esl potentia medi^apetome fecundtper 93 huiu,.StqutdemJextaftte- 
rit A K,//>/i cum certa a 1 contmebit i %,potentiam cum medte n:edium totum efficientts^pcr 96 bu- 
ius.J^atqituraream i %{yel « d fibiaqualem) potcii.veUpetomemedta fecunda,vel cummedt$ 
medium tetum efficteas ertt.^ medte itaque medio ablato^ncommenfurabili teti^c. 

Propojttio centefimA imdeclma. 
Apototnc non cfl: cadcm ci qux Exbinis nominibus. 

Efie apotome reffa A:Dice ipfam a nenpdffe fieri 
exbinis neminibtu. J^od fi peripofiit,fupponatur 
vtramque ejfe^fctlicet apotomen O" bmomtum. Ex- 
ponatur ctrta c tcui^perquadragejimamqumtam 
prtmi) censiituatur aquum 1 1 quedex a, quedfit 
BB , Utitudmem efficiens bg. Manifeiium trit 
ipfam B o apotomenprtmameJfe,ex py huius:, cum b ^fitquodexapotome a. RurfHs quta b e eilex 
(i quaexbmis nomintbus A^ad certamo i cemparatum^efficiet Utttudmem ob hmtmtumprt- 
mum.,perfexagefimam hutus.Ipfa ttaque c b trit&apetomeprtn;a,& hinomtumprtmum.Cen- 
gruat tpfi 0 b recla b v^per 7 9 huius.Diuidatur tnfiuper c b in ncmina tn i,per quadi arefmamfe- 
cundam huius, mattifque nomenjit o 1. Cumautem Bofit apotome,o d d r re£ia,certa potentta. 
tantiimcommenfurabtleserunt.^i*vereprima eli apotome.;ota o d txpofitacerta o lUngttiH 
dtnt commtnfurabilis ertt .Ciim rurfus b g Jit ex hinii nemintbusprtmaybina o i 1 lijunt certape- 
tentta tanti^mcommenfurabtUs^er trtgeftmamfextamhutus,&matus nomen o i ipfi prepefitacer 
ta o I Un^ttudme ertt cemmenfurabiU,per primam diffinitumem bmemiorum.Igitur d o c \cer- 
ta.fidcruo t commenfurabiUs^dmuicem erunt cemmenfurahiUs^er dccimam huius,lengitudme. 
Et t^itur d o teta vm earum o 1 cemmefifurahilis^ & reliqua d 1 (per ceroli. vndectma huius)cem- 
mtnfirabilis trit.Sed ipfio o tetijlougitudine fuitincommenfurabiliscengruensx) ^certa.Igitur 
D tipfit> i Ungitudtnemcemmenfurabiliserit^erfecundum cerell.decimahuius.CertxitaqHe pc- 
4entu tantHmcommenfurahtUs erunt d i o b. Reltqua igitur b i dicetur apoteme^er feptuageft- 
mamterttamhutus. Igitur&tncerta.Sed&certaeadem Ti i erit,cumfit vnum nomen tpftus o b 
qu^ ex bmis nomsmbus fippeftta/iuod feri non potefi. Apeteme igttur non esi eadem ei qua ex bitiU 
Hommtbus. 




CoroDarium. 

Hinc fit fcx binomia fcmpcr diffcrrc a fcx apotomis fuic rcfKfuis,& infupcr qninquc bino- 
mij comitcs fimilitcr diffcrrc ab apotomc & fuis quinquc comitibus,cxtcrisinccrtis. Binemi/ 
etenim & qutnque eam fequentium petenttaadcertam comparatajex binomij f^ecies fua produ- 

cunt 
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c»nt Utitudine ^fer fexageftmam ^ quint^ue eam fccfuentes ^afotomesvero quifique eam fc 
quentium fetentijc,adcertjm eandemaffiicat^y Utitndines effictunt fex afotomarum Jpecies.ftr 
91 crquinqueeam ftqucntes. .^u^m pnqulM a feipjis dtfcrefare docuimus hoc theoremate. K.im 
Utttudines qu* femel fiunt jfgtome^nufquam binomium vltra Jimul cum apotome ejje poJfunt.Prji- 
terea nec harumvUam cum medta^eandemfojfe fieri exisl tmahtmus. Nam quodexmediaadean- 
demprafatam certam comparatum, Utitudinem certam productt, per vtgejimamjecundam huiust 
CAtcravero tncertam. 

HaBenus expefuit Euclides quatuerdectm Itnearum genera^iuerja a feipfis quoad commenfur* 
tlonem^Jub eode tamen quantitatts genere,logitudtne fciltcet coprehenfa:quarii iicetfinguU^ex hj' 
pothefis varietate)JinguUrum altarum denomination'i concipere poftnt . No tamen{fm> eadem re- 
cepta hjpothefi)alteramaltertus denominatione vti patiemur. Cum entm omnta menfurarum genc- 
ra hypothetica facuUati fubdita fint^eaque(numerori difiretione quauis)finfibus percipienda exhi 
bert pefiit^o tndtgnumferemus harum 1 4 prafataru,(Jj- ftnguUrum qualibet quauis optata feSiic- 
ne Jecari ^fiue eidem quamuls optata partem altert exhthita Jimtle(ex nona Q- quatuor eam fequert- 
tibus Jexti)conferrt.Nec mtnus eam per cuiujltbet numeri vnitates propofit.(s disiribui, qu^e omnta 
fub hypothefium incidut varietafes.Atqui vnica prepofita feClienis-jcolUttonis,feu dtfcretioms hypo 
thefi,qua aliquam harS denomtnemus Itneam^eadem hypothefi ftate, huic fiatutx Itnea nullam reli- 
quarum comparadam(numerori difcrettone) vt eadem menfura comunicent ad feinuicem.^ex prx- 
esienfis concludemus . ^uare harum incertarum denomtnationes [ingults afiripuu non ex propria 
^ veluttfin<iuUri cuiufque earum virtute vel natura pendere opinemur . Sed ex eo tantiim refpe- 
ilu fiue ex ea habitudine^qua altera alteri,fiib eiiifdem hypothefis fiatuto^ccmmefurandj aut tncom 
menfuranda confertur.Ea autem cui fiatutam adaptamus fiypethejim certam vocamus,vt ab ea tan 
quam ab hypothefis ducCi reltquarum inteiligenttam pariamus,perf^e^a tpfius certa ad reliquas fi- 
me per Logitudmem aut equidem potentiam commenfuradi facultate. Nos hac de caufa eo magis ad- 
miramur improprias tlLts denominationesyk Theone vel petius Zamberto (jrCapano proditM, qui-^ 
buscertam ratienaUm,reltquas vero incertM,irratienaUs dtxerunt,cum rationalis rattonis habi- 
tum irrationalts vero rationis eiufdem priuationcmpra fe ferant , qutbus nec certa pra cateris a- 
hundat^ec quidem incertt plus ccrta priuantur.Citm omnibus ^ ftngults inter fe omnimode rattc- 
num cenueniant h.ibitudines Jiue rejpeclus, vnius vero ad alteram licet emnimode feu numeris ex- 
frejfa non conuentant ratienes-.tamen ea inter eas cadtt ratio, per quatn ear dem rationem habe- 
re <^ iUts tertum mediam ^Jiue quartam concedere proporttonaUm fatitur , quod fine ratione fieri 
non foteH.Earum ttaque ducem fiue frxcifuam^deo vocat Euclides ^im^-, feu certam,ee quhd ab ea 
hyfotheftm fumanuis.^n qua quide hyfothefi tettus oferis habetur inteUeHus. ReliquM verofer fri 
etatione certttudints idee incertas dtccmus^quod huius hyfothefis difiretione{qua quantitatis intel- 
ligentiam farit) omnino friuentur, ac earum incertarum quantttates ab hyfetheticis tUis difiretis 
vnitatum quantttattbus^intpenitiu aliena . Earumigitur denominattenes tuxta progenierumor- 
dtnem hac apponimus. 

CertS. 
Media. 

Exbinisnominibus Aporomc 
Ex binis mcdiis prima Mcdia: apotomc prima 

Exbinismcdiisfccunda Mcdi^apotomc fccunda 

Maior Minor 

Ccrtummcdiumqucpotcns Cum ccrro mcdium rotum cfficicns 

Bina mcdia porcns Cum mcdio mcdium rotu cfficicns. 

Conueniunt autem binemtam apetome ineo qued excejfus maioris nominis btnomif, fupra mi- 
nuf fit apotome . Haud fecus tolt , apetemes congruens addiia^ binomtumpreducil eiujdem ordiniSy 
Htcenfiat ex eorHmdiffnttienibus ,2ijm maiorum nomtnumpotentuttexccdent ftmulmtnorum 
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folentiM^commenfurabiUvdincommeHfirabUicmtforiqHefimHlautminoraJimulmmm^ 
frofojita commenfurabilia fient^ut neutra fimul, 

Vnpoftm centejtma duodecma. 

Quod cx Ccrca ad catn qu^ Ex binis nominibus comparatum , lacicudi- 
ncm ctficit ApotomcnjCuiusnominacommcnfurabiliarunc nominibus c- 
ius qux Exbinis nominibus, &incadcm rationc. Etinfupcr cjux gignitur 
Apotomcjcundcm habcbit ordincm ci qua: Ex binis nominibus. 

Exponatur certa ex binis ver» ^ c X- ? _-t- 

tteminibits (it c t^cuius maius nomen ' 
efio c Dftpf autem c b confituatur 

( fer 4 j primi) aquu ei quod ftex K, . 

iUud B i latitudinem efficiens c z, ipfi 
vero D B (per eandem) aquum appo- 
natur eidem quod ex t^ft^ b i latitu- 
dinem efficiens n i,r«/ d i aqualts cx- 

tendatur c z riDico c leffe apotome, 

qualemexoptat theerema^cumfint *- 

qualia u z <^ b x^erit rectproce {per x^fextt) orad% •ofiCMt d i (vel o t fibi aqualis)ad c z^drdi 
uifim fuut Gt>adv ■afic erit rzadz c,per decimamfeptimam quinti.Maior eit igitur r z ipja 2 c, 
cummaius fit nomen o D,/y>/7 porro z c aqualispenatur z c,/frf/ autemficut rcadr z,fic{per vn- 
decimamfexti)T oadi n^erit conuerfim {per coroUartumquarta quinti)r ladr c.vt ixadzc. 
Et rationis igtlurconuerfione^erit ficut rzadic {hocefi lofibi aqualem) ita inadx Q,per co- 
rotUriudecimanonxquinttfedfuitrtadxOtVt o-oadx) ^,quare{pervndecima quinti^erit z,k 
adKO ficut ovadt) li^commenfiirabiles autempotetia tantumfunt o d d n,nomina. Potentia igi- 
tur tantiim commenfurabiles erunt k k c ;per decimamterttam hnius^tnfuper cum fit riad zo, 
vtz,t.adK o,erunt (per duodecimam quinti) omnesantecedenles r k adomnes confequentes k «, 
ficut z,T.adKG. Ipfa itaque x, k media proportion.ilis eff ipfarS r k k c ideo( per coro/larium vi- 
^efinu fexti) ficut r k prima,ad k c tertiamfic quod ex r K.,ad qued ex k z, fecunda^ciim autem i r 
( aquum ei qued ex a certa pefitum) ad certam d b comparetur,latitudinem d 1 certam lengitudine 
ipfi o B commcnfurahilem efficietper vigefimam huiM.^(jr preinde o r (ipfi d i aquale) longttiid,ne 
eidi D B comenfurabilem efficiet:quia verofuit vt o d ad d v fic zn.adK OyVt verh zx ad ko fic r k 
ad K z.,erit( ex 1 1 qutnti) GDadDnvtr KadK z,(^proinde quod ex gd adquodex d t,fic quod 
exrxadquod ex k ^.,pervigefimamfecundamfexti.Commenfi,rabileenimefi quodex o d eiquod 
ex D h.,nomintbus,quod igitur ex rKCi quod ex k z commenfurabile erit^per dectmamtertiam hu- 
iitsfedficutquodexrKadquedexKTficfuitrKrefia ad^ Oycemmenfurabilis ideo erit r k ipfi 
K G longitudine^&proinde ipfi r o^percoroUariumvndectnu huius.^u.t r o fuit certa aqualis ipfi 
D uCertaigiturcrunt t k k c lengitudine inuicem commenfurabiles , cum autem z k certa k g 
fitpotentialantiimcemmenfiitabiliselienfiiapfit i-t.&Kocertabetentiatanliim cemmenfur.Mes 
erunt^apetcmeigiturerito z^quiaveror ^certavtriqueD^t^ Kclen^itudme fuit cemmenfu- 
rabilis,& ipfit Di&KO lengitudme commenfurabiles erunt^per decim^m huias.Efi autem z k ad 
KOVtoDadDi.,vicifiimigiturerit(perdectmamfextamquinti)zKadG Dvt KoadDi.cem- 
menfurabilesautemlongitudinefunt k o&Dt,& igitur z^ipfi gd longttudine commenfurabi- 
tur.,perdecimamterttamhutiu.CommenfurahUtattaque longitudine funt z k k o (nomina re^* 
o z apotemes) ipfis c d d b nomtmbus reBa o b qua ex hinis neminibus,& in eadem rattone z k 
ad K oficut oDado z.quarefi z k maiuspefiit congruente ko a commenfurabilt , <^ c d />/S d b 
maiuseodempoterit^erd(cimamfextamhutu,,&fiAbincommenfurabiliJimiliterpereandem,fi 
vero maius vel mtnusvmus nomenfit prepefita Ungitudine cemmenfurabile& fimiliter idem al- 
teriusnomen commenfurabile erit etdemproPofita^per dectmam hutus/ivero neutrum,&neutru, 
percoreUarium fecundum dccima huius. ipfa tgitur o r eundem obtinebtt apeiomarum ordinem 
quemebtinutt o b ^"*«mium^erapotomarum&btnomiorMmdiffinttiOHes. J^od itaqueexceru 
sd camqu* ex btnis nominibus comparatum^&c. 

^ Prep 
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Quod cx Ccrca ad Apocomen comparacum,lacicudincm cfficit cam qu? 
Exbmisnominibus,cuius nomina commcnfurabilia funt ipfius Apoto- 

mcsnominibus,&in cadcmrationcj&infupcrquxgignitur Ex binis no- 
minibusjipfi Apotomc cundcm obtmct ordincm. 

£j}o certa K^^apotome autemjit b D,f / vero quodex a T 
aquum,iffi b d comparetur d t {fer quadr agefitmant- 
quintamfrimi) latitudinemeffictens b t ; Dico tffim 
t-xefe ex binis »omtntbus.,& infufer qualem fofiulat 
profofitum. .^ta B D efiafotome congruat ei c d. Igi- 
/«r B G G D cert* funt fotentia tantiim commenfura- 
biles. t^d certam autem b o eidem qucd ex a aquum 
comfaretUTyfit^^ b i latitudtnemefficiens b t^fer qua- 
dragefimamquintam frimi.Iffa tgitur h %certa,longi- 
tudtneiffi B G commenfurahilis crit.j>ervigefimamhu- 
ius.Ciimautemaqualiafint b i&t o^etdemquod ex k 
^qualia, erit rectfroc>ficut ttadttfict cad is x>,fer 
decimamqiiartamfexti.E/ rationis conuerfione ficut ^tadt^ficzoado x>,per coroU. i o (,ui„ti 
ytautem b g eftad o r>Jiat ifercora/i.dccimafext.) tzadzu. Erit itaqueiexvndecimaquintt) 
^tadtnvtt zadz ^mamvtraqueefiftcut b oado xy£rit igitur reliqua b z adreliquam z tL 
cuttota B tadtotam r v.,fer ipqutnti, & ideo{fcrvndecimamquinti)z x ad zt ficutt zadzu 
ipfittaquet zmediaeslfrofortionalistntertff^ ^z^jrr ^.J^odtgiturexfrimaf. r adquodex 
fecunda r t erttvtfrima m adtertiam z .,fer coroU. vtgefim* fexti. Ciim autemfitficut b g ad 
c D/r tzadz ^.Sicutvero rzadz ,^cfutt b zadz r.Eritficut noadooficn zadi rj>ervn^ 
decimamquinti.CommenfurahiUsitaquefotentiatantiimfunt,ffiix. i>t,veluti tpQ io od 
{afotomes nomina)fcr dccimamtertiam huim. CommenfurahtUs tgitur Un^itudine erunt re. 
ei^ nx. x.t,tnratione fotentiarum b* z.t oHenfa.^c ideo(,per coroirarium vndecim^ hu. 
ius)reUqua n i(certa) eidem b z, Ungitudine commenfurahilis erit. Et proinde b c ( />/7 , e com- 
menfurahihs) etdem bx. Ungitudine commenfurahilis erit.per decimam huius . cui qui^ 
dem^ z. oHenJa fuit potentia tantum commenfurahilis 7. t, cert^ ttaque potentu tantim com- 
r»f''firMseruntnz&z.treaa.TotaigiturBtexhiniseritnominiks,per 
temfit vt ^oado x>fic b z,adz, t.Ertt vicifiim{per 1 6 quinti) z o ad ^^ficut ox> ad z. t. Com- 
menjurabilis vero efizoipfix^z Ungitudine.Et tgitur{per 1 3 huius) ouipfizr Un^itudine com- 
menjurabilisrrit. Nominaitaque zo&ox> apotomes b d, commenfurabiUa funt Ungitudin< nt- 
minibtis nz&zt ipftm b t qux ex hinis nomtnihHs ,&tneademratione tzad 1 1 ftcut b g ad 
c x>,vt Utiuspatutt. ^odautemfint eiufdem ordinis.Si maius aut minus ncmen ipfius apotomes^ 
fctUcetrefla zoautoo, expojit^ aUcui fuerit commenfurahiU lonnitudme , & maius idem vel 
minusfctUcet mautzt, etdem {perdecimam huius) exfofita comm^enfurahitur. Siqutdem neu- 

frumafotomes,&neutrumeiusqu^exhinisnominibus,ferfecundumcoroU.decinuehutus.Siveri 
matus B of lusfofiitminoreacommenfurahiU,&maius b z flus foterit mtnore a commenfurabtUy 
fiquidem ah incommenfurahiU , & ab incommtnfurahiU ,fer decmamfextam huius. ^odi^ntur 
ex ctri* ad afotomcn comfaratum^Utitudinem tfficit eam qu4 ex binis nomtnthus,&c. 

Tropofttio centeftmadecimaquarta. 

Si arcola comprchcndatur fub Apotomc & ca qux Ex binis nominibus, 
cuius nomina commcnfurabiliafunt ipfius Apotoracs nominibus, & ia 
cadcm rationc,Qux arcolam potcfl:,Ccrca cft. 

Ll if 
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K^reoU fiamqtie d b comfrehtnddtur^fuh afotome a h, 
cJ- ea qu^ ex binis nominibus A d .Cuius nomina a e e d fint 

iongitudine commenfirabilia ,nominihus ipjius a b apoto- t 

mes, qu£ Jint at r b . Stntque in eadem ratione Kiadht» ^ 
vt Kt adf ^ . Pojsit autemareolam d b refia i .• Dico i cer 
tame(Je.Exponaturcerta<i,eiveroquodex g aquumifji 
K D consiituatur{ex quadragefimaquinta frimi)Utitudi- 
nem efficiens d c. Erit c d ( fer 1 1 3 huius) afotome-^cuius ^ 
nomma fcilicet co o d erunt commenfurabilia iffis a h e o nominibus. Et in eadem ratione 
coadoDVt Kiadt T).Sedficut Kiadi^vfic efi{ex hjfothefi) K?adf t.Sicut igitur coaJonfic 
efi Ktadv t.CommenfurabiUs igitur funt c o o d iffis a f f ^^fer decimam huius.Reliqua iqttur 
c\>ad reliquam k b erit (fer decimamnonam quinti)ficut c o adK? .Commenfurabilis autem fuit 
coiffiK v^commenfiirabilis iqiturerit c d iffi k ■&.^u^are{ ferfrimam fexti)c k iffi d b commei^- 
furabde ertt.Certumautem futt c K{ex certa c fer confiruihone)certum igitur erit b D^ferp dif' 
finit.lfja itaque i i//ud b d fotens(ex hyfotheJi)certa erit^fer fextam dif/initionem.Si igttur areoU 
cemfrehendatur fub afoteme^ ea qua ex binis nomimbus^CTC. 




tjM o N ir V M. 

Cogimur histribus froximis frioribus demohftrandis^aliavti figurarum fifiura. Cumenirm 
Camfanus has non meminerit^Zambertusverh eoHfque defrauatas tradidit (T heonisfiguras ajfu- 
mens)quodfottus tranfriffiffe quam eas inte/lixiffe videatur. .^are figuras recfangults ornatM, 
iuxta frofofiti naturam^intefleCiu faciliorcs lineis reBanguU fuffonentes^uas fere demcnfira»- 
di rationesfr* fe ferentes centulimust 

CoroSarium. 



Abhac&jj 27 51 34,accarum fingulis colligcmusjccrcamarcam fubinccrtis pofle 
comprehcndi linciff 

Profojttio centejtma decimaquinta. 

A Mcdia infinit^ numcro fiunt inccrr^, ncquc vlla vlli carum,qux prius 
c£b cadcm. 

Effe media k c .• Dice ab iffa k o in- 

fnitas numero oriri incertas lineas, ^ 3p ^ 1 

quarum nu/ia friortbus decimatertia 
ex fofitis eif eandem. Sit certa k ^yfub 
A b A cvero contineatur b o.l//ud ita- 
que b g incertum erit,fer coroilarium 

2 I huim :foJiit autem tffum b o refta I i ^ — 

o D, fer I ^ficundt : quoniam quod ex 

CDad certam k b froiecfumjatitudinem efficit k c mediam: iilud quod ex c t)(incerti!) nul/ifra- 
fatorum 1 5 eif idem. 7{am finguU ad certam comfarata fotentia-Aut certam, aut ex binis nomini- 
bus^ut equidem afotomen^effictunt Utitudinem, non autem mediam, fer vigefimamfecundam,je- 
xagefimam,(jr quinque eam fequentesynenagefimamfeftima^u' quinque eamfequentesjjutui: qnta 
igitur b g ejficit Utitudinemmediam^H/udnuHieerumqua frius idcmerit. Singulis igitur incem- 
tnenfurabtUerit^uedtxQD^quarereffa ODHludfotens^fingulisreliquisx x 1 m fotenttatncom- 
menfiirahilis trit.Rurfiufuh tadem K tcjrODCotineatur c c,t//udque o c fofiit reffa d z:queniam 
quodtxD 7. adccrtamfroieffumUlitudinemefficit o Dfingutis frafatis incommefurahilem,(^ ak 
tffis igitur alienam . l/iud idem quod ex d z (hac eHoc) reliquis incommenfurabile erit fotentta^ 
fer frimam jexti , efi enim ficut k g Utitudo ad gd Utitudinem ,fic b o fetentta adac fotentiam, 
fub eodem vertice.Si igitur incommenfurabiles fuerint fotenti*,(^ i/las fotentes tncommenfurabi- 
les erunt{fortieri argumente^Ungitudtne^er lUationem nona hutus^^u* igitur hac ferte tnfinit.t 

froduc 
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froducentur c z <^ reliqM quouunque ftmili argumeto Jingulis fr^fatis^c ftbitffis erunt diuer 
J4.<^ medtA ftaque wfmtx numerofunt tncerttc^c^c. 

^ irr 

Vnde autem orta Jit harum incertarum{e]u^ fxltem fenftbus deprehendi foteU)intelUgeHtia^o- 
nito vigejimxprimx huius^ltqua ceferamus exponere^ ijux citm buius theorematts plus adhareant 
negocio-.Dic emus incertarum magnttudtnum agnttionem^a numeris deduilam^eo (juide argumen- 
to quo cont rariorum eadem Jit dijciflina.Cum enim numeri ftnt hty^uibus filis quatitatum cafaci- 
tMfenftbtis humanis eorum dtfcretiene adaferitur.lntcr harttmautemdtjcretionum^qux vnitates 
numerorum dicuntur) interualla.fluresincidunt ifftm quantttatis fecliones , numererum iliorum 
vnttatibus exfrtminon valentes .^cumextra lilnrum mitatum qu^cunque interua/ia incidant. 
.^UM tamen enunctare volentes arithmetici{iie quidquameis intaiium foret)fer numerorum ra- 
dtces hyfotheticMfeufuffofitasiHusexfrimereconatifunlfuffofttM qutdem idco dixirnus^quod 
hi numeri nuiLu earum radicum Jibi fatiantur afcribi , fraterquam ex hypotheji , 'qua hyfothefi e- 
iufdem nominis radices , quibujiia dederunt numeru, cuius numeri vere eas radices habentes,JiiM 
deneminarunt^quarum aliacenficdtfeu quadrata.^ alnecubicd^fiirda,foltd<t, (^c. qiu licet tantum 
frofriisqutbuJdamadhxreantnHmeris^onautemqutbufibet.Tamenarithmetici,quihfiiis^Jin- 
gulis eas ajcribentesy omnes ea radicalium numerorum {quos furdos nuncKparunt) denominatione, 
Jediones illus quantitatum {qu* vnitatibus numerorum ifjis quantitattbus applicatorum exprtmi 
non valebantfdenunciauerunt. 

t^bhacautem denominatione ortxfunt linearum ac arearumquantitates ^iquamedia 2 1 hu- 
ius di£i.tfHnt ,quM hacfgura fibiipfis incommenfirabiles^ necnon infnitas a feipjis diuerfas confi- 
tui factliimum olien- 
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cuius quatitasradice 1 
quadrati nume ri ex- j 
frimatur .yfitlicet ra- 
dice 9 qu* ftt j . Reli- 
qu* vero red* a c -» 

C O D E E F cJ"f G eX- * 

frimantur radictbus non quadratorum numeroruyn.^ nec ftmHium inter fe flanorum : qucrum inf- 
nitifumentur{ex corollario z^oUjiui^Q-exquadratorumferiemonito huim defiripta :fntque 
ui Res numeri y .Res "j.Res. i i.Res l^.(^r Res 17.0" qnotuis alij. Ciim enim qui ex a b qiiadra- 
tusftyreltquiverhqutexKQ cddeepfc nonquadrati,ifftadeum qut ex a b rattonem qua- 
dratorumnonhabebunt.fer corollarium 2 5 oiiautfnguLcigttur ipfarum^recix a b potentia tan- 
tum commenfurabtles eruntfer nonam huiuSiCr certa ,perJextamdiffnitionemhutus^ media igi- 
tur fient ( per vigefimamprimam huiu f) b c 1 d k i l f m G;Cv~ reliqua quotcunque , qiue adje 
funt vt recijt a c c d d e (^c.fed ciim qui exAC c o d e crc quadratt numeri , fint difi imiles 
fUni ex hypothefi ,earum latcra ac cd x>t(irc.frntlongitudtneincommenfirabilesre{J*,(^ 
ideo BciD ke lf mc (jc. (ipfis reliis eandem rationem per primam fexti habentia) incom- 
menfurabilia erunt^^er 1 5 huius.^(^prcinde,reii* tlU reilangula potentes ( a forttcr: ) longittidi- 
ne incommenfirabtles eruntyCumfint potentia perillationemnont huius , injfnita igitur ojlendt- 
mus media Jibi inuicem incommenfurabtlia^c a feipfis diuerfi^quod autem attinet ad binomia.,qu£ 
ex binis certts potentia tantHm commenfirabtlibus coniuniiis fiunt,Dicemus harum incertarH ori- 
^tnem a Unearum natura ficcompofita primu nafci^u* quidcm linea quadrata dcfribunt earum 
fequentia naturam.fecus in medio^cuius intelligentia primS a reilangulo binis certis cotnpreitenfi 
inchoata fHit.,quaquadratumprodiuenslatHsJiineamfutnatHramfequentemgenerat., quare hae 
fimplex:reliqu£ vero qu* ab additione linearHmfrecedunt^omfofi ta vocantnr incerta,vt exem- 
floft copulentur latera quadratorum rationem 9ad-j habetium^ea cofulata reiiam ex btnis nomi- 
nihus procreant, cum Jint reifa fotentia tantHm commenfirabiles^quam arithmetici deniciare cti- 
fienteSfVnico numero denominare nequeunt fedferifhrafi quadam^jrem p fltis rem 7 nuncufar.t.^ 
hoc eH radicem 9 radici 7 coniunHam pjtuntur tamen ftgno augmeti huiusfigura{Rad.9 4- Rad. 
7 ) qiiemadmodum apotomen qiia eifdem confiat nomintbusjed per detrafitonem figno decrementi 
enunciant^veluti Rad.^-Rad.j.hoc efires^a qua toileda fit res iffius 7, vt tandem fuperfit refi- 
dnum^quod apotome dtcetur^n eo ta ntitm itaque h* dua incerta dtfferHnidenomtnationes(JcHtiet 
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phs & nifiHs)vt nad.pflts RaJ.-j & RaJ.9 mwus Rad.-j.^arHm (vt diximus in mcdiarU ge- 
»,tura) lctjdcm in/if/tt.« producentur (pccics.Jibi inuicem incommenfurMes^ quot eas generantes 
producentur dijumilium pUnorum varietates^ux autem binemif 5 6 huius CT quimjue eamfequl- 
t ihus exPonuntur comttes,fer furdorum addtlienem {hinomif initar) comfonuntur.J^^ vefo afo- 
tomesfmntcoiniies^1i& J eamfe(\uentibus,fer earum Unearum detraclionemgeneraniur^qux 
prius compofitxfnoresjexqenuerut.,eodemjeruato ordine^uliamfr^teradditionis & detractio- 
msferentes difcrefantiam.Jimas quidem 1 5 nHmero,arithmeticifrol,xiorilongeopera,hifnMme' 
r,sfttrdis{qucsali^ebricos^feucoJiicosnuncufant)exfrimerefingulas lonanlur. Re igtturnostra 
contenti idcHrt relir.quemus illts e.xequendum.Hinc tantum coliigentes,harum incertarum nuan- 
t,tatesMilaltHdejJequamfeciionescertarumquantitatum,qHxintervnitatumcertarttmdtfcre' 
tienemincidunt^eo quidemterminoquinuiiis iffarumcertarum.infinito etiam decremento muU 
tipltcatisvnitatibusreferrifoteJl/edeifdcmcertarHm vnitalibus ,fe^iones tff^ ac vmtates eas 
metientes,ferfetuo,ncommenfurabiles exifiunt^quas ea de cauft denominattone quaUhet quanti- 
tatispriuatas fuijfe lam antea dixtmus,quod intemeratam iilam vnitatu integritate feiiione vio- 
lare conatafint.Vnde merito furdx diclx funt,tanquam ah exfre/isjiue determinatts quantitati- 
busaUena^cexfbft hahert debeant. 

Tropojitio ccnte/tmadecimafexta. 

Propofitum fit nobis oftcndcrc in quadratis,dimetientem latcri longi-^ 
tudincincommcnfurabilcm cfle. 

EsJoquadratHmexA^yCuius d,metiens fit KC:Dico a b latusdi- 
metienti a c longitudtne incommenfurahile effe,queniam Kt&ic 
funtaqualesyduflumeHquodexkceiHsquodexh %,fer j^-j frimi. 
Dentur{exfecunda eciaui)quotCHnquenumeriab vnitate frofor- 
tionales,infrafata quadratorum Kiad hc ratiene ,fint^ d e p o, 
quoniamfrimusabvmtatefciiicetYnonefl quadratus ^cum fit fri- 
musjiec ( fer decimamnoni) ahut viius ( exceftis tertio ah vnitate 
Cr vno relicio omnes) quadratus erit.Ea itaque ratio d ad h,vel t ad 
r aut r ad o^cadet inter quadratum & non quadratu numeros ^qua- 
re fercoroli.2 j oaaut^ea no erit ratioquadratinumenad quadra- 
tum numerum^nec i^itur quadrata exAS&\c (eam raiionem ha- 
hentia) rattonem habebunt quadratorum numerorum , nec froinde 

Utera ( a b Utus & a c dimetiens) ernnt Ungitudine commenfurab,. , ^ 

lia,fer9huius.0fiendimusitaquedimetientem Utert tn quadratu ^ ^ 

Ungitttdine incemmenfurahiUm ejfe. 

rs ■ , .^nhaitCan^4impenfeftim4mhuius{fintHsquidem)Uquensdelineis,quslu^^ 

commenfurahiUs 

nTlZ^^^^^ opcraomifmusante hancfrofo- 

JZZaZnemcoroiiariooa^^ 

uZ iucUdemfequuti^ffonereM'camfl^^^^^^ 

quil UhrisfeqHentibus detncertis reHu figuras fUnas tngredientibus quandoque Uquetur , hutus 
Ungitudinem incertam hae vUima exfonere caefit. 

I.IBIII DECIMI riNis. 
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EVCLIDIS DEMONSTRATIO: 

num reftitutarum Liber vndecimus. 

Diffinitiopriina. 

Olidum cft quod longitudincm, latitudincm&profundi- 
catcm h abcr,loIidi vcro tcrmini func fupctficics. 

Tertium qMdntitalu genm dtffnit EMchJes. Prinutm ^nidem fuijfe li- 
neam, qiix longitudinem tanti^m ftjhet. SecunJiim vero fuferficiem^qu^ hinM 
dimenjiones jefc ad rectos dirimentes hahet,f ilicet Ivngitudtnemac latitudi- 
tiem. Tertiumigitur erit^Solidumtrihusmenfuris dimenfum fefe inuicemadrefios anqulos fecan- 
tihusdMgitudinc^Utitudtne^ juhlimitate^ejuam alij crapitudincm^frofundttatem^fcH denfitudi- 
ttemnuncufant.,quorumintercafedinemnibilifaciemus^CumilU tres dimenfiones tres fint tan- 
tum longitudines,fefe ad angulos reilos dirimentes in eodem fuhte£io^quodtdeo oh tres itlus dimen- 
fiones quihus menfum esi/oltdum dtcitur,prxter i/iudalta quantitas plures dimenfiones hahere re^- 
guUres non potesi. N am ad idem fignum flures trihus lineis ad refios fefe fecantes concurrere non 
ftfftnt. Conuerti ttaque voterit h*c diffinitio^vt qu^cunquefuerttfuhteat naturutrihus tUis di- 
menfionihiis ornata^foltdum dicipofiil.^od quidem foUdum fimiliter dicemus terminart juperfi' 
ciehus{acfuperficiemlinets^ltneamverojigmstermtnariantea diximus) fuhqu^ ipfarum cUufurA 
contineriyillud prxterrcltqua quantitatis generajihiajfumens.Tiam fuperficiestantiimjinttanon 
conclufa esi linets^inea vero terminata non aulem menja^ec quidcm conclufa fignis. Solidum au- 
ttm jiperficiehus terminatum^concluditur eijdem, 

Diffinitio fecunda. 

Rcda linca ad planum rcda cft, quando ad omncs ipfam tangcnccs rc- 
dVas in fubicfto plano cxiftcnccs.angulos rcdlos cfficir. 

feluti fi ad pUnum c d e erigalur re&a Ateo fitu quo 
quilihet re^x intpjo pUno duB^ tpfam a b tangentes cum^y^ 
lila angulos recios efficiunt,vt Itne^ a c a e a d ytunc reEi* 
A B dtcetur reciaad illiid pUnum CDE^ea qubd acontaiiu 
pUniqu^lihei inpUno reiix^dtpfam recios concitidant an- 
gulosyhdc methodum conctptt a decima primidiffinitione^ 
ciimidemagat infuferfictem hxc^quodprior inltneam^fcili- 
cet vtraquc vlrohique re^ioscnguUs. 

Tytffnmo tertia. 

Planum ad planum rcdtumcft, quando fupcrcommunifcgmcnco eo- 
rura planorum perpcndicularcs invno corum planorum cxiftcntcs, rcli* 
quo plano ad angulos rcdlos fucrinc.Rcdx vcro lincx ad planum inclina- 
tio cil angulus acutus contcntus fub ipfa rcdta linca, & alia rcdlain plano 
du(Staab inclinantcpcr fignuminquod cadit pcrpcndicularis,a fublimi 
termino inclinantis dcmifla. 
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Binas hac vnica complefiitur diffiniliones, Priore 
emim ht>}.t fnpponit pUna vt kt> o b ^ f i k H^quorum 
pUnorum csinmnne fegmtntum eft rtiid a b.^k^ qui- 
dem A B inviroque eorum pUnorum extenditur •fi igt- 
turinaltero eorum pUnorum ad ipfam a b dcmitantur 
ferpendicnUres o c c t.lttjt^ d c o s reiiquo fUno 1 1 
Kliadanguhtreffos^fiuereffa) fteriitt. Tunc fUnum 
A D o B fUnum p I X H redum ejfi diceturMc eiiy 
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fUmm fufer fUnum cenfistens/utrobique angitUs efjiciet ^quaUs^ vt dtximus decima diffnitio' 
ne frtmi de Itneis. tdeo f>er lineM exfontmus quta Itne^ anguUs effctu/tt , non autem fufer- 
fcies,fed tantum linej tn ifjis defcrifta. I nclinationemvere re- 
£ia linca c\.ad fUnum aa gd ejfe duemuSi angulum acutum, 
c L I qut qtiidem fit a recta c l c^alia l i in fUno a b g d du^a. 
%^ retia cl tnclinanteferftgnumiinquedcaditferfendicuU- 
r0 iffi fUne^j fithlimi termtno c reclx inclinantisc vdemijja,qiii 
anguUis c L 1 neceffarw ft acutus. Nam reflus extsiens c i l ( f 
coniiruciione) xquus erit binis c l i l c i angulis-tCum tres trian- 
gult anguli binis jequifoileant refHs^fer trigejimamjecundamfri- 

mt^ffe tgitur c l i mtnor relto c i uacutus erit {ex diffinit.^quidicetHrinclinatioline* ciad 
fUnum A B u D. 

'Diffiniuoquarta. 

Plani ad planum inclinatio cft,angulus obliquus comprchcnfus fub his 
cju^ad angulos rc(5tos coramuni fcgmcnto ad idcm fignum ducuntur,ia 
vtroquc ipforum planorum. 

i^ngulumobltquumideo dtcimus^S quandoque acutus quan- 
doqueveroohfufus exijiat^ea Ugequa Itnearumtnclinatioangu- 
lumfUnumefficcrediiiafutt^ilauadtffinttiene frimi,vera ete- 
ntm inclinatio ea eflqua Itneasareda recedere cogit. ideo etenim 
obliquum dictmus angulum,vt a reciofemferdifferat fUnum re- 
ciumconJiitttente^vtJifUnumK ad flanum a o b c incltnari 
dicjmuSycHm ferfendicuUres duiijt d f. g c ctad commune feg- 
mentumfUnorum{quodfitK t) atque ad idemfignum i^fiqutdem 
rebus (ic diJJ>ofiius angulus nt.cfit acutus^n r c vero ebtufiu ertt,fUnum ADtad fUnum a c b c 
inclinari dtcetur,(^ e conuerfo kCicad fUnum ad tfivero angult d e o ^?' d t c re£ii fuerinty 
fUnum dd fUnum re£ium erit,7{am linea f. d t c b c iffts fUnis ad refios cum communt a » 
fegmento consittutx ( fUnorum motu) incltnationem aut f Unerum refittudinem exfrimunt: qua- 
reeaanguli d e o vel d e c quanttias,fUnorum dicetur inclinatio. 

T)iffin'itio quinta. 

Planumad planum flmilitcr inclinari diciiur,&: altcrum ad altcrum, 
quando prxdidi inclinationum anguli fibi inuiccm ^qualcs fucrint. 

Propojitio fexta. 

Parallcla planafunt,qu? vndiquc produftacontadtum non admittunt? 

Hac nulla eget exfofttionefed additione hac ( quxvndique freducia ) egebat, nam fi faraSeU 
dtxtffemus tantiun^qua centaiium non adnuttunt falfam ederemus hanc dtffinttionem. Si itaque 
vndique produiia conta£ium non admtttant vere faraUeU erunt. 

Difjimtio fepttma. 

Similcs folidx figura; funt,qu; fub /imilibus planis, & multitudinc 
?qualibus contincntur. 

Diffnitio oBaua. 

Similcs folida: figur? & ^qualcs funr,qu? fub fimilibus planis , multitu- 
dinc & magnitudinc qqualibus,contincntur. 

^^"cjilidorum fimilitudine a fimilitudine pUno rHac eorii xqua multitudine fumit^non a Ute- 
rumfrofortiene veluti figuras fUnas,frinufexti diffinit.fumfjitjfjtfiin figuris bin^ recia tantH 
MngulumpUnum effictunt^nfolidu verli plures duabus neceffe eH concurrere^vt angulum feltdum 

comp 
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cpmfOHjnt^vtfroximovtdebimusJ^are liceteademdiffinitione^tjua figuras pUnds haf foltdas 
fimiies dixtjfi fotui(Jet ^fitlicct eas ejuariim qua ctrcum jcquales angulos Utera funt proportio- 
ndli4y4ttamen oh rattonum muititudtnem multitudine Uterum generatam^(^ ideo coufufam quo- 
dammodo,earum (imtliludtnembreutusfubfUKorumfimiiitudine^Cr ^q"'^ multitudine concliiftt^ 
aqualttatem vero addtta pUnorum xqualitate fofiremo dtffiniutt, 

Diffinhio «ona. 

Angulusroliduscftjquifubpluribusduobusplanisangulis ad idcm Ci~ 
gnum conftitutis in codcm plano non cxiftcntibus comprchcnditur. 

Cm omnisangulus fUnusfit linearu cocurfits^folidus 'vero fit pUnorii angulorum concurfus , qui. 
qutdem prs felineas ferentes^ltnearumconcitrfumfimtUter effictunt^quure alteram tantH Theo- 
nit fitmemus dtffinttionem^qua fer flanorum concnrfum exfofuit ,reliquam minus dignam omitte- 
tes^ua fcilicetfer lineas flures duabus concurrentes dtffintuit foltdum angulum. pUnos ttcm an- 
guUsiu eodem fUno connttut vetat.^oatJfet entmangulus^dfuferficies. 

DiffinUio Decima. 

Pyramis cfl figura folidacomprehcnfaplanis abvno 
plano ad vnum (ignum coniliiutis. 

J^toniamab vno pUno ad vnumfignumpr^cifittendere reliquafUna 
Pyramtdem concludentta^ mamfeflum ertt omnia conjiituta fUna neceffa' 
rn trianguU ejfe^demfto fuffofito a quo tendit infigKum reltqua^illud ve- 

ro demftum cuiufuis erttfigHra^iuxta Pyramidis hypothefim^qua ab eo pU- ^ 

mdenominationemconcifit^vta fentagono fentagona.ab txagono exago- Pjtmui. 
na^a quadranguU quadranguU^ trigono trigona^vt a b. 




mm 'vnciectma. 





Prifma cft figura folida quinquc planis comprchcnfa,quorum duo func 
triangula,nmilia qqualia,&: parailcla^RcIiqua vcro parallclogramma. 

Sufer hae diffinitione difjentiut Theon <^ Ca- 
fanusyfed prauaUt Campani inteileilus . Nam 
Theon jub PrifmatU nomine cunfta comfrehedtt 
faralUUptfeda.(jr fturesUteralas colunasyquod 
maxim} obeft futuris demonfirandts^uare farli- 
cuUrem Prtfmatis diffinitionem fumetes, Prifma 
effi dicemus figiiram foltdamtquinqMe fUnis tan- 
tum comfrehenfamy qnorum duo Junt triangiiU^ 

aquafimilia^^faratIeU.,reliqua verofaraiieUgramma^vt exemfU k^c. cr d f f Jint trianguU 
A F A E c lyfint pjrafieUgramma.patet ex dtffiHilioneparaiUUgrammt.,trtanguU a b c (y- d e p 
ejfe neceffaria aqualiajcilicet aquis ieneis contenta-crfaralieU cumfiatit exoppofttis faraiieUgra- 
morum Utertbus^^^ igitur ftmtlia^qua omnta neceffiirto fendent a fofilione trtum faraileUgram- 
morumjbutc fauet^o huius. 

Diffnrtto duodecima. 

Sphacra cft figura folida.vna fupcrficic comprchcnfa,ad quam ab vno fi- 
gno intus cxiftcrc,omncs rcda: linc? dudx funt arqualcs . Sph^r? autc dc- 
feriptio cft.circundudio fcmicirculi mancntc ciusdcmcticntc, quoad vn- 
dc ccEpit rcdcat. 

^upniam omnium folidorum ferft^ifimum eil Sfhara^ iffi duflicem non dedignamur confcr- 
re exfofitionemfriori etentm veramcius fiibfianttx diffinttioncm (xfrefiimm^cum diffintto admo 
dnm conittrtihtUm. PoHertori vero eius defiriftionem dtffintuimus, qua U^e dejcrtbendafit fUne 

UHm y 
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demoMpJKtfm.fitM Theoit ac Cam^nus Sph^r^fiUm defcripthnem , nott autem propnamfifh- 
Jiantt^ naturamtiepwxeriint^efcriptiom eam ijuam expeti/tma geometri^ fentetitia fifcepimm 
diffintttonem prxfectmus^u* quidem natur^ huim filidi perfeaionem^ea linearu ab vr.ico Jigna 
prodeunt li aqualitate^ac tnfuper vnicx iUius admirabilis faciet ^tjua indique flexione, tantafiler- 
tiafilidum concluftt^vt pcrfeclionis etus regularttas^uUa angulorumjiue laterumjrannra macu- 
Undafit ,fedin^abtlis tliius atern* ejjentt^ initio exituque carentis , aliquampr^ fi ferat imagi- 



tum. 



Difjinttio decimatmia. 

Ccntrum Sphcrx cft fignum in Sphcra conftitutum,a quo omncs rcda: 
adfupcificicmdud^funt ?(jualcs,&illud quod & fcmicirculi dcfcribcn- 

cis. 

Diffinitio decima quarta. 
Dimcticns Sphcrx cft rcifia linca pcr ccntrum ada,cx vtraquc parti fu- 
pcrficic Sphcrq tctminata. 

'Difjlnnto decimaquintak. 
AxisSphcr?cftdimcticns ilia quiclccns, circum quam Sphcra raouc- 
tur. 

Vt diffnitiones quafi partium Spher^ iuxta naturx earum ordinem dijponamus , harum trium 
feriem a Theone tradiiam lariare cogimur^vt quod prius nafura fuii^rius incedat ordtne : 2(am 
centrum priusfuit dimetiente ^cum enim per centrum agatur dimttienSjtd e/us ^ locum^cir «atu- 
ram indicat. ^xem vero prjtcedet dimettens^ cum dimetientium qua tn Sphera defcrtbt pojjunt, 
vnica ftt axis dinutiens^ea fcilicet <jua cjuiefctt^generalius igitur ejl dimettentis nomen^ axis nomt- 
nt quod ejuidem filius moius videtur effe relatiuum^ Dimetiens vero Sphera quantitatem induat 
enius eftfractpuumgeometria negotium. 

Diffinitio Jecimajexta. 

Conus cft figura folida tranfitu rcdanguli trianguli dcfcripta, manantc 
vno corum qu^ circa rcd^um angulum latcrc,doncc in idcm vndc lumplc- 
rat cxordium voluatur,& fi mancns rcda Imca ?qua fucrit rcliqu? circa rc- 
dum angul ura circudud^, rcdangulus crit Conus,Si vcro miuor,Arabli- 
gonius,Si autcra raaior Oxigonius. 

Campanus hanc fguram Pyramidem dixit rotundam^ attamen 
cum huius a Pyramide longe difet defcrtptio^necno cr natura ob eius 
regularem ejjentiam^videtur eam T heon refU feorjum diffniJfe.Hac 
enim vnico redanguli triangult motu, Pyramis vero planorum appli- 
catione difcrihitur.^uoniam autem Conorum tres diffinit Jpecies , re 
ifangulum fcilicetf vt ACt ^mhligonium veri vt Ktz^ Oxigo- 
niumautem vt a d b , Citm enim trianguli recfangult a c f latera^ 
fiiltcet cf manenSydrAf circunduifum^ntaqualiayaqualeserunt 
A c F c A p OMguliyper quintam primi^ dimidium effciunt anguli a f c reifi^er 5 2 .primi,Jtmi- 
liter drtriofiguli ttcipji Kfc ^quales, Totus tgitur a c e {quiad Coni verticem) reifus eji, eh 
quidemquodreda c f manens^ctrcunduna Ar(inv ji)fitaqualis. Si vero manens vtEtft mt- 
norcircundu^a k t^angulus a b b maior erit reffo a c b, per vigefimamprimam primi. ^are a b 
B F Conus Ambliq^oniusdtcetur.Stqutdemmanens d f fit maior circunducla a t^ngulus a d z{fer 
tandem)mtttor erit recle ac»^ proinde Oxigonius dtcetur a d b f Cotms- 

Diffinitio decima/eptima. 

Axis Coni cft mancns tcdz. circa quara triangulu vcnitur,Bafis autc cft 

circulus 
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drculas a reliquo latcrc aDguIum rcdlum contincntc circundudlo dc- 
fcriptus. 

*DtfJmtU9 Jecimao^dua, 

Cylindruscfl: figura folidatranfitu rcaanguliparallclogrammidcfcrii. 
pta.quicfccntcvno cius Jatcrc doncc inidcmvndcfumpfcrat, cxordium 
rcuoluatur. 

Diffinltio dccmanona. 

AxisCyIindricftmanensrc(5ba circa quam parallclogrammum volui- 
tur,Bafes autcm funtcirculi aredis fangulum redum cumftantc conti- 
ncntibusjcircundudisjdcfcripti. 

Ex hU hmis CjUndndiffimtiomhmcofiIiat.Cylindtum duobits circulu ^quMus ^c fcrillelU 
ymque facte curua coMtneri, cum*quales w qujuismotusparteparaBeU fmt rccJ^ ecscircm- 
los defcribemes. ^c tnfufer axisCylwdrt advtrafque bafes reclaerit linca. Namad.mnes re- 
{l4s eam tAngentestn bafi cUfcrift4sruioseffictent ^»guUs.SimtUtcr&Com4xtsadtPj,us baftm 
€4demdecaufarellAerit Unea. " 

Difjinitio 'vigeftma. 

Similcs Coni & Cylindri funr,quorum axcs & bafiura dimetientcs func 
proportionalcs, 

SimiUtudinem Conorum ac 
CyUndrorH fonit w proportio- 
me reCiarum , ex quibus ortun- 
tur.Ndm ex dimetienttbus ba- 
ftum oriuntur eorum foUdo- 
rum hin^ dimenfiones^fciUcet 
qux Inngitudmis cr latitudinis 
vice funguntur.Ex axibui au- 
tem reUquanaJcituryfciUcet/i 
qu-t fifbUmitatis locum ebti- 

net.CumigiturfueritfubUmitas t cConiad fubUmitatem^ t aUerius Coni.vt hcdimetiens{hoC 
eji ylongitudo (fr latitudo)ad d f dimetientem^Coni a b c o d i p erunt ftmtles. Haudfecm in Cy 
lindrts/ifuerit LsadKQ^vtHu ad o p, CyUndrt hluh <jr o%v %erunt JimiUs,vt latius 
fojihac dtciuri fumus. 




c » 





Diffinitio 'vtge/tmaprima. 

Cubus cft figura folida,fub fcx quadratis contcnta ba- 
(ibus. 

Diffmitio 'vi^ejimafecunda. 

Oaahcd rum cft figura (blida, fub o€to xquilatcris 
triangulis fibi inuiccra ^qualibus comprchcnfa. 



Cytm iif 
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Diffinitio yigejtmatertid. 

Dodccahcdrumcd Hgurafolida, (ub<iuodcdm<^uin- 
quangulis ^quiangulis, & ^quiUccris /ibiinuiccm^qua- 
libus comprchcnfa. 

Diffinitio 'vi^eJtrmnjtutrtA. 

Icofahcdrum e(l figura folida, fub viginti ^quilaccris 
triangulis (ibi inuiccm xquahbus comprchcnla. 

'Diffinitio 'vigejtma^uintd. 

Solidum parallclcpipcdum cft figura folida fub quadranguhs planis, 
quorum qu^ ex opponto funt parallclacomprchcnfa, 

Huic fauebuftt ftrt omnes de faraOeUpifedi natura loquentes. 

Difjmuio 'vigeftmafexta. 

Figura folida in figura folida infcribidicitur.quando inlcriptg figurg 
angulifimulangulos, autfimul fupcrficics, vcl fimul latcracircunfcripta: 
tangunt. 

Diffnitio 'vigefimafeptima. 

Figurafolida figurxfolidx circunfcribi dicirur, quando circunlcriptac 
figurxanguli fimul, latcrafimul,autfupcrficicsfimul, angulos infcript£ 
cangunt. 

FigurM pUnas figuru pUnu in/crihi ac circunfcribi diffinitionihus quarti docuimm , Cum aute 
4Sgef>dumfitdefoltdislonqeafUnkfigurUdisiantAiunatura,torum tnfiripttones paulo apUno- 
rum infcrtfttomhus difcrcpantes dtfjiniemus^tnfcrtptiones etentm {xque pUnirum^ cr foltdorum) 
ad reguUrium figurarum titntum inteiligentiam conferuntur ^lrreguUriumetenim infinita mul- 
titudojnfcribendt normam fra confufione refpuit.Cum autem reguUrium foltdorum Uterajbafes 
anguli^fitb diuerjis contineantur numerisjperjptcuum eft anguUs tnfcrtpta figurx angulis circum- 
fcripta Uteribus atft bafibus contungi non pojje quandoqut^ftd (jr quandoqut pofft , Eo auttm ordi- 
ne-yquo fimul tnttriorts anguli Uttr^ txttrioris tangant^-vel Jimul angulos^vtl equide fimul bafts, 
non t^mc omnts^cu fifius infiripta tanta multitudint angultri cartant qua ctrcunfiript.t ornatur 
Uteru.ji>Ajium aut anguUrum multitudine, vele contra. x^ttamen ea infcriptiont intertores exte- 
rurihus ftmtlipenitns cetafiu adharehunt.yfimiluqiie vacua excfjfuum eircunfcriptts relinqMent, 
vt fauente Supero decinu quinto oHenfurifumus./iUas infcriptiones ftmiUs(jr <tquaUs exceffiisnon 
relinquentes , irreguUres cffent^h eorum excejfuum dtfirepanttamyVeluti cum Cuhi Utera fecant 
hafiscircunfirtptiOi{abedriyacfluresaUereguUtam,infcribendinormamrefragrantes,SoLtsigi- 
tur rcgidares eas dtctmus, qua firmUs (jr aguaUsfigura circunfcrtpta rtUnquit exccjfus vndique. 

Clf 0 T^TT r M. 

J^Miam diffinitiontbus huius vndectmi , altqua tranjpofila , quadam vcro paulum ohfcur* 
ftut coiifufa^{i/ttto temporis vt arhitramur) tradiia funt^quam proxtmi Thtenis vocts tmttantts, 
iuxta vtrtorcm fiquentium theerematum tntelligenttam^c foUdorum conftderantesproprium^dtf 

finttiones 
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fintttones husdigefumM^vt ommfrorfus amhiguitate Jolute eoritm qu* fubfequufitur demonfra- 
tiomfaueant.,vt diffinitione quarla,fldntadfLwum inclinattenemfubangulo cbliquo ncn auicm 
tantumfubacuto dtfpttutimits^vt quondam foltdorum regulariu flanis consiruerM quilihei chli- 
quus non tantum ac utits deferuiretjiorum etenim ptanorum incUnattones^quandoque acutum rur- 

jusvcToohtufum oftant inclinationjs angulum. C^terum Prifmatisdiffinitioneniya Thecnefcri- 
ftam^heorematis demonHrandis ohfiHere frsnofcentes regulata methodo vallauimus . Poteramus 
quideminaarCamfani lUuddiffintre , fed folidorum demenilrandorum comfendio confulentes^ 
aquafimiltacrfaralULoffofitaeorum triangula citra demondrationis tedtiim cemferijfe Uta- 
mur.Sthxrxtnfufer diffimttonem^ defcriftionefcgregaHimits^veram Sfhar* fuhHanttam con- 
grua diffimttone tUuHrantes,TranJpofttas itemaliqiusdiffinittones^iuxta oftatum a natura ordt- 
nem dijpofutmusfigurarum demum folidarum tnjcriftiones a flararum tnfiriftione drfircfantes, 
iuxta neccjfariam folidis tnfcrihendis methodumdiffiniuimtss. .^luiaverofoltdo fars(lelefifedo 

feftus vtemur^on antea ah Euclide diffimto ,frefriam diffinitioKem contulimus, ne ctrca veram 
eius cognittonemjiunuantesyinte/hgendis theorematis hafttemus , infufer decimo quinto EucUdis 

futurcrefcriemns Tfftclem quinque tantum theoremata^CamfaHum vero duodecim de regularium 
corforum infcriftioneaccircunjiriftione tradtdijfe , quiquidem Canfanus {duodccimam demon- 

firins)adhasexflendjsfolidoruminfcrtftioneSyVigintioftarifroferttheoremata,qusib!dcmnee 
fefedemonHrartdehtlthusadmodumconcludcrecenaturargumentis. F.tfreinde eftata fuferejfe 
{yigtnticemflendis)theoremata oeio.J^a diuina clementt^ fauHo munere conjequtfidentes^ eam 
qua: totidem vigintiinfcribendisaut circunfcrihendtscoKgrueret melhodHm,btntsfcHremts ex- 
fonimus diffinitiemhus. 

9 . 

Propofitioprima 



Uncx rcdb? parccm in fubieao plano parrcm vero in fublimi cflc cft im- 
pofsibilc. 

Efio(fifieripo/it)linea a b c cuissspars Atfit injiUno aed, 

eiujdem vero reliqua parstcftt inJuhUmiJwcejiextra pU- 

Tium A E D, Dico A c G non ejfe rcitam^quoniam pUnu eH kid 
freducaturexaquaU perpUnum a e d re{ia a b verfus o^qux 

reifa erit , per quartamdtffinttionemprtmt^ K^haUquo jigno 

reila a b d qued fit c adfigvum c, ducatur c c.TriaguUigttur 

B c G exterior angtilus a b c , hinis quidem tnteriorihus op- 
pofitis eft aquaUs^per primt^^ igitur minor duohus redis, 
per.\'j.eiujdem,angulum ttaque efficiens Itnca a b c ,non eH rcila ,Linea itaque rcHa partemin 
fuhtecio pUno^artem vero tn fuhltmi effe eft impofiihtle, 

'CK O N IT y M. 




DemenHrarecenatur hanc Theonahinconuenientiy r r B ^ 

quod fciUcet dux Itnct concurrerent tn plHrihus fignis _— — > 
vno,qued non adhuc patutt tnconuenire : Nam htna reSIe a b b i /« plurihus pojfunl cencurrerefi- 
gnis 1 E nen autem fecari.St autem eas dtcamus vnicam Uneam^ollenm tnnumerahiles demonfirak 
dtfacuUalesJuper eadem recia plures conHituenteSyquod non recipit geometria oh demonHratio- 
num faciUtatemfed quandoque totam vntcam quandoque diuerfas ejfe eius partes , iuxta hypote- 
ftum varietatem fufcipit^e^ hac de caufa nolutt EucUdes illtfd excludere , Uneas fitlicet tn plurihus 
fignis centailum non admtttere./iec inter prtnctfta hutufmedi collecare ferntciem.Camfanus veri 
tam modtcum faruifendens demonHrandum , concludit htnds b d b o eidem A^tn direciumejfe 
menpcjje exdcctnutertiaprimi^qutdUcet aUquo Uhore , (nona theoremate jed a demcnHratione) 
tandem iUud exigt pofiit.T amen ex decima quarta faciUus exegijfet^^ia igitur neuter eorumfa- 
tis nobiffeett^ouant cogtmtir apponere demonHrationem. Praterea invno flano lineam vtlfafer- 
fciem effe intelligamus^citm hjec Unea vel fiferfictes tn eofUno infnite vndtque produih tnt aut 
t«tKtpt petertt in fubUmi vero,cum aUunde extra tdem tnfir.ita preduHum pUnum Jietent. 
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Propjitio fecunda. 

Siduxrcdqlinc?rcadinuiccrafccucrinc,invno funt plano, & omnc 
iriangulum in vno cftplano. 

Si/it diu reSl* Vme* a b d o fefefecantes 'm\,& ciiunEt* 
A G fidt triagMlMm a i cDtiO bmM a b vcm eodem effefld- 
no^c triangulum kictn eodem effe pLmo , S t quidem trian- 
gulum fit in eodtm fUnoJiine^ trungHlum conttnetes in tffo 
erunteodemflano , Velutiftrtes efjentix iffius triangultre- 
fhlinetySkvero non creddtur trtangulum ai o tneodemeffe 
fUno.Sedcius fartem aliquam efje tn fubltmt ^fiue extrafU- 
Hum. Eiio ttaque trianguli a i o fars a e c o extra pUnum^ 
reliqui i e cjequetur inde line^ i a fartem i r. ejjc infuhiecio 
fUno^artemvero f KtnfublimhtjModfertnofotuit ,ferfri- 
mamhuuisynecjimiliterltnea: i afartem i c mfUnOyfartem 
vero ccm fnblimi eJfe.7{o igitur trianguli a i o fars al iqua 

exra fuhieaum erit fUnum,fedin vno eodem fUno erit , crfroinde iffum trtangulum conclMdtn' 
/r/ A B D o A G reBa m vno erSt fUno.ldem fatehitft ohitciatur d i b ttijublimt eJJe.St igitur dms 
recialtneafe adinuicem fecuertnt^(^c. 




Commendandum eH cum dicemus duas line*s fefefecantes in eodem eJfefUno^lludfotentia no/t 
Jimfltciter a^u intelligi debere. Nam dut fe fecates linea^n diuerfisfUnis eJfefoJfunt.Sed licet in 
diuerfis effe fopnt , hoc theoremate nthilomtnus fer vtrafque eande fUnam fuferfciem duc ifoffe 
concludemus, qu^ vntca & foU eas ftmul concifiet: quare dtcens Euclides in eodem eJpfUnofraJe 
fert in eode conctfi fojfe fUno necejfarium fore^ltcet fer finguUs earum tnfnita ducifojiint dtuer- 
fa fUna:tUud tamen non ohefi quin hina eodem foueaturfUno. 

Profojttio tertia, 

• Si bina plana fc inuiccm fccuerinr,communis corum fcdio rcda cft Ii- 
XI ca. 

Sina fUna m oife fecent in Unea b D:Dico tT>efe re^lam : quodft 
non credatur,citm figna ^droin vtroquefint k^&o ifUnO,ex hyfo-^ 
thefi.fer ea figna duci bina reii^ m vtroquefUnofoterunt,ferfeftima 
diffnitione frimi:qua(a tota diftunfitua)aut vntcam aut hmds efjictet 
reiiMyftquidem vnicam reliam^ea communis feffie fUnorum refia ejl, 
vtfetimus.Si vere hmds reilas/equeretur hinas reffMfuferJiciem co- 
cludere, ciim ab eodem b erianturfigno , & in idem d coeant,contra 1 1 
communemfententUm^quodJierinonfoten:reaatgitiirertttx),com- 

munis fUnorum feftio.Si itaque hina fUna feinuicem &c. 

Propojttio quarta. 

Sircaalincaduabusrcaisfc inuiccm difpcfccnnbus,in comrauni fc- 
aioDc adangulos rcaos ftctcrit,&ad carundcra planum ad angulos rcr 
^os cric, 

Xe^a 
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Recta linea 1 1 dujbus reiHs a b o cy? inuicem fecantibus 
in f ad.tngHlos recios m communije&ione f jlet : Dico recfjm 
E ladpbnum (vtra/que a b c d conetpiens)reffamejJeipona»' 
turinuicemaqualesK^ be Db o t^coniuniHs k q> ob bd 
D A reclis.^uoniamdicimus reclam ztaJ omnes in pUno a o 

eam tanientes re^Um ejfcyfi alitiua ad quam e r reCia non 
credatur inueniri pofiit^eUo i r.rin plano a b o d, conneitan- 
tur 4t X vertice hypotenujfe velfubtendentes i a zi t » • 1 b 
xt z o:jequales igiturerunt Ki. vz m c^" c z,per /fuar- 
tam primi,fubtendunt enim aquales angiilos quiad t^aijuis la- 
terihuscomprehenfisfimiliter K i> aqaales crunt^^per 

eande 4 prtmi ,fibtendunt enim atjuos ad e verticem anaulos^ 
per I y primi^aquis lateribus{ex hjpothefi)coprehinfos?rriaH 
gulaigitur K z d ^b z c {acjuis lateribus contenta).tijuaUaac a/juiangvla erunt,per ofJauampri' 
mi ^angulus igttur k d zangule b g zaquus erit^itm infuper {ex eademoltaua primi)an^UiG b 
^J* E d A ( triangulerum^quis Unfis compofitorum) fint aquaUs,fiijuetur triangula o r t d b i 
duis angiilos duobus angulisfciUcet o e t ipfi d k 1 {ad verticem) e c t ipfi e d i {vt proxime pa- 
tuit) aijuales habentia,^ vnum latus e g vni fu(ex hypothefi) aquaU.ReUqua Lttera e r r ore- 
Uquis E I I D aquaUa habercper vigefimamfextam primi.Cum infiiper angulus b g i{hoc efi r oz) 
angulo K D i.{hoc eltipfi i d z)aquus fuerit.^O' aquis lateribus r o c r tpfis i d d z contmeantur, 
hafes 7. T 7- 1 aquaUs eruntyper quartam primi./juia demum e t t z ipfis e i i z reciis aquaUs, 

bafis E z communis ofienfafunt.ianguU z t t cr e i ( per oliauam primt)xquaUs erunt.^ qui tdeo 
{per 1 5 primt) re^ierunt^reiiaenim e x fuperreclam 1 1 conHituitur.-reciaigiturefi izadipfim 
I e r,^ proinde adquafiunque inplano a o b d /y>/iOT e z tangentes ,fimiliter refia ofiendetur. Si 
itaque re£ia Unea duabus reciis fi tnutcem difpefcentibus,(^e. 
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PropofitiQ quima. 




Si rcdia linca tribus rcctis fcinuiccm tangcntibus adangulos rc(5los ia 
communi coniad^u (lcccric^ipfa: crcs rccl^* bnc; in vno func plano. 

E/fo reHa Unea k b relios efficiens angulos cum tribus b c b z d b 
fuper earum contaHum, b ere&a: Dico recias b o b 7. b d //» eode ef- 
fe plano^quod (ialiqua earS in fubUmi effe credaturjit b g qua erit i» 
eodempUno cum refla K t^perficHdamhuius-.nam fife tangunt in a> 
quia vero pUnum refiarum a b b o cecurrit cum pUno ipfarum z b 
tntn i,eapUna extenfi fifi ficabunt^producatur refia kc in ^ifit^ 
pUnorum communis feCiio b i,qu* {per tertiam huiitf) relfa erit, at- 
que ia pUno reiiarum z b b d exiHens b i,efficiet cum refla Atre- 
ffos angulos{ per fecundam diffinitiontm huiits)eo quod { per quartam hutMs) ad ipfirum z b 1 D 
fUnum reciafit^cr ideo ad omnes eam in tpfo pUno tangentes reBa erit^ quoniatn infuper a b b o 
C^ B E funt {ex hypothefi) in eede pUno,fid a b e angulus relius oHenfus eU.,anguUts fimiUter a b o 
recfus{ex hrpoteft)fuit,fint autemineodempUno.Re^usitaque K b c reiio kbe angule minor 
effet^quodeffet abfurdum.jex decima communt fententia primi:non igttur erit c b rec7a in fibUmi, 
nec protnde reUquarum vlU,tres itaque reda b o b z b d /« eedem erunt pUno. Si erge recia U- 
nea tribus reflis Uneis.yCrc. 

NITVM. 

Ce^imur finem demoniiratiotus a Theonis demonfirate variareicencludtt enim Theon impefii- 
hiU efie dues anq^ulos aquos effefiue re£Ios.fitm fint in eodem pUno,Ucet 1 4 primt aUud concludat , 
fiiUcet non impof^ibiU e(fe,fedex illo fequetur tutius,eofdemanguUs tnaquaUs effe.,^ recios.,qued 
$mpofitbiUosiendttur,vt diximus^on autembtnaa reiiasadaltamangttUs reHos tn eodcm pUne 
efficere. 




EVCL. ELEMENT. GEO. 
Tropojith fexta. 

Sibinqrcd?linc?cidcmpIanoadanguIosrc<Stos ftctcrint^parallcl^ c- 
lunt ipf? rcdac Jinc?. 

BtM re£l* a b o d tlicui pUmo DttaJ angMlos rcElos exiJiatiDi- 
€0 reiiM A B G D faraiieUs effe.Comungatur reila BVyi» pUuo vero 
D B E aJangulos recfes ipji b d excitetur d t^pervndectmamprimi^ 
tju^aqualis Jecetur ipji\ b re&tt , coniuHctis a d a e b e, citm enim 
B D D E Jtnt tn eodem pUno. Reliqua »e in ipjo erit pUno,per pcun- 
dam huim.AEqualihiis vero a b d e communis ponatur b t>:AEqua- 
Us erunt a b b d ipjis e d d b. SedanguUi Jtques comprehendunt^ 
nempe reffos^x hypotheJi.BaJes itaque a d b i ( per quartam prtmt) 
aquaUs erunt.,^ia vero a d ipji » e ^ a b ipji d e ^quaUs Juerunt^communis occurrat k i.Trian- 
guU itaque a e b (^- a e d anguUs a b e e d a Jub xquis Uterihm cir eadem hajt cemprehenjos.^ 
*quos ( per oBauam prtmt) ejjictent. Reilits quidem cii a b h^cum Kitjit re£la ad pUnum mt,ex 
hypothejt^ refius igitur erit hOA.Et proinde reiia ivad re£fas b d a d o d reiJer ejfciensang» 
Us,vt patuit,docet tpjas tvadotiin eedem ejje pUno,per quintam huius. Nam b d <y- d e. hj- 
pothef^K \>veread\} i^ex demoniirato^G x>autem£di>i,ciimjitadii b i pUnum (ex hypethejii)re- 
iia^ anguUs recios cjjecerunt. Siquidem b d a d c d /« eodem Jint pUno, tu i^Jo erit a b reliqua 
triangult a d b , per Jecundam huius. ^uare itt eedem pUno erunt a b ^ c d C ^nguUs interieres 
adedfdem partes a b d g d b duobus re£its*ques ejfctunt^x hypotheji. Ipja itaque a b c?- o d 
(per 28 prtmi)paralleU erunt.St igttur btmt reHa Itne* adanguUs^a-c. 

Propofitio Jcptima. 

Si fucrintbin^rcd^Iincqparallcl?, aflumanturqucin ipfarum vtraquc 
contingcntia figna, pcr ca figna duda rcdta linca, in codcra cft plano cum. 
ipHs parallclis. 

S umantur in binis a b g d parattelis centingentia 

Jigna t & z:Dice reHam, per f z duHam^in pUno a b ^ 

G T>paralieUrumeJJe.^odJiJecusfieripoJitt,eslo re- 
HajkT per aliud pUnum. ^eniam ^drz Jigna Junt 
SHparaUeUrum a b g d pUno^er idem pUnum per 
eaquefignarefiaducetur^a quajtdifferat^iamperh z 

ducla,btnt reii* Juperfciem concludent in fignis ^ 

7 ^quod fiert nonpotefi^er 1 2 communem fentemiam. 
^are uonerit e z reilaiH^liokparalielispUno.Sittag^Juerint btnjt reiia linea paraiieU,c^c. 

Tropo/itio oElaua. 

Sifuerintbina:rc6lxIinc{paralIcJ?,alrcraautcm ipfarum alicui plano 
ad angulos rcdos fucrit,Et rcJiqua eidcm plano ad angulos rcdos crit. 

BinarumpiralleUrumreciarum a b ^ o d altera k b alicuipU- 
*p D b r Jitadrefies: Dtco reliquam c d eidem d b e pUno reliam 
<Jfe,per b d Jignaducatur b d, cuiin pUno d b e ertogonalis cFio 
D yi,per vndecimam primi^ qua aqualis ponaturipji k b, cemmunis 
verh B D. Sequetur binas a b b d binis e d d b aquaUs ejje. 
quidem cum anguUs xquos {nempe ex conjiruaione redos) ftijci- 
piant^bajes a D b E (per quartamprtmt) eJfctuntaquaUs.f>$iare 
AB tttpjtf^tt TiK^tquaUsfunt.CemmuHtsveroKiipJiseritba' 
fis.An^lusigiturK a n anguU e d a {pereiiauamprimt^ aquusertt. ReBus autem eft Kti^eum 
A tjit ex hypothefyadpUnum d » e reiia,in q»c b e ipjam k b tangtt,per feeundam dtjfnit. huius. 

Recius 
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Refhs itaqHt erit i d s^fibi ^qmlis.Recia igttHr e d duabits a d b d />i comtnuni contAclu n ad 
rilios ertgitnr. Ad earum tplur pUnum cr omnes eam in tfptrum a d b d fUno tangenies^ tffi 
B D reCis erit^ftr qimrtjm hHtHS.Sed in fUno tfftrum kd d Breperttur o u-.Nam acontin^enti- 
i>Hsfi^nis'h d pjraUeiirum a b o d ducia Auun eodem efiplano cum tpfis para/Ielis a b c D^^r 
prsfatam. Ad tpfimtta<ju* d o relta e d anguluM e d g redum efficit. Sed o d b re^ius efi ^per 
3 9 prtmi , citm a b d ftt(ex hypothefi)re(ius.Re£Ia tdeo o v(adhinas b d f. d reiiaincommuntfe- 
liione d exifieru)ad earum planum d b e <r7<i erit,per quartam huiHS.Si itaque fuerint bin* refix 
Itnea paralleUMteraautem,a-c. 

Vropojttio nona. 

Qux cidcm rcdxlinca: funtparallclx, ncccidcmincodcmcxiftcntcs 
plano,&: adinuiccm funt paraljcix. 

Sint reCije a b o d eidcm reci^ i z paralleU^on 
autem ciim ipfa eidem pUno infifientes: Dico ipfas a b ^ . 

o D adinutcem paralleUs efie.A dato contiugente ft- 
gno 1 in reiia ipfi hz ortogonales excitentuTyi r 

1 Kjfitlicet i T per pUnum paraUeUrum a b e z , c?* i k . r . — 

per pUnum paralieUrum o d e z .Recia igitur f z 
planum ipfarum i t i k rfi74 erit,per(juartam huius. 

Adidem itacjuepUnHm-ri%reci*erunt.^hz on^cr ^ k. ^ ^ 

cliauam hutS4s.,ciim ftnt ipfi b z parafieU, qux quidem phno t i k rrJ?* fuit.Si igitur dua a b o d 
r/</f /liLj^jff T 1 K recla fuerint^paralleU erunt ( fer fextam huitts) ipft a b 
reiia paralleU{non in eidem exiiientes pUno) o-c. 

C^f O NIT r M. 




G D. J^«< /^f^ r/</(r/» 



Data opera exclufit Euclides ab hoc theoremate idem pUnum. Nam fi liberam paraffeUrum hy^ 
fothefimeidempUno-reliauifiet^ambigua fnifiet huiui conclufto. Dicenti nanque^etdem parallelas 
tnter feparallelas ejfe .^ovHittfiet id quodtriqefima prtmi monuimtts^eo qubd quandoque fofiint 
tn reiiam cadere^ec tdeo fnt paraOeU^ hac ie caufa trtgeftma primi difiHniituam contttUmus (aut 
in reciumpofita) vt fibi conUaret demonlir&tio^ea qit,t tdem fefcehat pUnum. .^are tri^efimum 
iheorema frofrtx demonflrattom fubiicere volentes , affojutmus hyfothefi idem fUnum oftari. 
Ciim autem ad foltda ventuni eft., a quibm tdem fUnum ahfiulimus^ hac diuerforum fUnorum hy- 
pothefis:^concUfionem faralleUrum fihttnuicem fimfltcemac nuUi difiunlitu* ohnoxtam liherx 
frofert. Si autem obticeretur hutc qued trigeftma frimi ohiecimusy reiias in reiiam confitrui^ tum 
refragaremur hyfothefi^ qua diuerfa oftat pUnaJitneje nanque tn reliam confittuta alterifaralle- 
U femfer idem fofitdent fUnum-^on ergo dtnerft ineffent fUna^ contra hyfothefim^diuer/j oftan- 
tem.InfUnis itaque ,trigcfimx frtmt difiuniiiuam cohtultmus^aut in reclam confiilutx: In foli- 
dis vero dtfiHniiiuam detraxtmus , frofofitd fUnorum diuerfitate fimflicem conclufionem ge- 
nerante. 

Propofitio decimA, 

Si binxrcdxlincx {cfcinuiccm tangcntcs, adbinasrcdas fcfcad caC- 
dcm partcs tangcntcsparallclarfucrint, equaics angulos comprchcndcnt. 

Profonantur bin.t a b ZGfefi tangentes in z^quihus hin^e 
D b E z fefe tangentes in t ad eafdem partes t(jrt fint faralle- 
U: Dico tffis D B E z .tqualem angulum iffis a b b o contine- 
re.Secentur a b ct- d e aquales ^fimsltter b o ^ e z aquaUs. 
Subtenfis a o d x.jconne.xifque a o b b o x.£iHontam aquas 
^ paraOeUs KTi nf.adeafdemfartescontunguntKii be, 
Ifft.tquaUs<^faraIUU funt ,fertrigefimamtcrtUm frimi. 
Haudficils B E o z faralleU erunt^<^ frotnde a d c z eidem 
• B paralleU-i non in eodcm extfientes plano^adinuicem erunt 

Ni» y 
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para//eU(prr nenam fmius) (j xquaiespcrfrimam communem fcntentum.Eodem Jigrejfn a d cr 
c i xqu4s cir par.t//eljs^enmngentes a o u x re{fa^ar4//eUO'^(]Maleseruntfer eandem trigefi' 
mamterltam.Ly^iqKi a b b o ipfis d e e z ^ijuales,bafcs a o d z hahent /equales. Ipfe ttaque a»- 
gulum\ ncangulo d e z *quis lineis contento^jtquaUm /jabehunt^fer o£lauam frtmi. Jff^t igttur 
AB «GC^Du Bz Jtquales ctnttnent angulos. Si itaque bin* reclx linx fefe tangentes .^ad bi- 
. nas^c. 

ai 0 Ti^I T V M. 

Hoc theoremavim i/Lttam quodammodo perpeJfumJcnlimus.Cum enimpara//eUsfetanq^entes 
angulos concUdere xquales extra idem duntaxat fUnum finat, cogerc videtur theorematis hbcras 
facultJteSyad ea tanlum qu-t folidis congruunt,licet aque ad idemfUnum cr addiucrja eius Jerua- 
rifojiit decretumfecus decimjqttint* huius^cui necejfarie hic conuentt /jyfothejis, J^.ireabfiuli- 
mus a Zamberto has voces (in eodem no fuerint ^Uno) vt rejiituta libertate pUnu ^ folidis figuris 
hcc infruut tlieorcma.Cjtteritm quale reliquit Euclides vix ad nos deUium ambtgimits : AEquali- 

tas nanque tjnguhr/im non necefprio Jequitur hanc hyfothefim ama ^ b 

iorihus traditam, ^^inimh binas frofoncmus ( iuxta Theonis con-- 
firuclionem a Zamberto verjam) rel/as a b b c ^fe tangentes^a- 
ra//eUs cr ^qitales htnis d e i c fefe tangentibus^ec in eodem (Ji li- 
beat)fUno,attamenangulos a b c ^ d e o In^tquales conjiituent^ 
efi nanque b acutus^x vero obtufus ^fit igitur manca hyfoth.Rur- 
fus aliud confurgit obiiciendum^ quo feruata fjjfothefi ac concUfio- '5— 
ne aqualium anguloriim^ ntlnlamtnus abtji demonfiratio fara//eU- 
rum }hira//eUs aquales iun^eniium , ex primiy hoc tyfo in qiiouis 
faraliclogrammoihifariam Jecto , cuius alteraparsin pianovel fublimi, 
para//das a b b c binis d e ez confiituat^patet eas ^tquaies^ an^tiics 
aquos concludereynihilcm nus fi pdra/leUs tuxta demenflrationem )}uius 
A 3 d e fara//eits tungamus^ eifdem iungentibus reiiquas o ■ e i' lurt- 
gentes, fara/leias r:on ejfe cenfiat ^fictj^ ruit deTr.onfiratio. ^d hoc dice- ^ 
mus froducendas ejfe rec/as a b c b /» direliumcirca t,tumqHi ad 
vertice s angulus anguio abc offofitus, eide a b o ^qualts ertt^x 1 5 fri 
mi, ifqite tdem^per huius theorematis demonfirationem am^ulo de z 
/tqualts frobabitur.Bini itaqucAt c d r z^ eidcm offefito ip(i a b o 
jtquaUsyadinuicemeruntaquales.K^dtliudautem^ Hutusdefchum quo 
reBas a b b e/? tangentes^d binas tcje tangentes fara//eias cr <equalesfrofonimuSy non ta 
men Jtqyes angules cemfrehendentes,abeoeriri,quod faralleias comungentes ad ctjdetn partes 
(luxta. i ^ frimt votu)no cofulent^querHm obliti qut demenfirandam Itanc aggreji '1 funt ,/« hUc ce- 
cidere cafum. 2^s itaque huic obu^ centulimus farticula{ad eafde fartes) vt frofefitarS fara//e- 
Urumcontac7us,adeaJdemeartimfartesconfiitutHS,iungentes necejfario ex j ^ frimi,fara//elM 
&^tquaiesfiatuat,videmusnimtruml)isobic{iisprofofit,ts fara//elas^mutuos non emittere conta- 
tius ctrca eafdem fartes^hac demum arte consiabit conciufio demonfiratione fujfulta. 

Tropojitiofndeclma. TroUema i. 

A dato fjgno in fublinii,ad fubicdlum planum pcrpcndicalarcm lincam 
duccrc. 





Efie A B cfubieflumfUnum.In fuhitmtverofignum fit z.Ofortet * 
Um A B iflo x*dh%c flanitm ferfendtcuUrem duei. figne 7. ad 
redam a i{extenfam in fiibiefio fiano a » o) ferfendicularis agatur 
z ^^fer I zfrinti. ^x fiad a b c fiatutm reiJa fuertt.^ confequimur 
nftatum.SinminMsiffiK nadfignum ^infUno mg ad reclosexci- 
tetur B c^fer ixfrimi. A fignoautem x tnreifam a o ferfendicuU- 
riscadatz c.Inflano vero eoza figno b fara/leU iffi r o fiat e t,fer ^ 
jifrimi.x^ngMlus^ *oreauserti,ex29frimi^eoquodreaMsfit{exhyfetheJt)xQt.Ckmenitm 

A ■ 
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A t rt(los{cx hjfothefi)effictat ad iffiM b o b z K-tad iffidrum a o b z fUnmm{fer ^nartam 
bnius) cr ad omnes tn iffio fUno eam tangentes (per ficundam diffintt Muius) re£ios faciet. Sed e b 
in pljno B G B 7- cof/firucfj fiuit.Ad iffium e b igitur reiia erit k ii.Sed tnadic rcHa fuit confiru- 
ita.lpfaigiturk nad flanum s b g rech eritfercjuariamhuius. Et froindeiffi f ifaralleU x c, 
tidcm fUno a b o reCia ertt^ fer odauam huius. A dato tiaque figno z m fiublimtad fiubieHum fU' 
num A b c ftrfendicuUrem lineam i c duximus. 

Propojith duodecima. ProUema i. 

Ad dacum planum adatoincongnojincamrcdamadangulos rcdos 
cxcicarc. 



Efio fUnum a a^tum vero in eo fignum a yOfortet iam iffifUno adfi- 
gnum A ferfendtcuUrem conftituere. Suficifiatur contingens fignum ex- 
tra fUnum fiittj^ b, a quo{fer frafatam) in ko fUnum ferftndicuUris 
a^atur b c.Iffi autem b c ( fer 3 1 frimt) fer fiignum k faraUeU fiat a d. 
Cumautem b c fiitrectaadfUnum a g,*'.^ confiructione^ ad idemfUmim 
recta erit d Kitidem b g faralleU^er octauam huiMs. Ad dalum itaque 
fUnum Koa dato in eo fit^o K,lineam rtctam x> Kad anguUs rectoj con- 
fittuimus, 

Profofitio decimatertu 



Ad idcm planum ab codcm figno in plano auc fublimi rumpto,binac ic- 
€tx \\nex ad angulos rcdtos non conlHtucntur ad cafdcm partcs. 

• 

Sit fUtium A o tfignum vero contingens ineofito^ in (u 
blimiautem efto fiignum i:Dico adfUnum a c b afiigno o bi- 
nas re£l4snon fojje excitari,'nec tnfiifer afiigno t fiblimi ad 
idemfUnum binus reilasfofjedtmitti . J^odfi effenatur^ 
Sint frimum k ft^no o binx o c c e reft.t ad tdem fUnum 
A i.Iffit igitur faralleU erunt,exfexta huius.Sed (^concur 
rtnttn o^uod eft abfiirdum^fciltcet contra faralleUrum dtf 

finitione.Haudfiecitsfiiafiublimifiigno^Jbm-tdemitticredan- j i 1 

curto loadfUnum a o b rea^.N.im{ fere.xndemfexiamhuiu!)faralleUefient^&nthtlomtnus 
concurrerent tn i.quodfierinen foteH.2ion igiiurbmxabeodffig>*« autfiubUmhaut fUno extften- 
tt^d idem flanum relU conftituentur. Ad idem tgitur fUnum 4^ todemjig»9,&c. 

o N I r y M. 




T hecremativoces aliquas contulimus vt vtramque demonfirari dtctmus fiententtam ,ficilictt 
a fublimifi^no adfUnum,& a fUnifii^no ad fublime,btn.ts fimulfUno tidtm ertogonaUs non con- 
A:tu. „MAr\.m.^h,,ru*«iA^tu»,J,vfruutr^^^i,ufArTheo». autauidtm infuptr concludtt hanc 

hinesreilosangif 



1 neoremativoces aiiquas contuummsvi viramqmc ucmvnj. j- 

a fubltmi fitgno adfUnum^cr <t fUnifiigno adfiubUmeJbinM ftmulfUne tidtm ertog 
ftitut^uerumalttrum tantiim dixerunt Camfanus & T hton^ quiquidtm '"M''' 
veUtf crqumtam huiuscontra dectmamquartamfrimiJciUcttyimfofiibtltt(Jebi, 

Us ad idtm fiignum in todcmfUno confiitui. 

Trofofitiio decimaquartd. 
Ad quc plana cadcm rcda linca rc^a cft,parallcla func ipfa plana. 

* * Nn iif 
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AdhiriafiUntGi>&r ifitre^fa Imea a b : Dkepa- 
r^llelatp/a ooi ^pljnaejJe^quodftKO» ftnt faraUeU, 
vndique produffj altcubi concurreni. Concurrant igi- 
tttnn 1 T^«-f erit Itnea rec/a,per tertiam hutus^ i»tffa. 
I xfumaturconttngens fignum Y,,fer fUnumautemn g 
ducatur reiU a K^ffr fUnu verb z v.fiat re^a » K,5fw- 
ntam /is(ex hyfotheji ) ef/ ref/a ad pUna od (jr 'zt, 
tpfa A B recia erttadomnes re£Us in ipfs pUnis iffam 
tanzentesferfecundam diffinittonem huius.i^nguU 
igitur A B K B A K reclt erunt^(jr ideoparalleU erunt 
A K B K rei7it^f{rvigefmamo£lauamfrimt,cumfnt tn 
eodem fUno ferficundam huius^cr concurrent tn }k^qHod e^ abfurdum.No igttur alicuhi concur- 
runt o D z B fUna^uare paralleU erunt , per fextam dtffintlionem huius.x^d qu^ itaque pU- 
M eadem reiia Imea reiia eft^&c. 

CoroSarium. , 

Si rc£b linca vni parallclorum J)lanoriim Tc€t3 fucritjBt rcliquo rc6la crit. ?(am fi cum reli- 
quo refi* no» efet^ipfa adaltquam eius pUni Itneam angulum recio minorem efficeret^qu* quidem 
linea{pervndecimamcommunemfententiam)tandem concurreret cum aUquaaltertus pUni li- 
nea.quare tpfi pUna feqaeretur non ejfe paralleU^contra hypothefim^cum paralleU fupponatur.Si 
itaque reCia Unea vnt paraUeUrum pUnorum^^c. 

Tropofttio dccimaquinta. 

Si bin? TcGtx lincx fc inuiccm cangcntcs ad binas fc inuiccm tangcntcs 
fuerinc parallclx , non camcn in codcm piano cxiftcnccs :ParaIlcla func 
qux pcr ipfasplana. 

• 

Bina inquam re£tt a b b g fefi tangentes in %^ad hinas d e e 2 fefi ta- 
gentes in tjint paraUeU^fedno Jint in eodempUno-.Dico pUna qux per a b 
B G^&per D E E 2. paralleU ejfe:a contafht tpipUnum reilarum d e i per- 
feitdtcuUris agatur b \^ervndecimam huiusyper ftgnum vero i tpfis e d A/ 
E i inpUno D E z faraUeUducantur i t i li^er trigejimamfrinutmfrimit 
quoniamfaraUeU funt a b i t eidem e d,c^ adinuicem ipfa a b i t paralU- ^ 
U eruntjfer nonam hutus.in eM igttur cadens reffa b i anguUs a 1 1 t i ■ 
re^oseffictt^fervigefimamnonjmfrimiycitmreffafitexhypothefi bi ad 
pUnumy t KjiueDhz. SimtUtero/iedemusanguUs osi n 1 1 reiios ejje, 
refff/i ttaque i b ad hinoj a b b o reiia erit^ tdeo ad earum planum a b o 
re£Iaertt,perqHartamhuius.SedeademiiadpUnumt i k//«d f.i(exhypothefi)re£iafuit.Ad 
qu£ igtturpUna a b g d e z eadem i b reiia efiyparaUeU funt tpja pUna KtQ&DXZjper deci- 
mamquartam huius.Si tgitur bina recix Unex^&c. 

Coroliarium. 

E 

Dato plano pcr danim cxtra illud fignum,parallclum planum duce- 
r c. Efie pUnum a b c ftgnum vero h.rerjignum vero e tjjis a b b c Paral- 
lcU fiant c F E \^er trtgeftmamprtmam irimi.l^fa igitur o e e ifunt i» 
fUno o G iparaUeUtpfis b c pUno (per hanc) cum Jint tangentes. 

Propojim decimafexta. 

Sibina planaparailclaa planoaliquo diffcda fucrinr,communcs ipfo- 
rumfcc^ioncspacallel^ func. 

Bin* 
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Bina plaita a b ^ c t Jint paralULt^ipfj autem plana ficet 
flanttm z d i lijnjefltonthuj Cfu uqu-e erunt reltx li- 
nejt-fer tertiam huius:Dico tpfu i ecJ-d t reclas farallelas 
effe^i^Uod (i non cjfe futentur^oncurrant alicubi in k , ciim e- 
nim recta fiipponatur linea e z K.fars vero eius z e Jit in pU- 
»0 B Ay&reliciua zkin eode b a plano producto erit^per pri- 
Dum huius^ eadem caufa ^ i d k recta in or plano erit^con- 
current igttur k bc^ g -xplana^in figno n^contra fuppofi- 
tum^cum Jint^arallela^uodjieri HonpotestJ^n igitur con- 
current z e cr d i fictiones,inplano z d i e existentes, quare 
paraileU erunt . Si itaqtie bina pUna paralleU apUnealiquo 
diffecta^c. ^ 

Cor^Udriim. 

Si bina plana eidcm plano parallcb fucrinr,& ad inuiccm parallcb cruntjaut idcm planum 
cfficicnt. 

NamfipUna d o c h eidem a b paraUeU^on Jint interfipa- 
ralleUyipfa produHa concurrent^cr conuerffextx diffinitionis 
vndecimi^concurrant ino^ re£Iam: Dico g d c h ineodemeffi 
pUno: efio inpUno a b aliqua re&a a c-^per qua C" fignu e exten- 
datur pUnum fecas hina d o c h pUna^pcr reilds e d e i. Varal 
teUigiturerSt Ac de^ac i.hperhjnCfinterfitameparalle 
U no fiint d E E I ,f « concurrant ini.Ipft itaqne d e tiin rectu 
funt pofitJt^per^o prtmi^t ideo pUna d g cnin eedefiut pUno, ^ 
qtiodfi no effent^reil* d i pars d e effet in pUno d c:parsvero e i 
tnfublimi alterius pUni c w^qtiodfieri non poteH^er ^rimahu- 
ius.In eode igitur funt plano d g ^ c h pUna,fi vero nufquam 
(9ncurr.tnt,paraUeU erunt M c (^c HpUna^perfixtamdif/inttionemvndecimi. 

C^fOT^ITV M. 

Pracedens corollarium huic theoremati contulimus^futuris demonfJrandis admodum vtiU,quod 
enim trigefma primidtfcufumus in lineis , idem in pUnis hoc corolUrto deccmus^vt in foUdis expo- 
nendis eorum bafis in eodem effe pUno huii*s adminicuU fxpius oslendamits, ^ua re eadem necefi i- 
te qua trigeftma primi compuljijlifiiiftiuam conferre voUimus^vt fiilicet paralleUyaut cquidem tn 
eodem pUno degentia fint paralleUpUna veUti reftus eidemrect.tpara[IelM interfi aut parallc- 
Lu,aut redam eandem confittuentes trigefima primt diximuf. 

Tropojttio dccimafepthna, 

Si bin^ rcdV? linc? a planis quotlibct parallclis fcccntur,in cafdcm rado- 

ncs intcr ca plana fccabuntur. 

Sint bint reflt line* a b cDin quibufuis pUnis pofit^ , ilLts tamen fi- 
cent quotcunque pUna ftbiinuicem paralleU i t k l m n fignis ae b 
o z x>:Dico rectas a b ^ g d ficari inter pUna,vt Aiadh ii,fic czadzv, 
toniungtntur ag no t a uc (^cj. rett.e,quoniam trianguli a b g pU 
nuni^ficat pUna k l CT' i r per reiloi eccta c^paralleU funt e c ^ a o 
re(tie,per pramifiam , quare e c ficat reitas a b g b preportienaUs Aiad 
e BjV/ Gcadc t,per 2 fixti^haud fecusin trianguU c b d dicenuts.Nam 
illud fecatpUna k l m s,perreftus cz^ b D,quje tdeo^perproxtma) 
faraUeU fuerunt. Ertt itaqtie( perficundim fixti) ficat ocadczficGZ 
ad z vt,fidficut g c adc njic fuit Atadi b. Sicut igitur%. T.adi% ^fic e- 
rit{pervndecimam quinti)G zadzn. Siigitur btn*re(i* UnexkpUnk 
quet\ibet,^c. 
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Ham frotulit Cjm^nus in lineisfrfe tangtnttbus atit farallelis intetligi^T heonvero vhericrem 
froferens GeotNCtrix frMilum^in ^uibiifiis indefintte lineis intelligtt. VerMnt,tmen ittudvnMm omt' 
Jit,qHodfeciiones illt proportionalesyintelligi debeat inter plana comprehenfe. Nam fi line^ ipfa pU 
naprjttergredercntiir ^nonfequeretur ipjus proportionaliter fecari ,ob conttngentes earum extr* 
plana quantitates:quare huic theoremati contulimtts Lu voces intereaflana. 

Propojttio decimaoBaua. 

Si rcda lincaplanoalicui ad angulos rc<Slos fucrit, 6:omniaqu^ pcri- 
pfam plana cidem plano ad angulos rcdos crunt. 

Sit reBa linea a c adplanum b g re{}a:Dico omniapla 
na qujt per ipfam a c fiunt eidem b c^pLtno recta effe. Sint 
per reitam a c quotUbet plana e f c?" d i -ifcci aittem pla- 
num E p reliqum b o per reltam x. c, ipfi porro e c ih plano 
h F ad rectos e.xcitetur h hsanguli tta^ h e c a c t interio- 
resrecit erunt .ParalU igitur erunt a c h e reCIayperii 
primt,dr H E, re^a erit ad planum b c^er octauam huius. 
Bind itittur a c h e inplano t f duffta^ communi fegmento 
t c adangulos exijlentes^reliquo plano b g Jiint reffa,pla- 
numigitur e f adplanum b g reitumerit,per j diffinitit- 
nemhuius . Eodemargumento ostendemus planum d i ei- 
dem plano b g reclum effe duCt* per i parallela ipft k c inplano d i . ^uf igitur(per 8 huius) rr- 
cia erit plano b o , rectos faciet cum c i communi Jegmento: quare pLtnum d i plano b c rehum 
ertt.Stcque reliqua per a c ducta plana ipfi b g pLtno reita erunt.Sttta^ reCta Itnea pUno alicut ad 
angulos reClos fuertt^c^-c. 

Propojitto dcctmanona. 

Si bina plana fcinuicem fecantia plano alicui ad angulos rcdlos fucrinc^ 
& ipforum communis fcdlio ad idcm planum ad angulos rcdbos cric. 

Stna inquam plana a b ^ o b feinuicem fecantia into fnt alicut 
pUno A E recta : Duo b d communem eorum fecttone eidem pUno a e 
recJam ejfe: quod ftnan credatur^ exciteturrecta a d commum pU- 
Horum A b cJ" f>-^ ft^Ufttfirtogonalis d c tnpUno a z,per 1 1 primt^- 
fft vero D G communi pUnorum b c a t feCttoni fimiUter in pU- .--^ 
notoad rectos eriqatur d z:quoniampUnttm a b eli rectumadpU- \ , 
nHmAi^exhjfpothefi^^commtiniipforum fegmeto{y> K)anguUsre- 
ctosefficit c v),pofita in aUero ipJorumpUnorum.Recta tgitur c t) ad \ 
reUquum a e pUnum recta erit^per conuerfam j dtffinttunis hu- 

ius. SimtU argumento recta patebit 7. d ad idem \ e pUnum ejje^ ciim recta fitadoo communem Jc- 
ctiooem.Ad tdem igiturpUnum \ e atque idemin eo fignum ojfinj recta Unea c d z d angulos re- 
ctos effciMnt^contra 1 5 huius^quod fieri nequit:foU ttaque Bvad fignum d pUno a e rect* erit,nec 
alUvttj,Si igitur binaydrc. 

Tropojitio i/igefma. 

Si folidus angulus fub tribus angulis planis comprchcndatur,planorum 
duo quiIibct,rcliquo funt maiorcs (]|uomodocunquc fufccpti. 

Comprehendatur anguUss fiUdus qui ad a ,Jub 
iribus angulis pUnis bacgad dab.- Dicodues 
qHofitbel pUnorU reUquo matores eJfieStt inqtutm 
eoriimaximus b a Q.Adfignumautem a rectamj^ 
B A angulo D A a aquaUs ponatur b a h,per 2 5 pri- 
mi.Secetur iteipji a d aqualis a ik:perfignu BVero 
^ucatur recta vtrmque vjque ado» d g rcctMf 
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ip^fg^ fecas injignis b ^G^coiMnctis b d d g rectU.Cu afttednguU b a d b a e t^utles^ex hyfothefi) 
jHkxijHalibusu K ui^(^ commum KY^conclud^ntttrrectis^haftstV) be erunt{fer^frim)xqu,t- 
Us.Mjti4 vero trtdgitU b d c maiora funt bina b d d o reUquo b g Utera^er vigejimam prtmifed 
■ D or B £ funt aqualia.reliquum igitur d o reUquo e g matiu erit. Triangiileru igitur d a o e a o 
bina d a a o binis e a a o funt d^ua latera^ bajis vero d c baji e g maior. Angulus itaijtie d a o M- 
guio E a o ( per i y primi)maicr erit.-anguhis aute d a b reU/juo b a e aqualis fuit . itaque d a ■ 
D A o anguli,reliquo b a G{toto^matoriJumpto)maiores junf. muUo igitur maiores erunt reUijuo 
quoUbetyqut nonjit eorum maximusJi igitur foUdrn anguUts fub tribus^(^c. 



Propojitio 'vi^ftmaprima. 

Omnis angulus folidus fub planis angulis minoribus quacuor rcdis co^ 
prchcndicur. 

^u^oniam oFiendimus cuiufibet poUgoni laiera numero binario ex- 
cederenumerum friagulorum,in angula ipfius foUgont defiriptorum^ 
corolUr. 5 2 prtmi: hincque fequi duplum numerum laterum, (eu angu- 
lorum pr.tfati peUgoni^xcedere quaternario numerum angulorum re- 
ctorum.y angulis poUgoni dquaUum , qui quidemjtquus eU dupUf trian- 
galorum cum finguU triangula bines adbtbeant rectos,vt eodemcoroU 
lario lattus expefuimm. 

Sit itaque angulus foUdus qut ad K^quotuis angulis pUnis b a c c a d 
DAEBAO gab cemprehenfus^quemfuhtedat bajis b c d e g. Pyramis 
igiturerit a b c d b o.,per decimamdiffiniiionem huius. J^ot itaque 
Jiint bafis latera , totidem funt anguUim ad 'veritcem a continentia trt- 
4HguU.Sed quet funt trianguU,dupU numero Jiint anguU rectt a triun 
gulis contentt : cuiufiibet anguU etentm binis ^quipoUent rectisyper 5 2 
primi . ^uot igitur funt anguU recti a triangulit anguUtm \ conttnen- 
tibus, totus eif Uterum aut anguUrum bafis b c d e o ditplus numerus, 
Jed duplus Uterum aut anguUrumbafis numerus^e.xcedtt eiufdem bafis recterum anguUrum nu 
merumquaternario . Tiumerus tgitur anguUrumrectorum a triangulii an^ruUm a continentibus 
comprehenforum^quaternario excedtt nnmerum anguUrumrectorum ab eadem bafi b c d n c com- 
prehenferum.Omnes itaque anguU trian^uUrum angulum a fiUdum componentium^quatuer rertis 
excedunt anguUsJbafis b c d e g anguluJoUdu a fubtendentis.CiimautefinguUs ipfius bajis anqiiUs 
ceponant tres angultpUni filtdos an^uUs consiituentes,vt K eo abc gbc angulu (oUdum^ com- 
penentesficque reliques c d e o.- qturumhmi qui fupra bafimfiilicet a b o a b c relique o b c (an- 
guU bafis)fint maieres.yper vi^efimam huius:fequetur omnes quiad bafim anguUs triaguUrum an- 
gulum K confiituetiumfimul fumptos,anguUs bafit ftmul fumptis matores eJfe.Cum igitur omnes tri- 
MguUrumanguU angulos hafis quatuor tantum rectU excejjertnt: qui vero fupra bafim eefdem ba- 
JttanguUs excedant^maniJeUum efi reliquos qui ad k JoUdum angulum quatuer rectis minores fu- 
perefie^iim omnes tri^nguUrum an^uU fimul fumpti , anguUs bafis quatuor tantiim reclis excejfe- 
rtnt.Omnis itaque angulus foUdus fib planis angulis mineribus quatuor rectis conlinebitur. 
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Huius demtnfirationem quadampreUxitate prdter Theenem ampliare cogimur , is enim in tri- 
Utera Pyramide tantum demonJirans qu£ ad reOquorum Joltderum libertalem exquirebantur, 0- 
mifitiCampanus vero fitius,fed ebfiure paululum{cerollar.^ 2 primi)tradtdtt poUgenerum in trian 
guU diUrihutionem^quammemoranstndcmonsiratam reltqutf.vt quod trtanguU quolibtt ptlige- 
ne concipi cUbent.^nin oHendertt necejfartumfuiffe^ ^uopetittus huius theorematts pendet genera- 
lis demenfiratit. »-1 ' t c.>r*.-i.. .. ...1,, 
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Propojitio 'vigejtmafccunda. 

Sifucrinttrcs anguliplani qnorum bini reliquo fint maiorcs quomo- 
docunqucfufccpti, comprchcndantautcm ipfos acqualcs rcdbac lincSjEx 
conncdtcntibus rcdas lincas xqualcs , triangulum conftitui cft pof- 
biic. 




Siftt tres angulifU 
ni B £ T 4tqKalibu4 li- 

neU AB BO, DE BZ 

1. T T K comfrehenfit 
quilihet duo eorH re- 
l/quo fmt maiores . 
Conne^fant autem li- 
fieas ^quales re£l*,hQ 

D 2 L v^Dico ex ipfis a c d t i k conneSfentibm triangulum fieri pojfe , fitmantur bini mineres 
qui fint E (jr -t^a reflam t k fignumque eius t angulo d t z ^tqualis fonatur k t i, fer vtgefimam- 
tertiam frimi^pfi autem e z ^qualis fit t i^eliqua k i aqualis ertt iffi d z^er quartam frtmi^ qui4 
'vero aquales funt t l t k t i recld^ab eodemfigno t tffit in circunferenttam cadent^fer dijfini' 
tionemcirculijubtendatur itaque re^a l i. Triangult l k i hina Lttera l k k i reliquo l i fubteth' 
dente funt matora^er vigefimam primi ^quia vero matores funt ( ex hyfothefi ) hini d e r l t k 
anguli ( boc efi totus l t i ) reliquo a » c Jtquis laterthus l t t i iffis a b a c comfrehenfi , (jjr 
hafis LihaJiAG maior erit per vigefinumquartam frimi. cj^t uUh ^ x 
/^//*r maiores erunt hin* l k ki (hoc eii lx d i ) reliqua a g, 
tinjt igitur minores^reltqua funt maiores^quare fumfta non mino- 
res factlius reliqua erunt maiores.Ex tribus autem redis a o d z 
e^ L ie.^uarum du£ quxlihet reltquafunt maiores^triangulum con- 
fiituemus^er vtgefimamfecudam frimt. St igttur fuertnt tres an- 
gulipUniqiiorumhini,(jrc.^od fiij^i d e z l t k {hoc eB totm 
i t I ) hinu reliis fint aquales^qu* eorum fuhtendet circunferen- 

tiam^trculidimettensertt^vt l i^udmaioreFi quauis aliumanguUmfuhtendente ,qu£re mator 
erit L 1 iffa a G.,quemuis anguUmin circuUfuhtendente.At vero 
hinis L t K k t i duos re^ios excedentibus^ vt hoc exemfU vltimo, 
perjficuum esi hinas l k xxmulto matores ejfe quauis reliqua an- 
guUmfuhtendente a o^cumiffjti. k k i fint maiores dtmetiente^ 
qu.x maxtma esi omnium fuhtendensyfer decimamqumtam terttf, 
^uauts ttaque anguUrum propofita quantitate patuit exfofitum. 

iM 0 7^1 T y M. 





Theon hutus tantum frimam fartem demonfirat^um fctlicet bini anguli duobus relits min»res 
«xifiuntMUdquidemduflicidemonftratione ^mancam relinquens hutus theorematts inteUigen- 
tiam^quo ad foHremas trtanguUrummagnitudines.2{sm igitur genus huius docuit^fed tanti fie- 
ciem^uodmintmefufficit» 



.*TropoJttio tA^eJimAtcrtia. ProiUma 3. 

Ex tribus angulis planis fquatuor rcdlis minoribus) & qaorum duo 
uomodocunqucfumpti, rcliquo funt maiorcs ,folidum angulum con- 
ccrc. 

Prop 
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Trotottantur tres an- 
guli pLni B D H minores 
^futuor recits. Stnt item 
dsu eorum quiltbet reli' 
ijuo maioresy oforttt iam 
fxipjis B D H angulisfolt- 
dum angulum confcere. 
Centineantur ipji b d h 
Mnguliatjttis laterihus \ b 

BCED DF CH H lyCO- 

iunisbafibui KC ep oi. 

extrtbusautemconneaentibus a c e p o i triangulum{perprafatam)conJiituamtts % i. M.Esh 
autemreiljK c a/jualuiM,ipJivero e fjitaij.:ahs l K,cir k rec7a o i^ctrca l m k trianguli/ (per 
quintamquarti)defcribaturctrculusycutuscentrumjit ti^conuexis s l n m n k. /i figno vero m 
plano L M K recta excitetur n o^er duodectmam huius , quoniam anguli b d h qnatuor rectis funt 
minores^rect4Kt icipfisLti n MneceJfariomaioreserunt.NamJi aqualesejfentyaqualeman- 
gulumipfti. N M conttnerent,perauartamprimt:Ctmtliter c h i ipji m n k f. d f tpji k n t^cum 
vtr^que tnterfe aqualesfint^ex hypothefhjcilicet continentes angulos,Cr qna ex centro.Tres tta^ 
angulos B d H quatuor rectis {quiad n centru) xquales conftttuerent^contra hypothefim:non igttur 
funt ipftyK B B c ipfts L N N M aquaUs.Sed neque minoresipfis l n n w^a tntra triangulH l n m 
caderent^cangulis qui ad n matores angulos efficerent ,per vigefmamprimam prtmi^cr id pro* 
ftereaquatuorrentsmaieres:nam {percorol/arium 1 5 primi)qutadcentrumomnesanguliqua-^ 
tuor reffisfunt xquaUs,quod rurfus obftaret hypothefi.Matores ttaque erunt a b b c tpftsv n n m, 
qu^excentro.^ relio itaque a b quadrato^totlatur quadratum re{l^ l n, reltqut {per corott.^/^, 
fe.xti) Utus reperiatur,cut aquaUsponatiir reHa n o connexis o l o m o k re£iis. Ciimautem re- 
(Iak tpofiit quadrata ex l n n o^ngulus verb ovh{ex conftructtone) rectus fit yfequetur re- 
ctam L o eadem qnadrata{perquadragefimamfeptimam prtmi)potentem^ipfi ,^ b xquaUm ejfcfid 
ipfi\.oaquaUsJ'untfinguUofi o\i,spjivero KtftnguLetc ed df oh h uStnguU igitur ip- 
farumvo 0% oufinguUsKt bc ed df gh HiaquaUseruntuttqui rectisM l lk km 
quaUsfuerunt reltqu^t a c e f o i.TriaguU itaque o m l a c t^aquaUs efficient anguUs l o m 
Cr K i c aquis Ut ertbus contentts^per octauam primi^^ac eodem argumento l o k ipft e d f ^ k o m 
ipfio H^aquaUsJieriosienduntur.Trestgituranguli 1.0 m l o tCtko wpUni ,propofitis tribus 
£quaUs,ad vnumfignum o coniiituuntur^non tn eodem exiftentes pUne, cum o in JubUmi(Per ce- 
ftruH ionem)fuertt ^anguliimque folidum conftituuntiper nonam dtffinttionem hutus.Extrtbus ita- 
que angulis pUnis quatuor^crc. 

ProUxam admodum extenuat hutus demonsirationem Theen^circa diuerfitatem fitus trianguli 
X 1 n(fitUcetaut centro tntus,aut tn Utere^ut equtdemextra consiituto)valde Uberans^ quodex 
fefat patet^cum ex hypothefi emnes comprehendentes anguUs fuerint aquaUs pofitay necefium ertt 
aUeriearum acircunferentia adperpendtcuUrisverttcem coUocata,reltquM ab eademctrcunfe- 
rentia ad eundem verticem duclas aquaUs fieri, quauis arte fiat trianguli dtjpofttio^ dum tamen in 
circuU defcrtptum fueritAuxta hypothefim. Omnes etenimrefU tUareBos anguUs aquisUteri- 
bits,fciUcet ea qn^ ex centro & perpendicuUrt contentos fubtendunt.^are necejfnrto aquaUs^fer 
quart am primi erunt. Et proinde quauis trianguli dijpofitionefemper pyramtdis vertex,Jiue folidus 
angulus centro circuli bafimcontinentis perpendtcuUriserit^obt;ypethefimaquorumUteruman- 
guUs dat os continentium^ vt igitur tantos euttemus anjra&us, breuttrcm eenattfunius afferre de- 
moniirattonem, 

Profojttio ingejtmdqudrtd. 

Si folidum parallclis &quadrangulis planis comprchcndatur, qui: cx 
oppofico ipfius plana firailia arqualia funt,& parallclogramraa. 

oo ^ 
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Eilo K^zifoliJnmpLtnis ao zb ri Ar^^oz p4- 
talleUs cr quadrangulU comfrchenfum : Dko qualibet eiut 
A B r E pUna oppofita^ejje Jimtlia^qujlia p4r4//clogramma, 
.^uoniam hina pUna a t d z para//ela Jecantplanum a g, com- 
munes eorumfec/iones a b ^ d o funt para//eLt^per decimam- 
fextam huius. Similiter quta eadem plana kt (j;-vt i fecant pU- 
nnm a i,para//eU erunt a i d ^^Jic^ omnes oppofitx quadriU- 
terorum rtS/* par/t/leU patebunt. id propterea finguU pUnA 
quadriUtera (^rparaUelis oppofttts reHis comprehcnjj^para/le- 
logramma ernnt ^per trigejimamfextam diffintttenem primi. 
Cum mfiiper bin-e a b a i Jejc tangentes.,binis d g d e Jeje tan- 
^entibus Jint para//eU, non autem ineodem pUnOffed in op- 
poftis^nzuli B A 1 c?" G d E Jiint ( per deciniam huius) xquaUs.Sed ipjos angiiUs conttnentes rec/* 
B A A I funt oppofitis rel/is o d d £ *quaUs^er trigefimamquartJmprimt. Bafes igitur b i <^ c b 
{exquarta primi)aquaUs erunt^ac trianguU b a i c d e aquianguU cr-tqualia. Triangult an- 
tem B A I duplumesi a t para/ieUgrammum ^per trigeftmamquariam primi. Similiter Cf ipjius 
c D E dupUm eyi d z oppojitum, 4quum eji igttur a t /£/? d z oppofto. Haud difimtli argumento 
eiiendemus reliqua para//eUgramma oppofita dcqualia ejje. Sed cr jimilia^ cum b a a i latcra iflii 
G D D t Uteribus Jint xqualia,erit hAad a i fcut c\> aJt> t^qu-t ctrcum aquaUs anguUs paraOe- 
U^rammorum a t cr D 4 oppofitorum^ qud ideo Junt fmilia^er primam difjinitionem fexti. Ipfius 
iiaque folidi a b x e pUna oppofit4,fimiIi4y aqMalt^^^par^Uelogramma ejje osiendimus. Si itaquc 
foUdum paraUelis quadrangulis pUnts^c^^. 
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Hanc demonl/raturus Campanus idempr^tfert demons/rationi,quod folent incertarum profef 
fonum interpretes dij/rahentts propofiti fententiis feipJ,tsnon toUerantibus ^ ab i//arum etenim 
natura hoc theorema depromptum ejje arbitramur. Nam citrn id quodfieri non poteji ab exempUri 
fthi propofitum viderit^fiilicet folidum fub paraUelts planis comprehenjum^producere paraUeU eiut 
oppofitapUna^eceJfartoparaUeUgramma^percipit humfmodi falfam inteUigentiamadveriorem 
ejje reducendam^quapropter ab hac orditur voce^quicquid dicant alij^qux patuU teiiatur eum non 
eiusfuijfe jcnteniu, qua ab Euclide ad nes{non incorrupta ) deUta efi^ attamen folidum para//eIo- 
grarnmum impropne denomtnans verum para/ielepipedum ejfe hac demonfiratione concludere 
conatur.Theon 'vero {vt fspiiis^particuUrfvtitur demonlhandi forma^vt tantum para//elo- 
gramma ofiendijfe arbitreturfi ex paraUelis oppofitis pUnis^contenium fuerit folidum^ vnde iUud 
abfurdumfequeturexagondSyO(fogonM^(jrquafiibetpariMm numero UterumpoligonM Jpecies,p4- 
ra//eUgrammadicipojje.Et idcirco folidum ifiud{quod tandemparaUelepipedum dici reperietur) 
pUna oppofita,ex4gona^of/ogona,(jr alta plura mtntmc para//eIograni»ia rectpere, quit fequentibus 
theorematts immenfa producerent dtftdta. .^jiare l eritatem geometricam tantiim ajfe^antes, 
arbitramur hoc nufquamvfum fuijje EucLtdem, vt per ea qu4 fuhfequentur ,perjpicu} nofcemus, 
pranofcentesprimi diffinitiontbus para//eIogrammi diffinitionemnonantea dtffinitam cofo- 
iunximuSj a qua para//elepipedi in folidis orta efi forma^cutus rurfus diffinitiorem ( tuxta verio- 
rem Euclidis fcntentiam) huiusvndecimidiffinitionibus copuUuimus. ^luod quidemhoctheore- 
mate componendum fub hy^othefi paraUeUrum quadrangulorum ^fcltdum aliquod cUudentium 
prcpofnimus, vt inde necejjario ori^ntur oppofita eius Utera paraUelogramma aqualia, cui injitper 
contulimus fimtlia effe iffa para//eUgramma,vt amplior euadat geometrta facultxs.^futuris demon- 
ftrandts. Si vero Theonis cr Campani hypothefim recepiffemus Oc/ahedrum Icofahedrum,(^ Do- 
decahedrum {quam abfurcU) faciUhutus concUfioni ac quamplura aliaadaptare UcuiJfet,quod 
vitandmm monemus, 

Profojitio 'vigejtma^umta. 

Si folidum parallclcpipcdumplanofcccturjparallclocxiftcntc cisqux 
cx oppofito planisjcrunt bafis fcdioncs intcr fc,vt folidi fedioncs in- 
tcc fc. 

Prof 
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TrofOHAturfolietum ittejuam para/ieUpi^eeiuni a t d r quod fece- 
tur flxno t V farallelo txiftcnte tpjis a r t u optofitis planis : Dico 
ejfejicut Madn bafis fe(ltones jic wad \ t joCtdt jetltones ^po- 
nantur re^a tpfi m dquales quotlthet tn reffum e a a K^alt^^. 



1^9 



item paraHelogramma a c t l l n. Et exinde produllts diqualt- 
busparaUelisperficianturfolida a P t o m o^^totum c s foltdum 
componentia.^oniam paraUelepipedumefi^ex hjpotheji)^ t d r, 
ejuadrangnla erunt crparaUek b t r g oppofita planaptr z j dif- 

fnit.hufiinEt iHfuper{ex pr*fata)*qifaltafimtUa(jrparaUehgram- 
ma erunt. Cumautem a r e v t d paraUclapLina^plaKO fx fe- 
centnr^paralieU erunt a b e \^er decimamfextam huiits. Et ideo 

paraUelogrammum erit a i yfimiltter parattelogramma erunt^n 
V G crv f.J^ia vero ^quales funt rciix ea a k a b Kc.cf 
*quos angulos conttnent^citm fint paraileU,per vigefimameciauam 

prtmi^ aqualia ( per primam fexti)erunt paraiielogramma a i a c, 
Crftmtlia^ eadem legc ^qualia ofiendentur ejfe tf bvctkp fe. 





7 




B 




y 


c 


r 














r 




C 

c. 




Tpr 0 









j / / J r j ^ w w V • ■ >■ -vs^ n mwr %i w wm t9WWW9W\ r ^ M mmwmwrr M»^^ir*»« avrvw rwm f^WW 

ius.) Haud ficiu fimilia (y^qualia osttndentur e o t o m foUda ejfe.Totum tgitur t k p v 
jolidum aque muUipUx tft folidi b a r v , quotupUx eH e c pUnum ipftus a i pUni , fciUcet qiiotu- 
pUx eU E K rf/Zrf 1 a. Eodem patet argumento totum n v aquc muUipUx ejfe tpfitts t \',quo- 
tupUx eii N 1 tpfim t uSciUcct quotupUx n e rrc7rf t e. Si tgitur e c pUnum excedii, ^qi/atur, vel 
deficit,s ipUnoy/eUdum e i>(quauisfac7a muUipUcatione)excedityiqitaturyVeldeficit .foUdo e 
.^atuor itaque fiint magnitudines a i i t pUna (jrAV v t folida,quarum prtmx (jr tcrtu aque 
muUtpIicia^rtc vUnum cr ep folidum^vna excedunt .^vna jcquantur^vcl jimul deficiunt ^ab aqu^i 
muUipUcibus fecundx (jr quarta^i t pUni (jrvt joUdi, qux fucrut i n pUnum crjoUdum i c^. lu- 
xtaquamutsmuUtpUcaltonemdu£iis,fiafUcesigtturearumKi ad\ tpUna,eandem habehuntra- 
tionimqiiam k\ ads t fiUda,per quintam diffintttonem quinti. Si itaque foUdum paralleUpipe- 
diimpUno^C^c. 

CorolUrtum primum. 

Si Prifma plano feccnir parallclo cis qua? cx oppcfito planis , crunt ad fc Prifmatis fcdio- 
ncs, vt bafis fcdlioncs ad fc . Namhafiumqu* paraiieUgram^tfunl( pervndecimamdiffinitionem 
hi*iits)jefiiones,paraiieU^rammx fimtUter erunt,per decimamfextam huins^cum pUKumfecans 
oppcfitis fit paraiielum , CT infuper *quianguU . J^are fi ipfis bafibui(produ£Iis reciis^^ fimiUs cjr 
xquaUs addantur bafesy vt dtximns in paraiieUpipedo^ent ab ipfis ficlionibusjimiUa quotuis Pri- 
fmata,vt quamlihet Prifrnatis fe^ionemyquauts miiUipUcatione du6lam,per muUipUcium bafium 
Cr ftilionum communem excejfum, <equaUtatemy vel defe^iumyad quarrdihet aUam p6iionem eam 
feruare quambafis fe^iones inter fe feruant rattonemycademarte doceatur,ex quinta diffinitio- 
nequintt. 

CoroUarium fecundum. 

Solidaquonimbina planaqux cxoppofito funtpolipogona,fimilia,a£;qualia,&parcllcla, 
rcliqua qux ncccflario crunt par.nllclogramma.PlanoparallcloipfiscxoppofitopIanisfcdla, 
habcbunt bafis (cdioncs ad {c,vt folidi icdioncs ad (c. liiudenim mantfefium ofiendttur. Nam 
hutufmodi foUda tn Prtfmata fecantur, qux commune vnum habent Utus, axem fcilicet reflam It- 
nfam quxper baftumoppofitarum centra ducitur.Sluare quot bajibus paraiieUgrammis concUden- 
tur oppofita poUgona^ totidem Prtfmatis componetur totum iUud foltdum. Nam ea poligona in to- 
tidemjbntlia diuiduntitr trianguU ^per vtgefimamfexti,qu^ Prtfmata defcrthunt . ^ua quidem 
Prijmat* (per prscedens coroUarium ) fefiiones bafium fedtonibus proportionaUs efficiunt.^ua- 
re ( per duodecimam qutntt) ficut vntus Jecitones adjijic erunt tottus fecitones ad fe. Horum foU- 
dorum infinitxfunt jpecies,iuxta varutatem poUgonorum oppofttorumy (jr paraiieUrumy quapo- 
Ugona angttUscircunfiantiumparatteUgrammorum pro fttusdiuerfttate mutant.Sed hac propofito 
nuUaartcebeffepoJfuntf quintdemfemperfequaturjquod ojUndimus, Ciim femper paraiieUgram- 

Oo ttf 
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md fint qM circunftant fUn4. 

Conliariumtertium» 

PrafatafolidacxPrirmatiscompofita.plano parallclooppofitis planis fcfta,adfcfuntvt (c* 
ai \cxiiccs.7iaadfefuerHt bafes^u^ adfefunt vt reciafuperqmhus deguatferpnmamfex- 
ti^citm fmt ^aralUlogrammajqu* reiUfunt VrtfmatHm vertices. 



Tropofith yigefimajixta. 



Prohlcma 4. 




Ad datamrc(£tam linca,4clquc in ca fignum,dato folido angulo,xquuin 
folidum angulum confticucrc. 

ReSia linea data fit Kt ^ad datum in ea fi- 
gnum K^conflituendus eftfelidus angutus da- 
to folido qut ad d aqualis^qui comfrehcditur 
ftth GDZ GDEED zfUnis quctuts angulis. 
quonum ipfi onz odeedz non fint tn eo- 
dem planojfer nonam diffintttonem huius. A 
relta d e <^ contingentt eius figno e in pLtnit 
reffarS o o d t perpendicularis agatur(per 
vndecimam huius)^ c .In ipfis porro d c d t 
fumantur contingentiafigna cr lyCoiugan 
turque cdco cz geez. K^dre£lama» 
tem A iftgnitmque eius \^to angulo o D x^qualis confiitaatur b a t,per 2 5 primi,ficenturque i- 
ffisMGV) z^quales kz k r.Rufus adeandem a zfignitmque eius a dato c d c angulo aqualispona^ 
tur B A H,/» pUno B A \feceturvero ipfi d c tqualis a h.l^ ftgno vero h ipfipUno b a f operpendi- 
cuUrts excttetur h \,per 1 2 huius, qu* aqualis ponatur ipfi c t^oniunBts i a i b 1 f h b h f; Dict 
anguUm folidum qui ad a *quum ejje et qui ad d .quoniam aqualts esi angulus b a h /// o d c^ tt- 
tustAV toti G D i,ex hypotheft,reliquus h a p reliquo c d z aquus erit,per 19 l^tnti: qutavero*- 
quales a b a h a f, recHs d c d c d 7 perconftrufiionem.Bafestgitur b h h f haftbus c c c i 
^quaUserunt,perj^primi.^(niamitemreaau i e cfuntrea^adpUna^K r od z^*/riH a 
iHBiHP,;7f^/T<,/,ECD iCG icz,funtreeit,perfecundamdtffinitionemhutus.&i^eo^qualert 
fed&aquisUteribuscontentifciUcet i h b/^/f. c c c^i h a tpfi^coaciuTtp(if.c x^ajesttaque 
\pereandemquartampr,mi)L ia r,,hajLs.o ..t> ^z^quaUserunt:fedtrtaguUrum k^^^ 
L^,duoUteraK^K[duobusr.o o^,&iafisni hafi o. funt aqua ta.Angulttgttur. ki &Gr>2 

o. \r . I ' r I . ..^•i^.,li,iru*n\ KV %i>zhindUteracrbaJesJunt^quales,cr 
(per2prtmi)luntaqHaUs.(rrtmilttertnaguurum\Kf ^o^" , ; / • 

)\. j \ I ■' I .Jh,. yttaMtaauaUs fuerunt(exhypotheJi)reltqui%K9 

(pereadem)an(ruh\Kf&i\iX*quaUserHt.K^tqHtaqm»Kij \ ,.■>' , 

c D z:an^ultt^turpUnt .k..k\\k ..pUnis o d z o d e e d z -'^r;''^^* " muUttHdtne& 

magn.tudineMido%utadK&^effictHn^^^^^^ 

H^diffnttLemhuiHS.^ddatamttaquereaaml,neamadqueinea,&c 
Hacdetr,gonisan^uUsfoltd,sdemcnftratafolumfuere,vtq^^^^^ 

f,unt.NamomnepoU^onumtntrtangHUrefolutdixtm^^ 
tr.gontangHUfolidtfacieaUHStrigonHsangHluscon^^^^^^ 

UfpoUgonos foltdos componentes,pUni fuperaddtpoteruntjonecreferatur optatus angulHsfo^ 
iidHs. 

Tropofttio 'vigtfimafeptima. Troilema 5. 

Exdatarca:alinca,datofolido parallcicpipcdo fi milc &fimilitcrpori- 
tura folidum parallclcpipcdum dclcribcrc. ^^^^^^ 
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Preponatur ex data 

ffiJa A B , dato o D folt- 
dg paralleUpipedo jinti- 
te dr jimdner pojitum 
defcribendum ejje . Ad 
reihm a b cJ» jifnum e- 
ins A angnlo jilido c jt- 
qnalis angklns folidus 
conjlituatur a a t Kj^rr 
prxfatam , erunt igitur 

x^uales anguU plani b ^ 
K-xtpfi^Q 1 KiLipfiioi^CiKxipfiici. Fiat autem{per i j fexti}pciit ECadc i,fic tKad 
A KyficHt o \ad Q x,fic\per eandem)^ nadKX. Ertt idcirco aqua ratune (icut m oadc z,fic^Kad 
A ttper 2 2 qumtt.,jubipfis a b a k parallelogramum fiat b ^k^ub kb k^ vero b t^fub kt kk. autem 
T K.Similia igiturerut b k ■ t t k paraUelogrammayipfisi iiizi parallebgrammis^perprtmam 
dtffinitionemfixtt:ipfisporro b k bt t k eppojitaquadranguUpara/Ieladejcribantur^du&isparal 
ieltf, qujc fint i, t l k l z^per corollarium i j huius : ipfi oppofita erunt parallelogramnia fimilia 
^equalta^folidum k l confiruentia,per 24 huttts.raraUelepipedum ttaque erit k i,per 2 5 diffinitio- 
nem huitu ,&ipfiQi} paraUelepipedo fimile cum confiet ftmilibm cr totidem tlanis ^per feptimam 
dtffinttionemhiitusfimtliterqueefipofitum^er ea qii*diximiu fuperprima dtfftnitione fexti^ciim 
ad eafdem partes aquales producat angulos. Ex data igitur reffa linea Ki^dato foltdo paraUclepipe' 
do o v^mtlefimilitcrque pojitumparaUclepipedum K vdefcripfimus, 

Tropojttio 'vigeJtmnoEldua. 

Si folidum parallclcpipedu plano fccctur per diagonios eorutn quxcx 
oppoficoplanorum/olidum fccabitur ab coplanobifariara. 

Secetur filidum paraUelepipedum k b per pUuum c d i z, 
eonfiitutum indtmetienttbus c 2 ^ d i pUnorum sf cry/^op- 
pofitorum: Dtco foUdum k b perpUnumc d i i bifartamfeca- 
rt. Citmenim paraUelogramma fint b e t a qm* ex oppofito ( per 
2 4 hutus) fimilia (jr aqualta . Dimettentes o z d i btftrtam 
ipfa ficant^er ^^primi \&proinde totum k b folidum tn btna 
Jecatur Prifinata^fctltcet gbiitd^oezia d,^? r vndeci 
ma dtffinitionem huius.J^* Prijmata fimilibus paraUelo^ram 
mis cr aqualibus con^iant^fer 2 4 huius, cum bina jint btnis op- 
fofita , reliquum vero commune pcans^trianqulifque ftTmltbus 

aquis , nempe dimtdiis fimtlium (jr ^tquarum bajium oppofi- 
tarum^per 2 o fixti . Ipja ttaque bina Prtfmata fiint{ per 8 dtffinttiotie huius)fimilia & a^ualia. Et 
proinde totum K^folidumper pUnum c d i xiJoinatU* dtfcernens Prifmata) bifariamfeclumeH.Si 
itaque foltdum paraUelepipedum pUno fecetur per dtagontos^&c. 

Tropojttto 'vi^ejtmanona. 

Supcr cadcm bafi,& fub cadcm altitudinc folida parallclcpipcda confi- 
Acntia,quorum ftantcs funt in cifdcm rc^his lincis,inuiccm funt arqualia. 

Sint inquam bin^t filida paraUeleptpeda kit z(jr 
A I K v.Jtipcr eadem bafi a ^confiituta^&fubeademal- 
iit:idine ( fciltcet paraUeUrum) b o cJ* t x>,quorumfo- 
Itdorum jlantes ( hoc eii quatuor folidi Utera in bafim 
cadentta^vt kz gd bt lm filtdt k TjC?" a i c e b k 
i. N foltdi A K ) fint in eifdem reclis lineisjiue paraOelis 
ft vet K v>:pico eafiitd* kt&kil ejfe aqualta^^uonta 
(ex diffnhipne paraUeUpidi & vtgefimaquarta hu- 
Uis)f4tetflanaoppofitaejfefimiliaaqualiadrparaUeUyaq4l4lft$ iiri^AU /pfi gt(^ k,» fffi o 
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redKHipfiK sfiper eifJem bafi& verticc ( fer trigefiTHjmcjuintam primi ) ^qnum esi , cemtkuni 
abUto trapenio a i. m i rehqua ttungula n m l i i a funt ^tfualia . SimtJiter & reliqua s.rtdr 
E ooerutitiriter fe^qualu,&pr44tis,namhafesbajibusfuerut}t^quales,quarum6ppofit* ^qua- 
libusangulis&iateriiitsclaudutitur^perfarallelepipeJeru conJlructtonemMna ttaque Prifmat€ 
KTB LMNCT-EDO AZi {fimtUhus triangulis & para//elogrammis multttudine & magnituiU- 
neaqualibu4^compofttay*qualia erunt^eroilauamdifjinttionemhuius.Commune autem euadda- 
turfoUdumtnterbafes^K n n comprehenfum.fequetur totum a b i k para/leleptpedumtoti ABn 
aquum ejpyhoc csl a t, ipfi a k folido.Super eadem igitur bafi&fub eadem aUitudine^&c, 

O Ti^lTV M. 

Stantesdicemusefequatuorre£tas cuiujlibet para//elepipedi ^ angulos fuprem* & infinu bd. 
ftum coniungentesy qux qutdem iuxta foUdorum diuerjUatem angulorum ,aut perperuliculares 
in bafim,aut equtdem ad obUquos cadnnt angulos ^cum autem hoc & fequentt theoremate foli- 
dorum co/latorum eadem fupponatur bafis JantesttMiiifeifum esl in eifdem para//elis adbafim 
degere^nempe ad duo hajis quxque latera.quiaverodiioponunturfoUdaJupereadem bafi^acea' 
dtm aUitudine^bpu foUdorum fuprem^ bafes4tuerfifituco/locaripo{funt.7iam cum fint tquS' 
Us & Jimiles ( ex viqefmaquarta huius) autinier eafdem para//eUs co/locaripoffunt, tum quidem 
fiantes in eifdem para//eUs fiue reStts Uneis offe dicentur in vtroquefoUdo^cHmfciUcet hinafuppre- 
marum hafiumLatera eifdemfoueanturpara/ieUsficonuerfo htna eadem laterafupremarum hafium 
etfdem reiJis fiue para/leUs non contineantur^nec fiantes tpfis laterihus contunnx^in eifdem rec/is 
■ aut para//elis ejfe credentur.Hac de caufa f/antes eafdem refias Uneas pofitdere inte//igemus , ciim 
fupremarumhjfiumlatera{hinaJaUem)recfisUneiseifdemcontinehuntur,quodfHppoKit hxc vi- 
gtfimanona.In eijdem vero non ejfe reHis citm nu/Ia bina fupremarum hafium latera eifdem reUis 
claudentury& i//udfupponet proxima. 

Propofitio irigcfima. 

Supcreadcmbafi &fiibcaHcm alritudinc cxiftcntia folida parallclcpi- 
pcda,quorum Itantcs non funt in cirdcm rcdis lincis, inuiccm func xqua- 
lia. 

ConjO/uantur foUda paralUlepipeda a B z t a b i k 
fuper eadembafi a b,& eademaUitudine {parallelarum 
AO zt) quorum fiantes AZ od bt luJiUdt at & 
Ai cs iK itifoUdi Atiiinonfint in eijdem re^tt 
Uneis : Dico ipfi abzt & abik foUda efie aquaUay 
ciim fuprema propefitorum felidormm bafes z t cf ' * 
fmt w eodem plano ex hjpothefi aUitudmis :produca- 
tur recia n i vfque ad re^am xd inc\ & wr vf 
que ad reeiam kb in n,i^t &f.B cencurrant in 
v^coniunitis c A p o Y,n&ovre£iis:qHeniam enim 
aquaUs eslreaaox ipfis k^o c tpfii* lyCumfinlpa- 
raUeU,&puraHeUsceniunefx,P'rcenfiruc7ionempa- 

ralUUptpederii.xquaUaerunt ov&i^ ^pbna,&tffisaquumerH xx^eademcauja^jed&aqutate- 
S!aU,pervif>efimittonSprimi,ciimfintexhypothefi,ineodempUno.SoUdiiigitHr ABZ^ 
f„^J^^^^f,pUu$4Comprehenditur.,habentfiantesAX gd »t \.vi,&ac op brc^lo 
tn etfSem reltis a 6 p z cJ- b l r ^A.lpfa igitur abZtc^abck foUda {per pracedentem)funt t- 
quaUa^aMdfecusoJlendemusfolidumtdemAzcifoUdoAZ\M^aciuumeffe,ciimeorumfianteSAC 
G P » » I- o A I o » » " \.sfintin eifdem re£lU AtNCcfoB k p^rr eandem/olida ita- 
/7«rA»XTC^-ABiK( eidem a n c r foUdo xqtiaUa efienfa) adinuicem erunt aquaUa,per cemmm- 
nem fenttntiam.Sufer eadem igitur bafi,&fub eadem^c. 

Propoftuo tri£ejimaprima. 

' Supcr jcquis bafibus folida parcllclcpipcda cxiftentia & fub cadcm alti- 
tadinc.inuiccmluoccqualia. 

Pref 
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PropoKanturjt/jHdles bafis{la 
men ad tntiore inteUt^tutm om- 
mno difitmtles )\ebf adhc, 
/jndrttmvnum ctttnjefiie bttis in 
esndem reftam (ocurrant a t d, 
acbafis A B A ii,tntdempUnum 
(ex vigeftmafipttma hktui) fnper 
ijiiihMs folida paralleleptpeda e- 
iufdem altttudtnis consirH&a effi 
fiipponantur: Dico qitod fuper k b 

fiUdum, ei quod fiper a h folido 't/juum effe, Per fignum hipfihc parallela fiat e c ,^*.f fi extra ha* 
fim A B cadat.producaturrefia h c in i. .^onutm paralltlogramma fiunt a b a w-yper 'vigefimant- 
quartam huiiu^t^utlatera adinuicem erunt trtanguU aci £GL.£r( per quartam primi)aquian- 
anguU (iraejualta,ac{perprimamdiffintt.fextt ^ 4 etufdem)fimtlta. Super ipfis tgttur triangulis 
erecia Prtfmata etufdem altttudtnis cumfolidu ex k% k nAqualta fimilta erut^er ociauam dif- 
fmttunemhuiut ."^am concludMMur fubfimtltbus pUnismuitttudtne crmagnttudine aqualibits. 
Commune ipfts addatur quod fuper a c l e foUdumfequetur quod fuper a e o c fiUdum, aquum effe 
ei quodfuper a e l 1 fiUdo. Cum autem aebfc^adhc pUna {ex hypothefi) ftnt ^tquaUa, ^ abU- 
tnm A G abUtt a l aquum fuerit. ReUquum b i reUquo o d *quum erit. Ertt igttur ficut ko ad 
ctyfic adti {netnpe aquaUs ad .cquaUs) Sedficut KGadovfic fiUdum quod fuper Kcad ftU" 
Jatnquodfuper Q D^ervigefimamqutntamhutus,ficaturentmpUnofuper n e para//eU eppofitt/t 
Sicut^fimtUterALad^i^cquodfuperKiadquodfiperBV.Eritilaque {pervndectmamquinti) 
ficut quodex a c {yel a l ftbi aquutn)fiUdum,ad quod ex ODfic idem quoa ex k g vel k l ^ad quod 
exi B fiUdum.AEquaUaigilurerunt(perficundampartemuon.e quintt) qujefiuper g d b i foU- 
da . ^tbus .tquaUa addtta fctUcet quod fuper KoipfioD, quod vero fuper ki ipfituTota itaque 
qua fuper a h CT fiuper a b fiUda erunt aqualu, per communem fententtam . Super aquis igtturjta- 
fibm^c. 

' CoroQarmm. 



Superarquis bafibus folidaparallclcpipcda cxinentia,ad fc fiint vt vcrticcs. Namfiea fece- 
tur pUno para/ieU bafibus, erunt ad fife^tones v t bafium feHarum felliones , per vigefimamquin- 
tam huius. £1»* fintones baftum ad fe funt vt Ulera feu folidorum vertices,perprimam fixti.SoU- 
da igitur ad fe erunt vt verttces. Si vero bafis fint difi imiUs, tdem continget , ex coroUario vigefi- 
maquint* huius^uod tn fimiUbm ex vigefimaqutnta oHenfium eU. 



NITVM. 

.^ia Campanus hanc fiat parc} , Theon vero proUxe admodum demonUrarunt ,demonHratie- 
mealia hoc idemoHendimus^ua foUdorum tantism bafies pre figura obtuUmus,eo quod tamfiuper ea- 
dem bafi quoquo fie vertant ftantes,para//eUpipeda aquaUa ejje diximui,fub eedemfafitgt0,pro.xi- 
me prafatis. ^are per bafium cornparattones tdem oHendifle faciUm apparuit eadem fuppofita al- 
titudtae. 

Tropofttio trigcftmafccHndd. 

Sub cadcm alcitudinc cxiftcntia folidaparallclcpipcda,ad fcinuiccm 
runcvcbafcs. 
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Sintbim folida parjUelemetia gd fub ea- 
demaUttudtnc exiiie»tu,jctltcet c d e b ; Dico ejfe 
vt hafis G c adbaftm a ^ftcfolidnm ovad (oUdum a b. 
Froducantur relljt t a e i reitum ^ad rectamque 
A I aqudc parallelogr.immumipfi o c in anguU h a i 
(^perqnjdragefimdmqHintamfrimi)conJiituamt*s^H i: 
Produ£lis vero b k ^ reUquis faralleUs dultis fiant fa- 
rallelogramma oppofita , <jr exinde foUdum h k fuper 
bafiu icraUitudinei x^aquianguUigiturerunt fiU- 
da H viiper decimam huius , cum omnes Unea (jr 
plana ex oppofito fint parallela. Sed aquumerit h 
lidumipfi c D foUdo^perprafatamJub aquis bafibus 
H I G c ^aquaaUitudine i k c t>^x hypothefi. EH 
autem ficut h i bafis ads^ bafim^ic h k foUdum ad 

foUdum,pervigefimamquintamhuius.Secaturenimtotum h b pUr.o k Tt.parallelooppofitis.Sed fi- 
cutHv^ad Kific Gx>ad idem k n,per fepttmamquinti. Sicutigttur H \{yel o c fibi *quaUs)ad kit 
bafesfic c d 4</ a b foUda. Sub eadem igitur aUitudine exijientia^drc 

CoroUarium, 

AEqualiaparallclepipcda ciu(3cm alcitudinis asqualcs hahcntbiCcs.Nam fi in^quales haie^ 
rent tnaquaUa ejfent,per hanc. Et /tqualia aquM bafes habentia eandem habehunt aUitudinem, 
Nam fi maiorem haberent., excederent tcqualu , qu^ eandem habent: Si vero minorem^ defcerent 
tanto ab eifdem aquaUbus. 

\ Trofojitio trtge/imatertia. 

SimiliafoIidaparallcIcpipcda^adiDuiccm in criplafuacrationc Uccruni 
fimilisrationis. 




Proponantur binafiUdaparaHelepipeda k i 

G D fimiUa.vt JciUcet a e e t e i Jint fimi- 
Usrationuipfis c z z » z n .• Dico ipfius k b 
foUdi adov> JoUdum ytriplam effe rationem 
ratioms k e laterisad o z latus, extendatur in 
re&a K^in iHyfit^ e K^qualisipfiG ZyVel h d, 
acihini fit^ E L ipfi h x aqualis, t e vero in 
ii fit£ tuipfiui aquaUsyJub ipfis autem s k 
E L e iAperficiantur parallelograma^ (jr exin- 
deparaUdepipedum^dufiis paraUeUt ,fit^h r 
o ii.JeUdum,quoniam foUdorum k^& b? an- 
guUplaniqui ad verlieem e funt aquaUs,fei- 
Ucet Kii ipJi}iiVii.,(Sr KhT ipfiKnM,acihr 
ipfi L E M, aquiangula erunt Kt & fiUda, 
quiavero ctrcumaquaUsanguios nui ad e U- 

terafuntproporttonalia,ex%ypothefi,cumfint ^ ^ 
'equaUalater/busfiUdiov^quodfimslefuitpo 

fitum foUdo K TifimiUbus parallelogrammis defcrtpta eru»t./u proinde ftmiUa tpfaK%^%t folida» 
perfeptimamdiffintfiof>t^^'t***ffimiUa vero (jraquaUa erunt f f o d foUda. Nam ^quiUterd 
adinuicem(exconfiruffione)ac eidemK b aquUnguUyaquaUa habent pUaaitotidemque numerOy 



\1 



fer effanjmdifj^^""^"^'" ^^'^"*^-Sub reilif item% t. ek perjictantur para/lelogramma,cr du' 
ifisparaffeUsyi ^ncludatur fiUdum \.v:fub re&is veri e i b t e k fiat non fecus foXidum paralleti» 
fipedum^c:cimautem{exhjpothefi)proportionaUs fint K'^ ei i -t reflis h ti hx H%,ipftprt- 
fortionaUs erunt ( per fipttmam quinti) reflts e k b t e m , ipfis ( ex hypothefi ) aquaUbus pofitis. 
Erit igitur Ktad&K ficut itadtL ficutque Tiodt Uyfed ficut Aiadt Kfic paralieUgramma a i ad 
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1 K^f r primdfn fexti.JicHt vero i tadiujicix/ids. v^icutque -x ^tdhtAjic-T %ad%w: erunt i^i' 
tur ( per vndecimam quintt ) Kiadinvt \ x4d1. wvtque t k rf</ k m pUna:fed ficut ai ad 
/eSyficKzad e c fiUda ( ferfroximam) fueruntficMtverofimtUter itiadK L^icidem icad t p, 
ficutque r Kadx. mJ/c tdem tvadi T.xontinua t^ttur ratione frofortiondia erunt a b e c l p 
E F felida.,perfeftimamdiffnitionemqutnli.rrtTKumitaquc a nadquartumh f triplam habet ra- 
tienem quam uiem prtmum Kuad fecundum e Q^er decimam diffmitionem qutnti ,ficut aute fuit 
frimum h^ad fectmdum icfic fuit frimi latm Mad quarti latus g k. Solidum igttur ki ad fili- 
dum e p triflam habet rattonem quam latus K^ad latus e k limilis ratienu:(y igttur eandem habet 
A zado D t riflam,quam K i latus ad cz latus,cumfuerint{exhyfotheft)aqualia(jrfimtliait ^ 
G D.Similta ttaquefolidafaraOelefifeda^^c. 

i 

CorolUrium. 

Si quatuof rcdbe concinua? proportionalcs fucrint,crit prima ad quartam ficut quod i pri- 
ma parallclcpipcdumadidquoda fccundajfimilc fimilitcrquc dcfcriptum.ivr'? frtmaadquar' 
tam trtflam habet quam ad fecundamfCjr quod a frima fimtliter ad td quod a ficunda, ofienfum eii 
habere trtflam quam latera rationem.Si quatuor tgitur reHa^c, 

Vrofofitto trt^ejimaquarta. 

^qualiumfolidorumparallclcpipcdorum rcciprocxfunt bafes altitu- 
dinibus.EtfolidaparallcIepipcdaquoru bafcs ahitudinibus funt rccipro- 
cxjfunt a:qualia. 

Suffonantttrad frima fartis difcuf 
fionembina faraBeleftfeda^K b o" c d <^ 
feaqualia:Dico eorumbafes K^ado oftc 
fe habere recifroce,vt earum altiludines 
cuadK i-fint frtus tffie o m Kiad bafes 
recia.,quontamaqualta funt {ex hyfothe- 
fi) foltda.Ji bafes aquales fint , aquales e- 
runt 'verttcesy^ e contra^er coroliarium 
trigefimafecundjt huius ^fic^ recifrocCi 
tiameandemhabentrationem.,cipnfinta- 

^uaUs.Si vero inaquales fint bafisjnaquales erunt vertices,^ e contra.fer tdem coroUariumftni 
igitur inaquales bafes ac verttces.^iuxta fofituMyquontam inaquales funi bafes (y- altitudtnes., efio 
bafis maior k e iffi o Ojpquetur altitudinem iffius o d ( qu* fit o m) effe maiorcm iffit k \^nam mi- 
nor effenen foteH,cumnecettaaqualis effi fofiit ,eo quodmaius effet k t^fifer maiori bafi)iffo c d, 
fer trigefimamficundam huius.rj^i ulto tgilur maius efiet idem k b iffe cvficu minorem iffa a x 
haberet altttudine.£luare maior ertt c m altitude altttudine k \,ifft itaque k 1 aqualisfonatur o c, 
fer ftgnum vero c fecetur folidum o v^duile farallelo tffi o o flano^er cerollarium 1 5 huius^que- 
niam fub eodem vertice funt kb^oc faraf/eUfifeda^adfe erunt vt bafes,fer trtgefimamfecudam 
hutus.Sicut igitur Kvadco ficefifilidum Ktaao c^fcd ficut k b ado c fic {f^jeftirram quinli) 
Moad idem o c^itm ftnt a b <^ m o,Aof ^ d c aqualiajficut itaque Ktadc o bafes^c uo ad co 
folida.Efi autem ficut Moadco folida,fic uiadci bafisfertrigefimamfecundamhuiusficut ve- 
rotii.adc ificMcadco recJa^fer frimam fexti.Stcut ttaque ( fer vndecima qutnti) uiadcL, 
aut s\oadc o^aut Kiadco bafesfic rectfroce Mcadc G^ vel k 1) altitudines.Jd fecundam vero 
fartem fuffonantur Kiadoo bafis^vt m o adK i vertices,^ vt frtusfiat c c aqualts iffiKiy erst 
idee Kiadco ficut cuada cfidvt Krado ofic (fer trigefimamfecundam huius) k b adc ofetB 
9edemvertice.Sicut itaque cuadccfic Kzadcofilidaffedficut cuadc cfic{fer frirria fcx- 
ti)ui.adcL faraUelogrammafecque^fer trigefimamficundam huius) uoadco fiUda^cut tta^ 
Aaadco feltdafec u o adidem c o^jquare aquaUa erunt uo{heceIioD)dr kk feUda^fer nonam 
(quinti,quorum quidem bafes Kf.adco recifrec^ fuerunt aUitudinibus ucad M frofertienales: 
\^EqujUitmtgiturfeUdorMfnf4raliefif(dorum^c, 
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N JTVM, 

Hdc demoilydU funt 'vbijlantes funt bafibus ferpendicuUrei , tum tdem neceffe accidit , licet /« 
'vtramuis partem incUfientur^fer 2p(jr$o hutus : nam ea folida folidis reElangulis eiufdem verti^ 
cis femfer funt aqualia.Si itaque fufer frofofitorii oxigoniorunrvel ambligoniorumfolidorum bajt, 
re£fangnlnm fub eadem altitudtne conjlruatur folidum^qu* fufcr reCtagulo demonUrata fiint^ reli 
quis fffts ^tqualibw conuenire manifeHum erit^citm maxim* e*dem numeant bafes ac iidem verti- 
cesjquorum tantum agimus negottum. 

Propojttio trigejtntaqumta. 

SiTucrincbini anguli planircdilinci xqualcs^a quorum verticibus ad 
fubJimc rc(5t? linc? du£tx CntjXqualcs angulosalccrum altcri comprchcn 
dcntcscum lincisangulos pIanoscontincntibus,infubIimibusautcmrc- 
dis fumpta contingcntia figna, a quibus pcrpcndicularcs in plana corum, 
qui in principio anguloru ad:x fucrint, a pcrpcdicularibus ad angulos con- 
iunftx icO:x, cumlublimibusangulos a-qualcs comprchcndcnc. 

Sint hini flani anguli reililineiaquaUs b a c e d z, duca» 
turautem ab tfforum verticibu* a ^ d extra eorum fUnum i» 
fuhlime^hina re£i<t a i d m , *quales anguhs cum iffis a » a o ^ 
D B D z yfitlicet B A I angulo E D M .• angulum vero i a c ifft m d i 
comfrehendentes. In fublimibus autem a i d m , flana iffo- 
rum anguUrum BAO^BDz,i contingentibus earum ftgms 
ferfendtcuUres mittantur i l ^ m n , comunclis LANDin fU- 
nis iffirit Mcettm: Dico auguhs lAidrMvseJJe ^quaUs. 

maiori reCiarum a i d m {qu* fit a\) minori d m aquaUs ab- 
fcidatur a t, Per fignum vero tiffiw faralUU fiat t c, iffit igi- 
tur T c recia ent ad fUnum ZAO,fer oHauam huius . Nam ei- 
demfUno re£la fuit i. ua figno c ad reifds a b a o ferfendicuU 
res ag^tur c b c c :afigno vero n ad reSias d e d z re^* n h 
ni^coiunnistG bz tb tg mb quonUmre^a eBr c 

adfUnum a b g , quod ex a t aquum eji eis qu^ exrc cA^fer 
47 fnmi^ quod vero excA tquum eis qiu ex co o a , quod 

igitur exAT <squum esi eis qu* exrccG c A:eis autem qua extc cc ^quum ejl quod ex t cfer 
eandcyquod itaque cxat nquum ejieit qu^ext c o A.Reiius itaquc erit a o t anguUufer 48 fri 
nn.Similtter citm quodex a t eis qu^ exrc c a *quumfit , quod cxca autem eisqu^excs b a, 
fequetur quodex a r aquti effe eis qu.t exrc c b b a. Etsauiem qu^ exrc c b dquum erit quod 
ex r tfer 47 frimi.J^od igitur exAr ^quu erit eis qua exrv. b a, ideo re£ius erit,A b t ang» 
Itis haud fecus reili oiiendetur anguU d z m cJ-d e m eJfe^nePe reiia fuit m n adfUnS d e i,quM vc 
ro binorum trtanguUrum Ar c d m T^duo anguUduohus funt *quaUs.,fiiUcet t a o m d z, exhy- 
fothefi^^ A o t D z m reiiiyvnumque Utus d m vni a r(ex hyfotheJi)xquaU. ReUquus anguUs an- 
guU , ^ Utera Uterihus <equaUa erunt, fer 2 6 frtmi: eodeatvumento aqualU erunt , ^ ftmiUa fa- 
ritertrtanguU a t b d m e. Rurfus quonUm^quaUs oftenf^funt a b a o iffts d b d 2 ^anguli 
b A o E D z C« hyfothtfi) xquaUsJoafes b c ^x{ex quarta frimi)aquaUs erunt^ ac reUqui a b c /- 
£/7d B z,c^ AGiiffinzi. anguU^quaUs , reUquus igttur b c c reUquo e z n aquus erit . Nam bi- 
lUDiti (^AGc toti reifi fiterunt . Eadem caufa reUquus o b c reliquo z e n aquus erit , ciim rc" 
Ui fuerint a b c d e n teti^cumautemdquaUsfint b g ^ e z,trianguU b c o b n r{fer 26 fri-. 
mi)xqitalM erunt ac *quianguU,re^^ itaque b c c c binis e n n 2 aquaUs erunt. ^uare triangm 
A»ACB D N E duo Utera A t zc duohusvt. b ti aqualUhahentia ,(^anguUs av c (jrD i n aqua- 
Us^efJicieM bafes a c cJ' d n •tquales.ferquartamfrimij^ia vero a t binMfoteH a c c rJimiU- 
terry m binat d n n M,citmfiut{ex hjfothefi)rem K c t d n m anguU. Ab*quaUhus Ar d^onfo- 
tettis^dquaUs tollamus tffartim Acdros fotentiMjreUqutt t c m n fotcntia hafiH erunt aquaUs, 
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Etproinde t c m n reff* ^^itaUs erunt^fetentUrum tjuiJem Uters : qiure (per oStauamfrimi) 
trunguU T A c m d n /tquales anguUs t a c m d n habehunt^fed ipfi-r kc idem efi iki. anirulus^ 
4iquaUs igitur funt anguli \ K\.^vi\i u.Sttta^ fuertnt bim anguli fUnt re^dtnei aquaUsyi quo- 
rHmverticihusadfublime,(irCm 



CoroSarium. 

Si ad binos angulos rcailincos planos & aequalcs , a fublimi ducantur binaf rcdae a?qualcs, 
aEquofquc angulos cum lincis angulos planos continentibus,altcru altcri coprchcndetcs,a fu 
blimioribus carum fignis in plana angulorum (qui in principio) dcmiflae pcrpcndicularcs «- 
<]}ialciCTunt.Demonfiratumfuitquvdfuhhach^p0thefireitarumAT Duaqualtum^eclatcun 
tiquaUs ofienft fuertnt.Non ttaque amfUorieget exfofitione, 

' Propff/ttiotrt^e^majexta, 

Si trcs rcdbx linc^ proportionalcs fucrinr,cx ipfis tribus fblidum parcllc- 
lcpipcdum,a:quumcftci quodamcdiaficfolidoparcilclcpipcdo^xquilatc- 
ro quidcm,xquiangulo auccm pr^dido. 

Sint tres refta Unea Profortio- 
naUs AB a,ex quious defcri- 
ftumfit faralieUftfedum t l, 
ex mediA vero b defcribatur a- 
Uud K e iffi T L aquiangulum: 
Dico fiUdum t l aquum effefo 
Itdo K i,quoma t\.fit ex tribus 
A B Q.EIioiffiK aqualis m l, «- 
ffi vero B aquetur n l, iffiau- 
tem oilUex\.^ media rurfus b 
aquentur Utera finguU jolidi 
X %.Sint item bina t l k e fili- 

da ita aquianguU , vt bini eorum quique anguUfolidi, ex JimiUbiu anguliffUnis aUero aheri com- 
foiuuitMr,vtliis NLx hi i Ktffisz 2 \) DEi zi\aquetur:queniam(exffjffolhefi)tnterbin4S 
M L t K media e>i frofortionalis z ^{vel e i) ertt ficutvLvadx e, ftc z i(vel e i recifroce) ad i x cir 
(S aquaUs anguUs m l x r e \^qualia itaque funt pUna mx&z \*,fer i ^fixti:quia vero «d hi' 
nos anguUs ftanos & ^qttaUs utx&iHya fubltmi ducuntur bina re£ia aquaUs n l d e, aquof- 
quehahentesanguUssLw Nt.x^fisD^z m\^umlineisvi\. txdrzh i\anguUsfUnoscon 
tineniibus.Sequetur(ex corro/Urio frafato)a fubUmioribus earumftgnis n & DiinfUna m x z i 
demijfas ferfendicuUres aquaUs effe . K^tqui eorum folidorum aUttudo jferfendicuUres ilUfunty 
fer quartam diffinitionem fexti.K^equaUs itaque altttudines n l d ^fufer aquis hafibus m x z i 
hahentia faraUeUftfeda t l k E,w/f r fe funt aqualiafer 3 1 hKim.Si igitnr tres rc£l* UneafrO' 
fortionales fuertntyex iffis tribus jfoUdum,(^c. 




Propojitio trjgejimajepttma. 

Si quatuor rcdq linc? proporcionalcs fucrint, & quq cx ipfis folida paral 
lclcpipcdafimilia fimilitcrqucdcfcriptaproportionaliacruntj&fiqnarcx 
ipfisfolidaparallclcpipcdalimiliafimilitcrqucdcfcriptaproportionaliaftt 
crintj&ipfxquoqucrcd? lincxproportionalcscrunt. 
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SititqMataorre^^ltnejefrofortionales a b 
adQVvtizddiT.ex qnibus jimili.t jimiltter 
qitefojitadefcribaturparailelepiPedaK k o l 
E M 1 N : Dtco ea quatuor foltda ejfe frofor- 
tionalii MiaJoi.vtf.Madi n,quontamjirrtt 
lia funt hacbina foltda^fctltcet k ifft o \. (ir 
ifji I N. Ifja triflam hahent laterum 
rationem ^fer 3 3 huuti^fed latera a b rf</c d, 
eandem hahent quam madi i^fer hyfothe- 
fm)xquahum tgitur trifla aqualia adinuicem 
erunt^fer i y quinti . Solida itaque erunt a k 
adGv^vthMadiii fed iam fonantur ea fmi- 
lia jotida frofortionalia ejfe , qua fimiliter ex 
lineiSKi GD Ez ndefriftaJunt:DicoU-\^^ i' 
neas frofortionales ejfe ab adoDjVtmad X,[ 
I -Tyj^oniam eandem hahent rationem KK.ad 
c L filida quam EMadis folida . qua quidem 

rativ trtfla esi rattonts Kzadovfu^zadny rationes i^ttur aquales Mado i>,feu tzaditaB 
aqualthus jolidorumrationibHSyaquemultiflicata^quales erunt^ci^meandemhabeant earSquan- 
titales rationem,fer 1 5 quintt.St itaque quatuor reffa line^^drc . 

CH 0 NI T y M. 

Poteramus demonslrationeCamfanifrelixiusvtiadJitishinis k^&g o duabus continuefrc- 
fonionalibusfimiliter driffsti n aliis^um erit ftcut Ktad quartum,ficJolidum exKtad quod 
exfecunda c x>.fer coroilarii 33 hutMS^ftmiliter^iadquartameritvt quodex^ zfrima^dquod 
tx I T fecunda^rimjt autem adquartas , aqua rationefrofortionalesfunt, fer 2 2 quint 1. Prateres 
antmaducrttndum ejl ea quatuor foltda non fibiiffis aut etdem necejjariofimtlta oftari . Sed ea tan- 
tumqua eadem ratione cofulantur^ut fimul bina antecedentia funt^aut equtdcm bina c efequent t* 
inier fe fimilta ejfe fuffictunt. Na fieade cofulata ratione fimtlia tantitm fuerint^CT ^ha rurfusfmi 
Ita^a inantecedentiacrconfequentia factierationumvicifitudine{ex 1 6 qutnti)fumftacommu- 
tahuntur-^quod futauirmts affoncndumiVt huttts theorematu feecundemmvirts. 

Profojttto trt^eJtmaoElaua. 
Si planiim ad planum rcdum fucrit , a flgno auccm in aliquo planorum 
cxiftcntc in altcrum planum pcrpcndiculans 3gatur,ca in coramuncm pla- 
norura fccfliGncra cadit. 

Ejlo fUnum d c adflanum k b refiumyquafefefecentin d a, 
A ftgooautem i in fUno d c exinente , alujuaferfenduuUrts tn 
fUnumK B demittatur.Dicodemifmin reaam d a cadere.Nen 
emmfcdfi fierifofit, cadat aUbi, fit^ i ^,^fig"0 vero i ad re- 
ilam D A fcrfcndicuUris agatur i^,fer duodectmam frimi. 

figno autem t ferfUnum k b eidem d KferfendicuUris exeir 
tetur E c,fer vndecimamfrimi. Refia igitur i f. ad binas p. d e c 
reeia^adearum fUtium a b reaaeft,fer quartam huius. Sedad 
idem fUnum k b reaafuit i z, ex hyfothefi. Ah eodem itaqueft- 
vno I adidem fUnum k b hin^t i i i T.ad re^os conftitueren- 
tur^qMoJftert non foteft,fer decimamtertiamhuius. Nonigitur caditalibiquamin ktyreaaalf 
iJigno^erfcndicuUrts.Si ttaque fUnum ad fUnum reaum^c . 

i^liavfi fumus demonslratione eb Theonishreuemacconfufamdrfen^k indemonsiratamtrs- 
ditionem. Et tnpdfer nec eam meminit Camfanus, eo qued modictferaturmomenti,ad comfendt* 
tantum futurarum demenstratienum vttlit exiftens. 

Prof» 




LIBER VNDECIM VS: 
Propojitio trhejimanona. 

Sifolidiparalldcpipcdi corumqu^cx oppofitoplanorum latcraoppo- 
fita bifariam fc(5ta fucrint , cxtcnfaquc pcr fcdioncs plana, communis pi 
norum fcdio &c folidi dimcticns fcfc bifariam dilpcfccnt. 
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pla- 



Bfio folidum parallclepifedHm a c g z , r«- 
ias dltquerHm qua ex effofito fUnorum b i 
D E opfojtta Utera hiftriam fecentur^tnftgnis 
LK xo FM^PR.- Suffonantur autem fer 
eMfcBtones extendtfUna lk mf^^xo rp, 
^ua fe pcent fer re&am n s. Dimetiens verh 
folidi eJto d i bafium autem a c c z dime- 
tientes ftnt b i d e: Dtco communem flano- 
rum fefiienem s% (jr dimetientem d i bifa- 
riam fefi fecare. ^upntam farallcU funt , 
dtijuales D B F. j,fer zii^efimamquartam hu- 
ius^Cum fintUtera farallelogrammorumof- 
fofiterum cyfaraUelerum^ Ifft in eodemfunt 
J>UnOyfer ^ j frtmi diffinu.^uta vero a fi- 
gnu earum coniunguntur reii* d e b i, Ifft 
in eodem funt fUno cum reliquis d b e x-^fer 
fiftimam huiuSfC^ aquales faraileU^fer ^^frimi. Rurfuscum reBa l x fecct farafleUgrammum 
c 7 btfariam^er frtmam fextt,eo tjuod fecet btfariam etus bafim d z.If/a ficabtt etufdem dimeticn- 
temx> e bifariam,fer coroU.i/^frtmi.2{on altadecaufa re£ia x o eandem d v. fuabit btfartam. 
Cencurrent igitur binx l k xoins medto iffius v e figne,fimtliter ^ iffis effofita cencarrcnt in 
s .£/ tdcirco refia n $ jaifariam fecat bindt d e b i faraUeUt.A quarumfigms d n i s duSi^t red*. 
D i N s /» eodem funt cumiffis fUno^er ftfttmam hutiis^quare fefe fecabunt fit igitur in t. Trian- 
guUrumitaque d n t ^^i $ •rduoangult duobusfunt.tquales,fervigefimamnonamfrimi,C>'VUtt» 
'latus D N vni i s aijuum eftenfumjiemfe dimidtum aqualium d b b i.Lat^ra igitur r n t s ^ t d 
T I funt inter fe *qualu,fer 2 6frtmi. Tota ita/jue n s cemmunis fUnoritm ficlto.cr dimet iens feli^ 
di^tota D ubifariam fefe m t fecant.Siigttur filidi faralleUftfedt eorumqu* ex offofitofU- 
nerum^Cfc. 




(oroJlA 



riuvt. 



Omnc planum pcr cencrura parcllclcpipcdi extcnfum , fccat illud folidum bifariam , non 
autcm aliud pcr cenrrum non extcnfum. ^u^oniam omne fUnum fer centrum extenfum,ftcat 
dimetientemfaralleleftfediin centrobtfariam.Oftenfumeft enimfUna felidum bifartam fecan- 
tia,dimetientem fecart bifariam in centro..^are omnes linex fer centrum in eo fUne ducl* angu- 
Us cumdiiMticnte effictent. ^iavero dtmetiens cadit in faralleUs folidi reIlM,offofita Utera 
defcribentesftue in faralleU folidi fUna^ua fiilicet anguUs ad extrema dtametri effciunt.Tria»' 
giiU a dimeiiente cr reila tn eo fUno fer centrum extenfa, dr ea qus ferfUna offofita fel idt fr^' 
fatas coniungit reilas^femfcr aqualia ^ aquianguU erunt^er 1 6 frtmi. Tiam qua fer fUnafoli- 
di offofita reil-t^aquaUs anguUs addimettentem effciunt^ ciim fint faralIeU.fer decimamfextam 
huius.Sed^anguU qui ad centrum aquaUs funt.^nemfe adyerticem,^er dectmamquintamfrimi, 
vnumque Utus vnt Utert,fiilicet media dimetiens. T rianguU igitur a quauis recla(Jn fUnoquod 
fer centrum fdralleUftfedi fer tdem centrum extenfa)cr eius dtmettenteMfeltdi extrema termi-^ 
nata^qualia aquiUtera, ac aquianguU erunt,fer vtgcfimamfextam frtmi, vnde fequituffU-» 
NumiUudfecans^quaUs{adfarteseffefitas) baftum feUdtfartes efficere,ac aijuiagulM,crfroin- 
de fimiUs ^numero aquaUs ac ma<initudtne.J^arefoUdt tllius bina fefiiones foUda^^quaUs erut^ 

fimtUs,fer ollauam diffinitionem hutus. J^od autem aUud fUnum ab eo quod fer c eni rum e Xi 
tenduur bifartam folidum non (ecet.PatetfifUno fer centrum nen extenfe faralleUm fer centrum 
extendatur^er cerellariu decimxquintx hutus.Cumentmtd quod fer centrum defer -.bttur bifa- 
riamfecetymanifelinmeftinaUeraitquaUum foUdi fartium^eUquMmdefcribi fUnum faraUelum 
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bifarkmpcanii. Cum i^itf/rto/tim fua fartemaius exiftat-^necejfeeflalteram harumfeaionum 
dirmdiofoUdi cfje Tni/iorem^& ideo reltquammatorem.OmneitaquefUnumfcrcentrumfaraUeU' 

fifedteXtCftfum^C, ir, rrrr: - 

Difiun&iuam huic theoremati contulit Theon^vt illud in cuho cenfeat tntelligijtmtltter (jr Ci- 
fanunnCubotantlimtUudexpltcat,licetfubfarallelepipedoCubum conctfiamuf.nos itaquc dtfci- 
fltnxgenus ficiantes^dtcemusfarallelepipedum tn foltdtseademfruidiimtate.quaparaMogram- 
mumtnplants:namvthocquadrata,reaangula,rhombos,6-rhombotdescenti»tt,fic illud Cubos, 
foUdaalteroUngtorareaanguUMiaquenonreaangula^quorumftantes inetfdemfunt reaU^dr 
reUqua quorum ftantes in etfdem re(fu non conftftunt^quorumfinguhrum oppofita bafes & Uter* 
emperaquaUaJimtUaa-p^ralieUextftent^vndetlludfoUdum inter reguUres enumerabimus fi- 
fgHrasMmen non tnterperfeadsAque eim reguUrem consiruaionem corollarium prafatum (Je- 
quuturts vtiW) eidem coniunxtmus. 

Propojitio quadra^ejtma. 

Si fucrint bina Prifmata fub a:quis altitudinibus,& altcrum quidcm ba- 
fim parallclogrammum habucrir,altcrura autcm triangulum , duplum vc- 
ro fucrit parallclogrammum ipfius trianguli,bina Prifmata xqualia crunr. 

Sint bina Prifmata fctUcet fuper 
haft paralleUgramma a e z ■ c d 
T I K L M tifuperhaft irianguUfub Jt~ 
quis vero aUttudinibus a c <y t l ,ftt 
autem triangult t i k dupUparaUelo- 
gramma bafts a e z b : Dtco tpfa a e z 
B G ncr t I K L M N PrifmataaquaUs 
efteadtnuicemjcompleatur foUda K\ 
(^r oparaUeUptpeda.yducIis inquam 

parattelis reats cr pUnts oppofttis ^per^x primi, & coroUarium 1 5 huius,vtftpiuj docuimus Jct- 
Ucet bafikrfimtlu o-nquaUs ponalur o yi^pfi vero a d fimtlii ftt e x . pUnum tgitur erit tDZxb*. 
fts,ciimparaUeUponantur b i d x,& igttureascontungentes.perftptimam huius b d zx o r 
ineodem erunt pUno.DupUm mturertt b x trtanguU b d proinde fiUdum a x paraffeUptpe- 
dum ( ex binis fimiUbus & ^qtns Prtfmatis compofttum ) dupUm ertt tpjius a e z » g d Prijmatts. 
StmiUter eodcmque ar,urrJ„to paraUeUptpelum ertt r o tx btnis .quts & f.miUbus Prtfinatts 




CoroUarium. 

ExprjcIibatUfl*'!"^"'^*^^"'" Prifmataacfolidafubbinis poligonis xguis fimilibus & pa- 
^dis KcUquis vcro parallclogrammis comprchcnfajad fcinuiccm polTc cifdcm confcrri lc- 
gibus nc parallclcpipcda.C/iw entm (ex hac&coroU.fecundo vigeftm^qutnta huius) conftet^ om- 
ne paralleUpipe^""* '» fimiUa & aquaUa refolui Prtfmata^eiufde cum ipfo vertieis, Super ea- 
demvrritutdtmidiaeiufdembafi.^eifdemque ipfiusfoUdtUtertbusterminata,& ftmiUs rationis: 
Dicemus Prifmata fuorumparalUUptpedoru fequt dtfcipUnam, quoniamftPrifma inftarfni folidi 
fecandum ( ex vigeftmaquinte huius) fuerttjocuimus coroUartis eiufdem,idem fcqui quod in pa- 
ralUUpipedo proponttur^aqu^i in Prifmate.,vt in foUdo propofito.,a poUgonis prafatis comprehenft^ 
SiaMtemexvigefimaftptimadtfcrihendum offeramus ,PriJma ex data reifa dato ftmiUoptatum 

feqtri 
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fequi cemimHS , dtfcrtfto cx d^to rrifmatctihflc filitlo .illiijue ex vigefmafeftimj fmle felit!nm 
aliud ex djta recU dato^cuius dimidiufn rnpt. a crit epiaturti frpfcfio ftmiie^ex data recfa clftK- 
(lum.-^ d vtgcfirr.amoiiaHam autemcum 1'rtftfiatis offofita plaM diagomos ncn fufiipiant , lufic 
Prijmata fiittonem nonpatitifjtur, fed (per euudem i/igeJimuj/jociJii'it/i).tq!:alia intcr fc corrcbe- 
ratttur tlU efe Prifn:aS4./tcfimiHaqu*eiufdemparallelepipcdifur3tdimtdia.J^od autem aitvt- 
gefmariCNacrtribi<sfiqtientib!is.,fubeademaltitudtneJiipcrque4(]uisatit eifdem bajibns ,ejfe 
qualia parallelepipeda^iit in rattone b<:(ium.,vt per Prifmata fibi inutcem cor.fcramus , tllud 
'tMntitmpofulabiMus^Prifmta fcilicetfuperparallelogrammis fimul^ut triangulL^ ftmnlbjfibus ad 
fecompar4rt.Najneademt/ianenteJlibllmttate.,eademesia(jMaliumcomparalio:dtm!diarumverit 
bajium eadem eit interfe (]ti.e totarum aJfnit.is.Prtfmata igiturdimid:a folida , eandem rationem 
^uam tota habentta^fub eodcm verticeiajes bafum dimidus, tn eadtm ratione ejjt toiarum coclu- 
dent.St tgitur totajoltda fint tn ratione bajium totarum.,dimidia eoriim ( Prifmata) ertint in ratio- 
neaut totarumfparaHelcgrammxfucrir.tbafcsyaut dtmtdiarumf tnangulx extilant,(]U4 Jlmptr 
esi eadetn{per 1 5 quinti)ex tngeftma tertiaaiiteminferemus, quta paraHclcptpcda{ rrifmatu du- 
fla) triplamhabentjimilium laternm ratioiiemfeqttelur PrifiKatadinadia {car.dem qiiamtota ra- 
tionemkabenttaper 1 j qMtnti)ac eadem laterafeltdorum habentia fuorum jimilium laterum tri- 
flam habere rationem.Fx trigejimaquarta uero conclude*tiUs.,cum Prtfmata tn fuorum parallelepi- 
federumrationeexiftant.,baJcsverv vrifmatiim {fmul trigon^autjimul quadranguU) in bajium 
foligonorum ratione,altitudines autemftmper xqitatcs cjfciant,prijrt:atum bafcs cr dupltcium fe- 
Udorumetufdernrattonisbafes quoque acvertices.,eandemhabere inter fe quam foUdornm dupli- 
aumbafesafftnitatem.lSlamJifolidorumaqualium bafes rectproc^ fuerm verttiibtts ^CT eorum 
foltdorumdimidia vrijmatafuas bafes verticibus reciprocas habebunt.Ex tngefmajtxta aittcm dt- 
ft"iiiSiSilresreii4proportionalesfuerint.,extpJistrtb$tsfacyitsvrifmatisanguliudiiploipffaral- 
leleptpedocommunis.,effcit vrifma^quumeiquodamediafmilemfufitpit aisgulum ^(tquu lateri- 
bus compofttum.nam commune vrijmatt c~ paraUclepipcdo iUud^vntim fnppcncmus.,tres ftiltcct li- 
nearurnproportionaltum dttKcnfiones Jimilem angulum coKsiituercei qui /it ex media ter fi mpta. ' 
Tumft vrifmatis folidus angulus^ex tribm lUis re£tis confiitutmfuerit^dupli eius parelielcpipedt ex 
eijdemjimilis conitttuetur atigulus.Sequetur ttaqtie vrtfmata fcmper ipjis parallelepipedis dimidtu 
imerfe .equiangula velnti (jr eori dupltcia necejjario ejfclicet non aqui latcra,(yi ea proinde ^qua- 
Itum folidorumditmdia,interfe .tqualia efte,ei quodfciltcet a media proport lor.ali angulum fecit,^- 
quum ei quod a tribuspreportionalibitspofttum fufceptt.Ex trigefima^ptima tdem inferemus qiiod 
deparallelepipedisad prifmata^cumenim exdatisltneisjimiliterdejcripta prifmata fint,fimilium 
farallelepipedorumftmilitirque defcriptorum dimidia^fcquctur ea prifmata dupltcinm JoUdorum 
tnter feferuare rationem: ^ideo fi Une^ ea defcribentes proportionales fucrint , ea proportionaUa 
ejfcac e conuerfo^iuxta huius 3 7 legem^itm autem 9 9 oppojUa foUdi plana paraUelegramma fuppo- 
nat,ipft^foUdo dimetientem,(]uam nonfufiiptt vrijrria.,a prifmatum hanc dtfitpUr.a reccdere cen- 
febtmus . C^teriim vtfilidorS binispoltgonis JimtUbus.,aquaUbus, acparaUeUs reliquis vero paral- 
lelogrammis c omprehenforum naturam,k prifinatum ex qutbus componuntur { vt coroilor.fecundo 
vigefim^quintx huius) oriri deceamus naiura:Dicemus {ex vigeftmafiptima huius ) defcnpto pa- 
raUeUpipedo,eius dimidtum prifma defcriptumefte.,defcriptiotievero prtfmatumcotKpcnctur ftmt- 
lefoUdumdatoex prtfmatis cempoftto,qux vero 2i?, ?o,? i c? 52 peftulant theorcmata in huiuf- 
modifoUdis/uperhaftbuspoUgonisintelligendafiint.SimiUterdrin ^j^.,quodauteoptat ^^Jn qui- 
bufuisftmtUs rationis lateribus exigit,veiuti & ^-j qua fimilis ratienis lattra preportionaUa efte po- 
fttUt.NaicnempefiUdaifuxCampanusLtteratasdicitcolumnaSyex vrifmatis compofita ^mtUa ac 
ftmiUter defcripta,fHorumfimtUum prtfmatumfiquuntur doiirtnam,drProinde paraUeiepipedera 
prifmatumdupUctum.RcUquavereex prifmatumconferentia ..ex quibus hac ccmpeni pofcimus 
feltda/actU confequttur qutfque exprafatorum intelltgcntia pauco fudore. 
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liSEVCLIDIS DEMONSTRATIO: 

num rcftitutarum Liber duodecimus. 





Tropofttioprima. 

Vx in circulis multangulx fimilcs figura: , adinuiccm Cc habcnt 
ficuc qua: cx dimcticntibus quadrata. 

Ificirculis a b d zik defcriptd fint mnltanguUfgHr* ABODBC^ziTKt, 
fmiles Jimiliterejiie pojit*.^ circuUri ve 
rb dimetientes Jint b m i n ; Dico ejfe fo 
ligonum ABODE4</iiTKL ficut qua- 
dratum ex suad ejuod exis. Coniun- 
galur AM 8fi iN IL recl^i ijuoniam 
hac poltgona funt fimilia , circSaijuales 
angulos triagulori baf. i z tlatera i z 
i L lateribus b a a e Junt proforttena- 
Jia:quare( perfextam fexti) aquiangu- 
la erunt triangula , (jr ideo anguli a e b 
z L I erunt xquales : fed ipjis a e b z l i 
aqtiales funt a m b z n i ^per 1 1 terttj 
t» eodem fcgmeto^lpfi ttaque a m b z n i anguli adinutce aquales erut^ fed (jrt km i i n aqnales 
fuHtyiiempe reitt ^er trigejimamprimamtert^ .Reliquus itaque a n m rtliquo z i n aquus erii^um 
tresvtrtufquetrianguli binUrehisxqueturpercorollariumfrimum 32 frimt. AequianguUrum 
i^iturtrianguloru \ m b z n \^froporttonaliafunt KzadzitVt iuadtti lalera^ per quarla Jextt: 
jedpoligonori ABCDEtf^/ziTKi ratio, duplaeft rationis Ktadix ,per vtgejimamfexti.lpja i- 
taque poligonoru ratio^erit dupla rationis madiN ^rationi Kzadxi aqualts. Atqut quadrat orirm 
B M I N ralio^dupla est ralionis earundem nttadiN fuorum laterum^er eandem t o Jext 1, P0 
li^onorumitaque ^quadratoruminterferationes{etuJdem raltonis dimetiettum nMadiN dupU) 
eademadtnutctm erit. Poligonum igitur KiGDtadin iLi erit Jicut quadratum exttAod quod 
ex I n.4^a itaque in circulis,(jrc, 

Propojitio Jecunda. 

Circuli rcfe adinuiccm habcnt,ficuc quac cx dimcticntibus quadrata^ 

Sint bini circuli a b c d ^ e x 1 T,fff- 
rum autem dimetieutes ftnt Bvdrir: 
Dico eJfeKBCDadazir circulosficut 
quod ex tD ad quod ex zr dimetienti- 
hm quadrata . ^upd fi k^gd adalium 
£ z I T ea no habeat quam quadrata ra- 
tionem , idem a « c d eam quadraiorum 
rationem ad aliam magnitudinem ipfo 
quouis alio e 2 1 t maiere , vel minorem 
habebit , habeat itaque prius ad minore, 
(fifieripoJiit)qua fit area %^quoniam po 
fitus ejl Jizir circulus(ex hypetheji)ma. 
tor ea area s . K^uferaiurab tpjo e z i t 
circule maius quam dimidiu^ ^ rurfus 
maitu quam dtmidiu ^er prima decimiy 
donec rtlinqualur minu» refiduum ex- 
ceffu quo E z I T tpfam % excedit^ applica- 
tOyfcilicet ipfiuiir circulo ,quadrato 
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T E t \^quod (jHtdcmmaittsdimtdw circuU teUit^ettmfit dtmtdtu ctrcifcriftt qttadrati^rurfuft^ue fU 
fcr quadralt Ultrtbus ifofclu dffcribanturfechs btfariam jreubus^vt e k z ^mamfejiurnejl tna»* 
gulum E K 2 maius quam dmtdmmfecltonis f. z k circuU teliere.T^am reffangult b c dimtdium tol- 
lit{ per 4 1 primi)triahgulum e k i,quod quidem reHangulHmfecfionem cohtinet.Reltnquatur tta- 
que tadem magnttude mtnor frafate excejfu^ua fit fecltones ilU ctrculi^qutbus circultts excedtt p9 
li^enum s k r l i m t n . igttur circulus v.zn minori excejju excedat poligonum t k z l Jibt tn- 
Jcrtftum/o quod excedit arca s ^maius erit foligonum e k z l area s:ipfi tta^ poligono vm Ljimile 
circulo A B G D tnfcnbatur{ per i Sfexti circa b d dimttieiitcm circult a « o d, quonta {ex hjpothe- 
fi)futt circulus AnGoad .tream ificut quadratum ex b d adidquodex t z: fedficut quodex b d ad 
qued ex r T^fic ejipoligonum Kxnoad fimtU e k z \.^perpr.tf:ta.Sicut igttur,per vudecimam quin 
ti^ligonum Axnoad fimtlc e k z \.fic a b c d circulus adaream s CT vtcijsim., ideo fcut poitipni 
AxnoadK tGD circulumjicpeligonum ^xxvad aream s .,per 1 6 quintt. LMinui autem esipoli' 
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gonum A X B o, circule a b c d continete:min$u igitur erit poltqonum e k z l area s,peri/^. quintiy 
Sed cr maius osienfum ejl quod ftert nonpotcsi.Noigitur hahet circului a b c d ratienem quadra^ 
torumquaexnti t ZyadmagnitudinemahquammtneremcircuUKzif.DicorurJiisneque adma- 
iore.,quodfferipoJfecredatur,eflo s maier circulo e z i t,///^ circulus a b o nads,vt quedex b d 
ad quod ex r z.Erit igitur conuerfmarea sadAtcD circulum, vt quodex t z adquodex ii d per 
corollar.quartx quintt.quia verotojita ejl s arca circiilo e z i t maiorfiat ficut area s ads b c d cir- 
culumjtc E z 1 T circulusadquadamaream,hacarea{per ii^quintt)minoreritcirculo a b c D,f/r- 
culus igitur E z I T eritad aream minerem reliquo circulo a b o nficut s adMiC.D^hec eft^Jicut 
^Hod ex xzad qiiod exn-n quadrata . Atqui iam ojiendimus prima parte circulum quemuts non ha- 
ere rationem quadratornm ex dimetienttbus^ad magnitudinem reltque quouis circitlo minorem 
ttunc autem eam habere.,qHod fieri non poteji. T^on hac de caufa fubfi/let hypothefe s,circulumfcilt- 
cetad aliamnu:gnitudinem alio circulo matorem velmtnorem rationem habere quam d:metientm 
quadrata. Eam ttaque quam dtmetientium quadrata ratioiiem habebit ctrculns,ad maqnitudinem 
reltque circulo aqualem^ ^proinde ad tpfum ctrculum^per feptimam qutnti.Circult igttur Jefe ad- 
inuicem habent^c, 

CoroUarium. 

Circuli candcm habcnt rationcm quam in cis (Imilia fimilit<irque dcfcripta poligona. 
2Vy/w poligona eam habere eiiendtmus quam ex dimetientibus quadrata habent^quam fmaltter 
iabentcrcinuli. 

Propofttio tertia. 

Omnis Pyramis triangularcm bafim habcns, diuiditur inbinaspyra- 
midcsxqualcs,fimilcsvcro toti &adinuiccm. Etin bina Prifmata xqua- 
Iia,& ipfa bina prifmata maiora funt dimidio totius pyramidis. 



Sit altqua pjramis a b c d , cuius bafis fit a^o 
triangtilarls^vertex autemvi:Dico a b c npjramidem 
pojje fecari tn btnas pyramides aquas Cffmtles toti,Cr 
adtnuicemyac in bina aqualia trifmata^otius pyrami- 
dis dimidio maiora.Seceutur bifariam fex pyramtdts 
laterainix it x\.yComun£Hstz zi ie tk kl 
I. T i^infuper it tb ek kz zl li. ^uoniam 
omnta pyramidis latera btfariam feSla funt,acideo 
froportienaUter. Sequetur reHas trianguli t k l pa- 
ralUlAs e(fe bafihus a b b o c Ayper i fexti. Similia 
itaque erunt JciUcet r d k teti a d k d l tett b d c, 
«• L D T toti o D A iper coreUarium fecundx fexti. 
^mavero paraUeUfnerunt re&atrianguli r k i re- 
ilistrianguU a b o. lllrxquales angulos comprehen- 
dent^per deciiMmvndecimi.Pyramis itaque t kld 
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fuh fimilthus triangulu^cr muUiiudtne squahbus toti 
pyramidi a b o d co/itweturjiilicel asoabd doa 
DG B,/^yi> TK L rtio DLT V i. }t. SimiUs itatjHC 
fiint ABGDCTTKLD fjrAmides^tr fiptimam diffinu 
vndecimi. Similiterolienderiuts toti a b c d reliquam 
A £ I T fimilemefie. Nam trianoulo a g d fimtle esl 
A I T .Triangule vero a b d fimile efi ^hT^&ipfi Ktc, 
jlludK E 1, reltquum e t i reliquo b d o:7^m htera 
funt laterihus dtmidia(jrfdraUeU.Et froinde vt efien- 
dimns tn reliqud t k l d , toiidem erunt & fimilta. 
Jpftus veri t k l d fjramidis hafibM dtqualia erunt 
huius A E 1 T triangula. Nam vtraque fuh dimidiis 
totitts contineniur lalcrijus. Toli igitur a b c d fimi- 
les^Cr adinuicem ^quales & fimiles funt t k l d <^ 
A B I T fjratntdes ^fer oUauam diffinitienem vndcci- 
mi. ^ia vero faralleU funt cr ^^faUi b e k t c5* 

iiostenfa^emfeiffius Khdimidu^ejscontungentesre^x%x ki itreffisBr rt it^qmH 
les erunt faraUeUjfer trigefimamtertiam frimi. ParaUelogramma itaque erunt b e t k b e i z 
(^KTiz,fer trigefmamfixtam dtffntt. ^ta vero eorum offofita Utera funt ^qualia, fer trige- 
fimamtjuartam frimi, trianguU e t i b x z ^qnianguU erunt, fer ociauam eiiifdem. Etfroinde 
(^fer quartameiufdein^aqualia.Ac tnfufer faraUeUfUna,fer decimamquintamvndectmt.Prtfm* 
igiturerit foUdum b k z e t i^ervndecimamdiffiniiienevndecitm. StmiUter cumtrianguUrum 
T K L <^ 1 z g Uterajaterihus fint aquaUa crfaraUeU^nemfedimidia UterumtrtanguU k * c^ma- 
ntfefium erit faraUelegramma , o i k l, z k t i cJ* o l t i ,;irr trigefimdmtertiamfrimi,Cr tri- 
gefimamfi.xtam diffiiiit. eiufdem. Prifnu igttur erit totum k l t i o i fiUdum^fervndecima dif- 
^nit. vndectmilfuh iffisfaraUelegrammis& trianguUs t k l i i o comfrehenfum. Tota itaque 
fyramis a b o d tnbinMfyramides t k l a e i T,<ff btna vrifmata bkzeti K.hTicifi- 
ila futt. Cum autem vrtfmatis b k z e t i fars fit fjramis B e z k. vrifmatis vero xtr zci fit 
farsaUa 1 1 o l fjramis ^qu^ quidem reUquisqu^e tn frincifio htnis pjramidibus t k i d a e i t 
aquaUs^C^ fimiUs exifiunt ,cum comfonantur ex xquis tffarum Uterthus,acfreinde fimilihus 
triangulis^ nemfe dipsidits totius a b c d vjramidis Uterihus. Sequetur bina vrifmata ( tffis 
ramtdthus maiera)flus totius a b o d vjramidis dimidio contpiere. Omnisitaque vjrsanis trias^ 
ruUrem,^c, 



Propojttio ^uarta. 

Si fucrintbinarPyramidcs niangularcs bafcshabcntcs fubcadcm alti- 
tudinc: diuifa vcro fucrit vtraquc ipfarum in binas Py ramides , adinuiccm 
xqualcs,& fimilcs toti,& in bina Prifraata xqualia, & in vtraquc fadarum 
Pyramidum.ismodusfcmpcrfcructur.Eritficutvnius Pyramidis bafis ad 
altcriusPyramidisbafim/icquxin vna PyramidcPrifmata,ad ca qux in 
altcraPyramidcPrifmataomnia,fimili fcitionc produda. 

9roff 



I 



LIBER DVODECIMVS. 



»57 




Propenantiirbin* pyramefes ciuf- 
de iillttudinis abgic^dezc, qua- 
rum vtraque iu-xta frxcedentis me- 
thodum dtutfa fit in binas pyramidet 
aqualesjjimiles vero toti cr adinuice, 
acin b;r.a vrifmata aqualia. Infuper 
rurfus fa^Jt vyramtdes ftmditer fub- 
diuidantur quottejlibet-.Dico effeficut 
A B G bafm adoti bajim ^fc omnia 
vnfn^ta a vyramide a b g i fumpta^ 
ad omnia a vyramide d E z c fumpta^ 
fimilt fefia modo , (icque fnguU ad 
fingula, J^oniam in hac vyramidum 
fe^tone diuiduntur omn:a vyramidH 
Utera biferiam , ex prafata^ erit tota 
B G addit»:diam oxvt tota izaddi 
midxam z f, per i j quinli ab eis 'B 
ita^reflilineafmilta{per aa fixti) 
proportionalia eruKtyK b o ad lxo ficut DtzadKt z,funt enim fimilia , vtproxima patuit , a b o 
(^\.x G^icut (jrx>i. z ipfi R r i>vicifiim igitur{per decimamfixtam quinti)erit Kno ad d e z ficut 
I. X c (r</ R F z triangula yficut autem bajes cadnf z ,fic qujt fupcr ipjis vrtjmata o m n l x c 
ads-XHYif z^percoroUariumquadrageftmje vndectmi. Namfunt ipft vrifmatafub cadtm altttu- 
dtne dimidtarum vyramidum,per prafatam^ua vyrami desfunt ( ex hypotheji) eiufdem altitudi- 
nis:ficut itaquc bafis \noad bajim d e z jtc esi vrifma o m s l x o ad vrifma s t h r f z ,per vn- 
decimam qumti , Sicque reliqua vrifa.ata kolbmxj^/psretf. Nam bina o m n l x o 
K o L B M X fi:nt aqualta tveluti s r m « p z tpfi p s r e t Vyexpraccdente ^qttarc erunt adfefingu- 
U vrifmaia ftcut vyramidum bafes , per vndectmam quinti ^jicHtque omtiia ad omnia fimul jum' 
fta vr:fmata,per duodecimam quintt.Citm autemiam fueritbajis a b g adbafimoBZ^jicut l x g 
4</r F zfic ertt o M N ads^ wfiint enim aqualia^fiwilia vrtfmttum oppejita triagula tpfis txa 

R F z.Sicque erit AKLado v K^fimilta tpfis l x o r f z, Uttus patuit prafata, fed jicut bafes 
adbafesfic osiendimus ejfe vyramidum vrijmataadfiinuicem.Sictit itaque bafis o m n vel a k l 
^diiH vel D p R,//V erunt adfi vrijmala ex vyramidibus o m n i vel a k l o^d vrifmata ex vyra- 
midthusi T H c Wd p r s fimtlimethodofumptafiintenim fub eodem vcrttce,fer conf/ruifio- 
nemynempe dimidia totarum vyremtdum altitudine^jicutig:tkr totarum bafes mg ad ov^zfie 
cmnia vel finguUad feerunt vrifmata.Si i:aque fucrtiU bina vyramidestrianguUresbafes^e^c. 



(JH O 7^1 T F M. 

K^bslultmus circa huius iheoremaus finem has voces (aqucmultiplicia) a Theene extrafenfum 
reUtas ynamaGraco (aquemulta)diceremus:nos autem vtrique jatisfacere cupicntes ^diximus 
(fimili fctiione produfia) e'o quod fimtlis fccandtforma aquam prx fe ferat multitudinempartiumy 

itijttper fimles feciionum ejje cogat figtirM^ne aquemulfa non jimilia pofiuUri credamits ^jed a- 
quamulta^Crfibi inuicem fimtUafjinguU fingulisyjiue ( ex duodecima quintt) omnia omntbus pro- 
portienaltabafibusejfefatcmutr. 



Propojitio ^uintd. 

Sub codcm faftigio PyramydeSjtriangularcfqucbarcs habcntcs,adinui- 
ccm fcfc habcnt (icut bafcs. 
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SHffonantur hin* jiyramida 
ABOic^DEZT trunguUircs hafts 
A « G ^ D F. z halentes^uh eadem al- 
tttudwe-.Dico ejfe M (ii ad DBir 
fyramidesyjicut AncadDm haps, 
jtmilt fecund* hmiits argumento ,jl 
fyramides aegic^dezt non ha- 

heat rationem hajium AHGad t> bz, 

haheataliqua earum jcilicet a b g i 
' rationem bajium ah oadv iz^da- 

liqnod folidum Q^.erit igilur jolidum 

(i_maiHsvelmtnus reliqua fyrami- 

i/r D B z T, efio frius minus fyrami- 

de D E z T filidum q^. fyramide 

autem d e i t auferaturflufqua di- 

midium,^ reliqui plujquam dimi- 

dium ( fer tertiam huiiti) fciltc etfe- 

Cfa fyramideinbinasfyramides^cjr 

hina prifmata dimidio fyramidis maiera,& rurfus hinispyrami- 
dibushac jecandt legediuijis.ReUnqueturtandem{ferfrmiam 
decimt ) magmtudominor excejju.quofyramis d e z t exceditfo- 
Itdum Q^. Reliquumitaqueifjiui vyramidu d r z rfctlicet ea prij- 
m.itaaheademfrequentiusdctraffajimul fumfta,maiora erunt 
folido vrifmatajint ( ex hyfotheji) ea qux inter trtaguU 

ECFPSRcr FRxcsH conlinentur : ficetirque fimtliter vy- 
ramts A B c I m frifm^ua 3 m x k o l x l c m o n ./-fr eandem 
tertiamhuius,quoma enimesificut hafis K^oad hajimvzz^fic 
{fcrhyfothefim) vyramis a b c i adfolidum q^,fcque(per quar- 
tamhuiMs)omnia vrijmata pyramidisKJ^ o i^ad omnia fimtli fe- 




\ 

\ 

\ 















ta vri maia vjramiut» a » i,— „„^^« 
monefroduaa ex ^yram.de d e z T.m/ tgitur ( fer vndecimam quintt)ficut vrifmata vyram 
^ ■ 'ataLamtdtsD.zr^cfyramiL^o.adfolidum^^ytcifumitpueeriliex 



•amidis 

ctmafxtaquint.)ficutyrifmata .yramidis a b 01 ad pramidem K^o^.jic V^^^'-* ^^^rj* 

n E Irad}oUdum^^,fed.rifma,a\yramidis a b c i r^r. TrZ/Tlf^^^^^ 
taiviuriyramidJ^rrfoUdo.dl^rdectnumquartaquinti)m,noraerun^^^^^^ 

habcntUesadnuignitudinemminoremreUqua ^y''']"'/''^''''"^^^^^ . 

(icnimfupponerctur^diUdumrnaiusaUquapyrantidefctUcetipfav^jrrM^rep^^ 

iZ7!!iTadtpfim^rat.onemquaml/ohafsadr>.^^^^ 

Zrt/auinti)[L^^ ^^^d o^quiavero ma.tt. efc^fo- 

v::^;::.!!J:^r rUlothcfi,:ritficut ^udumad. ^;^py-;;-^^f^:^j^:::z 

^dmagLudincmminorempyramide..ot.perdccimamquartamquina^^^^^^^^ 
ramidemSicfuithafis d e z Wa b o hajim.Sicutigtturfyramts v e z r ad "''^"''''f'"'^^^^^^ 
pjramtdi ! o^Jinorem,ficerttbafis d r z.^a b o H''^'?''^:?^"'^'"'"'"' '^^^^^^^ 
p^rLidum A B G I ar/ d b z t r.;//.ir« hahutt quam Lfes,ad magnttudinem reUqua fyramtdc 
m^n^M^onhahereoPnfumeH^quodeieU^^^^^^ 
nonembajiumadma^^nitudinemreUquafyramidemaiorem.elm^^^^^ 

quaUmriuqu.epyramidi,&pro.ndeadpframidemtpfam^erfeptimamquintt . Sub eodem ttaqui 
fasltgio pyramtdes trtanguUrefjf bafes habentes. 

Vrofofttio fexta. 

Sub cadcmaldtudinc Pyraraidcscxiftcnccs^multangularqucbafcsht- 
bcntcSjadinuiccmfcfchabcntficutibafcs. 

O Iffm 



\ 
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Swt fub eddem olutHdiHe fyrtmides 
ABcE cTGDi habentes bafes foltgonxs 
A B c c?- o n:Dtco ef[e pyramtdem a tc tad 
fynmidem o d i, //<■«/ bafis Ktcefad bd- 
jim G x>.DefcribantHr{fervigefmamquin- 
tam fextt ) triangula f tpfts abc CT 
c D bajibtis aijHalia^fuper tfjis forro f^k 
fyramides fiiffonantnr fub eodem vertice 
ifftrum A B c E G D I , demijfa tn bafes 
^qua ferfendtcuUri ,fer vndecimamvn- 
decimt . ^uoniam ficut finguU trianguld 
A B cJ" c funtad tridngulum f,fic funt fin- 
gult fyramides ae ct dd fyrdmi- 
demv L^ferqutntamhutus.Sed fingulaji- 
mulfumfta trtangula a b c totum p comfo- 
nunt^ex conliruclione. SinguLt tgitur fyra- 
mides a e b f. c e ftmul fumftx fyramt- 
dem F cemfonunt.Simtliter JiguU o i d i 
fyrdm:des totdm k h fyramidem comfo- 
nent.Ciimautemfitvtfad k bajes,fic r l 
dd KH fyramides , fer frdfatam erit vt 

ABcadGn bafisyipjis f k aqualesfic a b c e <f</G d i pyrdmidtSyiffis f i k h aqudles. Suie>t- 
dem tgitur altitudpie fyramides exiUentes multanguUsicjrc. 

Profojttio feptima . 

Omnc Prifma diuiditur in trcs Py ramidcs fibi inuiccm xquas, criangu- 
larcs bafes habcntcs. 
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Profonatur frifma cuius bdfes ofpcfita fint trianguU a b o d z e: 
Dtco tffiim prijma fecariintres pyramtdes inmcem^quales ^triangu- 
Ures bafes habentes.Ducantur rehx b d o d o ^.J^oniam parailclo- 
grammum eU a b f. v>^per vndecimam diffinittonem vndtcimi^ aqua- 
liafunt KB\i ^B d ^trunguU,per ^^prtmi..^are{per quintamhu- 
iHs)jquaUs erunt pyramides a b d o b b d Oyfuper aquis baftbus a b d 
B D B eodem verttce o comprehenft, Rurfus quia paralleUgram- 
mum cHbqz ^ytquaUs erur.t bafcs b e o e o z. .^arepyramis fu- 
fer bafi e o i vertice vero d, aqua eritfyramidi fufer bafi %hQ(jreo- j 
dem vertice d conUituta^er qiiintam huius.Atquipyramis cuius bafis 
eHBi. Q^eadem eH etqut fuit fiiperbafi b d e vertice vero o contentd.jnemte fub qudtuor tridngn- 
iuBDn deg dbgc^eb Q.Cui quidcm pyrdmidi biru reliqua oHcnfe funt aqudUs^ tridngm- 
Ures bdfes habentes totum compUnt prifina.y tres igitur pyramides abdo bbdo bozd aqua- 
Us.,tridnguUrefque bafis habentes totHmefficiunt a b o d zb prifma.Omne ttaqueprifinddiutdi- 
tur tn tres pyrdmides^(^c. 

Conllarttim prhnum. 

Prifma quoilibet rriplumcft Pyramidis candcm rriangularcm bafimhabcnris,&a?qua- 
lc faftigium. f't patuit hoc theoremate ciim diuidaiurin tres aquas ^ quarum bina funt in ea- 
dem baficraltitudine. Si vero Prifma fuper paralleUzramma bafi confittuatur, Pyrtmis vero in dt- 
midta eius bafi(^ tqua altitudine.Rurfus tertia pars erit ipftus Prifmatis.Nampatuit^quadragefi' 
ma vndecimt)PriJma cuius paralleUgramma bafis, dupU eH trianguUalterius Prifmatis, (jrtqua 
J'ublimitas,ejfe reliquo prifmati aqudUyVnde fequetur tllatio proxima. 

CoroUariumfecundum.- 
Si plura Prifinata ciufHcm vcrticis trigonas bafcs llipcr codcm plano in vnum poligonum 
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componant Pyrainidcm fiipcr ca bafi & altitudinc tcrtiam cffc cius folidi partcm,fub cunais 
fimulfumpiis Prifmatis comprchci^Cu N^mJmguU vrtfmataJmgMrumfuperfua baji cratnt»- 
Jme vyramtdumtriPla,comludu?3tomnia ammumtrtpla,per 1 2 quinti,ejjc: quarrparalielepipcti* 
trtfllfurn vyramtdum etufdem hafts & verticis,ei> rjuod btm centtnentfrtfmata. 

CoroUartum tertlum. 

Si bina Prifmata fub cadcm altitudinc bafcs habcant fimul trigonas, aut fimul tcrragonas, 
ipfa Prifmata ad fcinuiccm funt v t bafcs . Cum enim ea prtjmatajint ^quemultipliciavjramtdum 
fupereijdem hajihus,&altitudine,qu^quidemfunt vt hafes.a- ipfifequetur ejje vt hafes.Sut entrr, 
tripla vjramidum fuper haft trigona^per prj:cedens corollartum. 

CoroUarium quartum. 

Pyramidum fupcr eadcm bafi tctragona,& codcm vcrtice Prifmata funt fcfquialtcra.:;^^*» 
vyramis illa hinas vjramtdes fuper hajitrigona etufdem vrifmatis conshtutM continet,cum dixert 
mus tam illud vrifma triplum ejje vyramtdts fuper dimidia etus ietragena hafi censtitutx, cutiu cH 
dupla reliqua frper teta haJipofita,per fextam huim. 

CoroDarium quintum. 

Quarc fimilitcr concludcmus folida pra?ccdcnii corolbrio nicmorata(qux lateraras vocac 
Campanus columnas)ad fe effc vt bafcs polieona[r,cum fub codcm contincntur vcrticc. Nam 
funt inrattone vyramidum fiue vrtfmatu,quffupereifdemhaJihuscrverticeJioceIl^nratiene ha- 
Jium.Siuare adea/imiliter vrifmata eiujde verticis erunt vt hafcs^ eh quod ea laterata tn vrijmata. 
eiufdT^verlicts reducantur , cum fecantur hafcs oppofita. tn triangula^per vigefimamfextt. S uper 
quihiii triangulis prtfmata^adfefunt vt hafes. 

*TropoJitlo oBaua. 

Similcs Pyramidcs triangularcs bafcs habcntes,in tripla funt rationc la- 
tcrum ciufdcm rationis. 

Proponantur fimiles Vyramides trtangulares hafeshaben- 
tes MG i(jrr> zt T^quarumjirtulis rationis latcrajint a b ^ 
D ziDice vyramidts aboic^^dziit trtplam hahere laterum 
K-a ad TiX rationem ^ fttper haji Ato pyramidis K»ai^& 
verttce \ cofiituatur vrtfma^duciistpftx g paralielis a c b r, 
quodjit A o B c 1 v^cui addatur aliudprifmaperfecieparalie' 
lepipedo K^OHCX hinis prifmatts compojito ^per coreiiari- 
um quadragefimx vndectmi. Simtliterfyramidf\>ii-cfu- 
per baftt> t\ fiat prifma n c z l t m , & paraliepipedum o m 
E N ; queniam fimilia funt paralleleptpeda af&hct-dmen, 
citm fiMt ex fiMilihiis{ex hypotheJi)pyramidibusJimilttercen 
firufia.ipJaeruntintrtpUratieneUterumAt ad vzfimi 
lis ratieniSyper 5 5 vndecirm-.fidipfa funt trifmatum a o b c 
I r C^-d E z L T M xquemulttplicia^empedupla,perceroii.j^o 
vndectmi, ipfa iiaque prifmata paralielepipederum hahent ra 
tienem,per 1 5 quinti. Atquieademprijmatapyramidum a b 
o I d z t -x funt rurfus ^auemultiplicia , nempe tripla.per 

prxcedeniiscerollariu.lpjaitaquepyramidesprifmatumha- „, . , 

hetrattonem^pereandem 1 5 quinti,&tdeeiperi l quinti) pyramtdes ratiene paral/eleptpedertrm 
* F Q H D « B N hahehunt,quafu,t tripla Uterum K^adx>r. Pyramtdes ttaqme a b c , d z e t 
fim in tripU ratiene Uterum Atado x.Similes igtturpyramides trtanguUres bajes habentes^cf^ 

CoroUarium. 

Pyramidcs fimilcs , poligonas bafcs habcntcs , triplam habcotrationem fimilis rationis b- 
' tcnira. 
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tcWmSeffu emm pmtlfhus poligottisspmtliter & infimtlia tridffgnla dr ^<]italid nnm&b^errige- 
ftrttJm fextt,erunt jinguU fefUfingalts (imtles in trifla rattone fumptorii lateritm,per hoc theo- 
rerni.Jtluare poltgon*(Jrigonaruma(]uemultiflices^nempe vt bafes ha/iH per fextam hutus) «ande 
habebant tpfis rationem^per i 5 quinti, ^ tdeo trtplam laterumftmilis rattonis : ftmiliter prtfmat* 
ac laterata columnje^fufer bajibus cr earum fyramidi fajiigto {citm fint ipfirum fyramidum a<jue~ 
mulliplicia nempe trtpla fer coroUarium 7 hutii^)eademipjis pyramidtbus habebunt {ex 1 5 qutnti} 
rati0nem,cr igtiur trtplam ftmilium laterum. 

Propojttio nona. 

AEqualiufn Pyramidum triangularcsbarcshabcntium,rCciproc2cfunt 
bafcs alcicudinibus,Et Pyramidcs triangularcs bafcs habcntcs ,^uaru rcci' 
proci funt bafcs vcrticibus,funt arqualcs. 

Exponantur binx <equales pyrami- 
des triagular es bafes habentes, a b o 1 
^ D E z T , quaram bajes fnt A o b 
D 1 E, vertices vero rcii* o i ^ z t; 
Bic» ejfe bafes hOt adozh recipro- 
cje,ftcut n adoi vertices. Perfcian- 
tur ex pyramidibi4s prtfmata aob 
oiccTDZENT it.^xipfis vero paral- 
lelepipeda booh^e.nzl,t;/ pro- 
xtma diximus. Ipfi igitur b o o h <^ 

E N z L ftnt pyramtdum fefiuplty 
nempe prifmdtum triplorum dupU. 

ylEtjualium ttaque pyramtdum fefcupU ^equalia eruntyper commun.Jententiam. Sedc^ bajes ha" 
benttnrJttonebafumpyramidum^cumJintearumdupU,f ilicetf b ipjius k o ^bafis.,(irvi.t. ipjius 
p z i^per 5 4 primi.K^ttitudines vero o i ^ z r communes habent foltda cum pyramidtbus.Sed (jf 
verttctbus reciprocus habent bafes folida.fer j 4 vndecimt. vyramides igitur Jolidis eandem ratio- 
nembaJiumhapenteSiC^communes altitudines,bafes habebuntvertitiius reciprocas. Ertt i^itur 
bajis ao sadoi t(pyramidum a b c i d e z ■x)fcut z t, vertexad o 1 verticem reciproce^per 
fecundam diffnttionemfexli. y^d fecundamvefo panem ponamta efft reciproc} k c t ad nzs. 
bafesyVt nadcx vertices:Dtco vyramtdes ABOic^DEiT effe ^(juates.Ciim enim{per conftru- 
€tionem)dupU fnt bafes f b m e paratlelepipedorumjbaftbua a o b b z e pyramidum,Erunt in ra- 
ttone felidorumcrpyramidumbjf s. .^iavero fotidorum^pyramidum aqua funl faUigia,fin- 
gula fnqutorum eandem habehunt rationem.Sed ( ex hypotheji) pyramidum reciproca fiunt bajet 
verttcibus.F.t igttur fottdorum Jimttis rattonisbafes (irfaHigta,reciproce forent vertictbus.^u4t 
itaque (otida funt (per ^4 vndectmt)aquatta. Seddr pyramidum aboic^dezt aquemultipli- 
cia funt f < b H k l fotida, nempe vt oHendimtu fejcupta . Pyramides aqualium a/juemutttpli- 
ctumpartes fnnt i«itur adinuicemaquates,per dectmamquintam qutnlt. i^Equatium itaquepy- 
ramidumtrtangtilares bafes^^c. 

CoroOarium. 

Hinc aflcquimur Pyramidcs poligonas aequa- 
]cs,reciproca$ habcrc verricibus balcs. Stnt Py- 
rrtmides poltgona aquales fuper a cr nDico earum 
bafes KCr» rectfrecas ejje verttctbus. Def ribantur 
tpfubafibut K(jri (per vtgejinumcjuintam fexti) 
^uatia irianguU g (jr t> fuper qutbus pyramtdes 
4que atta tpfis K(!r* conslruantur.Pyramtdes tgi- 
tur G(^x> fuper aquis bafihm (^ vertictbus ipfis a 
(jr » erunt aqualesy per fexiam buius . Jpfie tgttur 
rectprocas habrnt bafes c ad d, vertictbus d ad 
c yper hoc theorema. Sed Jicut cad u bafes,pc a 
md B bafis erit.fiHmfint aquates. Et ficut ipfarum d 

o verttcesyfic ipftrum d 4^ a vertie(s,qutfirmtt-' 
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ttrfunt dtjualcs. Sicut t^itur AaJ t bafis,Jic erunt recifroce iffirum iads fjramidum vertices^ 
fervndectmam quinti.)dem fequttur mfrifmate (jrltterata columna^vt iam Utius ctrolUrio 
quAdragefimt vndecimt dtximus. Sequuntur etentm tlU (Jufer offofitis bafibus foligonis exifien- 
tu)fyramidum ftue fardllelefifedorum rationem/nAximi cumftntdijuemultifliciumfartes^ant 
fartiumdquemuUtflicia, 

Profofttio decima. 

Omnis Conus Cy lindri tcrtia pars cft,candcm cidcm bafim habcmis.fic 
arqualc fadigium. 




Profo/tatur conus habens ad bafmcirculum a b o d. K^tque 
cylindrus eandem bafimhabensfiraltitudinem: Dico conumcy- 
lindri e(fe tertiam fartemjiue cylindrum coni triflumeffe, ^b 
imfofibilienim^Si cyiindrus non ft trtflusconiyautnutior,aut 
trtflc minor erit.EHo friits triflo coni maior cylindrufj)ac m4' ^ 
gnitudtne c^fatautem in circulo a b o d tjuadratum a b c i>yje- 
clis btfariam refiduts filtonibus circuli intzn fgniSy con- 
tun^is M EB Bz iG ci iD DT hyrurfufiue fellis rcft- 
duis f&iontbus bifariam ydu£lis fubtenfis quotiejltbet . Citm au- 
temquadratum K b c d fit dimidtum fbt circunfcrifti quadrati^ 
fcr quadragefmamfeftimam frimi. Circunfiriftum vero ma- 
tus fit circulo A B G D , fequetur quadratum a b c d flus dtmi- 
diocirculik b g d continere.Similtter quia triangulum a t.d eli 
dimidiumfaralielogrammi a o^fer quadragefimamfrimam frimiyfequetur idem ki d maiusep 
fe dimidio feflionis a t d iffo fara/lelogrammo a o minoris. idcm oHendemttSy tnfntte trianguU 
ifofielia fufer foligoni bafibusyqueicunque in fe^ione defirtftaJi77iidio ficiiotns effe maiora.^ix 
vero oHendimus ( coroUario fecundo feftim* huius) frifmata ac Uterata filtda (eiufdem verticit) 
adfe effevtbafeSyiconcludemusfaraUelefifedum fuferquadrato Kt c Hymaiusdimidio auferrei 
cylindro qui fufercircuU Knovfit fibeodemvertice, eo quod auferat dimtdtum farallelef tfedi 
(ufer quadrato circulum continente defirtfttyVt fatuit.StmtlitcrreliquxfeiiioKtscylindri^qu* 
fuferjieiione k t \>)maiusdimidiodicemusauferrefrtfma^uodfufertrianvtU a t d conftituituTy 
fubcylindri altitudtne,eo quod fracise dtmidium auferatfaralleleftfedi fufer faraUebgramtno 
Kofub eodem cyltndri vertice Jefirifti.Sicque infnitefUs dimtdio reliquarum quotuisfciitonum 
cyimdri tollcre foterimus. Auferatur itaque a cylindro ctrculi a b c d m arte fUs dimidio cr reU- 
qui item flus dimidio. ReUnquatirque tandem{ex frima decimi)magnitudo minor tffo exceffu c, 
quo cyUndrus trtfUm coni excefit^ex hyfothefi^eaque fit fcBiones cylindri conftitutx futer fe£lio- 
nibus circuUJciUcet ae eb bz zggi id dt t K.Ciim autem ha reUSUftnt excejjit c minO' 
res,fequetur illud quodfiifereft Uteratum fiUdum^ quod fufer foUgono a t d i g, maius effe trifU 
coni confiituti fufer circuU a b g D,f cylindrus excedat UteratumfoUdum minus iffa c, qua cy- 
Undrus exceftt triflumcont.C\{uUoitaque maius eritidemUteratum foUdum trtfU fyramidis 
Uteratx,fifer eodem foU^ono <jr coni aUitudine defiriftd .n^m eafyramis cono tncUdiiur ,qu$d 
fieri non foteft. 7(am eiufdem fyramidis trifUm oftenfum eft idem Uteratum fiUdum^ fer coroffd- 
rtum vigefimafeftim* huius. Non tgitur ertt cyUndrus trifU fut coni maior: Dicoquod nequemt' 
nor. Siquidem fierifcffe credatur fufcr eodem tyfo. EHo minor cyUndrus trifU fui coni aUqua ms» 
gnitudine c^cum entm oHenfim fit fyramides veUtifrifmata aut Uterata foUda^ad feeffevt bafes 
fubeadem aUitudine^ex fextadrcoroUario feftinuhuius.Decono^vtdecyUndrodiximus^toff^t- 
tur fUifquam dimtdtum,cr reUqui fUfquam dimidiumyreUnquatur vero{fer frtmam decimt) ex 
trifU conijntnor magnitudo iffa c ^ua fit fiEiiines cont fufer bafibus qua circa mnUangulas fyrn-. 
mtdes.TrtfU itaque ill^ fyramides cyUndro funt matoresyCumtUs deficiat cyUndrus a trifb coni, 
quam h^t irifU fyramides^nemfe ifftc .Sed trtfU fyramides foUdo fufer iffitrum foUgono ^ ver^ 
ticefunt xquaUs^er corolUrium fefiima huius, SoUdum itaque Uteratum quod Jufer fyramidum 
foUgono cr fub cyUndri aUitudtne eft conftttutum^cyUndro iffum centinente maius erit,contra p 
( ommun.fintentujuod eft abfurdtjitmum.2{am foUdum illud iffi cyUndro incUfum ett. Non itaque 

piinor 
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miftor erit cyUnJriis triplo Jmiconifnr/jttemaiorj-vtpatuit.Erit itaijueiffi tripU tqualis. Omnis 
igitur conus cyltndrt tertia fars eti eandem etdem^crc. 

*TrofoJtUo 'vndecima. 

Sub codcm faftigio cxiftcnccs Coni &Cylindri,adinuiccra fcfchabcnc 
flcuc bafcs. 

Profonantur fuh eodem fajligioccnivel cjlindrifcHicetfufer 

bjjibus ABGD^^HziT a^ualt vero fajiigio k i. ifji m n : Dico c^ 

num cr cylindrum fnfer baft a a o \> ftc ejfe ad conum ^ cylin- 

drumfufer e z i T^ftngula ftngulu, vt bafis a b o d adhaftm e 1 

I Tyquitdf conorum altquis fcilicet a b g d i.^n habeat rattenem 

quambajcs ad reliquum e z i t n , haheat eam haCtitmrationem 

ddaliam magnitudinemY. ^qux aut maior aut minor cono e x i 

T N erit . Sit itaque frius x minor cono e z i t n magnttudine 

k cono autem e z i n toUatur fttfius maius quam dimidium , vt 

froxinu iam demonjirautmus , reUnquaturque tandem { fer fri- 

mam decimi)magnitudominerifJa h magnitudtne . qui- 

dem Jitjeiliones coni fufer bafihm Jeiiieni ep pr zr m is 

st to Oh^rverttceMscontenta.Pyramisita^Jiibfoligonahd 
fi^Mn vertice/naior erit ifja x :na conits e z i t n flus excedit 

sfjam X quam fyramdem t e z r i n, circulo itaque a b o o pmi- 

le foligonum tffi e p z r i $ t o fiat ad datam a o^fer decimamo- 

fiauamfextijitjj a v b f o c d ■Xycitmautemftt^ex hyfolheJi)co- 
ttus KBGDiadx, Jicut hajis a » o d ad bafim e z i t ,ficut vero 

bafes fuerunt , fic fyramis d avv o tad fyramtdem t b z r i n, 
fer Jextamhuius. Stcut igitur ,fer vndecimam quinti , conus 

ASGDLadx yfic erit fyramts d a b f o l fyramtdem t t z k 

I N , ideo vicifiim conus ABCDLad fyramidem d AUf c ific 
ertt^vt \adr tZKi V fyramide^fer deciniamfcxtam quintij at- 
^uiminor eJi fyramis d a b f c l cono a b c d l circunfcrifte. 
C^finor tta^j. erit{ fer 1 4 qutnti)pyramis t e z k i n tfja x magni- 
tudtne^fed cr mator oftenja fuit,quod fieri no fotelt.Conus tgitur 
aliquis ralionemno habet ad magnitudinem reliquo cono minore, 
quam habent bafis:Dico infitfer qued neque ad reltqtio ceno maiorem: quod fi fieri fojfe credanms% 
naheat conus KX.\.ad magmtudtnem x reliquo cono e m n maiorem,eam quam hahent hajes a b o d 
We z 1 T rattonem^ent conuertendo ( fer corolLquarta quinti )xadAK.i. connm, v/ e z 1 t bafis 
A B G d bafim.^ciim autem e m n conus fit minor tfja xfer hyfethefim,erit ftcut x 4^ a k l cenum» 
Jicf: M N conus ad wagnitudinem aliquam quxminor eritceno ak \.^er decimamquartam qutnti, 
Sicut autem x ad conum ay.\. fic {fer hyfolhejim) bafes e z i t <i<^ a b c d fueruntjicut igitur bafes 
txtradAtG D,fic erit conus iMnad magnttudmem reliquo axx. mtnorem,quod fieri nen fojft 
fatait frima hutns farte.N on itaque habct altqiiis conus ad magnitudinem reltquo maiorem,aut 
minorem^rationem quam bafis habent:eam igiturrattonem hahebit qutUhet conus^ad reUquo ceno 
aqualem-^ froinde ad ifjim conum^fer feftimam qutnti.Cum autem conorum ftnt aquemuUifU^ 
ces (fiihcet trifUces) cylindrifufereademhafi (jr aUitudine,fer dectmam huius , qui quidem{eM 
decimaquintd quintt) eandem igttur ipfis conis hahent rattonem ^fequetur cjUndros fimtUter Jub 
eadem bafi ^ vertice^rattonem bafiumfequi cones.Sub eedem itaque fasiigio exijlentes coni 
cyUndri,(ir€. 

Propofttio duodccima. 

SimilcsConi &Cylindri,adfcinuiccmin tripla funt rationc dimeticn* 
tium qux inbafibus. 

Xr jf 
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Profomntur ftmiUs cem velcy- ^ l. 

Undrt^s cuius hafis a b o d vertex 
veri K is cutus bafts ef{,h z i t, 
vertexveroMS Jint^bdjiiim di- 
mettentes zv&t t^centra vero k 
& M : Dico ees conos vel cylindros 

ABODKLd-BZITMN, trtfUm 

rationem hahere rationis dimetien- 
tsum ivadi.^ ^uvd ft aliud efje o- 
pnemur , haheat aliquis conorum 
A B c D L adaliquam magniludiney 
ir/pLam ratfonem quamnahent b d 
adzT bafum dtmetientes : e* quif- 
fe magmtudo aut mator reliquo co- 
nofzns aut equtde minor erit, 
ejio frius minorfitij^ ea x fUdum^ 
quiamaiorejl conus e 1 1 t h felido 
X, auferatur ab iffo e z i t n cono 
maius quam dimtdium , & reliqui 
matus quam dtmidium^defcrtfto in eiuf bafi coni quadrato^cjr rurftu trianguUs^fuper quibui folidd 
eiufde verticisfemper matus dimidio coni vel cyltndri toUunt^vt fecunda^ecima^& vndecmia hm 
ius docuimus. Relinqiialur tandem magnttudo minor eo exceffu^ quo conus e z i t n excedit foltdum 
x^quiJitJecHoncscenifuferfecfiontbuSfio oi zp pi la rt ts i i^dr verttce n circa py- 
ramidem quam relinquunt defcrtfUiReltHa igitur pyramis n o z p a^iererit folido x^iam co- 
nus plus exccdit folidum x quampyramidem.DeJcrihatur ttaqtie {perdecimamoHauam Jexti ) cir- 
euloABG Dfmilepoltgenum ipjit o iKT s.Jii^\c K\ o vv Q^oniuncjfiscn lk lb lc^ 
OM NM Nx sorec/is^uo»iamJimilesJuntfgur.e^eriticaJozvl BDodn^erprtmamdif- 
fnitionemfexti^Cr Boadirvt K\.ad vinfervigefmamdiffnitione vndectmi^cum fimtles ftnt 
conijicut itaque K lad unfcKzadH z (qu^ ex centro) (^anguli t k i. zm v reciiyperdecimam 
fextamdiffinittenemvndecimi.x^Equtangulattaquefunt b k l c^z m n triangula ^per fe.\-1ano 
Jextt.Sicutigitur KtadMs fic(perquartamJextt)L tads z^futtautem tc ado zvt ad nt 
Cr B d.<k/ ztvt Ki.adn v,(Sr Kvaduvvt Ltadn z.K^Equa igitur ratione erit b c rf^ b ». ,/f 
xoadzu ^er vigefimamfecundam quinti,ipfs autemticrnz aquales funt l c c?* n o , aqual tum 
trianguUrumJimtlesfuhtenfa.,perdectmamJ'extJmdiffinitionemvndecimi,Sicutigitur\.Kad n r 
ftCLcad s o.lriangula itaque l e c <7" n z o Juni fimilta.ferprimam diffinttionem fexti, cumftnt 
^qMtangulafer fextam fexti.Pyramides igitur fuperjimiltbusbafium a b o d e z i t poltgcnUft- 
milibutC' tottdem triangulis defcrtpt^fimiies erunt^perfeptimam diffinttionem vndeciMi^pjra- 
mis itaque K ^KLtripUm habet ratienem adpyrarmdemtz m K^quawh c adz o.,cr preinde quam 
a d adz T bafium dimetientes^er corollartum oHau^ hutusfed eandem habet ( ex hypolhefi)conm 
A B o D Lyadfelidum x^ercorollartum o&au^hutm.,erit igitur conus a b c d i.,adfoitdum \,ficut 
fyramif ntKiad pyramidem e z m n .per vndecimam qninti,cr viiifitm erit c onus a b c d i adpy- 
ramidem a b k l Jicul folidum x ad fyramidem e i m n Mqut maior eU conus a b o d i. fyramtde 
a tK\.ytot»mfctlicetfuafarteJ^{aiusitaqueeritJ'olidum:ifyramidef.ZMiiJid(ir minus csIcK' 
fum fuit^uodejfet abfurdum. Simde fiet argumetum conuertendofi conferatur conus e z i t n iw4 
gnitudini minori ipfo reliquo a b c d l cono. 2(am nthil refert an maiorc onus minorii>in minor m4 
uricenferatur,Jedquouiscuilihct {hac hypolhefi fiimPta) collato.femper confurgit abfurdum,vt 
monitoproximo dicemus-.nuUus tgttmrconus habet ad magnitudtnem alio queuisfimili cono min»- 
rem^trtpUmrationcm quam habent eerum bafestnterfe-.Dtcopr^terea quod neque ad maicrem a- 
lio conofil tgitur ( hac hypoihefi) foltdum x maiusaliquo cono,(ctlicet hoc Kicvi. ,ftt autem ca- 
»«/ E z I t N adfolidum x in trtpU raltonedtmeltentium.,z radt v^erit igiturjicut e z i t n conus 
adfoltdumxfichz m n pyramisadk Ttiti.pyramtdem:namftmilespyramidesfuntin tripU rattone 
propiorttmdtmelientiumfercoroUariumolIauahutus.Coniierlendo ttaque{ex corottario qu.irlx 
quinlt) eritfolidumxadv z i t a conumficut kz k hpyramisad r z m s fyramidem : fed ficut foli- 
dum xadn. i t n conumftc erit conus KTto\>\.ad aliquam magnitudinem , qu<e minor erit cent 
Ez I t yt.^erdectmamquartamquir.ti.jcumK b o -o-Lftt mtnus ipfox.^uamigitur habet rationem 
fyramis a b c d vadpyramidem e z i t H,qua fuit tripU dimetientium^eam babet aliquis cenus 

A B C D (. 
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A B G D LydJ magnituMnem aljquam reliquo cono e z i t n mir.orem. Patait autem quod ^ nullus 
hanc rationem habeat^qnod tnconuenit^n ea de caufa hahet aliquis conorum ad aliquam magnitH- 
dinem reliquo (imili quouis cono maioremvel minorcm^rationem trtflam dimetienttum qu<t in co- 
norumbafibits exiftunt,eam itaque rationemhabet quifiiis conuf ad magnitudinem reliquo Jimili 
quouis conoaqualem.ac preindeadreltquumconum.Cumautemcylindrt qua fiper baji conO' 
rumvertice moranturyjint conorum*quemulitflices ( nempe tripli exdecima hutus)ipji{ ex deci- 
maquintaquinti)eadem conorum rattoncJibiadLtrcbuiityac idco trtflam habebunt quam com- 
muniiim bafiumdtmetientes zr O" »d. Simtles igitur cont cr cyltndrt ad fe tnuicemyin trtpl^ 
fiftifj&C' 

NITVM. 

Aliquicirc*fecundjt,qitint^yVndecimje.fduodecim^,& decimjeoBaua huius^demonflraticnes tm 
pegcrunt ^cum in his antecedens aliquodparticulare particuUri conjequenii conferri arbitraren- 
tur,veluttheciheoremate.Siconum a k i cono e m n tanquam antecedens confequenti fociantes m- 
ferret,quod fcilicet aittecedens, axl non habens admagnitudinem x confequer.te e m n minorem,rA 
tionem triplam quam habent toadix dimetientes.Concludit confequens e m n nen habere ad m* 
^nitudinem antecedente minorem^rationem couerfam eorundem fcilicet X r ad t n^quedex necef 
Jitate non fequitur:fed tanti ft conum a k l cono e m n conferre quanti e cenuerje conH e m n eodem 
argumento ceno a k l comparare,vt Jequenti typo dijcutiemits. 

Licet antecedens a it l non pojiit habere admagnitudtnem x minoremcen 
fequente v m n , triplam rationem dimetientiuum ZDadz -r.T^ihiiominus 
confequens e m •speteFihabere ad magnitudinem f antecedente a k l mino- 
rem triplam ratienem cenuerfe ipfarum fcilicet nad%v. 

Ad bac animaduertendum esi his autfimilibus demonjirandis^ anteceden 
tia & confequentia non fumi particuLttim vt circuli ad circuliim,coniad 
cenmm , ^c. Sed in vniuerfum veluti cutufuis circuli ad quemuis circulutn, 
cuiufuijque ceniad quemltbet conum fimilemaut eiujdem fafiigif, prout exo- 
ftat hypothefis.NecinfuperratioHuminJpici quantitates ^putafi fuertt dupU 
fcfquialtera aut quadrupU-^&c.fid termihorum quahtates nempe bafium aut 
carum dimettetium.,quafinguU &omniadocentprepertienescircaJpeciespotiusquam circaindi 
uidua verjari.-qua propertienes cum fien per qualitatem rationiim expreffam^fcd f>er reUtionem ba 
ftum vel Uterum fuorum proportionalium exprimantur.fpfiproportmnaliafiia varietatefcquen- 
tium ^falso argueremus a data antecedentis & confequentis quantitate ratienis immobili , vt inde 
confurgatpropertionaltum ^eneraliiimquantitM ratienis. Omnes itaque circulos omnibits circulis 
cenferentes^non propofitorum inter fi tatum.,fedquorumuis ad quofuis huiufmtdt rejpe&um inquh- 
rimtis.^(jr quorum rejpefium non a quibufuis^fid a propriis oriri dimetienttbus iuxta propoftt* hj- 
fothefis autherttatemyhaud fecus omnes cones emntbus conts collatos./i6 querumuisfedprterum di- 
metientium tripU coniungi ratione^uiujquidem rationis non ajfieffatur quatit*s.,fed terminorum 
qualit.u^ quibus fumenda proponitur,quaUs funt dimetientesta qucrum ratione circulorum,con9 
rum^cylindrorttmque necnon Jph^rarum nafiitur intelligentia. 

Demonfirationes igitur ha ab hec abfurdo ednciintur , non quod antecedens altqua Jumpta liypo- 
thefi hanc haberet rationem ad confequens.,alia vere poHmedum fumpt* non haberet:id nanque ab- 
furdttm non pareretA Irfpothefis difcrepantiam eidem feli antecedenti adaptatamyqua factle oppo- 
ftta parit. Sedquofuis circuUs adquefiibet^fiue quofuis cones ad quofiibet (hoc eit xque c onfequens 
adantecedens vt antecedens *dconfequens)tationem bafium,aut dimetientiii.^ luxta hypot befis vo- 
tum habere,dr no haberejiac ciim ftnt in eodem fubieBoJhec esi m quibufuis circulis aut cenis,eppo- 
fita ad feinuicem(fctlicet cuiufuis ad quemuis ctrcuUrit vel conorum)factle parient abfurdnm , *c 
fertnde ab hocfer inconueniens demonstratum. 

Trofofiuo decimatcrtia. 

Si Cylindrus plano fccctut ,paralIcIo cxiftcntc cis qux cx oppoffto pla- 
nis,crii cylindrus ad cylindrum^ficut axis ad azcm. 
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moCyliHdrus MC.D,cumsaxisJiti.x,hfes'verhopfofitxfint circuli 
A K B d- o X o/cceturautem cylmdrus a b o u pUw i z t p^ra//elo offofttis 
A K B 6- G X vpUnis: Dico efje cylmdrit nrad cyUnJrum r o,fctit Kiadix 
«xem.ExtendjtnrvtriitfiiHeaxts tnt& 9^xtautemzy.^quales ponantur 
K E E \.-jffivero i X Jtqualesfonantur quotuts x m m o o p . Perjigna vero 
i E M o vfaralleU fUna tffis KXi& oxd ducantur^fer corel/arium 1 5 vn 
decimiyfifer quthus fUnts & centris i b m o v^^ircult iffis a k b / o x u -r- 
ifiulesdefcribantur^extenficirca eosfuferficte a n R s<^ o c q_f. Cyltndrtp- 
taque erunt a t a s s r fiifer ^quis farailelis hafhus akb s hs & v.L,ac 
aquis verttcibus i k k e e \.,fer 1 8 vndecimi,cr conftruElionem , qui{fer 
1 1 huiuf)aqudles erunt, quum aquales fint eorum bafes , fimiUes vero ^fer 
vigefimamdiffinitionem vndecimi.Stmiliter IV dc cp f<ijtquaUse- 
rant(ex eifdi)& fimiUs . .Siuotuflus igitur ertt cylindrm r t iffius a t, tam 
multifUxeritaxis l x iffius k z/unt enim^quales numeroaxes & cyUndri 
tquaUs . IJaudfeCM tammuUtfUx erit qj cyUndrus^ffius o t , quotufUx 
eftvz axis iffius x x.Si itaque axts l z excedxt axem v z ^deftctat^vel eidem 
dquetur., & cylindrus r t fimiUterexcedit cyUndrum Qjr deftctet, veleidem 
xquabitur^augmenta etenim cyltndrorum axtum fequutur augmenta^ex hy- 
fotheft. ^atuor igitur magnttudinum k z z x axium , a t t g cyU»- 
drorum , aquemulttfUcia frtmx kz& tertt* a ■x,fctUcet l z axis, &t.tcy- 
Undrns. AUa qujtuis muUtfUcia fecund* 1 x CT" quartx t c {hac v x axem & 
Qjr cyUndrum)ftmul exceduMtyxquantur.veldeftciSt adtmicemfumfta.Ea- 
rum igitur fimfUces ^xadzx axes^erut vtKtadio cyltndri , fer quintam difftaitionem quiati, 
Si itaque cyUndrus flano feceturfaralleU exiftente cis qu* cx offofttofUjiit,erit crc 




Propojtito dectmaqudrta, 

In xqualibus bafibus cxiftcntcs Coni & Cylindri, adinuiccra fcfc habcc 
ficucfaftigia. 

Sint fifer xquis hafibus a b e z cyUndri a o e c 4«/ coni 
A 1 B E K z : DicoejfeK oacic cyUndros,aut Mhadtnzco- 
nosficut tiadt xfaftigta. Producatur cyUndriu ictnv^ex- 
tenfa tn rectum k t re^a^entro autem n ctrculus iffi hi.z f*- 
r^UeUs (jr xquaUs fiatsM, reffa vero 1 t aquaUs /7/ l n , CT* 
ferfictaturcyUndrns e m .• cyUndri itaqut a o e m xquaUs e- 
runt^er vndecimam huius^unt enim fub aqua aUitudine i t 
iffiitt i&xquts bafibuJtexhyfothefi,quoniam autem tetus 
c E M cylindrus fecaturfUno e l*Z faralleU exiftente tpfts k c 
<^ M N ofpoftiis . Erit ftcut s i. ad lk axes ,fic lyUrtdrus u b 

e c cyUndrum ,fer prafatam . Sed ftcut v \,ad \.t.,ficit 
xdeaudem \.x.,fer feptimam quinti , & ficut Miadhccylin- 
drtfic A G adeundem e c.,ex eadem . Sicut igitur{ per vndect- 
mamqutnti)\t adi.% fasiigta yficerunt Koad hc cyUndri. 
J^tavero a b i , e k 1 conieorum cyUndrorum funt ttrti* 
fartesiperdecimamhutus,ipfi{ptr\^quinti)inearumcyUn- 

dropum ratione eruut,& proindeficut itadt if^ftigi^-i >* 
qualtlus tgitur bafihus extstentes coni,drc, 

Profojuio dccimHquintA. 

AEqualium conorum & cylindrarum , rcciprocz funt bafcs vcrticibus; 
& cbni ac cylindri qaorum rcciprocae funt bafcs vcrticibus, funt arqualcs. 
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Sint xquaUs cotii a c l e i n vel cylimiri a x e Otfiper bafihi$s 
A B o D EZ I t^lfftmautemK Guvelh » Gnvertexft k \.^Re- 
liqui vert noftus, bafum vero dimettentes Jiat a o b i : Dtc» 
tffe reciprof^ fcut abcd<i^ezit bafes-jic VLsad k l vertices, 
Si conivel cylindri hafes aquas habeant, vertices aquos habe- 
buntyper prjtfatam, citm fwt aquales. Et ideo reciproce proportio- 
tules,nempein ratione aquaUtatis erunt bafes,(jr vertices. Si \ 
vero bafes autvertices fint tnaquales,^} conuerjo reliquorum V 
vertices dut hafis inaquales erunt. Tfam ft aqnalesejfent bafes, 
^equales effent vertices.iVt diximus^ conuerfoypervndeci- 
mamhHius.Sint ergo inxquales vertices^/naior autemfit m n,w/- 
norvero k \.,cuiaqualisponaSur i\ p per fignumc p du&o plano 
paraUelo planit tpfiua e o,per corollarium decimjtquinta vnde- 
(imi. Cjlindrus igitur e o parallelo plano c p h ficabitur. ^ua- 
re {per decimamtertiam hutus) erunt Msaduf vertices^vt e o 
rf</ 1 H cytitidri. Sed ficut ioad t.Hfic kx{ tpfi e o aqualis ) dd 
eundem e h, f jf fepttma quinti,ficut vero kx ad fic KtoD 
adEzn bafeSf per vndecima huiits. Sicut igitur u n ad uv^hoc 
eFi, ad k uverttces^fic {per vndecimam qutnti) KnGVi ad^z\-x 

bafes reciproca,per fecundam diffinitionem fexti. ^yld fecundam autem, Supponanturbafisrecr" 
proca veriicibus: Dico cjlindros a x e o ^ aquales. Stnt ideo vt KtGoadhiiT bafes^ fic ver- 
/ex unadK uvel m p. Erit bafis Kzovad bafim e z i r,ficut cylindrtts kx ad cylindrum e H^per 
vndecimam huius.Sed ficut abod4</ezit bafisftc (ex hypothefi) u n ad ki.( hoc eft^uv) ver- 
itces. Et proinde(per decimamtertiam huiusffic e o vel Kxadtn cylindri. Sicut igitur a b o d 
£df.zi-r bafis^fic KXadiH ^Sicque zoad eundem e h cylindrum. Igitur a x e o (adeundem b h 
eandem ralionem habentes) funt ^quales^er nonam quinti^nec nonfib eifdem hafi vertice con- 
fiituti cont. Equalium igitur conorum cr cyltndrorum recifroce funt,<^c. 




CoroSarium. 

Qupniam cxporuimus tantum conos& cylindros,quorum vcrticcsbafibuspcrpcndicu- 
hrcs incidunt. Exponcndi funt rcliquiquorumvcrticcs angulos ad bafcs cfficiuni obliquos 
cifdcm vci a<^ionibus ac pallionibus quibus prxEitos vti hadtcnus diicuiTmius. 

Tjcdecima hutus. 

^uonutmdixtmus decima huius conum cylindri tertiam effe partem^eandem ipfi baftm & aqua- 
le faftigiumhakentis,lliudque demoniiratum eftpropofito cyltndro cuius bafij fecaturper quadra- 
tum tnfcrtptum., & fuper quadrati lateribus defcrtfta ifefcelia triangula pcltgonum componenttay 
rurfufque fub huius poltgonilatertbus alia eadem arte infinite defcripta,flus dtmidto bafis aufe' 
rentia^vt fiequenttus patuit. F.t tdeofuper his bafibus filida qua fub cylindrt incltnatt altitudtnt 
tidem includuntur cyltndro^nifesium eft plus dimidio cyltndri auferrcc^ reltquiplus dimtdio^ 
velu/i in rtfiiscyltndris oHendtmus.Namhac incltnata filtdafiperaqualtaltttudinti&aquit 
bafibits reiiorum^reUis funtaqualta.per coroUarium quadraftma vndectmi. J^4rf fimiliterplus 
dimidiotoUunt vt recla.Conferentes igiturinchnatum cylindrum,cono fuper eadem baficjyvertice 
retio^ab impofiibHtinfuper arguentes^per dtcimahuius demoniirationem^osiendemus lattratum 
inclinanti cyUndro inclttfum^maius effe triplo,ftuepyramidis cr eidem *quum,quodfiert nonpot efl, 
l//iidque erit prtma partis difiuniiiua,qua propojuimus cylindrum aut triplo coni maiorem efieyaut 
mtnorem, ft aqualis non fnjciptatur. Secunda verojparte cencliidemus folidum i//ud lateratum cy- 
Itndro conceptum^ipfi cylindre maius effe quod rurjus abfurdtus apparebit. ^arefi nec triplo coni 
fuerit cylindrus maior/iec mimr^ecefieaqualts ertt.Horum demonftratto tnclinatorumfacil} rc 
£io rum fequitur demonftrationem^ eo quod iam oftenfum eft pyramidts & laterata fuj>er aquis ba^ 
fibus & altitudinejiue reciafiue tncltnata inutcem ejjeaqualia^nempevt bafes,per fextam hutus, 
Cyltndrus igitur inclinatus triplus erit cuiuftihet coni(licet relii) fuper eirn bafi (jraltit udtne coa' 
fiitutiyfed etus coni trtplus fuit cylindrus rcStuSyper decimam huttts.Cylittdrus igitur inclinatus^e-> 
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llofHfer ejdem hafi & vertice xquus erit.ldcmfit m coms^ui tertix funt ftrtes aquahtif»^ ideo 
$»ter f( ttquales crunl. 

ExtmJecimahutus. 

^are Jequetur iuxts vndecimam hutus^fiib eodem fnHigto exisientes cjlindros ac conos incU- 
fsantes aut reilosAdfe effe vt bafes. Cum emm reclt ad fefmt vt bafes , redit vero xquales fint tn- 
(linati^fji ad fe eruntvt bafes. 

Ex duodecima hmus. 



Et froinJe ex duodecima huius^ftmiles coni & cjlindri inclinati trtfUm habent rathnem dime- 
tienttum qu* i» bafibus.Citm xquales fint reeiis eam rationem habenttbus, fer duodectmam huius, 
J0 eandem habebunt ,ciim maxtme ^quales habeant bafes reffii, 

£xdecimatcrtiahujut. 

Etideo fequetur exdectmaterttA huius.Cylindrum inclinatumfinumtlano paraflelooffofttu 
eiusfUnis^n rattonesaxium fectum eJfi.Suffonantur autem fuper eadem bafi reffus inclinatus 
cylindri,fubque eodemveriice,qut fecenturfUnooffofittsfaraUelo^ntfefiumerttvntusfe^tO' 
nes altertus fenionibus dquales e(fe,funt entm fufer aquis bafibus CT vertice,nemfe interfaraUeU 
fUna.Sed^eorumaxesfrofortionaUterfecanturafUnts^erdecinumfefttmamhuius.lncltnati 

izitur{reclis aquales)fuorum axium rattonemvelutirtiii hahebunt.Nam vtraque eil eadem 
axiumratio. 

Ex decima^uarta huius. 

Inaqualibus itaque baftbus exifientescom&cylindri inclinAti^d fi erunt {ex decimd^iujrtd 
huius) vt fafiigia. citm enim tnclinatt reclts eandem bafim & fafiigtum habenttbus,ftnt aquaUsy 
Reih vero futst adfi vt fafiigia^Incltnati tgitur ad fi erunt vt eademfajligta. vtrtfquc communia. 



Ex decimaquinta huius. 

Vnde recifroce erunt Mqualium conorum^vel cylindrorum inclinatorumaut re£Jorum^ajes 
verttctbuSyCjr e contra.CS entm fitfius dixerimus inclinalos & reclos aquaUs efie^ui eafdem habet 
bafis cr vertues.Cu igttur reffi aquaUs/uorum verticu ac bafium recjfroca fatiantur rattonemy 
Sequetur tncltnatosireBis^^quaUs) fuarum baftum ac verticum {vtrifque ,communium) mfiar re- 
aorum recifrocam rattonem hahere.Simtliter fi recifrocam habeant eorum vertices cr bajcs ratio- 
nem,&tffiaquaUs erunt/o quodaquaUs fint reHis cyltndris^fufer etfdem bafibus &vertice^ qui 
quidem interfe funt aquaUs.fer eandem decimamquintam huius. Sufctfiemus iiaque eatfua de co- 
nts &cybf$dris hoc duodectmo dtfcufitmus, quorum verttces bafibusferfendtcuUres infifiunl , ex 
conerumdrcyltndroram diffinttionthus ,aque intelligi tnconis&cylindrts.qHorumvertices ad 
bafiumfUna tncUnantur ,jiueohUquos efficiuntan^uhs.Notabimus tamen huiufmodi conos au* 
tyUndros incUnantes, mtnim} teretes effe veluti reffos.namfifecenturpUno fufiifienteverticem 
eorumadreaos.hac feilto non circuUim, fedconoydalem Huram tn eorum fuferpcte defcrthet,tu- 
ius maior dimetiens aquaUs erit {in cyUHdris)dtmetienti bafisM efi, eadem confiahit.Necnon tio 
conts eadem qua tn reffis conttngentfeciis eadem methodo. 

Trofofttto decimafexta, 

Binisorbibuscircaidcm ccntrumcxiftcntibus,inmaiori orbcmultan- 
gulum sEquilatcrum & parilatcrum infcriberc , non tangcns orbcm 
minorcm. 

Sifit 
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Sinl hini erles a b u d z i T^circ4 iJcm ccntrum c con- 
fiituli.Sit aHtemmaieriejni Jit a zai» mfcrtheKeium fiolige- 
*tum aquiUterum^cjrf-triJt numcro latera habens ^nen tan- 
^ens 'vero circulum z j t minorem.Sn Dtriulcjue diameter re- 
£ia B 1 0,/"^ r fignum autem i tffi zbad reilos excitetur a i o 
re^faySemicirculu-s 'vero b a d hifariam fecetur,fer ^ o /my . tk _ 
/</^ fepe fat. Relinefuetur magnitudo arci4s minor iffi d a, \ 
fer corell.frim^decimi.^ui eflo d \.,fer l vero tidem b d 
ferfendicnUru agatur l o ti^oniuniiis i d d n reciu.J^o- 
fiiam anguli d o n ^ d o i funt reOi.^ ex censirucitone^ re£i* 
B d fccat hifariam reilam l n m o,»fr tertiamtertif.^jfare 
i^fer 4 frimt)reliqua latera trianguiorum d o n d o Lyfctlicet d l d n ernlrt aqualia.Sf fgitur cir- 
fule a B o D aquales iffis d l d n coaftentur^ferfrimamquarti. Iffa conuenient in n in nu mer» 
fariter fari{fer 5 5 neni^^cfualefque arcns fuhtendent^fer 28 tert^ -^m feiltfunt fer numern m 
a hinarto duflum^fiilicet dimidta fetlione jrequenter refetita^ qua cfuidem multiflicatum futt cir- 
culi decrementum. J^uia vero ls efl iffi a o farallela.^fer z 8 frimtt cum vtratjue ft eidem ■ o 
ferfenJicularis^(jr in eedem circuliflanofer cenfiruifionem. Jfft l n non tangtt ctrculum t 1 2« 
Minus igitur iffum ctrculum •xxi tangent recla, d t d n. Nec froinde reliqux iffs aquales^fer 
J4 /rr/y. Binis itaque erhibus a b o d i i t circa idemcentrum c exisfentihus, in maiori erhe 
A B G D multangulum aqutlaterum (jr farilaterum {quod fub d l d n (^reltquts latcrihw iffis 
^qualibns^ niimero fariterfart conHitntis)nentangens erbemmtnerem z i rinfcrtffmus 

CoroUartum. 

Hinc fit, pcrpcndicularis diamctro intcrmaiorem circulum & rcdbm tangcntcm mino- 
rcm conAituta,nulIum circulorum tangit. 

Ctgimnr demenftrationem fnfus frefequi Theene^quifrimam decimi fat tmfrofrti affumit. Ea, 
nanqme vltra dtmidium excej/us tollendos fracifit^quod huic minime conuentre fotefl.,quafares U 
terum numeros exoftat. Infufer licet in reliquis verum froferat^illud tamen imfrobatum ex frius 
demenjhatis relinquit^vt hreuitati cenfuUt^confuse tamen. 

LcmmA. 

Si Sphajra plana quadam fupcrficic iccctur,communi5 fupcrficicrum (cdio circufirrentia 
crit circuli. 

Sit l^hjtra a b c feila fUne a e H, Centrum verh jph*r», fitx},a figno 
autem d in fUnum a t b ferfendicuUrts agatur d v^fcr vndecimam ^ , 
vndectmt. A figne vero e in communem fUni (jr fltferficiei Jfhara fe- 
iUenemyfer ffanum a e b ducantur quetcunque linea e a e b ceniu»- 
ciis D A D t.J^oniam aqnales funt d e a d e ■ angnli ieHi ( nam d e 
relia efladfUnum)Suhtendentes eos vere retJ^e d a d b Junt aquaUs, 
excentrefer 1 2 dtfflnit.vndecimi. Jfp v AO-ot (fer^j frimi) fof- 
funt recidt de eac^db eb4 quthuscommnnis d e abUtny reliquM 
E b e a aqnaUs relinquit fetentia^uare ^ UngitudinefimHtter emnes 

linea duiia a figno ladlineamvtrafque fUm^J^h^ra Juferflcies fecantem ^aquaUs osienJen- 
Jur. Illa igiti/rlinea circunferentia ent circult,ferdecimamquintamdtfflnit.frimi. Sivero fU- 
num fer centrum fpharam fecuerit, re&a a cent ro jphara in communem eorum feUionem duila^- 
runt aquaUsyfer duodecimamdiffinitionemvndecimi.2(amea communis pBieeft in fuferflcie 
ffhara..^are quauis arte circuUu erit fUna fuferficies ea Unca comfrehenJa,cuius ccni rumjjiha- 
racentrumertt. 




I 
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CoroUarium. 

Infcrcmus,Si a ccntro fplixrx jequalcspcrpcndicularcsaganturin circulos fphsramfc- 
cantcs,ipfos circulos arqualcs cflc.ac dcmiflas pcrpcnd.cularcs in corum ccntra cadcrc fcquc 
tur. ra qu^ ex ccKtro fph^r^,fcmfcr fctcjlfcrfcrdu^Urcm, & cam c^u* cx contMau tn cir- 
cunfcrcf,t,amtrotcndit*r.Commum tgttur Matafcrfcnduuiurtfcquctur rcltqu^s quotcunquc, 
inutccm .nuLcfc. ^arc ctrculos ^qualcs dcfcrthcr^t fcr prtmam d,ffn,t. tcrt^ , & m corum 
centracaduntpcrPcnduularcs,tcrdcctmamfcpt,mamd,ffntt.'i'ndcctmtJuntcntmconerur»4xe 

In quosvcro ctrculos n:a:ores cadunt perpcndtcularcs, minorcs crunt ctrcult. Namab cadcmfo- 
icnttaqt.-^cxccntroMar4^a,crfcrpcnd,culartsablatapotcnt,a,minorcmrcl,nqu,tct^ 

arcul,ccntropctcnitam,& tdco mtnorcm cffica ctrculum. S, .ptur.qualcs fucr.nt ctrcMl, ,U,,,m 

,osdem,J}-4pcrpcnd,cuUresaqualcscrunt.7iamfima,oresvelm,norycf^^^^^ 

fcnt.vt patuttLodohHaret hypothcfi.EtproindcpcrfcndtcuUres tn hafes,omn,umdtnarum accH 

iro]phLmintm}exiHunt.2iamf,nguUal,*e4^fojfunt,&eamquM4Centroc,rcuUfi 

ramcM iungit. 



Propojitio dccimafeptima. Vrohlema 



1. 



Binis fphxris circa idcm ccntrum cxift5iibas, in maiori fphxra foliaum 
polyhcdrum infcribcrc,non cangcns fphqram minorcm in fupcrficic. 

Profonantur bin* 

fph^a ABD^ATP, 

circa idcm ccntrum k 
confi,tut^i ofortct au- 
te maior, ffhsra a b d 
infirtbcrc foljhedru^ 
non tangens minorem 
fphxram fua fuferficie^ 
fint hinxffherx dime- 
tietes D B G i^adre- 
iios fcfe in a ccntro fi- 
cantes. Per figna vero 
A B D c £ extcnfumfU 
mm^fccet fphAr.ts.Jhjt 
ffhararu fcclioncs ctr- 
culi erunt ^fer Urnms 
frafatumyfed & maio- 
res ( cum fer ccntrum 
du6f* fint fufermaxi- 
ma d,mctiite) quifint 

SCDB<^ ax Y.(J»f/- 

noris autcm ffharx cir 
culum T F tangat rccia 
•xQi^qujt ad circunfe- 
rentUmvfqutmaioris 

fphara ducatur^coniunHa infuper a £t:Diuidaturautem hifriam quadrans t n,tdquepf efiat,rf- 
l,nquetur(fer coroll.fr,m* decimi)arcus minor co que fuhtc dcret rcfta t &,quifit s R.Cum ^*'^"» 
circuli 9co&%tcfint aquaUs^er i dtffnitione tcrtij^oaftentur circuU b e d refi* iffi k b^*- 
tenftdquaUs^fcr frimam quartifietfoUgonum4tquiUterum& fartUteruper i6 hu,us^nontart- 
gens circulum ffhsrx a t f minorisfint itaque eiua foUgoni Utera b K K L l m m e inquadrantt 
A B E .• conneaantttrque dimet,cntes k a v l a m a &c.fufer fUno k D o » e circult. dfignurn 
A tffifUno A B o TiTLperpendicjiUrit excitcturad fuperficiemvfqueffhkr* maioris, qu* fit relta 
Kcpem vndecimi. Per reffam ac ducanturpUna /^haram fecantta tnfingulis pbUgoni b k l m ■ 
& rcUqui$ fedienibm^tta qutdem feittoncs^cireuU erunt maiores^nam quipcr ccntrumfifharafer 

fr^fatum 
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tmr aquales , fer fri- 
mam diffinitione ter^ 
tif. BifirtbuMtmr igh 
iur fimiUter iffi tjiid- 
drantt a be, quddran- 
tts Kct A c X horum 
circubrum , coaptatu 
(^per primam tfuarti ) 
reclis tpfi B K *quali- 
t$ts , iiu£ quidem fint 

BO OP PR RC^ 

X s s K H N N c^cen- 
iungantur infuper s o 
H p N R re£U:quonii 
circultKiCo dr AKcv 
ducuntur per reHam 
^ipfi ad planum 
ABCDB reifi funt, 
fer decimamociauam 
vndecimt , quoniam 
^qualibus circulu 
quales coaptata funt^ 
tquales erunt s k ic b 

* o rect* , afiffiis autem s ^ o inplanum b o d e perpendiculares demittantur % x o <i,,pet 
vndecinum vndectmi, ipfie in re^M k v b d cadent , per trigefimamoaauam vndecimi. Trtan- 
gubrum igtturs zxc-oQ^t bini anguli binis funt ^quales ,fcilicet xi^ ipfi t Qj),ciim fintre- 
{}i,&zt.% ipfi q_B o^per vtgefimamfeptimam tertif, ^quales enim fubtendunt circunferen- 
tiM i c \ dr o CD^f^ vnum latus sxvntoB aquale ofitnfum^reliqua igitur Utera cr angult ^qua- 
Ita erunt^ervigefirnamfextamprimi/cilicet szipfioojjrzn ipfi<iK.Reliqu^igtlur k z k aj-e- 
iJa Mfuales erunt^cum totx a k a b fuerint aquales^qua fcilicet ex centro.Sicut igitur Kzadzxfic 
A ojd qji^^quales ad ^quales^tgttur triangult KVKipfiit KparaUela ertt qj ,per fecundam fexti, 
Cum aut ^m lin^ s i o q_/7w/ eidcm plano b c d e perpendicuUres^ex hypothefi^aralleU funt tpfit 
■iz o<^^perfextamvndecimt.Seddr*qualesoHenftfuntipf*%z o cijreci<titaque so Tojpfts 
coniungenteSr^qualesa-paraUtUfunt^ertrigefimamtertijmprimi.Vni vero earum fctltcet tpfi 
T <i^aralleU eli b k,c^ reliqux igitur s o eadem b k parallela erit,per nonam vndecimi. Reiitlineii 
igitur B K o s /ff vno ertt pUnOyper fepttmam vndectmi. 

StmiliteroftendemusquadranguU s o p h h p r s fnguUinvnoeffepUno^demiJiisperpendi- 
cuUribus in pUniim a b c d e.v/ tam dtxtmus.Triangulitvero n r c invnoefipUno^per^ vn- 
decimi.Si itaque per fignii c drfinguU l m f fignayquadrantes ctrculorumfpharamincentro k fi- 
cantii ducantur.,fiiltcet kcl acu Actyacintereosfimilttercenfittuanturplana.perreltquat 
verefeptemfi>hxr.tfimiUs & aqualespartesfimtUs defcriptto fiat^compenemus folidum polyhedrH 
prxfatii (ir<iefiriplispUnisconclMfum,mai0rtfi>hara a b o \)iinfcrtptum.,quod quidemnon tan- 
gere minorem ffh.tram fiia fuperficie difcutiamus. 

yi figno K in pUnum k b o s perpendtcuUris agatur k i .,per vndecimam vndecimi , coniun- 
^tf I K I B reiiis .,inipfipUno ^reat tgifurcrunt angult ipfius k i adreifas i k reliquM 
ipfiimin eopUno tangentes .,per fecundam dtffinittonem vndectmi: nam efi k i reeta ad pUnum 
K b o s . ^ia vero tquales fmnt kk ke^ poteti autem k k re^ds a i i k , peteU fimiliter k b 
rtffM K I i i., fequetur binas a i i k potentnts, binarum a i i b potentiis ^quari , communi i- 
taqueubUta k ifupereruntaquales i k i b adinuicempotentia,(irideo Ungitudinefimiltler oHen 
demusrefiMio i ^ fuper eodempUno dueiaSydrpr^fatiscradinuicemeJfixquaUsynanqueexce- 
trt jphar^fubtendunt tds cum reiia k vvelutt efienfim ei7 tn reiiis i k i b. 

Ft igitur fropofito tyfo demenfiremus centro j, interuallo amtem i b vel it, d-c. 
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CirCnlusducMur circa qiiitdrJ/iiiidiimplamm k b o s ^cumautcm tres 
rccl* s K K B B o fint *qualcs (vt fatmt ) s o vcro mtnor iffis^ cit cmm 
aaualis iffizfipppafttx^ertrigcJir/umqnartamfrimiiquxmtHoreJl ip- 
fa K i^ferfecitndamfexttyjequelur reliam b k maiorcm angulum relh 
efjicere Biii,eo quodtres s k k b b o tres circuli excedanl quadranies, 
quareJingttU maiorem recfo fubtendcnt angulum : mator igitur erit b k 
reliqua i z,perdccimanonafrtmi,qua cx centro.Caterum quta reflus ejl 

quilihet angulorum aib aik aiscJ-ai o^quosfuhtcndunt qu^ exce- ■ 

iro maioris fphxra fcilicet a b / a k ^CTC.Suhtendil item qux ex eode ccntro a £1 reilum KT&.ofP- 
rulumadtangentcm^er dccimamoUauamtcrtif^dquales eruntpotentureilarum K \ i Bypetentus 
tpfirum A T T (X^ferquadrageftmamfepiimamprtmi.<JMaiorautem cst i&ipfax h^umjit exhj^ 
fothefhmam ipja k b , quamnupcripfa i b maiorem oilcndimus^ reliqua iiaque k i reliquam k t 
exccdcl potentta^iue igttur longitudinejed a t cft ex centro minoris Jphtr*,K i vere{ qua w bafim 
tolyhedripcrpCHdicularis) minoremf^haramtrar.fgredttur,nontdeolanget poljhedrt bafis mino- 
remjpharam:miniis igtlur eandcm mimrem fphxram tangent reliqua polyhedri bafes^ion fint ipji 
K B o s minores.7{am ficui olicnfum eii rcHam s o minorcm ejfe refta b Hypalebtt h p minorem ef 
Jeipja socrn r^ifj^" p^(jr reliqu^ quotuisv/quc ad c,quare minora efficiunl quadrangula mir- 
nortbus izitur circulis comprehcnfa,&protnde a centro Jph^r.t rcmotioribus, per coroilarium pr^- 
fali lemmatis.Binis itaquc fphxris circa tdem centrum extslentibus, inmaiorifphara folidumpoly- 
hedrum infcripftmus,non langens fphxram minorcm tnfuperficie. 

CoroUarium. 

Polyhcdrum inSphaJraconftitutum,ad fimilc fimitirqucalij Sphaerx in(criptum,triplani 
habct rationcm quam fphacrarum dimcticntcs. Nam a cenirisjph.tr trum adjimiles bafesduff* 
TcliJt Jimiles concludunt pyrafnidesfinguUs fmgulis , qu^ cumjinguU fingulis Jimilibm allerius 
jph*ra^trip\amhaheant rationemfmiliumlaterum, quxjunt [phjLTarumre(t*,qux exccnlrts,pcr 
corollariumoctauxhuius, ratulumcrit{exduodccima qutnti ) omnes pyramidcsvniusjph^rx^ad 
omnesaUeriuspyramidesfimilcs.,cadem {reciarumfcilicet qua exccntrtsjphxraru trtplam)habe- 
re rattonem:quta vcro earumqut excentris rationem habcnt dimetientesjph.trarum^per 1 5 quim 
tifequetur pclyhedra triplam dimetientium fuarum fphxrarum confequt rattonem.Et tdeo tnpLt— 
laterum rattonem ac veluti pyramtdes w eis Jimiles habuerunt . 

Propojitto decimaoEiaua. 
Sphxr? adinuiccm in tripiici func rationc propriorum dimcricncium. 

Froponalur binxjpharx K b o 
^ D E z quarum dimetietes fint 
B o ^ E i:Dico Jphxram Kzcad 
Jpharam d e z habere iriplamra 
tionem dimetientium ■acadiiZ. 
^odfi non fateamur , habeata- 
liqua fphxrarum fcilicet Ktotri 
plam rationem dimclientium b g 
ad f i^adaliamjphxrayquaprius 
Jit minor reliqua DBhi^ea Jcili- 
cet i T K, qua ipjin e z concentri- 
caftatuatur^ipfveroxmpolyhedruminfcribatur non langens fpharam\ t ^mtnorem^perpr*- 
fatam:polyhedroveroipftus d b rfmilejimiliterquepojitumfupponaturfphara k b g infriptum, 
quoniamfphara a b o adffhxram i t k tripUmhabet (jcx hypotheJi)rattenem,re{Jarum hcadsZy 
fedtriplam quam ioad^x habet polyhcdrH tpftus k b o ad polyhedrum ipfius d e z/>rr corolUrtum 
prafatum.Siculigitur fphara k b g adfphxram i t k Jicctit{pervndecimamqutnti)polyhcdrum 
fpahrx K B o^dpolyhedrum fpharx d e z.Vtciftm tqfturficut fphxra k b g ad polyhedrum ipflus a 
B o ,fic fphara i r k adpolyhcdrum fphera d e z ^fedfihara k b o maior eHpolyhedrofihi infirtpto. 
Sphara i^itur i r %{per 1 4 quinti)maier erit polyhedro tpfius d e z eandtm i t % fphxram conttne» 
U^quodfi(rinonfotefi.7iontgtturhab(taluju4 (arumJph*r»rumtrtfUm rattoncm dtmduntturn 
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«dminorem reliqmiDieo prxterea neqHead»iaioreni.quoeijiJien fojutthabeat a b c ffhjtr* adMa 
iorem fah^ram e d z alta i t s.^ripUm ratione dimctientium bc adr K.-quentam fpbxra n xejimt 
nortfja d h i.£rit(ex i^qutntt)/icu/ d tzadh a o^Jlc i t Kad al.amjpbaramminorem ifja a b o, 
qu*ideoftc wftffiK b g conectrica. Erit igitur {per cerpl/ariiim qnartx quinti) a b orfd^DE zy7- 
euttHTad I T K.JnJcrthaturitaquetlJiA icpolyhedrii/n,nontjn^csJf>haramc n f^perpr^fatam 
cuijimile fupponaturfphsr* i t k inJcrtptum.Ciim a b c CT' d e z Jphara triplam habeant rattonem 
quam k uadr k/a* hypothe/i, eadcm autem habent polyhcdra ipfts a b c i r n Jimiliter injcrtpta 
fercoroUariuniprjefjttim,fcilicet trtpUm tpfjrtim b c cr t K.Sicutigiturfiint fphera Anoadun, 
Jtcpolyhedrumjf/har^ a b o adpolyhedrum fphjcrx i t fijedficut Mcad\>ii fphjerx fic funt c h p 
adirK per cenj/ru^ionem. Sicut igitur{ per vndecimam quinti) CHtadnK. fphara,fic qux in \ 
B ccr //» I T K polyhedra erunt. f'icifimigitur{ fer 1 6 quinti)fciit c h r fp.thra adpolyhedru fph<t- 
r^Aiofcix K fphjcra ad polyhedrum in ipfa i t k infcrtptum. tJHinor autem c/icHf fphxra petj- 
bedro //» a b c eam continente : minor ilaque erit i t k fph.£ra pelyhedro ipfi i t k infcrtpto ,per 1 4 
^minthquod fierinonpcteH. Nu/ia igiturfphxra trtpla dimetientium rationem habcbtt., adaliquam 
reliqua data maiorem:fed nequc ad minorem.,'vt oiiendimtis. eam igitur habebit ad xqualem^iue td 
eandem reUquam,per feptimam qumti.Sphara ideo adinuicem^c-c. 

Corollarium. 

Hinc fit fphaf ras adinuiccm cfTc ficut polyhcdra fimilia fimilitirquc in ipfis dcfcripta, fcili- 
cct in tripla dimcticntium rationc vtraquc. 

Tropojttio decimeinona, 

Si Spliqraplanum tangar, accntro in contadum demifra,pcrpcdicularis 
critplano. 

Proponaturfphjera b c d i.jcuius centrumfit A.jtagatam' 
tem fpharam ptanum oc\in figno c , i cetre vero aihc de- 
mittatitr a c : Dico a c perpendicultrem effe plano o i c^- 
ceturfphxra pUniiper re£ta i a c dunis, qutfint a b c d l, 
a F c E i , qu.t fecent planum cc\ per recias c c h ci" k c i, 
circuli igttur eruni bin^ fphara feciiones{ per lcmma 1 6 h» 
tus) fubcommuntdimettete l a c confiituti.Per planum tgi- 
tur G c I ducia och k c i refia adfignum c , extra circa- CE 
/o/bcdl fcdl cadunt . Ipft igttur circulos in c tan- 
gunt ^perjecundamdtffnitionem terttf : refta igittir l a c 
ad tp ftiG c H X c i reiiies efji^ i angulos ,/'c r 1 8 ttrttj , ^ 
igitur ad tpfarum planum o c i angulos recios efficiet,per 
quartam vndectmi rcHa ac. Si itaque fpb^ra ptanum tan- 
gat^ centro autem in contaiium ^c. 

^OhllTVM. 

Hanc duodecimo ideo addidimus de fpharis dicenti., adfuturarum demenjiratiomtm Ubrideti- 
mi quintifaciiitateycuiujquide omnes infcriptiones abfoluere freti., hutus obfequioac lemmatis l6 
huisujdemijfarum a centris regulsre concludemtts angulerum ac fubtenfttum habttudtHem, 
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EVCLIDIS DEMONSTRATIO: 

num rcftitutarum Liberdecimustertius. 

Propojitio prima. 

I rcda lineacxtrcma& mcdia rationc fccctur, maius (cg- 
mcntum aflumcns totius dimidiam, quintuplum potcft cius 
quod cx totius dimidia. 

Seffa»aftque h^ftt extrem* <^ mC' 
* dia ratione feela in o , maius autem eius 
fe^entum K <^affumatdtmidiamtotius k i^eaqueejio u a; 
Dicototam g d {exmaioriJegmento(jrdimidia totimce- 
fojitam) tjuintuflum pojfe quadrati d K,qua efl dimidia tO" 
tiusKi.Ex K tfat quadratum a k e b ,fA- a d vero fiat 
G D L 7 .frodu^iis r G />» I c^- K A /« c. Sit autem dimetiens 
quidrati g l rella d lyperfciatur^ quadratumex d a du- 
{ta per t farallela ipfnKC .J^onia tjuadratafunt a t d t, 
Cy-dupla K B ipfus j>K(ex hypothefi) quadruplum erit k% q 
ipfu4 d iperi-igefimamfexti.-quia vero duplaef KK(re- 
cl* K B dqualis) iffius k r^qu^ re^a a d aquatur , duplum 
erit (per primam fexti) k i ipfus t Qfed t c aquS eFi re- 
iiquo i t fupplemento ,per quadragefimamtertiam primi. 
Binis itaque l t t o aquum erit k i:quia vero tota k b ex- 
trema cjr media ratione ficatur^quod fuh tota a b ^ o ■ 
( hoc efi reiiangulum c e) xquum efl.iquadrato reliqui fig- 
menti k g (cilicet ipfir z^per decimamfeptimam fxti./iam 
tres funt a b a o o b proportionales^per tertiam diffnitionem fexti.Tetum igitur k e ^tquum erk 
toti gnomoni ir rz r Cyquadrupiumverlifuitquadrati or ipJumKh.Cnomon itaque tr rt 
t G quadrati d t quadruplus erit,cr proinde totum d z quadratum ex d G^quintuplii erit quadrs- 
ti D r^qusd ft ex dimidia ipfius k b fciluet d K.Si igitur rella lutea extrema tfttdta ratteiu/^c» 

Tropojttio fecunda. 

Si rc(5talincafuiipflus fcgmcnti quintu- c 
tupiura potucrif,duplx prxdidi fcgmcnti 
cxtrcma & mcdia rationc diffcdla* maius 
fcgmcntu , rcliqua cft pars eius qu(j in prin- 
cipio rcdtx lincx. 

PofiitreHaK ^quintuplumfuiipfiusfegmenti k G,du- 
fUautemipfius K c extrema <jr medu ratione fecetur: 
Dic^ maius fegmentum effetG dupU ipfius k g , efio dupla A 
ipfius K G re^a o n.Dejcfibantur autemex ipfa k b qua- 
dratum a c z i^jcuius dimetiensfit a z, c u vtro qua- 
dratum o d i t^perficiaturque quadratum ex kg duitd 
per rparaHelaipf k i^produHifque in reHum k o l 
z b E reflis , quoniam enim k t quintuplum poteff ipfint 
A G.,quaJratum c b quintuplS erit quadrati k t, ex njpo- 
thef.Reliquus itjque gnomon cr r z t b quadruplm e- 
rit quadrati k r,fid quadrati k r quadruplum eft o i,per 
'vigefimamfixti.Namduplafupponiturxi Gtpfius KG^ipfiigiturct rZ r ^gnomoni^aquumefl 
quadratum g \,quia veri k o o t aquales funt reltis d c o Kjeoruttdm quadratorum Uterihms, 
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dkfla erit k g ipjius o t,^ ideo ( fer frimam fextt^duplam erit o e iffius t i-^ipfi verh r b aquum 
esi c T,^fr qudJragefinumtertiampnmi.Biriis ilaejue c t t b aquum ertt o ureliijuum igiiur b i 
reliquo TZdequHmerit^fertertiamcommunemfintefttiam.K^iqui t z quadrdtum eft t^fius c b, 
Wr£'4 dimetientem a t ?. ^rr figefimamquartam fexti,reilangulum vero % i r // /«i binU o d d b, 
D I ^ G D funt aqualcs: quod tgitur fitb c d d b, reperitur ttquum effe quadrato tffius c b. 
Tres igitur o d c b d b fnnt frofortionales^fer fecundam fartem decim*fcftima fixtifeeta esi 
igitur c D M b extremae^medta ratione^fer tertiamdiffinittonem fiexti^uia vero maior eii tota 
c D primayfiiaparte o r ficunda^C' c i,tgitur reliqita b d maiorerit^pfiusttaque c d (dupU rect* 
A o) maiuseritfegmeatumcsz.Siigiturrectalineafuiipfiusfegmenti qutntuplum potuerit,dupU 
*utem./jrc. 

*Tropofitio tertia. 

Si rcdalinea cxtrcraa & mcdia ranoncrccctur,minus fcgmcntum aflii- 
mcns dimidiara maioris fcgmcnti.Qiiintuplum potcft cius (juod a mcdia 
maioris fcgmcnti fit quadrati. 



quidem maius figmentum a o bifariam in figno d feflum fit: 
Dico minus fegmentum o b vna cSd g dtmidta maioru,quin- 
tupUsmpofie eitii quod ex o n.Befcrtbatur ex k b quadratum 
A B E c , fecenturqtte fimiliter ipfitK reila a c b e e c^per de- 
citna fexti^in fignis r t m n t\.yquonia aqualia funt totius a e 
latera , aqualut erunt earum figmenta . lungantur ideo rect* 
cs dl rm t tiprafttislateribusparalUte^quoniamextre 
ma ^ media ratune fe£Ia esi a b , mini4s vero fegmentum elt 
c t{yei B \i)maius vero a g (vel e $) recJangulum a m fub to- 
ta minorty aquum erit quadrato maioris ipfifiilicct r s ,per 
trtgeftmamfextt\citmaHtemaqualesfint(perconllru£Iionem') 
AD i>G,aqualiaerunt(perprimafiexti)K i i G:fid cr(per ^■j primi)i o ipfiM z fupplemento^ipfii- 
taque a i m z aqualia erunt.,Aequus igiturertt i o m xgnomon tpfi a yiyjcd ipfi a m xquii futt qua- 
dratum r %:Ipfa igitur r s i c m z gnomsnr^qualia eru>it,efia'itci» rs quddruplum quadrati i z, 
cum bifariam fella fint latera ipfius r s fimtliter tpfi \ c , ex hypothefi . .^adruplus ig:tur erit i o 
M z gnomon quadrati ir^cui addttum tdem i z , totum ideo b k quadratttm exto quintuplum erit 
quadrati i z^hgcefi ipfius d c medi^ maioris (r^merti k G.Minus itaquefigmentum b c vna cum 
D o dimtdia maiorts a c,qutnttiplum potrji cius quodex o o matorisfegmentidtmidia. Siigitur 
refta Unea extrema,crc. 
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Propojttio qitarta. 

Si rc<^a linca cxtrcma & media rationc fccctur, qux cx tota & ex mino- 
ri (cgmcnto bina quadrata,iripla funt cius quod a maiori fcgmcntoHt qua- 
drato. 

Secetur extrema (jr media ratione reCIa a b, cuius maius fegmentum 
(it kg: Dico quadrata a b ^ b o fimul fumpta , trtpla effe quadrati 
quodfit exKC maiori figmento, fiat ex k b quadratum a b e d. Ipft ve- 
roKS fimiUter fiecetur d Kinr ,per decimam fexti^ducantur per fi- r . 
gna G(irr paraHeht lateribtts quadrati k e, redjc o 1 1 t z v.^contunila 
dtmetiente b z n: quoniamfcila efi k hextrema cr^cdiaraticncqued 
fub A B b 0 extremis reEIangulum k x^aquu efi quadrato r i quod a me- 
diAKG per 1 7 fexti , quia vero aquaUa Junt Jupplemeta a z z t,pert^^ 
frimi communi addito c k , aquaUa erunt a k c e adtnuicemy (jr igttur ^ 
ipfi r 1 quadrato aqualia erunt fingula a k o e . Totum igitur k e (quod 
ex K b) cum quadrato o t(qut>d ex b a)triplii erit quadrati r i, quod oxkg maiori figmentOj natm 
in conferendis reSIangulis a k e o quadratum G\.bis fumitur, Si itaque re£ia linea extremd ^ pt- 
dia rattont feila fuertt,crc. 




, EVCL. E tEM ENT. GEOM. 

Propofitio quinta. 

Sircda linca cxtrcina& mcdiarationc rccctur,apponaturquc cidcm 
fcqualis maiori fegmcco, tota rcda linca cxtrcma & mcdia rationc fccatur, 
& raaius fcgmcncura cft ca qux in principio tc^s. iinca. 



Hfffa A B extrema ^ meMa ratione fecetur^cii- ^ 
im rruius fegmentum eUo a g . Iff vero a c /« re- 
liumjtqMaluafpo/iatur a d; Dico totam b d extre- 
trn dr media rattone fecari in a, maiu/que eiui feg- 
metum e(fe ipfim a b qua in frtnctfio fofita eH^fiat 
exAi quaelratum a i,ex a d vero quadratum d t, 
ipfi autem a b fifniliter fecetur shinK, fint^ fcjf- 
^na ocrr. faralleU.,^ z k z t quaJrati laterihuSy 
quontam extrema c<r media raltone Jicatur i» 
C,quod fubn* b o ( A#f r // o e) aquum eii tffi a r 
quadrato quodex a c^er 1 7 fexti^idemaute o e, 

^quum esi r i.T^am fifflementa c k zl funt aqualU^r^^frimiiiffum tgitur t e quadrato 
aquumeflfedK t&i>i{ferfrimamfextt)funtaqualia^ipfitgtturv t aquumejly i^ommunead^ 
datur A i.yaqHum ertt tdeo reclagulum d k quadrato b t jed reaangulum d f.fitfub tota d b d a, 
hocesf^i Kfbt aquali,quadratumenimesi d f.quadratum vero b LftexreltquofegmentOMi^fer 
conJhuftione.Tres itaque re£la b d b a a d funtfrofortionales.fer i -jfexti.Sicut igitur toia b d 
admaiut b a/<- t a wrfw a d minusfegmentum: tota igitur b d fjf/rr/»M cr medta rationt 
fecatur,fer terttam diffnitionem fexti^&eiui maiusfegmetum efl st qua tnfrincifio reila liaea, 
Si tgitur re£la linea^c^c. 




A i 



Profonit Theon foft hanc quintam quafdam diffnitiones.^ quibus quid fit refolutiofriori^ quid 
autemfit comfofitio foFferiort enunciat^vt demumquinquefrafatarumdemonflrationum itafet- 
uertat ordinem.MUo fuffofita frofofitionis conclufione argumentum quo concluft fuit frobetfriori 
krgumento quoa rejoluiionemvecat^fub/equentiautem argumentum fuffonit , vtfrofofitum con- 
cludat: quaciimnihilad Euclidiselementa conferre fercifiamus^eo quod maxime nihtlz ltrafro- 
foflum ofendanfj data ofera ob comfonendum omijimus^e^ modici aut nullius momet 1 e afusfje ar" 
bitrati fumus. 




^^'^^i rcda linea certa cxtrcma & mcdia rationc fccfta fucrit, vtrumquc 
fcghicntorum inccrra cft,caquc appcllatur Apotomc. 



«T -Bxfonatur certa reEla a b extrema & media ratio- £ ^ £ g 

nefi&atn o/Jiiatus vero eius fegmentumftt \ c; Dico 

ifforum Kccroi vtrumque fegmentorum,re(Jam incertameffe,eamque vocari afotomen. K^d- 
datur itfi A B recia DAin re^um^ aqualis dimidia iffius a b, Certa erit d a dimidta totius a b, fer 
fexta diffinitionemdecimij^ia vero(exfrima huius)o d quintuflum foteji refU d a, reeia o d 
reclt i> Afotentiacommenjurabilis erit,fer Jextamdecimiy h.ibent enim numerorum rationemea- 
rifmfoteKtia.Cumautem habeant rationemquamtjuinque ad v»um{vehzoad /^) non quadrati 
aMguadratum,Iffa qitadratorum rationem ncn habent, Per coroU. 2 j offaui. .^are reffa o d fo- 
tentiatantum ef ifji D a commenfurabiIit,fernonamaecimi,eoquodfntlongitudine incommen- 
furAbiUs.,^iiare a certa c d aufertur certa d a foteiitia tantitm toti c d commenfurabilis.Reltqua 
itaqut AO ejl afotomeper feftuagefimamterliam decimi. ^ia infufer reita a b extrema media 
rdtionefecatur^quodex a o aquum^ eiquodfub a b » o,fer decimamfeptima fxti.Sequeturita- 

que 
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que quod cx afotome K o adcertdmfrofofiumK t comparatum^UtitiiJmem efficere c «.J^«<f /^/- 
tmr G B {fer nonagefimamfeptimamdectmi)primd eritafotome. ReCl* tde» a b certavtta^nt ft~ 
HiOyapotome erit^ilicet kcctc »,Si itaque rella linea extrema crmediai&c, 

CoroUarium. 

Hi nc fit,Si maius fcgmentum fucrit ccrta Iinea,minus apotomc cflc. 
f / f recfa \nc maiHs figmentum a b bifartam fice^ ^ ^ 

tmrin n,Re^a d c ^HiniuplumpotcJi reti* b \>,ptr ter- - 

tiam hHius..^ia vtro t D(cert.t propofita a b dimidia)ceff " tfit per fextam diffinitionem dccimi. 
Ipfi vero B D commenfurahilisiJciUcet (}uintupla)potentia tfi d c.Jpfiigitur o c certaerit.,pertan- 
dtmdtffinit.Cumauttm potentut d c d b non habcant rationem quadratorum , ipfe lonifitudine 
incommenfurabiUs{ex nona decimi)erunt,(^ igtlur potentia tantitm commenfurdbtles.Rthqua igi- 
turtc mintis figmentum totius a c ^fi( per-jj decimi) apotome.roterat breutus demonfirari , Jed 
hacdemonfiratione fufius patebit linearumnatura. 

Vropojftio Jeptima. 

Si quinquanguli squilatcri trcs anguli, ordinatim aut nonordinatim 
arqualcs fucrint,xquiangulum crit ipfum quinquanguium. 




E 



J^in^uanguli a b c d e fintaqualia latera^ (■rtrts eius qui' 
libet angult.Sint prius ordtnattm qnt ad k^c ^rodu&is a o b b 
B D reifis : Dico aquiangulum fort ipfum a b c d e quinquangn- 
lum. J^o/stam anguli qui ad kvc funt aquales , ^ circmm eos 
*quatia latera,bafes quoque z t bd k ojitat Jiqualts^tr quar- B 
tamprimi. Et proinde anguli a e b c d b erunt {per ofiauam 
primt)jtqualesj^ia vero re£i* b d b yfitnt aqualcs osienfit^ti- 
guli B E D B D E Junt ( pcr quintam prtmi) xqualts. T otus tgitur 
A E d toti o D iaquustrit,per 2 commu.finttn.Cumautcmaqua- 
les fint B A o A B E anguli (per 8 primi) trtan^uli a b c btna a c 
c B latera aqualia erunt^per fixtam primi. Rtliqua itaque c e 
c G ^equaleseruntyper tertiam commun.fintent. Trtangubrum i^nnr c o d ^ d e c btnalatera 
c o G D^binis c e e d aqualia fint,c; bafis cemmunis c d. Anguli tlaque c c D c e d aqualcs 
eruntjperoclauam prtmi,fid.tqitales funt(pereande) a o Bcf be a, totusigitur h c d /«// aeo 
a^uus trit.Std tpfiK^D <tquus futt i d cJpfi vero b g d rtltqui s a e a b g. Omnes igitur quia- 
quanguliK b o d Banguli fint xquales ^Std iam non ordinattm . v » ' ■ /.tUs anguli a o d,J^^- 
niam anguli qui ad a cr o funt aquaUsy (jr aquis lateribus (ex Ij) . . ^ omprehenfiy bajts b e ^ 
B D ^ angttU b E A B c D ^qualts trunt^ptr quartam primi. Sed ijofitlis » e o anguU b e o b d s 
funt ( ptr quintam primi)aquaUs. Totus itaqut KhDtotiaot *quus trit.Sedipfi o o e ^qmus fmit 
B A h,ptr bypothtftm. Tres itaque quinquanguU a b c d e anguUqutad k t d ordtnattm funt aqua- 
les. Omnes igttur (ex prima parte) aqmaUs ermnt. Si igitur quinquanguU aquiUtert tres an- 

gmUydrc 

Propojitio o^aua. 

Si quinquanguli a:quilatcri & xquianguli binos ordinatim angu- 
los rcda: lincx fubtcndant , cxtrcma &: mcdia rationc fcfc inuiccm di- 
uidunt , &c maiora carum fcgmcnta ipfius quinquanguli latcri func 
xquaiia. 
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UtnUnt oHtem binos etus proxtmcs^ngulos {qutad a t)reci4t 
A c B t^efe fecantes in t : Dtco reciM Aocrtije extrema ^ me- 
4iiaratioHefecareinuicem,cr maiora earnm fegmenta laleribus 
^utfjquanguli-tqualtJ effcfentagono a b c d e ctrcufcrihatur ctr- 
culus^er decttnatnquartam (juartt^quontamangult qut adkCf » 
funt xquales^aquis latertbtu comprehefi.Jbafes a o b e aijua- 
les eruntfer quartam frimi ,ac relicjui angmli b a o ipji k it(jr 
A B F. ipf B G A ^quales.Trtanguloru igitur a b t b t a bint «n- 
gult binisfunt itquales,fctlicet b a t tpfi b e a, a b t communif^ 
reltfjttiitaque b t a ^ s a e erunt ( per coroUarium trtgeftmjefecu- 
d.t primt)xqitales^nempe reftdui duorum rectorum. Proporttonalia itaque funt eorum latera circm» 
aqnales angulos^ hfadii fjicut BAadB r,fer quartam pxtLCum autem tjofceles fit trtigulit a b t, 
Jimilis nanque ipji i e exterior an^ulus a t e btnis interiortbiu {qua ad bajim Jctlicet t b a 
t A b) ftfaqualis-fertrigeJimamfecundamprimi.Buplusverofit o K^angulusipftus b a c^pertri- 
geftmamtertiartifexti^nam duplaesi o o e circunferentia ipfins b c^duplus erit igttur t a e angU' 
lui ipfius b A T angtdi,cutus b a t duplm fuit a t e extertor:nam btni tnteriores ad bajim b a funt ei 
aqualesjper qutntam primi.Recta igitur i ■aaqualis erit ipji a e aqttum angulunt Jubtendenti^per 
Jextamprimixirproinde tpjii Kac reliquis pentagoni latertbHs ^equalis erit ipft t i,fuitautem be 
ad B A fcut B \adh r:ertt tgitur ftcut tota b e j</e t ( aqualem ipji b \ )Jic ^r ad b Tjper Jeptimam 
quinti.MMor autem esi b e tota ipja e •Vymaior itaque crtt e t tpfa t B,fecta igitur eli BEinr extre- 
ma ac media ratione^erfecundam dtffinitionem fexti^cunuutem aquales ftnt b t ^ a qutbiu 
4tqtiales toUuntitr b t t K.Reltqua igitur t e ^7- t o dquales erunt.Binjc igttur a o b %(J>inos angu^ 
I os proximes fubtendenles) fejein t extrema ^ media rattone Jecant adinnicem, cr ipjius pentagt- 
ni Lttcribus funtjeqtiales.SttgiturqHinquan^rfiU^tfjfirl.iterij^xqutaKgult btnos ordinatim,^c, 

Propoftiio mna. 

Si cxagonij&dccagoni latus in codcm circulo dcfcriptorum compo- 
nantur,totarc6lacxtrcma&mcdiarationcfccacur, &: maius fcgmcntura 
ipHus cxagoni latus. 

Proponatur circulus Kcz^neo vero defcriptarumfgura- B 
rum^latus qKidemdccagoni fit % cjiatusveroexagoni^jtt c u, 
fmt autcm tn rcclam b o g u.- Dtco iffam b u extrema ^ me- 
dia ratione fectam effe ino, maim vero eius fe^entum effe 
o D e.xagoni latus,Jit centrum circttli a b cfi^num s, per pri- 
mdmterttfjimetiens vero Attyinngantur^ b c e d re^ix, 
4juentam b g latus ejl decdgeniiMrcus b o quarta pars ertt ar- 
cus o A(^proinde anguUts o b a quadmplus eritangvli b e o, 
fertrigeftmatertiamfextt^d o e a btnis interiorihus e c • 
B b c (^per trigefimamfecundam primt) eti aquaUs.Igitur bini 
quadrnplumtfjins n e u cfjiciunt,citm autem e o b e b o fint 
( per (jutntamfrimi) aquales^am bin^ e b e g funt ex cetroftnguU eorum fciUcet b o b vel e b o 
dnfU eruntyipftus b e c.quta vero Qnefi iatus exagoni^iffa aqualis erit ei qua ex centro c e ,fer 
coroUartum dccimaquintaquarti.fqHare anguU c n e g e d {per quintam primi ) erunt aqnaUs. 
i^tqui ipfs .tquus esi exterior B o t.^per trigeftmamfecundamprtmt.Angulus igitur b c e duplus 
eHanguU o d h:fed cr tdem b o e duplus futt ipftus o e b,//)/? itaque b d s ^ c e b anguU funt 4t- 
qnaleSyCommunis vero eii c b i,reUquus igtturx) v. b reUquo b c i ^quus erityfer trigejimamficun- 
damfrtmi.T rtangulorum igttur b d r b e c aquiangulorum frofortionaUa funt (fcr quartam 
fextt) Utera TniadBt ftcut Bi:adt caqualis autem esi recta b e qua ex centro ipfi Q\>,vt patuit. 
Sicut igitur totan Badr> o aqualem ipji b e eadem DOadoB ,maior autem eU tota d b tpfa d o . 
waior igttur erit (per dectmamquartam qutnti) d g ipfa c f.totius igitur d b extrema (y medis 
rationejcct* in c ,maius fegmentum fuit d g exagoni latus,mtnus vero c b decagoni eidem ctrculo 
inJcriftorum.Si ttaque exagoni ^ decagont latns incodemctrcule defcrtftorum,^c, 
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CoroQarium. 

Hinc (cquicur bteris cxaeoni cxtrcma & mcdia ntionc lcAi,maius fegmcntum cfTc latus 
dccagonijcidcm circulo inlcriptorum.5/ efum a recu d g fecetnr xqMtlis ^ c b , dicemus ejje 
ficut tots ondJ totam d c^abUtam DoaJ abUtam g tycrit igitur (ex decimano»a quintt) reliqua 
ad reliquam^Jictit teta ad totam.^uare jifHtltter ficta erit ug ipfit>ty medta cr extrema ratio/ie, 
fer tertiam difjiHittonem fexti^f^c. 

Profofitio Jecimd. 

Si in circulo quinquangulum arquilatcrum dcfcriptum fucrit, ipfius 
quinquangulilatuspotcft&cxagoni&dccagoni iatus in codcm circulo 
dcfcriptorum. 

Defcribatur in circulo a c d quinquagulum a b c d f. 
^tfutlaterum,cutuf "vnum latm fit a tiDtco a b fojfe latus 
exagoni (jr decagont in eo circuU defiriptorum.Sumatur 
(per i tertif) cetrumcirculi A o o fit/f^ i,connexu autem 
2 b dr diametro a z l demittatur in reffa ZAferpendi- 
cuUris/jUJifit z T K du£iis b x k a i reilis^urjus fiat fer- 8 
fedicularisafigno i in rella a K,^«-f fit z i j>dudla in m, 
ficet reflami a in n coniuncJa k ti.quonia recla a vfecat 
hifariam circulmm a o D,^fr x 7 dtffinitionemfrimi, dr 
ttquaUs reclt a b b Q^eSlis a b e d ^tquales arcus auft 
runt^er 2 8 tert^^reliqut c l l d erunt aquales^ciim a» 
tem{fertertia terty) aquales Jint b t t A^ommunis ve- 
rorjycr anguli ad t relii^reUqui a z k b z n^fer 4 fri- 
mi)aquales erunt, tdeo{fer 2 6 tertif) aquales eruut ar- 
cus a K K Kyquare aquaUs erunt arcus A kcj* o LyaquaUS doc^ a tdtmidtf,(jrfroindefubten' 
f*K% K z^erunt latera decagoni.-quia vero ferfendicuUris eii rxadA t.tfimiUter xquaUs erut re- 
iidtkx i%j(^arctts AM. M K^cumautcmaquaUsfint arcMS OL KAyduflMseritOLiffiusnu^nec- 
fiozo iffius b k arcus.Totus itaque b g l totius m k b duflus erit, angulus igitur l z b anguU b z m 
JufUs erit.fcr 3 5 fexti.Sed idem l z b angulus anguU z a b duflus eff^er 2 o terty. /lequaUs ita^ 
fiintz Ai^n L %,eiufdemdimidif.Trtan^uUrumideo A b zctb n z btnianguU b a z ^b z n funt 
4tquaUs,communis vero n b z . ReUqut itaque a z b z n b erunt aquaUs(nemfe duorum reHorum 
refiJui tfercoroU.^ 2 frimi^JcquianguU igitur erHtA z b b z n triaguU^(^ froinde erit{fer ^fex- 
//) A B adhi ficut z nadvs ^^uod itaque fub a a b n ,xquum erit ei quod ex b x.fer 1 7 fexti.C*- 
terum quia a 1 1 k recix funt aquaUs , anguUs veri aquaUs ad cemmunem i n efficiant, trianguU 
A I N K I N xqualia erut^cr aquianguU,fer 4 frimi, aqualis itaque erit a n iff s %, (^ idcirco(ex 
quinta frinii)anguU n a k n k a aquaUs eruKtfimtliter (^kam tffi k b AiCr(ferfrtmam cemmtt 
nem fententiojn) k b a iffi n k A,reUquMS tgitur b k a reliquo k n a aquus erity aquianguU itaque e- 
runt A K B ^ A n k trianguU,erit igitMr(fer quartam fexti) tAadn Aficut tAadA K.^uod igitut 
fub B A A N aqui erit quadrate a n^erisquidedecagonifer 1 7 fixtt.Patuit aute quod fub b a b n 
^qnum ejfe ei quod ex b Zyquod fer corol. i j quartiyefi Utus exageni.Sed quod cx^a Utere fetago- 
niyaquu eU bsnis fiiUcet ei quod /« ^ a b b n fub b a a h fer 2 fecundi . Latus igitur fentagoni a b 
foteli iffas b z cr a k qu* fuo a b b n c^ Jub b a a n fotens)Uterd quidem exagoni (jr aecagoni 
tn eodem circtiU defcriftorum.Si itaque in circuU quinquangulum aquiUterum defiriftum, q-c. 

CoroSarium. 

Pcrpcndicularis in bafim pcntagoni pcr ccntrum tranfit. Nam re^a a l fercetrum z du£l* 
bifariamjecat arcum G HyVt fatuit. AnguU igitur o z i(jrvi taquaUseruntyferiStertu^d-a- 
quis Uttribus conjfrehenfiJ>afes idee aquaUs erunt^fer quartam frimi.Secia efiigitur o d bifaria, 
(jr icUo adrccios(^er terttamterttf)a recia az,l ferfcndicuUri. 

Tropojttto 'vnJecima. 
Si in circulo ccrtam habcntc diamctrum quinquangulum arqmlatcrum 
infcribatur^cius latus inccrta c(l,caquc appcllatuc Minor. 
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EJIo ctnuhs A o D babem dinmctrum ccrUrHy illi circitlo in- 
fcrtbiSur qumquagulum .tcjuiLttcrum a b o d t:DiC0 cius quin- " 
tjuagulxUius ejje li»ea if}certam,i]ujc dicitur minor. Sfttffius 
ttrculsceKtrum z,perprtmam tcrttjMmettentcs vcrofunt a z i 
iLxt\<^ femidiamctro z t, quitrtapars auferatur z n^ferno- 
hamfextifmiliterabipfj OKciuarta c c.lpftigitur r k fimul- 
actota B K cert* crunt^per fextamdiffinittonemdectmi. A hinis ^ i 
4utem fcmicirculis a b o i c?" a 1 1 u aquales arcus toUantur a 
B G ^ A E X),pcr 2 8 tertjj^ rcliijui ita^ue c i (^i v funt aqua- 
leStfi vcro fupponamui triangulum a d g , w bina latera a g 
K D .tqualia hjbebit.yper vigefimamnonam terttf .^(^ angulos 
c A I D A 1 aqualesypcruigefinutmfipttmamtcrlif, o" latus a l 
commune. Bafcs tgitur ol l d ( pcr quartam prtmi)jequalcs c- 
runttdrdupla ideo o d recfit o l. Stmtlitcrcum a b b m binis 
o B B M fint .tqualcs. Ef anguli a b t o b t aquales.,pcr 2 f tertifi bafes a m m g {ptr tandem 
ijuartamprimi)xqualcs erunt. Etproinde a g dupla ipfius m g erit. ^jioniamenimtttangulorHm 
A z M A o t angulus o kvcU communistrc^ui autcm fuit a m z > 2(am b m ad rcilos cadit.RcBm 
item A L Cyper tcrtiam tcrtij.Rcliqui itaquc a 2 m a c l aquales crunt,per coro//.^ 2 primi^nem- 
pediiorumrcihrumrcftdui.Ipforum igittir a z m a o l proportionalia eruni,pcrqiiartam fc.xti, 
Utcra Lcad o A ficut m zad z K.Etvtcifitm{per t6 quinti)ficut icadu ific cKadzK.Sedficiit 
o kadxKfic {per dccimamquintam quinlt) crunt carum qitartx partesyfctlicet c cad i n.Sicut 
igitur ( per 'vndcctmam quinti) l cad» i.fic erit cc adi •vicifiim itaque ( per 1 6 quinti) crit 
hcadccficwradz k. .^are {^er i j quinti) ertt ficut wiadi r.fc o d ( dupla ipjius ci)ad 
c Myduplamipftus o c.^jtiavcroefiw zadzmficut c d adc h\,erit cemponendo (pcr t8 quinti') 
c D G M fimulad c vificut tota MKadt k.FJ idce( fer 2 2 fcxti)quod cx cx> c m Jimuljiimptis^d 
quodexc }Aerit.^vtquodcxt\ itadquodcx z t..Ci>mautem rccla c Kcxtrcma (^media ratteneje- 
cla^maius fegmintum fitcu pcntagoni latus,per 8 huius.Scquetur(cx prima htiius) c n matus cum 
c M (dimidta totius)re(i*s fimui JiimptM .^qutntupltim pojje ems qucd fitexc m dimidiatotius. 
^uintuplumigilur critquod cx u k etusqttodex z K.Namfuitcx o d o m adqucd ex o \\.,ftcmt 
sjuod exut.adquodex z k. Reila itaque m k certa erit\per fextam dtffinittoncm decimt,pC' 
tcsl enim quinluplum certa z k. ^ji^oniam autcm pofuimus z k qnartameffe,ipftHS b z vel az 
fcmidtamctriyqutnlupla erit b k ipfius i Kj^- ideo qt/alium z k potefi vnamaream carumpote- 
rit B K viginti quinque. Sed qualtum z k potuit inam , cirum m k petutt quin^ue .^ualium 
itaque t k potuit vigtntiquine^ue.^earumpotuit m k qutnque. ^jtintuplum igilur poterit n k ipfius 
M x,qint quidem a k m k cum iam oHenfi fint certa., nempe rationem numcrorum petenlu ha- 
bentes.Ipfiepoientia commenfttrahtles erunt certa propofita r k. Scd (jr inter fe potcntia taniHmy 
ciimhabeant rationemquadratiz^ adnonquadratum quinquc ^qu* noncH quadratorum ratie, 
percoroi/.i^ oBaui.Et proindelatera^ kctk m longitudine incommcnfurahtlta,per nonamdcci- 
mi. Certa tdeo potentta tantum commenfurabiles funt b x k m . Reliqua igitur b m apotome erity 
perj^ dcami^congruens verofola m K^rr yp decimi. Pojiit ofttemtcta b k maius conqruentc m k, 
eo quod cx s.J^ta vero qualtum potentia b k fuit quinqucearum m k futt vnius.lpja ttaque n cx- 
cefiitSyCarumpoterif ^quarum b k pctuitqutnquc,M Kvero vnum.ExceJJus igiiur n toti b k longi- 
tudine incommenfurabilis erit,per nonam decimi^ciim haheant rationem quadrati /^ad nonqua- 
dratum j ideo non quam quadratt hahent ,pcr coro//. 2 y eftaui.T ota igitur b k matus potefi con- 
gruente m k,w quod fit a fthi longiludtne incommcfurabili.Sed tota b k cxpofita cert^ (jctUcet dia- 
metro b t) lon^itudine fuit comenjurahilis^er fixtam dccimi.Cum ipfius b t quinquc cCIauas fum- 
pfcrit.,pcr conjirunioncm.^ ideo rationcm habeant numcroru.Rclla iq^itiir b m apotomc crit quar- 
ta ^cr quartam apotomarum dtffimt.Si autcm area comprehcndjtur fuh certa c^apctome quar- 
ta B ujianc arcampotensvocalur minor,per 9/^dectmi.J^iaverotrianguli a b t reclaqsdi^pcr 
5 1 tertif)in bafim b t demifJaperpendicuUris k M^efficit(per coroi/. 8 fexti)Utus k b quodadfeg- 
mentum b m mcdium proportionaU,intcr totam Brc^ipJamiSi.Scquetur quadratum quod cx 
K ^(Uterc pentagoni).tquum ejje(per 1 7 fexti)et quod Jub extremis b t ccrta cJ- b m apoteme quar- 
la.U/udigiturquadratumpotens \ b Utus pentagoni^vocatur minorper eandcm p^decimi.Si igi- 



tnr in circnU ccrtam hahente diametrum quinquangulum ttquiUterum/^c. 
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Propojitio duodccma. 

Si in circulo triangulum ^Equilatcrum dcfcriptum fucrit,ipfius triangu- 

11 latus potcntia tnplum cft cius qux cx ccntro circuli. 

In arculo a b t c triangiilum ttquiUterum defcri- 
ftum ftt A B G .• Dico triangttli a b o latus^potentia tri- 
flum ejje eius qujt ex centro circuli a b c e.5//( per pri- 
mam tertif)centrum d circuli a b e c^proJuffa ini, 
coniMn&aque rccfa b ^^oniam dmettens k e bifa- 
riam fccat circulumt/tquales erunt arcus b e c!r e o. 
Nam /equalium a b a c funtrefJui. Re^aigitur b b 
fextam fubtendit circuli partem y(^proinde ei (\u*ex 
centro eft aquaUs^per coroU. decim^tjuint^ cjuarti. Sed 
A E dimetiens {ipfius idco b e dupU)quadruplum eius po 
tejlyper vigefimam fexti. Hoc autem quadriiplumpof 
funt bin* A B b E, per 47 primi. Bin^ igitur a b b b 
quadruplum pojfunt eius quod ex b z.^JkbUto itaque 
ipfius B E quadrato , reUqunm a b trianguU latus, tri- 
plum poteii recl* b i,ftue eiusqu^ ex centro fibi xqualU. Si igitur in circulo triangulum^qtii- 
Uterum,^c. 

CoroUartum. ■ 

Hinc (cquitur,latus trianguli fecarc bifaria cam qux a cctro fibi pcrpendicularis ad circuti- 
fcrcntiam ducinir.Cif emmtnanguU b d o b e c fint ( ex oflauaprimi) aquianguU^nguU d »1 • 
E B 1 erunt ^quaUs^^ ideo {perquartam primt) d 1 1 e bafes^dquaUs erunt. Prxterea trianguU £- 
quiUtert Utus^otentia fefquitertium eft eius quaab vno angubrum tn Utifs oppojitum perpendi- 
cuUris cadtt , nam qualium a b eU potentia 1 2 earum b i {dtmidu) erit trium. Reltqu* igitir a l 
earundempartiumerit 9,cumbinJt ai z\{per prtmi) ipftm kv. pefunt.,qux quidem potentU 

1 2 ejiipfius Pifefqitttertia^cxtcru trianguUUtmmedia efjproportiQr.alis tntcrdtmetietcmCrper- 
pendicuUrem.,fiiUcet k i ad^ b a b adK i^excoroll.Z fexti.Et infuper qux ab angub pcrpendi- 
cuUris^bcfim bifariam fecat^(jrper centrum lranfit:nam fi alia diiccrctur abKini rciJa , quam ed 
^u^per D ducitur^btnxreCl<tfuperfciem concludefent^ontra i a cemm.Jer,tent.quodfieri non po- 
teJl.jQuarcfiqutturoppofitum./lujtfiiUcetpercentrum tranfit ,perpendtcuUris eH bafi ,pcr ter- 
tiamtcrtij. 

Propojitio decimatertia. Trohlema i. 

Pyramidcm trilarcram & ^quilatcram con(litucrc,&: dara Sphxra com- 
prchcndcrc,& dcmonftrarc,quodipfiusfphxr?dimcticns potcntiafcfqui- 
altcr cft latcris ipfius Pyramidis. 

Data jphxra fit ea qujtfub di~ 
metiente a i^pfivero k b centro 
c femicirculus defiribatur adb, 
coniunfia cd ^ab ipfi porro k b 
tertia pars abfiindatur {pern$- p. 
ndmfextt) fit^Gtfipfi item a b 
a figne o ad refles excitetur re- 
£ta D o^coniunHis a d d b. Po- 
natur autem re6i* o d aqualis 
T f..^centrevero t interualto t b 
circnUts^ z I fiatjCuicircuU tri- 
angulum aquiUterum infcriba- 
lur{ per ficundam quarti)tL i z, 
froduflisti^ Ti tuAdfignii 
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iftfuperr adreffi>sexcitelurpl4//o e 1 1 -x^recla-x %^per duodecimivnJecimi^qm^ dtjualis abfciit- 
ddtur tpfi G A comunElU k i k e k z.producld vero k t /« rectum,ip/i g b *qualispOH4tur t l, cum 
enim recta r Kjit ddplaMMm e 1 1 t recta,rectt^s efficiet ad ipf^ t e t i t z anguUs,per Jecundam 
diffimttonemvrJecimucitmautemtriangulorum k t z a o d hinalatera k t t i^bints a o c d 
fint aqualMy&^ejuos {nempe reSlos) contweant angulos^per confiruBione^aquaha erunt tpfa^-xT. 
CrKou triangula ( per quartam primi) & ^tjuiangula . Stmiliter trianguU k t e ^ k t i eidem 
ACT>,(jr proinde adinuicem erunt 4tt]ualia(^4quiangula,hafes vero k e k i k z a d {per quar- 
tamprimi)4quales:ertt igitur trilatera pyramis 1 1 1 K,dico<juod aqutlatera yCum abangulo reiio 
Ai>^in bafim a tperpendtcularifagatur d o/tmilia erunt {per oUauamfextt) abd adg dbo 
trianguU.Eritigitur a b adT> b ficut Dtada zftcut itaque Atado nfic qued ex az ad auod ex 
D ^^ercorollartumvigefinufexti^trtpUautemefi A ztpfius b o.triplum tgitur eril qnadrati ex 
A B adquodex d i:quia rurfts ex ftmtlitudtne trianguloruni efi A^ddtn ficut AMadi> o^erit{ per 
vigefimamfecundam fexti) ficut quod exAtad id quod exx>t ftc qued ex ax> ad id quod exu c: 
trtplum autem fuit quadratum a b quadratt d ijtriplum igtlur erit quadratum a d quadrati u o, 
quia vero aqualis efi kz tpfi ax> 
(^TZ ipfi G D^rtplum erit qua- 
dratum ipfitts k z quadrati t z, 
fed eiujdem t z quudrati tri- 
plum potesJ E z^per duodecimam 
hutus , ^qualis tgttur ent e z ipfi 
K z , CT" proinde reliqua k i k e 
e I z I pjramidis e z i k Utera^ 
fpfis & adinuicem erunt aqua- 
iia,pjramidem itaque confiruxi- 
mui jiquiUtertm e z i n.Caterii 
fi aqualihus pefitis k t ^ a o <- 
quales pofit*addatur t i.& o b, 
tota K L toli A T aqualis erit.Sece 
turbifariam k i. in x,ciimxquaUs ftnt k f A c^perfeptimam cmm.fentent. reliqua rr ipfi co 
erit aqualis.TrianguU igitur ? t icrc c d duo latera duohus circS aquales angulos xyoc&zTt 
reHos aqualia hahentjbafes igitur fi<jrcx> xquaUs hahebunt^per quariam primt, eodem patehit 
ar^umento eandem c d aqiiaUm effe eis qux figna ETCTif cemungeret^ilU etenim aquos & aquts 
Utertbiu cemprehenfos {tpfivT z) comprehendunt anguUs.,reciavero cx>ipfi Ac.{qua ex centre) 
aqualis esi^quare reila ^xipfixt. aqualis erit:fimtltter & ipfts f b f i p \.,centre igttur x^inter- 
uaUe vero f k vel f z femicirculus k z i fiat^que ctrcunduiie maaente dimetiente k l , quead vnde 
ctrpitrededt^defcrtbetur jpharacirca f centrum,perdModecimamdiffiniitonemvndectmi,tar.ges 
fingulespyramidtsquiadfi e i zanguUs^namilltipftt4ijpharxfemtdtametre f k acentro Jph^r^a- 
qu}difiant.,vt pdtutt.Pyramidem tgttur triUlerdm ac ^quiUteram daiafphara cuius dtmeties eli 
1 1 / A ■&^infcrtpfimm hanc e z i x^quodautemeius dimetiens k l fit potentia fefquUlter Uteru 
K 2 jbfi$upyrammspatet^flenfumeUquadratumx> b terttam efiepartemquadratt A^^reliqusve- 
ro dira tertia eiufdem a b Junt in quadrdte a d ,per quadragefimamJeplimamprimi.Nam a b hi- 
natAD D D pelesijejquialterum itaque erit quadratum a b quadrali a Dy(jrproinde k l fi>hsra di 
mttiensipfi a b aquaUsfimiltter Jejquialterumpoterit tpfiui k z Uteris pyramidts tpfi a d aqualis. 
Pyramidem igttur trtUleram aqutUteram cenfitluimusy& data^&e. 

CoroUariumprimum. 

Dimeticns Sphirx quadniplum fcrquialtcrum potcft cius quz cx ccntro circuli bafim Py 
ramidis contincntis. Ciim ostenjumfit dimetienlem k l JeJquialterumpeJfeUteru e z (jrofienfum 
ftt infuper Utus e z tritUm pojfe eius t e {qua ex centre circuU)triangul5 e z i amhtenlu^ exuhu 
ius^relinquelur efienjum{per qutntamdijfiniliene Jcxti)rationem k l c^t e extremaru^exquan- 
tttatthm rattonum mediarit Jctltcet i per 5 inter fe muUtfUcalarum 47 cemfenere.^ qua eft ipfius 
k*adTt ratto quadrupU fefqutaUera potentia. 

CoroUarium ficunJum. 

Et infupcr ab angulo Pyramidis pcr ccntrum Sphaera: in bafim oppofitam dcmilla,ipfi bafi 

vnica 
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imica perpendicuhris ctir,& in cctrum circali bafim continencis cadct. 7(a fi 4Jia{ab fp/i%vr 
centrMm [phjirjt m cer.trum ctrculi dulia) d/igules rtitos ad bafts flanum tfficcret^ ab todcm ft~ 
H* gno drn reifa eidemplano ad reciosconflttuereTttur^oniradtcimaterttavndecimi^quedfiertTton 

(I i fotesi. Srvero alia a vertice k ad b.:fis centrum t non fer centrum r duci poffe credatur , btna recia 
XI I fuperficiem concludeKt ,quod erit abfurdiim^centra ij commune fententiam.Eatgttur quapcr ctn- 
p trumjph.^iduchmr in centrum bafts,vnica perpendicularis ertt.^Jt vero in ceHtrum bafis ab an- 

gulo ptrpendicularis erit^er centrum Jphxrje tranfibit. 

CoroUartum tertittm. 

Practcrca pcrpcndicubris a cc tro Sphxra: in bafim Pyramidis, a»qualis cft fcxta; parti dimc 
ticntis Spharrae. Ft patuit c o fextampartem ipfiits a b aquam fuiffe ipfi r s^centra J}hara , ^ ba» 
fis coniiingenti. 



Propofitto dccimd^uartet. VroUema x. 




Odahcdrum conftitucrc,cadcraquc Sphjcra, qua pyramidcm comprc- 
hcndcrc, & oftcndcrc quod ipfius Sph^ra: dimcticns potenria latcris ipfius 
Odahcdri duplus eft. 

Eiio prepofitajpharx prafattt dimeties a B^rr/» 
trumveVo Q,fuper k nauiem femictrculiti fiat k 
D in^cxciteturtjHe ipfi shperpendtcularu D Q,con 
iiCia D B,f«/ aqualis ponatur trexBr vero qua- 
dratumfiat e z i jyper ^6 primi^cut/ti dimettetes 
pnt E i rz ^efi- in k ficantes , qui ttaque bi fariam 
fefe fecabunt, per coreilarium j 4 primi. Plano au- 
tem Eiirad fgnum k refia excitetur k t, aqiia- 
lis reHa d c,pcr duedecimum vndecimi . Produ- 
ffa aute l k //» Mytqualis fat k m tpfi k i , vel c n, 
ijMX ex centro fphara. Cum autem aquales fint re- 
£i* XE KT Ki KZ,c^ earum bafes f. t t 1 i r 
2 zaquales, nempe quadrati Litera, anguli reiia- 
rum E I T r (^*.r ad t.).fqHales erunt^per 8 prtmiy 
Cr reiii^er deci/nam eiufdc diffinttione. Recia igilur f t (^^ r 47 primi) potesl ipjarum txveUr 
Jingularumduplum. Sedo b {xqualisipfi t r pejita)duplum peteSirecia d o qM*excentro,perean- 
dem 47 prtmi,cum recins fit angulus d c b^a- hypothefiytpfitgttur d o qu^ ex centro xquaUs erunt 
KE xi.Etproindevi\ %z.Jedo'^q«<*i"pofitjefuntetdemx)Gre£t^i.K x.i\^reiiosangulos adi- 
pfas E I t 7. fjcientesadfignum K.per fecundamdiffinittonem vndecimt. Re£iiigitur erunt omnes 
angMliques cffictuntadKrefi^iii rz lu^fidaquis latertbus ce/nprehenfi,fcilicetK^ ki kt 
xz Ki KMyVtpatuit.Eositaqueangulosaqualesbafisit lt 11 i.iadaUaJquepartesMh ur 
M I M z fiibtendcnt^erquartamprtmifimulacquadratiljteraeeJ^emangulosfHbtendentta(fit' 
ItcetBr Ti II zT)reltqMisaqualiaerunt^xeademquamaprimi.K^equtlateraigtturcraqua- 
lfaerunt{exeadem)lrtangMU\.tr lti lii lzejKBT kti Kir xitadinMicem^quareo- 
iiahedrMmerit b i \rx\\yper^xdiffinitionemvndecimt. Ciimasitemzrfitaqualisdimettett a b 
nempe dupla earum qiia ex centro c i>,vel o t/uper ipfa 7. t fcmicirculus per ftgKa r 1 z dufius^ma 
nente recia z r circumdii{ius^quoad vnde carpit redeat,fpharam defcribet{ per 1 2 diffintttenevn' 
decimi)angulos e i i t l m «nahedri fua fuperficie tangentem/o quod aque dtfient a centro %^in' 
teruaUo ipfius n c qua ex centro,vt futt oSienfum.Sph.tra iattur cuius dtmettens fuit a i,vel % r fi- 
bi^qualis^ofiahtdrum e z i t l m comprehcndimus..SuoiaHtem eiusfphartdimeties z t duplum 
fpfiit lateris tpftus ofiahedri^indicat 47 primi. Nam reda b z e t reHu quadrati b 1 1 t anguUtm 
X E t cemprehedentes,funtaquales.,iliMautempoteHfubtendens r t. Ipfa tgitur z r fingularum dit 
flum peterit^dr ideo reliqua ipfi x, r aquales dtmttitnteSyreliquorMm laternm ipfit-z. ^qt alium d» 



EVCL. ELEMENT. GEOM. 

plum foterutiU OEiihcdrum iiaijuc coHpuximus , eademqMC Jph^a qua fyramidem cemfrehendi' 
tmSiCr oftendimus^c» 

CoroBariumprimum. 

Pyramidis latus potentia (cfijiiitcrtium cft latcris Odahcdri cidcm Spha^rjc infcripti. Cim 
entmdimetiem duplumpojiit laicris onahedri , qujlinm dimetiens potesi 6 earum potcH Utus o- 
^ahcdri 5 ^fed qnalium dimclicns fuit 6^earu fuil latus pyramidis^ potentia^pcr 1 5 huius.,S^a' 
Uum igitur pyramidis latus potuit 4 , earum iatuf o^ahedri potuit 5 . 

CoroUarium fecundum. 

O^bhcdrum in binas Pyramidcs a^quas & fimilcs diuiditur. Harum communes bafes funt fu- 
perquolibet quadratoa lateribus e£tahcdricomprehenfo,ad(jHed cenueniunt eclahedrtehotriam 
gula, qua tgitur pyramides( per oHauam diffinilionem vndccimi) aquales eruht fimiles . Pr^tfa- 
tum vero communc quadratum^ dimidium csi potentu dimeticntisjpharxy cum Jit quadratum Late- 
rii eciahedri. 

CoroUarium tertium. 

Prartcrca infcrcmus tres Odahcdri dimcticntcs ad rc^Sos fc bifariam in ccntro Sphafrac id 
continentis fccarc.A'/ patuit infigne k ac eiufdem Jphara ejfe dimetienies. 



Propofitio decimaquintA, Proilema 3. 

Cubum conftrucrc,& data Sphxra qua priora comprchcdcrc, oftcndc- 
rcque quod ip(ius Sphxrx dimcticns potcniia triplus cl\ latcris cubi. 

Ejio data prxcedentibus theorematis 
fphxra dtmetiens a n^centrum 'vcro c, 
fupcrquo femtcirculus fiat a d 8,4 dinu- 
tiente a b teriia parsfecetur b Q^perno- 
namfcxii. Ipfiitem \ b adfignum o per- 
pendicularis exciteiur d g ,per vndeci- 
mamprimi^coniunclis d a t> c d b. Re- 
£la quidcm o b aqualii penatur zi.Ex 
z 1 qnadrjtumdefcrib^tur u 1 1 T^fupcr 
fignti vcro K z i ^ perpcndiculares plano 
E z I T i^fi X J aquales excitetur e k 2 h 
1 M T N , coniun&is k h h m m n n k, 
q0*ipfi z I et rciiquis aquales erunt{per 
ifigefimamiertiam primi) cr paralleU. 

Et infiiper angules aques fufciptent^per decimam vndecimi^ quiideo rc^i crunt^climqujdrat, 
Jit tzn^Cr reliqux igilur bafcs quadr4ta eruHt.Cubus igitur erit i. z, \ t k h m n folidS fubfcxqua- 
dratis rqualibus cemprehenjum,per 2 i dtffinitionem vndecimi . Pcr oppefitaigiiHr cubi laicra k b 
fir *^ipla»Mm extendatur 1. iHA^peraltarurfus n r h z. aliud planum h z r s.cHmhorumpla- 
norumfiniTHlafolidum bifariam Jecent,fiilicet in bina Prtfmata .equa (^r fimilta{per 8 diffinitieiie 
vndecimi)ip(atgtturplanapercentrHmillud (ecabunt^per cerollarium trigefimjncna vndectmi. 
Communis igitur eorum planorum fefiio in centrum cadet qujt fit l f . ^upniam pUnerum k e i m 
H r T N laiera h n CT k m bifariamfefe fecant^per corolUrium ^^primt^^fimiliter (jrnii. Per 
has itaque feciiones ducitur communisfccans l rjbifariam diuidensplana heimc^hxtn per pri 
mamf:xttSu^er aquis bafibus (jj' eodem vertice cubi,qHare ipfa i j fuorum planerumdimettentes 
bifartam Cecabii.,per cereUarium triqcfimumquartum primi , fcilicet refias k i e n & n h t tubi 
dtmettentes, ^dfigimmigitur tdem cenuentent feje fecantes^it itaque iUud o . y^equales igiiur 

erunt 
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eruKt reif^tox oe oi om oh o« o-ccjron^ferJeftimamcemniunemJinientiJnt^cHntjMt 
^qualtum & JtmiliHm re^lafjgulorum dimettenttMm dimtdi*. Centro tgitur Oytnteruallo autemali^ 
qua earum oiVetoK^c. extenfa Jph^rxjuferfctes/ingulos cubi angulos^HiJcilic etadt z i t 
K H M sjujcifiet,fer duodecimam dijfinitionem vndecimt^citm omnes a Jigno o ad angulos cubi du- 
a^Jint aqualesjCxterHmrecla ^ihtnasfoteii 1 1 (jrzia^ujles^erquadragejimjmjeptimamfri' 
mt.Duplumigitur pcteff e i ipjius i vquia vero k i angulumreffum JubtenMt k e i, « quod Kifit 
reita adpUnum rectarum e z t -x^er tjuartam vndecimi^cum quadratx Jint cubi bajes , mei}^ k i 
foteH ipjam e i actnjuper k e aqualem ipfi z i^quare re£}a k i trtplum tpjius x i poteritjcd refU x i 
^qualis eifi>^re£Ia,cuiMs triplum potuit dimetiens Ah,per decimttertU huius demontirata^ 
ipfe itjque k i (^- d b dimetientes^erunt ^quales. Cubum igiiur cons/ruximus kuO" datajph.tr* 
cuiusdtmetiens a b comprehendtmus^eademquadrpriora felida.ofendtmufg. qued ipfus fpj^aTK 
dimetiens KiveU ifotentia triplafuit laterts cubtjctltcet DhveUi. 

CoroUarium primum. 

Scqaiturindc,rphxr3edimcr{cntcmpo(rc&pyramidis&cubifibi inrcriptoriini latcra. 
Nampyramidis potentta lateris^ ipfus dtmettentis duo tertia ftbi {perdecimamterttam huius ) fu» 
mttyCubi vero lateris potentia ( ex hac) vnum tertium dtmettentts etufdem fumtt. Pyramidis tta- 
que & cubi latera poteH fphara dtmetient. 

CoroUarium fecundum. 

Cubi omncs dimcticntcs & finguli fcfc in ccntro fphxrx cubum contincntis bifariam fc- 
CXax..K^ctnfuperrei}4S centra hajiumoppojttarum contungentes bijariamjecant tn eodem fgno, 
vt osiendit reila l o f.Namangult l k o cr f i o funtaquales.,pervtgeftmanonamprimi^cr^equis 
laterthus l k ipft vi(^KOipfiio oHenfis comprehenft.J>afis igitur l o f o ^quales erunt ,per quar- 
tam primi.Stmtliter efiendentur reliqu^ centra bajium cuht oppofitarum iungentesy bijuriam Jcca- 
riiniffocentro o. 

Hums demonfirationem aliam confirMximus,vt inde froximum eliceremus corollartum , futu- 
ris adrmdumdectmtquinti filtdorum infcriptiombusvttl eperfciendis. 

Tropofitio dectmajextd. ProhltmA 4. 

Icofalicdrum conftrucrc & daca Splixra comprchcndcrc, qua & didaj 
figuras, oftcndcicquc quod ipfius Icofahcdri lacus inccrca linca cft , caquc 
appcllacur Minor. 

Propenatur dat.i priori'< Jphxra diameter a b,4 quo quinta pars ( per nonam fexti ) abfcindatuf 
o *,fuper A b vero (emtcirculusfat a d i,ipfi^ Atad Jignum o perpendicuUris excttetur d g con- 
iun£lu D A D b reciis.Reil* vero d b aqualisponatur e v,(entre autem f interuallo e ctrculue de- 
figneturttVyinquo(pervndecimamquartt)pentagonum^quiiaterum dr aquiangulum defiri- 
hatur E 1 1 T Kficenturvero (per trigejimam terttf )bijartam circunjerentu ez zi it tk kb 

Q_R s V Vycontunild 'g'""' »0-0.1 vk(^ reltqu^.erunt latera decagoni circuto e i v 

infirtpti.K^b ipfius ctrculi planoyk Jtgnis vero qji $ v p p perpendicMlares excitenttir {per duode- 
fimam vndecimt) q^H rl sm vn po f cqu^e ficentur .equales ei qux ex centro r r vel d b, 
iffii itaque (per Jexfam vndecimi) paralleU erunt.,cr aquales.Erunt itaque contugentes reffa c h 
c o c N necn$n c m <^ c l aquales^cr paralleU erunt reciis fO^tv fv fs<^f K.Paraffela igi- 
turjunt pertpfts plana tziTK^HtMN o.fer decimamquintam vndecimi.Centro igttur c //r- 
teruallo c o vel c h circuUs per h l m n o ducetur^qui .equalis erit ctrculo e i \ .Nam qu* ex^ cen^ 
UOf^ij^ c:\ifMerMrKt aqualestConiMN^^tgitumx. im mn no oHfentagonnmcenfiituet^M^ 
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ius Utera Uteribut rp- 
fius EziTK funt 4qUdlt4y 
fcrvi^efnnamnofjd ter- 
tij^fnguU etemm bind 
decat^oni fubtendunt /4- 
tera , vel ^uintam ftr- 
tem 4q»dlium circuU- 
mm.iSl pgnts aute fupc 
rionbus jfctlicetM t m n o, 
ducantur fubtendentes 

H B H z L Z L I M I 
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angules reftos^qui fub 
ferfendicuUribus h 
o p L R cum reliquis^dr 
Utenbus decagons r z- 
<i_E v^drc.Ciiautemper- 
fendtcuUres h qjo p l r 
^c.foftt*ftnt ei qutex 
centro f e ^quales , ipfe 
Uteri exagoniei circulo 
infcripti aquantur ^fer 
enolUrtum decimjequtn 
tx quarti, ^uare reCU 

HB HZ OB OK {fub- 

t:ndentes iffarum fer- 
f 'ndicuUrium cum de- 
C igont Utertbus angulos 
reiics) iffas foterunt, 
fer quadragefinla fifti- 
mam frimi^jed decagff- 
mdrexagont Utera,fo- 
teji Utus fefUagotfi{i b 
vel H o) eide ctrcuU in- 

fcrifti fer decimam hutus. Iffcitaque fubtendentes he ht oe'ok k s^cJdem foteKtesip- 
JisfentagoniUteribus t z 1 t k vel h l m n o aquaUs erunt.Et proinde aqutUtera erunt ^ex tpfis 
trtanguU hze eoh obk knonkt tnm mti iml liz zlh numero decem . Rurjus 
froducatur recfa f c advtrafque partes in y (jj- Xyfecentur auiem aquaUs Uteri decagont e , re- 
{ia v\ c X , quta recfa x y adpUnum e z i t k reBa fuit,tpfi ad reliquum h l m n o reffa e- 
rit^per coroli.trtumdectmjequartavndectmi.ContunCJ*tiaquey.o xn x m <jr reliqua \ i yi 
Y T fubtendunt eamquaexcentro cocr Utus decagonic x, qua protnde (per quartam primi)it- 
quaUs crunt ipft x o x n x m cr reltqua Uteri pentagoni , eajdem reclas fubtendentt , per deci- 
mam /juius,quare trianguU ex btnis tllis reffis x o x N(jrUtere pentagoni o n ^ reliqua x n m 
XML xlhc^xho funt aqttiUtera,qua quidem funt qutnque numtrofimtliter eifdemaqudate- 
raoUendenturreliquaoppofitaavertice ^ adbafispentagontti 1 t t.du£ia^uaitaqu€ vtgtnti 
qudlta(^ 'jtquiUteratrianguUfoltdumcornponentiaerunt,l^ tdeo folidum tUud Icofahedrum di- 
cetur,per viqefimamqnartam diffinitionem vndectmt^vt autem tliud priorum fpbara concipt do- 
ceamuf^cuiusfctlicetdimetiensfuit a ^^feceturbtfartam ? c in & coniunifis d h 61 T,qnontam 
T X re^a confonitur exvc{ qua aquatur Uteri exagoni fiilicet ei qux ex centro f e) cr c x Uteri 
decagoni^ifja extrema cr media ratione fecatur in c,<^maius fegmtntum etftcper nonam hu- 
ius.Si igitur minus cxdr maioris p c dtmidia Q. c componantur, tota cX x quintupUm peteff etus 
quodexGtc^pertertiam huius^ fedquta vc(^ck poftta funt aqu^Us, ei qu^ ex centrOyreffa h c 
qHadrufUmpoterit recfadc dimidtx^ervige/imam fixti,atqui ipfits h c ^ c reffum angulum 
comfrehendentes fubtendit Gtw^cjr proinde iffM poteIf.,fer quadragefimamjeftimam primt,reffd^ 
igttur d 1 1 quintupUm poterit reifa 6lc ,quare aquaUs erunt 6t h <^ <3 x eiufdem 6i c quintupium 
fotctttes,Similiter ofiedemtts ipfts 6cn Gt^ aquaUs effcy reliquas ajigno d ad reltquos angiiUi i m 

N o. 
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N o ,fnbtenttMHt tnim rcRos angulos ab ipja cdL&eis qu/t <x(e»tro cotnfrch^ttfas-.jid quia ipf c ^Ie 
ttqHalis cji F Qt.fimilitcr rcHa ad rcU(juumpUniim e 1 1 t \^aJem t tUum reltqnis qux exjiftm 
inangulos rcliquos e 1 1 t ^t.Jubtcndcnt angubs rcclosfub rcfla r tt( ipftt c dtquali) cr reUis f t 
p K F t^crc/fUdtexcentro ( rcliquis c h c o ^quaLbus ) comprehcnjos. \^equales tgttur jerumt 
recUQcr Oli. fti &.\re£iis(Xv. Gii. <JIm Gto^quibusMjualisoJiJefienSLMdtttudtA 
totius X x.,reliqua itaque 6t r cijdcm ^qualis crit:fi igiturcentro ct tntcrualU auiem alterA ifuadanii^ 
harum,fphxrit fupcrfcies exiedatur.^pfa icofahedri duodecim tangct anguies, ezit>ciii:mpi<M 
xyjqtudcJcribeturdtt^ofmicirculo^^JupcrdimetientcxTfaf/o^manenie recia x y quOadv>^4t. 
carpit redeatfcrduedccimamdiffinitionemvndecimi.Cjttervm quia patuit recfam Cix qittirlu* 
plum pofje rcHx Ct cjcquetur totam x y quintuplum peff ctotius i Cyper duimumquinlam quintif 
funt enim dupU.crideo quintuplum reHx p i^qux ex centro ipji p c xquttlistnecnon ipfiiu u b ^tfi 
dem aqualis quintuplum poterit igitur ipja x y^cumautemmcdiaft d tt^qux adfegmentum q k^ 
inter K ecrc t,percoro//ariumoffauxJexti^critJicutA nad KQjicquedaprtma ad quod ex. 
fecunda d %^er coro/larium vigejinufcxti^quintupla autem fuit a b ipfus b CjAV hypotheji, quim- 
tuplum igitur erit quod ex a ^dimettentefphxrx^iusquodexxi ^xqualilateri icefanedri ,Jed.etuf 
demqutntuplumfuity.yJphxrxdtmctiens,ipptigiturA z x\ Jphxrarum dtmetientcs xquales 
erunt,indata igtiurJphxra./xdimclteteA ^ icofahedrum depinximus.,quod autem icofthedri prx- 
fati latus jit minor.,patet^iim ccrta y7/ a b dimeiiens^qux quidem qutnluplum potes/ ipfius d e Jiue 
ipfius E r qux ex centro circuli e z i t *..^ccrta crii e f>per Jextam dtffnttionem decimt. Eius ttaque 
E p dupl* ( dimetiens circuli e z i t k ) certa erit.;per eandem. Pentagoni tgitur latus eidem circul» 
infcripti incerta erit^vocata vero minor.iper vndectmam hutus,etus autem pentagent cr icefahcdri 
idem oflenfumfutt effe Utus.,icofahedri itaque Utus tncerta crit appciUta minor. IcoJahedrum igi' 
tur consiruximusyd^ data fphxra comprchendimus^cTC. 



Corollariumpnmum, 

Hincfic dimcticntcm (phxraf Icofahcdram contincntis,quintupIum pofTc cius qua; eJt 
ccnttocirculi quinquc Icolahcdnangulos tangentin. Infupereandemdiametrum y xcempoA 
fti ex Utere exagoni rc (jr binis decagoni r y c x eidem circuU infcripterum. 7{am quimuplun^ 
fotuit X Y dtmctiens ipfitts f cetqux ex centro{fcilicct f i)xqualis. 

CoroUariumfecundum. 

Tcoiahcdrilatcraoppofitafuntparallcl.i. NamJ^hxrx dimelientes in oppofitos Icefahedri cJ' 
dunt angulos.,vtpaluit in reila y x. Si itaque b:nx dimetientes h t o i ducantur.^ipjx in centro p 
concurrent.^jiare reclx h o -xieM iungentes tn eodem funt pUno,pcr (ecundam vndecimt.J^ia 
verb ad dimetientes anguUs xquaUs effictunt.^per ociauam primiffiiltcet trianguU ex xquis femi 
diinettentibus Utere IcoJahedrt.IpJaUtera h o t i para/icUerunt{per 28 prtmi.) 

Propofitio Jecimajeptima. Problema 5. 

Dodccahcdrum conftrucrc,& data fphxra comprchcndcrc, qua & prx- 
didai.figuras, oftcndcicquc quod dodccahcdri latusinccrta cft hnca, ea- 
quc .ippellatur Apotomc. 

Vroponantur h:>;.( p r.ifui cubi bafis^ hoc duo quadrata abgdc^ebg z fefe in communi 
'feffiene b Gficantia ad rec/esjuxta ipjiiis cubi naturam. DtuidaNturfinguUeoruinquatuor qui- 
drata./Jaliis redis eorum Utcra bifariam fccantibus.^fcilicet q^i&K Q_a tiyi.,qux quidemincen 
iris ipfarun.Lafum bifnamfcficabuntfcr cereii.^ 4 primi^fcilicet inv o. Secenturautem ex- 
frema medta ratione hxquatuor rcHx pcj^ pi. on ox/Vityrs ,per trigefimamfexti^nia- 
itra autem fegmenta Jint aa t./t fignis autem r o s pUno t b o z reHxexcttentnr v 6 li 
s p , per duedecimam vndectmi.K^ J^^^t^ '^'f'^ t p v pUne a b g d fimiliterexcitentur refix t c 
» ft Y I. qiiidem rvoh sftc pftYi xquaUs ponantur finguU ipfi o R velo s,te»^ 
iuniits nQ^qjc^Bc co op fv v t-.Dico pentagonum iccjfy ejfein eodem pUne xquiUie'^ 
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rnm nquiangulMm , & infuper bafim dodecahedrt 
e*demfphitraqiureUqiu figurx comprehenf : eius 
veroUtUi f v eJJeapotomett.AdprimHmttaquequ0d 
8 c c F V //» eodcm fit flano: Cum rcHa r v s f fmt 
Adtdem planu perpendiculares^ff* paralleU erunty 
fer pxtam vndectmi^funt autem aquales pofita:Re' 
iUigitur R s V F *quales dr paralleU erunt^er 
trtgefimitertiam primi.SirKtitter aquaiesdr paralle 
U trunt T ycrci. Ipfi autem r s paralleU efl to^ 
per consiru6iionem:t,idem igitur «o paralleU erit 
wfper Honam vndecimi. Re&x igitur b v f o ipfas 
(oniungentes m eodem ipfarumpUno erunt,per fc- 
ptimam vndecimt. Trape%tum ttaque t\toinv- 
no efi pUno. Reliquum vero tco tn vno eft pUnOy 
perfecurtdam hutus,z't autempateat iorv cr^cQ 
tn todem ejp plano^ ofiendamm reBds h oj: /« re 
cium pofttas tfje.Ciim re£la r v o H $ f fint aquales 
drparaileU^aquaUserunt v h h p ipfis r o o $ 
/jnalihus^e> trtgefimamtertiamprtmt,cr/deoadin- ^ 
uicem,(jrproinde^quales maiort fegmento feclarU 
1« o p ci^^c.ex hypethefi.^uia tgitur aqu&les funt 

o H T c^per hypothcfim.^iorifegmento o ^iffiautemminmfegmtntum t o^dimidy Uteris cuhi 

V cijicut ilacjue teta o ajdimidium cuhi latus) adct maius fegmentumfic erit o h maiu» eiufdem 
feg/»entum,adr ojnmus.pertertiam diffinitionem fexti. Triangubrumigitur h o q^c^ qjt c bt- 
naUteraoci^ qjr anguUm cemponunt^tn duahus cuhthafihiu exiHentiaJ>inis aliu trianguUrum 
Uieribus reciproca fctlicet o (i^ad crvt ow adqjc. Et infuper funt eifdemparalleU^fcilicet o 
ipfi c t,per fextam vndectmi. Nam fitnt ad idem pUnum a b c d re{la,cr fimiliter OHipfii <i^cum 
fint re£laadreliquum e b o x.Reltqua igitur triangulorumUtera h cl cic inreiUm lineametunt^ 
per trigefimamfecundam fexti. St igitur ducatur re£la b h triangiiUm erit b c VL,tiuod itaqueitt 
vnoerit pUno,per fccundjmvndecimi. Et protnde toium b c c f v pentagonum invnoeH pUno, 
^mdautem fit aquiUterum doceamus. Cum enim bina a n n h btnis b cl Qjr fift aquales,nempe 
totxcrminora fegmenta , CT anguUs reHos comprehendant ,fciltcet qijodraterum b o ^ b pj/ajfej 
B R B T ( per quartam primi) aquales erur. t. ^ta veri b r b t Junt aqnaUs^cr bina « v t c 
(maiora fi^menla)xquales. Et an^ult b R v f t c rf<7/, exhypothefi, iafes b v b c (per eandtm 
quartamprimi)aqualeserunt.StmtliterofithdenturreltqutcontuncHs o -wtl i $ reffis^aquales 
effe,r c g c ipfis b v b Q.^odauttm f v reliquis fit aquaUs,patet:cum ms fit aqualu toti ^o fe- 
a^^cjuadrata totius b n <^ minorif figmeti n » ^tripUfrnt quadratt maiorisfigmentt r o ,per quar- 
tam huius. Eiufdem quadrati r o proinde triplum trit quod ex t r ipfts b n n r petente, per qutr 
dragefimamfcptimam prtmi.K^ddatur quadratum ex r v,aquali tpjino. Eina exKKdrKv qua- 
drata quadrupU erunt quadrati r o,dr tdeo quadratum re&a b v(/^/j/ b r. r v petentis)quadru- 
pUmerit quadrati R o.Sed tpfius R o quadrati quadrupUmefi quedex v i eius dupU^pervigefi- 
mam fexti. Reffa igif»'' » v ^ v f ( eiufdem ctuadrupUm potentes) crunt aquales. AEquiUterum 
itaqueeritquinquanguUm b c c f v. ^jtedautem (it aquianguUm b c c f v, Preducantur ms(^ 
»F re£fa..^eniamenimreil4 n o extremadrmedia rattone ftfta^additur o s^aquaUsmaiori 
fegtHetit»tiotius s %maiusftgmtntitmtrit n 6{ptrquintamhuius)mtnus auttmo i.^cd igitur 
ext0taNicrminorios(velsffihiaqualt)trtpUmefieiusquodexso^per quartam hu.us.^M 
ftaque exss sr cum quadrate b s^quadrupb frnt quadrati n s. .^orum quidem lis qu.e ex 

V % aquumefi quod ex b s.fer quadragefimamfeptimamprimi.^ciimrenusfito'» zquadratiaMgu-^ 
tm. J^a igitur ex n s sr quadrupU (iint quadratiu o^Eisautemex b$ sf JtquumeU quedtx 
TT^per quadrage/imamfiptin.am primi,futt enim recia p s pUne ttc%. ^uod itaqut exnr tfUd- 
sirupUm efieius quodex n o ^Eiufdem vero txtto quadrupUm efi quodex t c Jcilicet tatt qua- 
draium^ aquaUs igitur funt tc^jr» f^Haud/ecus oftendentur .tquaUs efiict c v. Ciim enim*- 
quaUsfint nsipfixn <tquaUserit c R ipfi t s, ^proinde ovipfivi r,quaofitnfa eft jqualis ipfi c B. 
Trian^ulorum itaque bco bvf^gfv tria lateraJribus funt aqualia. Angiilt igitur ( pir o£fd- 
mamprimi) bco bvf^cpv erunt aquaUs. J^inquanguli itaqut 8 c c f v trtsanguliquiad 
c V F frnt aquaUs. Reliqui igitur(ptr ftptimam huiut)aquales erunt rtliquis, AEquiaitguUm igi- 

tur 
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tur erit b c o f v. vero planum ^^uiaKgulMtfi C' ^(jutUierum otlenfum eU pentagor.um 
1 c c F V tangens vnici cubi latus, OUendamu! tjuanam arte ftngulis duodectm cubi lateribus^fn' 

fula fmililcr applicanlur fentagona fibi mnluo cohxrenlia^ ejua duodecim dtdecahedri compcuunt 
ifes.^Moniamfmiliterjeffafuilre&a v \.tffsY o n 'velo ^..craquatesfMperJignis-xv \,ere' 
funt perfendnulares ipfi o h ^ reliquts^fcHtcet matorifegv.entofecjHeiur fara/IeUs ejje ci 
t^i&proindeci Go^ernonamvndecmi.PlanumigtlureritGc iv,per /epttmamvndectmi. 
pLanumautemeJl a i d triangulum^er fccundam hutus.I unganlur itaquc i a i l ft t.,Mantfeftum 
trit reffjc c c aquales ejfe i d i K:Nam a l l "x^ipjis b q^t aquales)effictunt fubtenfat a y ' b t 
itqualesy per quartam primi. Et rurfus quta b t t c reiium conttnent angulum , b t c veluti <^ 
A Y i.^um reifa fint c t i t rf^ idem planum a b o n^ex hypothefi.lpjis b t a y aqualibus potentw^ 
dtquales addanturpolentije ipfarum ct i y. AEquales igitur componenlii ( per quadragcftmamft- 
ftimamprimi)erunt poientta ipjarum b c a i,-equales proinde erunt re^a b c a i fimiliter CT fif 
dem i D ^ c afunt aquales.Cum autem a i i d (j- a l l d ftnt aquaUs , bajis vero i t comunis^ ait- 
guli A L I D l I aquales erunt^per oHauamprimi^C^ ideoreni^per decimam dtffinit .prtmi: eadem 
caufa reEli fuerunt c q^b c anguli. .^ia vero binx q^t t c binis i y y i^ffntaquales^ 
aquos angulos{reclos exhypolheJi)conli»tntes^anguli c qjr i l tc^reliqui erSt aquales,per^ pri 
mi. J^areplanum k \ b aque incltnalur ad planum m g x>^vtplanS b c cadtde \ b o vper^dtf 
fnit.vndecimi.Similtter osiendemus planum c c d i aque inclinari ad planum a b o d,v/ b v p o <f</ 
H b G z, Ciim triangulorum n o ll p k xqualtbuj Itr.eis ccmpofitorum xqiiales finl anguli u <ip 
ft K p,qui Jitnt tnclinationa angult. St auiem cxienfa recla ft k /» m perftciatur pentagor.um 
c c 1 D lAyoHendemits cadem lege illud pUnum aquianqulum ac aquilalerum ejfe , qua reliquum 
B c c F V oiiendimus ^fimiliter reltqua bcia^aid^ perficiantur , aqua ftmtlia fmtliterque 
feftaofler,dentur,ceharentiaautemti': communibHsreilis z c co ci ai in.Seruataitaque 
hac methodo fngulis cubi latenbus i 2 .f^/gula penta^ona 1 2 cohxrebunl dodecahedrum componeit' 
tia.^jiod autem Jphxra comprehcndatur prafcrtptum dodecahedrum^ Supponalur cubi propofita bd 
fes.Secent autem(^per trigejimamnonam vndectmi)cubum plana bina per redas n x a ^Commu- 
rUs eorum planorum fe^iio reHa erit h o produfta: Nam communis reha ejiad pUHum s b o Zj/f 
Jecimamnonam vndecimt. ^ua quidem froducia h o, dtmetier.les cubi btfartam & ipfa fefe feca- 
bttnt muiuo ^per trigefimamnonamvndecimi^fecent ic^itur in €t coniuniia&.v.S:gnumigiturCk. 
communis dtmetientium fefJio , ejl centrum Jphar.t cubum ambientis , per demonjirata decima- 
quinta huiui , quare a figno in fingulos duclx cubi angulos aquales erunt . infipcr aqualit 
eJI£ko dimidio Uteri cubi^fctltcei ipji n ocron ipf o s, lota Qt h toli n s aqualis erit. Extrems 
itaque cr media ratione fecatur Qi h in o, Cr proinde qua exdLn h o iriplum efficiunt quadrati 
o <S vel o N ^per quartam huius. Sed ipfi n o ^qualts efi 11 v. Hella tgilur d v ipfis iX n h v potens^ 
perquadra^efimamfeptimamprimhiriplumpoteritquadratts o.C^tqui eaquaexcenlro Jpharx 
£ubum amhientii^ Iriplum potefi dimidy cubi Uteris,per decimamquintamquinti. Nam ditnetiens 
tota^totius Uteris triplum potrfi,perdectman^utntamhuius. ^ua igiturex centro Jpharacubum 
Ambientis,aqualis erit reiia dt \,Stm:literaqualis ofiendetur reliqutsCk f <ft c <fi \^(jrc.<^dre- 
liquosdodccahcdri angulos duflts. ^jia igiiur exCentro jphara cubumambieHtts,invtrofque& 
tubi dr dodecahedri angulos du£Ia.,erunt aquales.E*dem ttaque jphara dodecahedrum comprehen- 
dimus^qua & cubum^ & tdeo qna reliqtias figuras^fcilicel cenlro Gt^interuallo autem quauts reila' 
rum(X V velik z^Jph.trxexlendaturfuperfictes^ipfaper fingulosvtrtufque cubt (jr dodecahedri du- 
cetur angulos.^jiod autemUtus dodecahedrt ftt apotomelfctltcet f s patebtt .£>Honiamextrema & 
media ratione fefla efi o n, m/ osadon ficut o^ad^ Syper terliamdtffinit.fexti. Eritigitur 
( per decimamquintam quinti) inter duplas earum eadem ratio.,fcilicet uxadv.ificut^ sad btnas 
N R s X . Cubt i^itur Uteris n x extrema (jr media ratiene fiili-, maius fegmenlum ertt R s yVel f v 
dodecahedri Utus.Sed cubi Utus efi certa linea.Nam dimetientts Jua fphara qua certa fuit tertiam 
fartem potefi^fer decimamquintam huius.Si igitur certa linea n x extrema (y- media raiione fece- 
tur^eius figmenta apotome erunt,per fixtam hutus.r^potome igitur ertt reila f v^maius fegmenti 
ipfius N X certa cr dodecahedri Utus exiflens . Dodecahedrum itaque conilruximus, (^ data Jfih*- 
ts comprehendimus^qua & pradidasfiguras^ilendimufque quod dedecahedrt Utus inctrta eii li- 
fieay eaqua appellatur apotome. 

CoroUarlum prtmum . 

Hinc fit cubilatcrc cxtrcma & media rationc (cdo,maius oriri (cgmctum dodccahedri la 
CUS cadcm Sphasra conclufi . Vtfatuit reffam v f »»4/«/ fegmtntum fuijfe rcHa n x Uteris ciAi. 

yv iy 
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CaroilAnumfecundum. 

Cubi latus arquum cft Tc€tx fubtcndcnri angulum pcntagoni dodecahcdri cidcm Sphzrae 
cumcubocomprchcnli.iYj«frf/frg«/w b c o a i D,vr/ o u vfubtendunt cubiUtera » c W o d, 

CoroUarium tertium. 

Dodccahcdri fcx funt laicra bina intcr fc oppofita & parallcLi , quorum bifarias (cdioncs 
iungunt squalcs trcs rcdi , in cciro Spharrar dodccalicdruin conunenris fefc ac illa bifariara 
fccantes,& ad tcdos.^of>(am fuper fix cubt bafibus fcx refertutur dodecahedrt Ulera^vt ojlen- 
fitm esi^ ^ux btfariam fecantur a re£lis centra bafium cubi comungcnttbus^ -vt h f froducia ^fimi-' 
les.J^jt qutdem funt tres fefe ad reclos fecantes,cum fint Uteribus cubi paratieU^i^ tn centro Sph* 
rd cubutn centineKtis{ ter ofienfa \ j huuts)fefe btfartam (ecantes.H is vero ciibis fubtenfts extern* 
adduntur aquales^fititcet h o ll p, reliqua fimtles , dimidto dodecahedri Uteri , ex hjfothefia- 
quales . Et frotnde omnes funt xcjuales dtmtdia oppofttorumdodecahedrt Uterumfigna coniungen- 
tes^eaque Utera bifariam cr ad reffes ficantes. 

Coroliarium quartum. 

Kcda oppofita dodccahcdri latcra bifarlam diuidcns, cxtrema & media rarione (cda, cflS- 
cit maius fcgmcntum latus cubi, minus vcro latus dodccahcdri cadcm Sphacracomprchcnfi. 
.Sjionta entm reSla h Ql extrema ^ media ratione ficla fuit oiicnfa tn o.^titjqae eiusfiqmentum 
fuifie dtmidiu cubi Utus o ^^minus vero \\ o dtmtdiu tpfitis v f .Setjuetur igitur( per dectmaquinta 
qutnti)duplM earum eadem habere rationemfcilicet dnfUm tpfius h t^qux fi^num ipfi h oppofttum 
contungit^totam efifi^ matus vero fe<[rnentum dupUm ipfitts o dt, qua efi cubi^atits :minm vero du- 
pUmipfitsi H OyjequaUm Uteri v f ^odecahedri. 

Tropofitio JccimaoSiaud. Trohlema 6 . 

Latcraquinquc prxfatarum figurarum cxponcrc, & adinuiccm com- 
pararc. 

Esioprxdt^a jphxra dimetits a i^qux fecetur 
btfarta in c ,ab eade tfifuper a b tertia pars b d , 
&quint* B L^per nonajextt auferantur.Du£io 
vero fuper a b femictrcuU^a fignis o o l perpe- 
dicuUrcs ipfiK b cxcttentur & e d i l yA^con- 
luniiiSA n e b a z 7 d a m m z.citmautem 
re£iw in fimictrcuU fit angulttt a z b medta e- 
rit z A preportionalis inter ae(^\d: nam z a 
e/i .id feimentum a d ,fer corolUrium ociatnt 
fexti.Sicut igttur ab aJ a x>,fic ertt quadralH 
Auad quod exficunda z Ayper core/Urium vi- 
gefirmt fixii. TripU autem eU k b ipftus b D^rr 
hypothefimyfefijuialtcra igttur ertt a b reltqux a T):nam veluti ^ad^ yfifijutaltenimigittir poterit 
A B dimetiens reils a z . Re£la ttaque a l Utus erit pyramidis huic Jphxrx tnfiriptx ^per i j huius: 
quia a utem aqualcs funt a e e b bafis,per ejuartam prtmi fed eas potesi a b dtmetiensy qu.tltbet ea- 
rum A E vel e b Utus ertt oilahedrt , nam dtmetiens fphara a b dupUm potefl UterU ociahedri ,per 
j hutMs:quoniam rurfus z v(^adfe^mentumv> t)medta efi inter s t. cr tdemfegmentiim d h^erct 
roUariiim o6iaua fexti.jerit AzadiD ftcut quadratum a b ,ad qtiod exnz media^er coroUariMm vi 
gefimafextijripU efi a% ipfius b t),trtplum igitur potertt a b ipfius b Zyquare b i Utus erit cubufer 
I Jf huius.Caterum fumatur Utus decagoniyCircule cuius qua ex centro efizw defiriptiyper corelU- 
rium decima fixta quartt, cui Uteri aqualis fecetur m c 4 maiore a \\,contun{ia c b : quia verb qiis 
e.v centro b m aquatur Uleri exa^oniyCiufdem cireuliyper corollartum i j quarli , Manifeiium erit 
{exdectma huius ) b c reiiam ejfe Utuspentagoni etdem circuU tnfiriptiinam ipfi b c btnas pcteH 
B M M c per 47 primiyexagoni (jr decagoni Uiera.-quia vere quintupU efi a^ ipftus b t/jf hypothc 
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■p.tidemK B qttintnflumfoteritfcn^^a. n^qu^e adfegmer.tMm^ i^vt iamfatnit.Reilj ila/juet we^ 
ril ea qu^c ex cetro circult quinque latera tcofabedri continentis dr angulcs^per coroUartu m\6 hu^ 
ius.Sed circulus cuius ex centro orttur i\^ytjutnejutesccnttnet reffam b c^vt oJienfumfutt.Reliai^ 
gttur B c latus ertt tcofahedrt huicjpharx futer dtmettente b a conjlruiia dejcrtpti ^per i6 hutus, 
Pr.eterea citm oUetiftmfit reflam z a ejje iubt latusipfam z d Jecanles exlrema cr media ratione^ 
fer trigefmamfixti,in f effciemus .? b niaiusfegmentumlatusdecacohedrietdemj^hsrjtinfcriftt 
fer frtmum coroUartum frx fau. 

^ua vero rattone conferatur horiifolidorS latera^adinuice excutiamus.Ciim{ex \ ^ huim) di- 
meticns K zfijejuulterii pojitt Lteris pyramidis k t^ex x/^verh duplumpotejHaterts oiiahedri k r, 

1 5 autem trtplum laterts cubi z ^..QuaUum igttur Jpharx dtmetitns erit potentia ^6 .pjramidts 
letuserit iJ^.^oiIahedri \ S,cubivero 1 2 earumpartiumipyramtdisveroperpedicularis a d eari'- 
dem trit 1 6. nam fuit duo ttrtta rtcU a b longitudtnt.ypottntia igilur trit dupla ftjijuiquarta . Eo- 
rum igttur irinm talera( potentta)rationem numerorum inler fe (^ad propojilam jjhjtrx dimetten 
tem A B objeruant : (juare certx dtcentur tpfie ma<itiitudtnes^per fextam difjinittoneni dectmi. nam 
adinuicem(jrpropoJita commenfurahilesexiUunt,perfixtamdecimi^<]uiaver 'o Icojahedrt cr '^*- 
decahedri latera naturam incertarum magnttudinum nancifcuntur,ciim hocapotome iUud vero mi 
nor ejfe \6t^\-j huius oiienfi fint. Ea Luera adpropojiiam a b dtmelienlem^Jtu ad Irium priorum 
lattra.,propofitx dimtlitnli commtufurabtlta,nuUa ctrla feu delerminaia rattonts quanttiate ccfer' 
ripoierunt^perodauamdecimi^eoquodnumerorumrationtpriutnturfed nec adinnicem ^per co^ 
rellarium 1 1 1 dtcimi.T^mfi inttrfi commtnfurartnlur tiufdtm tjftnt dtnomir.alionis,per cen- 
ttfimamttritam (jr ctnltfimamquintam dtcimt,cuius patuit oppoJilum.SuptrtH auttm dtmonftran 
dummaius tjft c i icojahtdri Latus dodtcahedri latcrt f ■&.Prim(> aquH non trit^amccmmenjura- 
bile tfftl^quod fitri non pottsi^ cum dodtcahtri apoiomt , icofahtdri vtro laius mtnor iam fuijfe e^ 
jicnjiifinttdtctmxfcxta dtctmxfeplima huius.Sii tgtlurft fitrtpofiit f b maior tpfa b c, quontam 
A B cj^nintuplum poteU reCia b m ^trproximt ofieja^qualtum a b poiefi 6 o^earum b m palejl 1 2 . quta 
i-cro c M aecagoni excedtt dimidium ipfius b m exagoni,vt patutt dicimafi.\'la huius,rccia c m plus 
quam 5 poterit^cr protndc refla » c{ipjiu • m m cpotCHs)caru partium poterit plus quam i ^^qua- 
iium A B poluit 60 : fed earum potuit z b 20 ,per decimamqHiniam huiu f,nempe lerliam ipfius a b 
fartem^qujilium ilaque z b erit 2 o, earum b c erit plus qu.tm 1 y :quia vero f tefi mator,e.x hypothe 
fi reila b c , qualium b z polefi 2 o , earum f b poterit mutto plus quam qHtndecim . Ciim autem b z 
B F F z ^nt proportienal^s^cr terltam diffiniltonem fcxti^ earum quadraia{ per vigefimamfecui» 
damfexlt)erunt ficul quod ex b z(fcilicet 2 o) adquodcx b ^(fctltcetptus quam 1 5 ) fcplusquam 

adf z reliquumipjius 20, fitlicct minus quam 5 . Sed 20 ad ptus quam \^ rattonemhabetjef 
cjuitertiamtnorem^er o^auam qutnti^cumfjqniterlta habeatad \ ^.Pius veroadmtnusqutn 
^ue rattonem habet trtpla matorem,^ ideo fefijutierlia matorem mutio^non itaque ejjenl b z. b fct 
r zproporlionalespolelix conira 2 2 fexti , cH reita linxx b z b r^dr f ^J'»i proportionales^quod 
effet ahfurdu:non tgitur erit f b maior reda b c^nec ei xqualiSy quare minor eadem nccejjarto erit. 

Corollarium primum. 

HinC mnnifcftum afrcqiiimurnnturam nulbm pati figuram , fub arqualibus xquilatcris, & 
sequiangulis pbnis comprchcnlam pra:tcr has quinquc. Cum enim( per vigejimamprimam vn- 
dectmi)omnis angulus folidsis ex mtnus quam quatuor reclis planis componaiur^ (ir( per nenam dtf 
fnttioncm eiufdem)plures duobut planis exopttt^ ntctjft trit tos planos ( pturts numtro duobus , ^ 
^utmlibtt folidum an^ulum componcnlts) minus quatuor rtclis aquiualtrt.Cum auttm trianguli 
aqiittateri fix anguli quatuer rei/is aquipoUeant,perdemonfiralii dectmxquinu quarti^ Sequetur 
Jex eorum trtangutorum angules planos,filidum an^utum non componere^per candem vigeftmam' 
frimam vndectmi.Is naquc angulus foltdus minus quatuor reciis e.xoplat^ nec tgilur plures quam 
Jex eorum iriangulorum anguli filidu coficicl an^utum cum tanto pius quatuor exccdat rcBosJcd 
qutnQj hori triagulorum angult icofahedri anguiii,qualuor vero oiiahedri^ires aule pyramidis co- 
fefucrnnt angulos^vt oHcndimus 1 14,^^ i j hutus. Duo vefo fotidumangutum no efficiuntper 
p diffini.vndecimt.Ex irian^ulorumaquiangulorum i^rtur angutis^fili fiHt icojahedri, of/ ahedriy 
dr pyramidis irilaiere angulnex quadralis vero fottis fil cubi angulus^qut trtbus angulis ptants re- 
eiis conHai per i j huiHs.7{am quatuor recfi fottdum angulum excedunt.,per vigefimamprima vth 
decimi.,duo vcro rccfi fotidum non componunl(vt diximus)expenlagonis auiem trtbus,genttus fuit 
dedec.ihedri angulus vnicus. CiimdueangutipeniagoninuUumcomponanl fotidum ^qhatuer vtro 
aut plures^relUs excedunt quatuorjce qued fint relJis maiorcs fingulijingulis. Exagcniautem a/t' 
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gulum folfJo conficiendo mdccetcm e(j'e fatct.Cum emmfcx eius anguli o£lo re£Iis{ fer corolUrium 
mgeftrH*fccutida frtmtyquifoUcant^cqueturtres quatuor recits ^quales cffe>^froinde tres ex4- 
gem an^ulosfolidum mn cowfonercfcr 2 i vndccimi^duo -vcro nulium^quatuor autem aut piures^ 
citm jint ovtuf^ quatuor redts maiores erunt , <^ ideo foltdum angulnm non comfonent^ nec froindc 
EPtagoni %'clalwrumfoligonorumaliquianguli.Ji)liduma«gulumconifonent . Duo etcnim eorum 
(Uidi comfonendi funt incafaces^tres vero quatuor retlos excedunt^citm tres eorum exagont exce- 
dant tres angulos qua tuor reClts aquales.T^lIius itaque foligoni aquilateri cr ^quiiigult angult^ 
Itdum angulum frater harum quinque figurarum angulso^ quemquam confiitucnt . Nec froindefi- 
guram folidam \quj alffque angnlif flanis folidos angulos cemfoncntibus conflitui non foteft)aliam 
fr^ter has quinquc frajatM ffuh flanu aqualihns , itquilateris, C" ^qui^mgulis comfrehendere U~ 
cebit. 

Corollarium fecundum. 

Vtautcmca quinquc rcgulariafblida,fimilcs finguias fuarumbafium inclinationcshabc- 
rc doccamusyP^ramidem friorcm junumus^cuius vnum latus bifariam fecetur^c}' binU rffi late- 
ri offofitis angulis ferfcndiculares mtttantur-^fft in fedionem cadenl^ fer corollarium duodectm* 
dectmitertij^ffi ttaque angulum incUnationis flanorum comfrehendent,fer quartam diffnittene 
vndectmtjuvtenfum a fyramidis offofito latere^ciim igitur reliqui fyramidis angult inclinationit 
fLanorumfuh binis triangulorum ferfendicularibm comfrehendantur^cr fyramidis latere fubten- 
dantur-jfji ex octaua frimi erunt aquales, Pyramidis igttur flana ad fe jimiliter tncUnart dtcetur, 
fer quintam difjinitionem vndecimi. 

Cubt vero bina ferfendiculares a bifaria vnius lateris fcilione^er hina flana duCt* tfaraUel^e 
cjr ^quaUs erunt Ltteribus quadratt angulum reffum continentibitf^cum omnes bajium cuht angu- 
U fint reHiyquare ifft in feciionem commnnis lateris cadentes^reffum angulum adtnuicem cemfre- 
hendent^er decimamvndecimiyqui qutdem eH incUnationis angulus^fer quartam diffinitionem 
vndecimi^a bafis cuhi dimcticnte fuhtenfus. RcUqui igitur eodem argumcnto reiii oHenfi , inclina- 
ttones bafium cuht adfe tnuicem^quaUs efficient^er quintam difjinitionem vndecimi. 

Oliahedriautem fumatur dimetiens binos offofitos conneilens anguhs,ah his anguUs tn tdem 
effahedri latits^fer hinas eiits hafes ferfendiculares mittantur^ffi Lttits tllud hifariamfecahunt cr 
ad reiloSyVt fxfiusfatuit^c^ ideo an^ulum rncUnatlonis hafium contint^nt^er quartam diffinh 
ttOHemvndecimi,Jubtenfum ab ofla^edrt dimetiente.quare reUqui eadem lege in reUquis hajihiu 
<tefiriftiy*quts Uteribus comfrehenfi ac fublenfijnuicem ^quaUs erunl.fer oclauam frtmi.^^ fro- 
inde inclinationes ^lanorum .eqi/ales erunt (fer quintam diffinitionem vndecimt ) in oiiahearo, 

lcofahedrivero ah anguUs duarumbafiumytn commune earum litus ferfendiculares miitan- 
tur , ifft angulum incUnattonis bafium comfrehendeat.^fer quartam diffinttionem vndecimi,fub- 
tenfumoMtema refiafiiblendenteangulumfentagonf.,quinque icofahedri latera fitfctfieutis^fer 
dccimamfextam hnius,nam ea coniungit hinos offefitos ceniunfiorum triangulerum angulos.ReU- 
qui igttur incUnationis hajium atigtdufari methodo defrehenfi.,£quis latcribus conceflt.,aquifque 
vafibus fubttnji^ex oclaua frtmi ttquaUs erunt,cr hac de caufa quaUhet bafium icofahedri tncUna- 
tiones ad fe,aquaUs erunt.,fer quintam diffinilienem vndecimi. 

Dodecahedri demum a binis froximorum felagonorum offofitis anguUs, in commune Lttus fer- 
J>endicuUires,fercentrademitlantur.yifJjtin bifariamlalertsfectionem cadent.,fer terliam lerl^, 
jiameirculo continenturdedecahedrihafeSy(jrearumhafiumincUnatienemdenotahilah iffis fer- 
penJicularihus comfrehenfus angulus .^fer quariam diffinitionemvndecimi, offofitos autem fr^e- 
fdtos anguhs cofulat recta^quaUs recUeffefttas dodecahedrihifarixs fecliones laterum coniun- 
gentiyfer iriqefimamtertiam frimi.7{am iffx coniungunt dtmidia dodecahedri laterayfarallela ^ 
ttquaUa fer cerollarium lertium decimafeftimx decimitertif,quaquidem ceniungentes funt aqua- 
lesfer idem coroSarium^anguU igilur aquis ferfendicuUribus comfrehenfi.,^ aquis coniungemi- 
husfublenfi (pero&auamfrimi) ^quaUs erunt.,fuerunique incUnationSanguU. Dodecahedri ita- 
que hafes adfe inuicem fimiUter incUnari diceniurfer quintam difjinitienem vndecimi. 

OT^ITF M. ' 

Cogtnmr quinque reguUrium foUdorum 1 ^ Crqualuoream fequentibus defcriftorum Jemen- 
Prattones vartare.Diffniens enim T heen Ubre vndecime jphxra,defcriftione fotius quamf^harx 

dtffini- 
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MffnitioHem nAtur^t frotulit , JeferibenJam naHque per feMictrculi duiium jjihitram edccet , 
nen Mutem qu^ fit fiu H4turx ver* efjenti* , qu^e pcr *qualit>item renjrum jb vmico Jitfi» im riH^ 
feco ortarum^n fuferfcie eius dcfinentiumfr*ctfus exprimi videtur^cum autemipfjpb<tr* inctu- 
dendt Junt reguUria hxc fohda^quarum angulos ab vntco jigno interieri xijui disiare necefum eit, 
huiusjigm hius ita inqnirendus esf^vt cumah eeJinguLe reiijc in Jolidi dejcrtbcndi angulos dif 
£i-t^ualcs repertx fint ^Jphxrx fuperficiem per eius foltdt angulos extenJam,folidum vere ampte- 
Oi teiieniur,cuius quidem JJ>hxr.t delcripttoncrn^fMper dufla eius qu* ex Jolidi cetro femuirCHlum 
coHslitucnte (,illumque manete dimetiente ctrcunjerentes^quoad vnde cttpit redeat abjoiuemus^vt 
huic foltdo noHtantumJphxra defcriptionem,fcdveram etus ejjentiam adhxrere conctpiamus ^ad 
vUimx autempropofttionis poftremamdemoniirattonis partem,qua tcofahedri latus dodecahedri 
latere matus eftendendum eii^dtcemus TheonemacCampanum illud non reita methedo demon- 
JlrafJe.Tiam id probare conanturper jimilem feciicnem extrcma cr media ratione faciam duarum 
inxqualium linearumJuppOHentes Jecias quafcuque reclM e.xlrema ac media ratiOHe.fimiltter fe» 
IH eafdem fecari rationes^quod non hactenus oftendimus^fed fecHda proximi Itbri esienfuri fumus, 
TheoH igitur tllud tanquam notum quadam commtnentta prxtertt^Canspanus vero ftpius geome- 
tricxmentis Jequax^iim in tllud cadit^a futura decimtquarti fecunda auxilium tmpUrat , quad vt 
iUr condonetur^eam fecundam a nulia hanc fubfcquentt demonjlrandam ejfe profttetur ,fcdtantiim 
per eas qux lam eiapft funt ,eandem fcundam facite demonftrari po(fe . T^os itaque alum demon- 
Jirandijpectemprotulimtis^arguentesababjurdoper numeros liluiiratam^ne prxcedcntta per fe- 
quutura demonHremus,contra veram dtfcipltnx ingenuitatem. 

Tpftcles quinta decimiquinti planernm folida quinque regularia concludentium inclinationes^ 
ab 1 ftdoro fe fufcepifje profttetur, quxs posimodum clartores proferre velens, angulos inclinattenis 
fingulorum dates ejfe^c acutos vel obtufes luxttffelidi naturam oiiendere cenatits <r//, licet huc vf 
qme quidftt datum,his quindecim labris tacuertt Eucltdes , Datum tgitur Tpficlem Jentire nofctmHS 
noncertam tantumaut ■determinatam quantitatcm ,fed eamqiie geemeiricis argumentii dcmoH' 
ftraripotelt. Xam eornm joltdorum laiera angulos inclinationis Jujcipientia^certa quadoqucquan- 
doque vero incerta demonsirantur. Cum autem hxc huic dectmotertto Jetida componenti Janius 
cnHHeKiant, vt compofiiorum jolidorum tncli>:atioHes baftum^hunc decimumterttiim concludentes 
difcutiamus^ hinc inde hxc transiulimus^ vt tnpyramide^anq^utus inctinatienii fub binis triangulo- 
rum perpendicularibus continetur, latcre vero pyramidis fubtenfus quod quidemperpendicularis 
fefquttertium pttesi,percoroU. 1 2 huius^crtdeo tnangulumex tpjis consiansjatera certa ac inui- 
cem potentta commenfurabdta habent. 

Cubi vero cum btna latera vniut bafium dimetiente fiibtenfa{,iut eisxquales reifx)angulum in- 
eliHatioHts etmponant, dimettenjque cubi fefquialtera dimetientis bafts, qux latertjpotentia dupla 
(ex 47 primi)fibfisiatfequetttr icrtas acpetciitu cemmenfiir.ibiles has dici lineas. 

Ociahedri vero^ cuins btnx bafium perpendiculares angulum tncltnationis continent oHahedri 
dtmetiente fubtenfum, Dicemus dimctientem duplumpefte lateris eciahedri,latusvero fefquiter- 
tiumperpcndicularis,per coroU. 1 2 huius. I-.t protnde dtmitientem ipfius perpendicularis duptum 
tertiasbiparttens pejje concludemus. Et hac de caufk certas ac ctmmeHfurabites ejje dimetientem 
ferpendtcuLtrifcr Jextam dectmi, 

IcofahedriautemoHenJimus Utus effemtnerem.,cumcerta fuerit dimetiensjphxrx.,fer 16 hu- 
iiu. Ciimautcm incltnatienis fuarum bafium aniTHtus fub triangulorinn perpendicularthus , 
fubtendtnte an^ulum pentagoniqutnque tatcra Icefahedri fifitptentis confiet^perpendtcuUribus 
autemcommenfurabtle ftt Utus,nempe fifqutrerttum potenlta^per ceroU. n huius.Sequeturper- 
feHdicuUrcsangtiliimcontinentes. Incertas ftue mineres dict,per 105 decimt.,^uiavero dime- 
tiens potefi^dr Utus Icofahedri, (jr t^m qux prxfatumfubtendtt angulum ^ rnanifejhm erit a certa 
dimetientts petentia ,ablatam tncertam lateris lcofahedrt potentiam^incertam relinquere tpfius 
fubtendentis potentiam. Nam fi certa ejjety metiens numerus totam dtmetientts ^ablatam fubten- 
dentis.,metiretur cr reliquam lateris,fetltcet incertam,per fecundam cemmunem Jcntent.fettimi. 
^uod e(jet abjiirdum^ cHm jit minor, Incertas itaque efte eiiendtmus angulum inclinattcnis hafium 
Jcojahedri rellas comfonentes^fubtendens entm ad comprehendentem, maierem quam teta ad ma- 
iusfe^mentumhabet ratienem, 

Dodecjhedri demiim inclinattenis bafium angulus-^fHbbtnisferfendiculartbusbafiumdedeca- 
hedri conttnetur» fubtenfus ea recia ciiius latus cubi dodccahcdre tnjcriflt eft niatus Jcgmcntum^ 
cjUxxqHotur copuUnti binas effofttortim dodecahedrilaterumbtfarias fiiiieHes.J^am qutdem 
incertam ejfe dtcenms,cum dimetiens jphxrx certa binas fejitt^^ cofuiantem (j dodecahcdri Utus 
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atqMidoJecahedriUtHsincert4eH,nempeap9lcme^fer 17 huius. ReliqtMi^tMrcopiilans i»certd 
erit^vt froxim* prxcedeati dixmHS.Compreheniientes vero anguttim tnclinattonu perpendicuU- 
res^ncertas ejfedocetmus, 

Sit pentdgom a b c o e perpendicularis a Cyfuhtendens veroangu- 
lumpentagoniyejlo a c^eniam a c recJa latus eji cuhiydedecahedri 
vero Utus efl c d eadem fphxra defcriptorum^per coroU.fccundum de- 
(imjefeptimjdectmttertif.SedKQ dimetientifphxrjt eji commenfura- 
bitis^er i y decimitertif, ^ tdeo certa.,ferfextamdijfinittonemdeci- 
mi.Re6l*verocx>^dodecadriUtus) incerta efi^per 17 dectmiiertij. 
^uare c o eius dtmidia incert4 ertt^er 105 decimi.Binas autem a g 
o cpotejl A c^fr 47 primi.Si itaque a potentta reiU a c certa,poten- 
tUtpfiut c o incert<i teliatur ,quafupererit {potentia qutdem reelx a o) incertaerit necejfarii. 
Nam (iKO ahUta certa effet^cr tota a c certa., reliqua c c certa ejfet, ncmpe itjdcm nunteris men- 
fa^per fecundam communem fententiam fepttmi.Sed incerta cfienja futt c g ^dimidia nanque totiiu 
c-aapetome^per 17 decimtterttf^qued fertnen potefi^ncerta igitur erit k cperpendtcuUris, 
fer vndecimam dtffinitionemdecimt.AnguUts tgitur inclinationis dodccahedrijfih hinis pentagoni 
perpendicHUrthuscomprehenfus, qiii infuperj'uhtendttrefiacontungenshijari.ts oppcjitornmdth 
Jecahedri Uterum jehtones^per fecundum coroU. iZdecimitertij,quamtncertamefiedecuimHS^ 
ciim fnerit aqualis htnis a c c x>iper ceroll.quartum decimtfeptinu decimitertif, fub tncertis dtce- 
turconttnert lineis reilis. 

Frxsiahat iaituraniruUrum intelltgentiam a linearum natura intelligentia deprehendere quajn 
eos fimpltciter aut aciitos, aut ohtnfos dari^i t fe ah ifidero fufcepifie jatetur Tpjnles. Namperfuh' 
tendentes ad cemprehendentem ratienem^reperifttr anguli ohliqHttas. Si enim juhtendens dMplum 
cemprehendentis pofitt^reclus ertt angulus^er 48 primi.Siqutdem mtnus duple acutits erit^per 1 3 
Jecundi. SiaufemplusdHpiopefiit,aut maiorem haheat rattonem qitamtetaad - ^ ' r.tumy 
angultts tHmobtujut ertt,pemfecHndt dr /^decimitertif.InquaqHodex tetap. jioma- 
iorit fegmenti. 

EucUd 




EVCLIDIS DEMONSTRATIO- 

num reftitutarum Liberdecimusquartus. 

Profofitto prima. 



[V^cxcccrocirculi inpcntagoni 
[lacus cidc circulo dcfcripti pcrpc- 
[dicularis adla^dimidia cil binaru, 
qua: cxagoni & dccagoni cidcm 
circulo infcripti. 

Propondtur circulus a b c^CHiinfcribdtur latusfentAgO' 
ni B cfufiefto circuUceniro 0,4 ^uo inUtui b o fcrfendi- 
tularis Agdtur d i.^rodu£tA in z , ipf vero e z dqualis fat 
« \yConiun£iu 01 o d g z-.Dico reflam d e ( tjujt ex cen- 
tro inlatuipentdgeni b o ) dimtdidm effe laterum decago- 
ni drexdgoni ftmul ftmptorum ,qttonidmferfendicularu 
eft Dhddi Gytqudles erunt b e e c fectionesfertertijm tertif^comtminisvero e t^(^anguli z b o 
2 E ^ recfijtx hypothefijbdfes itdque b r 1 o aqudles erunt.Pentdgoni aulem eft b 0/* coftruiHo- 
ne^decagoni tgitur erit 7. c^dimtdtumpenta^ionifubtendens^ifpforro z c dqudlu erit o \,fubten- 
dunt enim reftos dngulos o 1 1 o e 7. aquis )jtertbus comfrchenfos-yfcr qiidrtam frimi,^ froinde 
G i E c 2 E dnguli^trianauli o z i erunt dqudles,fer quintam frimi.Cum autem z c arcus ftt deca- 
gpni^iffius z o quddruflus erit drcus o AjCT idee dngulus o d a anguli o d z qaadrhflus erit ^fer 
trigejimamtenidmfexti.j^ia vero idem o d a dngulusqui adcentrum^duflus efl anguli ctKdd 
ctrcunferentidmfer vi<ieftmdm tertijfequetur dngulum o z a vel o z n duflum ejfe anguli o d z , 
ncmfe quadrufli dimiettumjed angulo o z d vel o z i aqualis fuit o i z, erit igitur o 1 z exterier 
duflusdnguli c d Zidquales itaque erunt o d i d o i anguli.j^m binis iffe c i z yw// aqudlis ,fer 
trigeftmamfecundam frtmi^quare latera iv> i o ^qualta erunt,ferfextam frimir^froinde i d if- 
fi z G decagoni ^qiialis erit.yferfrimam communemfintentiam^rect^c verh z e ^qualif eii e i ,^rr 
consiru&ionem:tcla igitur d e 0///// o z z e aqualis erit^qud ideo fimul fumfta {fcilicet d z z o ) 
iffius d e dufld erunt^quare dimidia erit d e ( centro in latus fentageni ) vtriufque fmul, 

jcilicet laterif exd^oni d z <^ decdgoni o Z'Jidm qua ex centro d z exagoni xqualis efiyfer co- 
roHariumdecim^qutntd quarti.Slua igitur excentro circuli infentagoni latuseidem circulo de- 
fcrifti^drc. 

Coroliarium. 




Rc(fb pcrpcndicularis a ccntro adlatiis pcntagoni cxtrcma & mcdia racionc fctfla , cfHcic 
maiusfcgmcntunicamquxabcodcmccnrroinlatustrianguli xquilatcri eidcm circulo in- 
(cri^pti.Namea (fercero/tariumduodecim^dicimitertif)estdimidiaeius quaa centro fne exa- 
goni^reliqua igitur erit dtmidia dccagont-.nam tota eJt binarum decageni exagoni dimidia , fed 
decagoni (jr exageni fimul fumftdrum,mdius fegmentum eU exdgonifer nonam decimitert y. Di- 
midia igitur earum mdius Jegmentum erit dimidia exagoni^er decimdniquintdm quinti^qua efi i 
ccntro M trianffiU latus demijfd. 

Trofofttto Jecunda. 

Si binx rc(fbx lincx cztrcma & mcdia racione fcccntur, ipfac in cafdcm 
^ationcs fccancur. 
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Bw4 infjn-tm reCt^ a b o e (xircntA CT 

nudU fccentur ratione tn c ziDtce cm in X— . — 

e^fJem fccirt rjiioncs ^fcu fmiUtcr rcElitm 

hx.ittovtv>iin z^quod ft non fimiUscreda- j), 

turfecU,fccetur alter* earum qu^uisyfii- 
licet D F ftmilitcr ipfih^inc. Efio igitur d e 

4^D c mdtHS.,vti>cddcimtnHSypcrtcrtiamdtffiniti0nemfcxti/edenexhyfothcfiM tadmvt 
vzadz tyreifa igitur d e extrema cr media rattone fecabttur in duohui fignis c & z^or aiitcm 
effraiio Dtadv cminorcm,qMdmciufdcm Diadm maiorem^fcr fccHdampdrtcmoffau^^titnti. 
Efi autcmvtDtadD cficDcadc t^maior igitur erit ratio Dcadct ratione Diad zi, quia ve- 
ro DZ maior eH iffit d c^ior erit ratto Dzadct rattone Dcadc Tyfer oUauam quintt^ CMulto 
itaque maiorerit Diadci ratione Dzadi i^eadem igitur viadch matorem, matorem hahcret 
rattonem quam adih minorem^contra fecundamfartcm oclau^ quinti^quod fiert nonfoteU . Non 
itaqite dijsimtltter fccaniur reUa a b D i,fed tdco fimiliter ac in eafdcm rationcsjjaudfeciu oUen- 
demus fifignum c aliht cadat^nam femfcr earum altqua maior erit.St tgitur bin^ reCl* Unet extre- 
ma medta ratione fecentur,tffr in eafdem rationesfecantur, 

lM OTi^lT y M. 

7(unc demum definunt hoc decimoquarto T heonis fcrifta., qva his duobus fofiremis eUmentorH 
librts fufiepit TpficUs m Euclidcm^eo ordine quo procefierat TheonperagedaJ^^ quide cum eouf 
que muttlata iacent vt hoc tantitm lihro 4 theorcmata^preximo vero qutnque ad nosperkcnertn/, 
rpficUm tnfuper a Campano & numero.,& iheorematum ordine dtfieniicnte reperimus^ quare qu^ 
exeorum fcriptisvttUora perfi>exerimus,coll:gerenondcdtgnabnnur,vtfiqua compUndithispr^- 
ter hac optart ccrnamusMiut cUmentis auxiiio quxpro viribus exiguis cotifcquemHr ^eo ordinc 
qnogeometricaprtncipia faciUuspcrcipipofiecredamus/ingulapr^parare nitemur, dr proUxita- 
tcs compendio,cr nnhtUfa elucidaltone^qHam ftctUus Ucebitjtegenltbus expofitaprofcrcmus. 

Propofitio tertia. 

Si in circulo pcncagonum arquilaterum Hcfcribaturjquar cx latcrc pcnta 
goni &: ca quq pctagoni bina fubtcndit latcra fimul fumpta quadrata, quifl 
tuplum poiiunt cius qua: cx ccntro circuli. 

Sitincirculo b c g latuspentagoni b o^ubtendensverobina 
latera eit:s efio b c Secet amtem btfariam relUm b o aUqua per 
ctntrum d duSta, dimetiens c d e ^produna i» i, iungaturque 
B r:Dico reHM b c b o quintuplum pofie reiU d z^qux ex ccn- 
tre.^oniam(pcrquadragcfimamjepiimamprimi) quaex c b 
B I aquaUa funt quadrato c i dtmetientis , crproinde quadru- 
plum effictunt eius,qnodex d x.fer vtgefimam fexii. Nam c z 
dupU efi ipfius D x.Re£}* tgitur c b b z c d qutnluplumpof 
funt tpfius z D,binM autem b s z.Dpotefi reBa b g per dectma 
decimitertif^cum Dzfit exagoni.i z, vero decagoni.Coniuniid 
ilaque b c ^b g quintuplum pojftnt ipfius d z^hoc efi ide quod 
potuerunt reiJje cb Bi^SD.J/ itaque in circulo petagonum 
^quilaterum defiribatur^i^c. 

CoroBarium. 

Si cubiis & dodccahcdrum eadcm fphsra comprchcndantur, latus cubi &: latus dodccahe- 
d4i,quintuplumpofruntcius quxex ccntro circuli pcntagonum dodccahcdri contincntis. 
qftenfum esi emm decimjfepttma decimtiert^., Ulus cubi bina pentaqoni dodecahedri fubttdere la- 
tera.,CHm eadem capiuntur /pktra.Cubi igitur latui btnapentagont/ubtendens Utera,creiusdc peit 
tagoni Utus eodem circulo captutur:quare{ex hoc theoremate)quintupUim poffunt eius qux ex cen- 
tro eiufdem circuUpentagonum dodecahedri capientis. 




LIBER DECIMVS QJ A R T V S. 
Propofiiioquarta. 



»77 




Idcm circulus comprehcndic, & Dodccahcdri quinquangulum,& Icofa 
hcdri triangulum in cadcm Spharra dcfcripcorum. 

Sif propejitjt fph^rx dimetitns a b, in ea ve 
To defiriptorMm tcofihedri dodecahedri ba- 
fes fmtytriitngulum m n r (j;'j>etagonHm f k h, 
circa tpfts ^utem ctrcnli defcrihantur,per 5 
1 4 <juarti,quoru qu* ex celro fint l n o k.-D/ 
co re^M L N o la^quje excentro jtquales effe^G' 
ideoeundem circulum vtrafque comprehede- 
refigurxs.Pofiit reffa a b quintuplum alicuiue 
reffxqn^tfit c G^per corol/4rium6 decimi,in- 
teruallo autem c o centro c^circulus defcriba- 
tur D X o . Cuiquidem circulo latus pentagoni 
infiriptifits. Q^ervHdecima quarti.Decago- 
nt vero b g latus,nempefubtenderts dimidtum 
*rcM X, c: fecetur autem per trigefmam fexti, 
c c extremac^media ratione per 1 ^quoHtam 
ofienfiimfuit{i6 decimitertij)hac c o (cuius 
quintuplum potest diameter fphxrx a n) c(fe 
eamqujt ex centroctrciilt qutnque tcofahedri 
anglos continentisjatufque pentagoni in eomo circulo defcripti^fcilicet zo,eJJe latus icofahedri 
wfphxra dimetientis a b defiripti.Aequalisitaqueerit x c reha ipfiiA v^u^pojitafutt icofahedri 
fen trtangularis fu* bafis latus. Paluit tnfupcr 1 7 deamitertij^reitam f h {qu.t fubetdtt angHlii pen- 
tagoHi dodecahedrtjfftxrjtprafat.e tnfirtptt) effe latus ciibi etdem /phar^ tnfirtpti. Nam fiper cubi 
an^ulis dodecahedrt angulos conitruximui .Trtplumigiturpoterit k zdimetiens ,ipftutit h laterit 
cubiyper decimamquintam decimitert^ .^qulntuplum autem{ex ltypothefi)pcteii tdem a b refl* c o 
J^tnque ttaque ex c c trtbus exfv^ xqualia erunt.^empe etdem quod ex a v^quoniamautem Lttus 
E o decagont^ficat re^tam c o extrema ^ niedta rattone-per corollarutmnona decimttert^ .Simili^ 
ter H K ficat tpfam f h cubt Utus^per coroUa riumif decimitertij.lpft itaque c o^fuin eajde 
rattonesfecantur,perficundamhuiHs^jtqualesigtturerunt c ic>~e o,ciufilemc omaiorafegmenta 
Citm autem qutnque e.v c c tribus ex f h aqutpoHeant, eadem ratione quinque exc^ trtbus exnvi 
(^maioribus earu co^f^ fegmentis) aqualta erut. J^inque ilaque exco o i^tribus exm h k 
^qualta erutyper duodecimam quinti.^ipfis autem e.K c o o laquumefi quod exi o^perdeciniade- 
cimitertif.-re^fxautem i ctqualisfuil m s,quinque igitur e.v m n tribusexv h h K,aqnalia erHt. 
qtktautem ex f h h k quinluplum funt tpjius o k , qujt ex centro per lerttam huius . Trta igttur ex 
THH Kquindecimefficiunt eorum qu4 ex o K.-quiaverou n triplumpotett ipfius l n qu^excen- 
tre,per 1 2 dectmilertij,qutnque ex m n quindecimefficient qux ex l auilqui irtbus cxtH h k fue 
runt xqualta quinque ex m n. Eorum itaque aqualium aquemuliiplicia decrementa^fitlicet vtriuf 
quc pars quindectma)jtqualta erut per 1 5 quintiy qu^qutdem funl l n o k qua ex cenlris . ^jiare 
abeiscirculi n R mc^f k udefiriptiaquales eruntjdodecahedriquidem^tcefihedribafes{exhjf' 
potheJi^coHttnentes^eadem jfhara comprehenjorum.ldem igitur circulus comprehendtt,(}rc» 



Propojttio qumta. 

Si in circulo dodccahedri quinquangulum & Icofahcdri triangulum 
dcfcripta fucrinr, A ccnrro auicm in corum aiiquod latus pcrpendicularis 
agatur, Quod crigcfics fub latcrc & pcrpcndiculari fibi demiffa, arquum 
cric fupcrficici cius folidi cuius laccri perpcndicularis a(^a cd. 

XX iy 
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Sit tacircHlo a o e dodecahedri quinquitngulum a b o d e, 
crlcofihcdrttriangulumM w^cenirumautemc^'^ quofer- 
fetidiculares ducantur c i in latus fentagoni^c l vero in latus 
trigont: Dico reciangulum trigejies fHniptum fuh ci c d re- 
fiis,aqHume(fe fuferfciei dodtcahedri.J^odvero trigefies T.j 
fubcv A F ^qiium ejfe fuperficiei lcofahedri^etdem JJ>hxr.e in- 
fcriptorum^ Ducantur ca cf co cd recljt.Cum autem 
triaguU G c D duplii ftt quodfiib o d baft^cT i c vertice^er 4 1 
frimii^jiinque verofimilia (y^qualia ipji c c d pentagonum 
dodecahedrt conflituunt a b c d v.J^inquies itaque fub c d 
I Cfduohusquinqiiangttlis xquumerit. ,^are c^trigefes fub 
c D I c duodectm qninquangulis fuperficiem dodecahedri 
concludentibmyiquum erit.Rurfus quod fiib c l a f diiplum eft trianguli a c f. ^od igitnr ter 
fub c L A F binis triangulis a f h lcofahedri bafibus aquum erit. Et froinde quod trigefies fub c l 
A ftviginti hutujmodt trungulis a f h Icofaliedri fuperficiem complentibus .equumerit.Cum au- 
temhuius pentagoni dodecahedrum^triangult Icofahcdrum cadem fphxra fufcipiat^per quar- 
tamhuius,c LveroiniatusicoJahedrt,ciautemin latus dedecaliedrt cadant. ,^od trigeftes fuh 
Utere & perpendtculart (ibi demijft^xquum erit fuperficiei etus folidi cuius latcrt perpendicularis 
4i£ia eJl.St ttaquc tn circulo dodecahedriicrc. 

Corollarium. 

Dodecahcdri & Icofahcdri fupcrficics in eadcm fphxradcfcriptoru ad fcfuntjficut quod 
fub latcrc cius & pcrpcndiculari a ccntro bafis fuae ada,ad id quod fub rcliqui latcre & pcrpcn 
diculari in ipfum a ccntrofux bafis ada. Namjicut trigeftes adtrigefiesftc(per i y quinti) femtl 
ad femelfehabcnt. 

*Tropoftuofexta. 

Supcrficics dodccahcdri ad Icofahcdri fupcrficic cidc (pha:rx inGrripco- 
rum k habcr^vc cubi lacus ad Icofahcdri larus cadcm fphxra comprehcnH. 

Eflocirculus a b c,f«i {pcr ^ huiui) infcrthantiir latera 

dedecahedri a Ojcr Icofahedri d c , eadem f}>hitra compre- 

henforum^^centrum vero fit ija quo tn ipja latera perpendicu- 

Ltres demittantur e i f r.Predudaverh 11 in b tungatiir 

B G, latusautem cubi eadem f^hxra contentifit o c : Dtco effe 

dodecahedrt adtcofahedri Juperfctem^ficut c cad c v^ciim 

reila e 1 txtrema <jr media ratione fefia^ efficiat maius feg- 

mentum rcclam ^.x^ptr corolt.priniJthutus.Ipfius verb c o 

maius fgmcntum eft a o,/><t coroU. 17 decimttertu. Relt* 

itwque e i ^ c o froporttonaliter felia funt ^per fcundam 

huim.StCHt igjitMr ccadKc^fic erit nadh 2. ^jiodttaque 
ffib c o E 7. txtremts^^quum efl ei quod fuh a c e i mediis 
continetur,fer i6 fexti. Sicut autemqiiod fub c o x xad id qtsod fub d o e z^ftcfer frimant 
ftxtiyC omJd Gjjub eodem vtrticc e z. Erit itaque ficut quodfub e i a o {squum et qtiodfub c o 
E z oftenfumytdidquodfub d o ii,ftccc ado c. Sicutautemquodfub e i a c adquodfuh d g 
E z fic fuitifer coroll.frjccedentis)dodecahedrt (iiferficies adicofihcdri fuferftciem.S icut igitur do- 
dccahedri fuferjictes ad icofihedrifuferjiciemfic c c cubt Uttss adcu tcofahedri Utus,SHferftcies 
itaque dodecahedriad icofahedrt fuperficiem^^c. 

LemmA. 

Pcncagonum dodccahcdri ^quum cft ci quod fub pcrpcndiculari in ba- 
fimcrianguli Icofahcdri, & quinquc fcxcis larcris cubi cidcra fphxrxdc- 
fcripcorum concinccur. 

Simt 
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Sint in circulo a b e c Utera a b a c fentagom dodeca- 
hedrt a b c i c,fiibtenfa reila b o, Triangulumvero icofi- 
hedrt eidem Jphxrx mfiripti^per quartam huius, efto a f h, 
circuliaiitemccntrum D-.Dimetiensverofit a d i^fiecansla- 
tustriangtiltfuin i^refiamvero bo in K,coniunfU bd. 

reCfavero k g tertiafarstoltatur t Q,fernonam fiexti, 
Ertt igitur b g latns cubi^hina fiibtendens dodecahedrt la- 
tera^eidem Jfherx inficriftorum^er 1 7 dectmitertij^ trian- 
gulumvcro icofiahedrieiufident /pharx erit a f n^erqtiar- 
tam huitts.I n latusautem trianguliperpendiciiUris erit a z, 
quxfer centrum o.J^oniam enimaquales fii < It gab 
B a nfiib ^tquis circunfierentiis,pervigefima„.j . , . ../,-// ler- 
tif^bafies b k k c {per quartam primi)*quales erunt.iSluin- 
que igiturfiextjs ipfiius b g continet b t reaa : Dico quodfiub ai »t aquum ejfe pentagon9 
a b c 1 c.Cum fiefquialterafiit a 7. ipfiius a d. Nam fiecatur r> f. bifariamin i.,per coroll. i a 
tertif.SimiUtcrfiefiquidltera k crfiV.* x T,rr// Kzadhv fiicut noadv. ■v.^od i^iturjiib extremis 
A r K T <^«w«» erit eiquodfiub a d <^ k c/rr i <f fiexti.Ipfi autem k g ^^*<*//> ^// b k. ^od ita- 
quefiub A z K T aquum erit ei quodfiub a o b k. ^od quidem fiub ad b k ef/ (per^i 

frtmi)triangult a b r>.^odigiturfiubKT&v.Tduplumeriteiufidemtrianguli K^n.Ciim autem 
fentagonum a b c i o ^«//r^wi' fiuficiput aqualia ipfi kzx> trtanguU. ^od fiubKx^y.^ vero bi- 
na^Duplum fifiqutalterumerit a b c i oquinquangulum^eiusquodfiub c^Kr re^an?;uh.^i« 
verodiipUfieJquialteraesi.B r reffaKr,excons/ruc7tone.Eft autem(per primam fiexti)quod fiub 
AZ. nr .id td quodfiub a 2 k t fictit b t rf^ k t bafes.Sequetur quod jub kz b t eius auod fiub kx 
K t duplnm fiefiquialterum effe. Eiufidem autem fib k?. k t d/tplum fefquialterum futt a b c i o 
qutnqiianguUm. Pentagonumttaque a b ci o dodecahedri aquumefteiqttodfiub \ z perpendutt- 
Uri^ E T qainque fextis Uteris cubi comprehenditiir. 



Ttvpofttio Jeptima. 

Rcdl:alinca fcda extrcma& mcdia rationc,quam radoncmhabctpo- 
tcns totam& maius fcgmcntum^ad potcnicm totam&minus fcgmen- 
tum,cam liabct cubi latus ad Icofahcdii Jatus,cadcm fphxra tontcnti. 

Proponatur circulus a b z,cui(per 1 1 quarti) pentaqo- 
numaquiUterum inficribdtHr b Zhc u^(^ (per Jicu/Jam 
etufidem)triangulum aqutUterum k b i^cutus centrumefto 
o.^.e ex centrovero c ^extremacrntediaratione fiece- 
iur m vi^per tngefiimam fixtt.PoJitt autem totam otdrmt- 
tutseiusfiegmetum b d, reiia m i..,per coroti. i j decimt.Con- 
iungantur autem b e fiuhtedens pentagoni anguUm^ eanatt- 

fue erit ctibi Uttisper corotl. 1 7 dectmiterty.,^ 1 vero icofia- 
f^fi-i& B zdodccahedri^er qitartam huius:Dico b e Utus 
cttbifitc ejfeadni Utus icofihedrt,ftcut potens recias b o 
c D,rfi/ potentem recias o b b d. ^oniam (per duodeci- 
mamdecimitertif) b i tripittm-poteft refix b Q.^qtu ex g b 
B D vero tripU Jiint eius quod ex o M^er quartam eiufidem. 
Erunt ttaque (perdecimamquintamquinti) quodex a i adquaex o b b D(lripU)fic quodex b O 
ad quod ex o o (fimplicia.)Sicut autem quod ex^c adquod ex c \)fic cft quod ex b f ad quod ex 
B z. Ty^iw reCi*& o gdc^be bz ^/?/ ( />^r fccitndam huius)tn eadem raiione.Cum maxime 8 z 
fiit maiHs fegmentum re^x b vpercoroU. 1 7 decinsitertif.Sicut itaquequodex b e adquodex b z./iif 
ejlquod ex b i ^/«x r^: b o a d.£/ vtcifiim qttodex b e adquodex b i fiicquodex tzad qua ex 
c b B t>..^ed auteex b z aquumefl eisqua ex^o c D^^r i o decimitertij. Tiam b o Uteriexa- 
^oni, G D o/^r^ decagoni,per corotl. 9 eiufdem.^ aqtiantur. Erunt igitur qua extG Qn ad qua ex 
o B B D fic quod ex aad quod ex ^i.Fft ergc potens c o o d re6ias reCia i b. Potens vero c b 
ZDre^a m L,sicut itaquez »(potens totam a o (jrntaius figntentum o v)adH i^orentemtotam 
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o B (^minusfegmeHtum b Dj/ac rft b ^cHhiUtuSyad^ i icefahedri Utus,fer vigefm4mfe£ttttdam 
fexti,Recia iljqHC Iwej fecia, extrema cr m:dia rattone^qu4m,^c. 

Tropojitto oclaua. 

Dodccalicdri folidum ad Icofahcdri folidum cft,ficuc cubi Jacusad 
lcofahcdri latus,cidcm fpharrx dcfcriptorum. 

J^eaijm oUenfum e(l quarta huius eundem circulumcomfrehendere ^icofahedri tritngU' 
lumiCrdodecahedriquinquangulum eademfphxra cence^terumySequeturiCum xqualts ftnt cirtM- 
It eus hafes cafientesttn tffos ferpendictflares a centro aqualts duci^per corotUr.lemmatts decimt- 
fextx duedectmt , protndc fyramides fuper eorum foliderum bjfibus eiufdem effe verttcU : 2iam 
carumpyramtdum vertices in centro concurrunt. ^u^are ad fe erunt vt bafes^ter qutntam ^ fex~ 
tam duodcctmi.Et hac de re pyramides dedegthedrum cemponetes^d pyramiaes tcofahedrum com- 
fonenits^ad fe erunt vt bjfes^qux quidemfunt eoritm foltdorum fiperjictes. Eorum ttaque filtda ad 
fe erunt vt fuperficies.SedfuPerfictesdedecahedrtad fuperfictem tcofihedri fuitvt cuhi latus,ad 
uefihedri iatus,per fexlam huius.Stcut itaque dedecahedri folidum ad icefahedri foltdumftc cubi 
Utusad icofihedri laiHs, eidim Jphxr.t infcriptorum^pervndecimamquinti. Dodecahedri igitur 
feUdum ad uofahedrtfelidum ejl ficut^cfc 

Coroliarium. 

Dodccahcdri fo\i6u ad Icofahcdri folidu, ad fc funt vt fux fupcrficics in eadc Spha?ra defcri 
pta: fcilicet vt cubi latus ad Icolahedri btus.-y/ patuit^na refiluiiur inpyramides eiufdeverticir, 

Tropojiciomna. 

Si trianguli xquilatcri latus ccrra fuerit fupcrficies inccrra. crit, qux vo- 
caturMcdium. 

Stt triangulum xquiUterkm Atc,a figno a in Utus b o 
ferfendicuUris agalur k d : certa autemello a h ; Dicofu- 
ferjiciem a b g medtam effe.^ quentam a b fefqutterttum 
petesi re^xK t>-,per ceref/arium duedecimx decimitertif^ 
qualia \ ^potesi duodecimylalta k n potejlnoiie. Reliquatgi 
tur B D eorum 5 polerit, cum a b virajque a d cr d b pojiit, 
Cert* itaque cruni a d d t^repofitJt a b commenfurabiUst 
fer fexiamdecimi.Sedquia Koadv 2. raiione potentia ha- 
4fet quam 9 quadraius ad _j nen quadratum. Ipjx no funt in 
quadratoriunratieneyper corolljrium 25 oifaut,7{ec tdee 
lon^itudine commenfurabtles.fer nonam decimi.J^od tgi- 
tur Jub a D D B certis potentu tanium commenfurabtltous 
re{iis.^dium cH^er vigcjimamprimam dectmi. Sed quod fub a d d b duplum efl trianguli a b d, 
per 4 1 primt,qued (i*h a d d b itaque xquum efi teti a b o, ipfus a b u dupbyper prima fexti^iu- 
remedtumertl irtanglumK b G.Siigitur triangulixquiUleri Uiuscerta fuerttycrc. 

CoroUarium. 

Si Odahcdnim &: trilatcraxquilatcra Pyramis,fphxra? cuius dimetiens certa eft infcriban 
tur,corum iupcrticics mcdix ctant.Namfuperfctes illx cenjiani trtangults xqtiiUteris,quorunt 
Ulera dtmetieniicert* funt cemmejisrabilta^er dectmamlertiam Ct decimamquartam dectmiter- 
fif-,& ideo certa fttnt.,fed potentia Untum ad perpendtcuUrem cemmenfirabtleSj (jr tgilur medium 
eemprehendunt triangulum,vt patuit. 

Propofttiodecima. 

Si Pyramis crilatcra,a:quilarcra, & Odahcdrum cidem Sphqr^ infcriba- 
tur^bafis pyramidis fcfc]uitcrtia crit bafi Odahcdri,Odahcdri vcro fupcr- 
ficics ad Pyramidis fupcrficicm,fcfc[uialccra cric. 

^onuum 
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J^am.if)i dimeutns fpbjivM fep^mAUer efipetentia Uteris fjntmidii^er ^itiiftijmtertiam deci* 
mitertifyoc/ahedrivero Uteru dirplj rft eadem dtmetfens Potentiasper x^etmfdtm. £>uaUa tqttur 
dtmetienspeteiifex^ornmpjrAmidis Utiupoterit ^^eciahedri vero Utus eerimdii j poferitJ'}ra~ 
mtdts i^itur Adoclahcdri Utm ratioKem quam potetid 4 ad ^ firkabit^H*qmd*.m/efijuitertu ne- , 
niin.it ur. Eandem fiem hahebunt rationem ex ipfis Uieribus fiwilia iriarigui-: >S hafes ) tjuii^ 

habuerunt ex ipfs (juadrata. Nam finguU dupU junt ratmiis Uterum^per 1 . fextf , (jrpro- 

inde qualium bafis pyramidis fuit i^^eerum qiiatuor ems bafes erunt 1 6^fmiUter qualiu bafs efla- 
hedrifuit eerundem ^yocie eiU4 ba/es erSt 2^.0£Iahedrttgttmr bafes adpyramiditbafet ratientin 
habent ijuam i^adi 6 ^qu.t<juidem e/l fefqnialtera.St itatjue pyramis trtUtera,aquiUtera^ e3a' 
kedrum eidei7i fpharx tnfcrfb.inttir>0'C. 



'7? 




--•>■ 



Propojitio itidecima. 

Pyramisrrilatcra<^quilatcraad Odahcdrum cidcm Sph^r? inrcriptunt> 
fc habcr,(icut rcdangulum fub linca potcntc vigintifcptcm fcxagcfimas* 
quartas latcris Pyramidis,& fub linca odloparticntc nonas ciufdcm latcris 
comprchcnfum ad quadratum diamctri Sph(jrq. 

Suppenamus /jihxram cuiiis dimetiens /it a ^^entrum ve- ' 
ro w.liiiautem infiriptamej/epyramidc adq ,/lmuUc ocla- 
hedrum a e k b cjinea autem n l pefit Uteris a c pyrami- 
disdinea vero l m ft eiufdem Uteris logitudtne otfopartiens 
nonas-.Dico pyramidem \cDad onahedram ft habere.^ 
vt quedfub n l, l m adqued ex m quadratu .^ltioniam qu<e 
ab anguU a per cer.trum h ducitur perpendictiUris ba(i pyra- 
midis^in centrum f circuli bafim centinentis cadit,^ re&am 
H f /extamip/iut a b partem efficit ^per cerolUrii decim^ter- 
tu deciimtertij^tripU erit \\ h{qux cx cetro)re^ijt h f, 
inde teta AradAH erit vt ^ad Secetur pyramis a d c pla- 
no K H c^er centrum u.ipara!!eUipf x> f c bafi^per ceroUariH 
dccimjequintJt vndccimi.Etus itaque pyramidis trian^uUm 
• A D c Jecabitur relia x o paraiieU ipfi d Q,per 1 6 vn^ecimi. 
Sicut igitur At adA wfu erit AQadA o,per pcundam fexti^ 
fefquitertta itag^ erit a c ipfi a o . J^ia vero fimilia funt tri- 
anguU A D c cr A K c,^'- reliqua ( piane h k g) f^fa inter fc^ 
jer quimamfcxtifimiles erunt pyramides a d c ^ a k o ad- 
inuicem^per fepttmam diffimttoncm vndecimt.Jp/i itaque 
erunt in tripU ratione laterum Acad a c^per oclauam due- 
decimi. fed Uterum Acad aq fuit^vt^ ad 5 ratto. Inuentis 
itaque (ex fecunda eciatit) quatuor numeris^n ea ratione co- 
liniits cr minimis ,qniquidcm erunt (f^,^^,;/?,:^. Perfpicuumerit (ex decimadiffinitione quin- 
ti) extremos 6^ad2j triplice habere ratione propefita ^ad^ rationis,velbu in /e duila ( i 7 ) 
huius rattonis quantitate ea confurget ratto Si^ad^ -j.Pyramis igitur At>cad pyramidem a k o 
rit vt 6^adzj ,qua esi trtpU ipfirum ^adj. quia vero a c recia ipfius a o fefquttertu eft Ungi- 
tudincqualtiim a c peteii 6^eorum a c petefl ^6.7(am dupU eti ratio petentiarum rattonis Utc^ 
rum6afadi\%.fcrvige/imamfexti. 

Sit igitur tt langulum jequiUterum q_R j , 
fuper R s Jtquali pojita ipfi a g consiitutu.per 
primamprimiMmi/fa tn bafim r s perpendi' 
cuLtri (ijv.Extedatur autem r s inXy/iJtqiie 
(per corollarium fextJt decimt)(fcut ad 
6c^ficv.^adK xficetur autem bifartam r x 
in V du£ia (xyyquonta r & aqualis eil ipfi a c, y- 
qualium ACpotesi 6.:^yeoruni r $ potesl ^6, 
iumh QeApe/fiosienfafuit^naliumvero r tpoteil ^6yeoriim<u petesl i-j^tr corollartuni la 
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thttxhyfetheji.RarfusiiifofitaJit n s //y/ a o ^qtuiu,fmu antemv. x f*r« longitudtnc 6^ (jualiH 
» vy?/>/ -2 7 eorutniem vtro ertt k c {qu* tfftm hOveUs fmt fefqurtertta) 5 6 , qaalium r x /wf 
r K \ {tpfius KxJtmidia^eorundeerit ^i^qttAliU hcfuit ^6^rec/a itacjue K \ reiU kc 
trr. ixufartiensKOMs^&froindeipfi i. m (lu^eiufie Kc.fuitoltofarttehsnonus gqualis erit r v, 
rif s\.iffi<ir&i.Mtf>finv aqualts ofienf* fwt^refiangulufub q_t ii v ^^««w ertt reffagula 
fi^ I* tfotente'i^laterish c,&rfuy i m odofarttentenonasetujUemlaterts a c/edijHodJmb(u % ▼ 
dnfiumeH trianguU qjv »,/»^^41 frimi,eiiifdem -vero clv b <^i//>/tf»» r//" qx v.,fer frimam fexti:tO' 
tum igitur (^.x n <>/ tjuodfub q^t R v f r//,cr ^rtf//»*/f reciagulo n M.«i5«/4 r x /«// ^^//w 

qualium R s />// 2 'j.^riangula q.r x <^ Q.K s/rr /r/w^ /x// //» r4//fl/?f f r/7/,v/ 54 2 7, 
/fif/ vf ri S/^adzi ficfuit fyramis a D c adfyramidem a k c/f /r/ //<*^«r n m qr x qji s, 
ficfyramis a d c adfyramtdem a k Oyifuiaiiero a h femidiametereslvertexfyramidis a k c,/»ff- 
hinarum fyramtdum octahedri communem hafim tn quadrato oilahedri hahentium aquarum 
&fimlitnn^er corotiariumdecim^auartadectmitert^^ertt Jicut hafis fyramidisk%. o (^#-* fuit 
<^R * \kdht»a qsta^rata ocUhedriJm ejl ad quadratumdiametri a t/fjis quadratu^ferqnadra-^ 
^ejjmamfefttmamfrimr) .cfjuitmfcfyrjmis AKcad eclahedrum a e z^ferfextam duidecimi. Ci 
^autemfuerit n sireUangHlum ad q^r s hafim^i t fyramit a d c adfynmide a k c .Arf// rfrtf q_r $' 
adquadratum b e/*// vtfyramu a k o adoaahedrmm a e tfequetur aqua ratienejuhlatis mediir 
{fervigefimamfecundam quinti) effe^vt reiiangulum n m adquadratum n e,/<- fyamidem a d c 
adoeiahedrum Kiteidem (f!h^ra infcrifta/edn fAcenlineturfubii ifotente lateris a c /^^rj- 
w//^// A D c,<^/ff^ L M eclofartietenonas eiufdem a c.fA- hyfotTiefi.Pyramu itaque trilatera .tqui^ 
latera adodahedrum eidem j^hxra tnfcriftmm/e habeti&c. 

Tropojttio duodcclma. 

Si Cubus Spharra comprchcndatur,dup!um cius quod cx dimeticntc x- 
quumcftomnibusCubifupcrficicbus fimul fumpris, pcrpcndicularis au- 
tcm a ccntro Spha;r? in aliquam Cubi bafim dcmiHajdimidio Cubi latcris 
a:quaiis crir. 

Cum enim ( fer decimamquintam decimitertij) dimeticns fefit triflum lateris cubi , fequetuf 
dimetientts duflum fefje fextufUim eiufdem cubi laterisMqui fextuflnmfotentu vnius latcris to- 
tam cubi fuferficiem comflet./iam fex Juferfictebus quadratis comfonitur cubms,fer vigefimamfrt- 
mam dtffinttionem vndectmiytquis tgitur lateribus cemfrehenfis,Jufla ttaciue dimetientis foten- 
liajcubitott fuferfjciet erit aqualis.quia vero dimetiens cubi & " ^*'*" ^-V" offofit.tsfitfer- 
pendicularis^hiftriam fe in centro jphar^ cuhum continentisfecant^er coroUariumfecundum deci- 
nuquintadecimttertijjotaqmerectacentra hafimmoffofitarumconiungensjatericubt eit aqmatis., 
fertrigefimamtertiamfrimi^ciimceniungatfemidimetienteshafiumxquas&fara/ielas. Dimidia 
itaque dimidio cubi lateri aqualis erit.fer deamamquintam quintt.S 1 itaque cuhusjphara^drc . 

CoroUarium. 

( Si potencic dimcticntisduo tcrtia,in pcrpendicularcm dimidio cubi latcri acqualcm duc£- 
rcs,folidiHn fcccrimus,illud cubi folido aequum cxk.Tiamdmo tertta fotentia dimettentis fjha- 
r.t cabmm amhientisjiints cubi bafibus aqua ejfefatutt.St ttaqmeitiis dtmsdia cubtaltitude confra- 
m^^kla dimidio cubi folida tffcitnt aqmalia,ftr trigtfimamfrtmam vndectmi:nam aquas ha- 
Inta bafes.Bina tgttmr tott folido cmbi aqmalia ermnt. 

Priormmfreximorumlihrorumtheeremataabfoluentes.quaab eis oriri videbantmr ceroffaria 
etfdem contulimus,quorum flura huic decimoquarto Camfanum tribuiffe {cum huc venturr.fuil ) 
referimas,qmaiamdmodecimiacdecimitertiftheorematis a quibus oriuntmr yconiunxtmms., reli- 
quorumveroquafcriffttCamfanmsfingu\a,fuislectscontu\imus.I!orHmautem aliqua 4 frefoji- 
iionibus & quwque coreilartts exfhcauit Tffic\eSyfatis tamen confuse : nos auttm vt qmaque fua 
Jortedifcmtiamus^qua hoc tihro a Camfano omifimus,eo erdine que ea enmmerabmms , difponuntmr 
vtquaquefuadifirtbitantur ferk,a( qm* atheorematis oriuniur corotUrtn eifdemafjocitntmr. 



LIBER DECIMVSQVARTVS. 
^uoordmcconueniamnofira Campani tfxorematishoc d<cimo^uarto. 
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Expliciunt qu<£ partim a maiori^m fufcepimus hoc decimoqHarto autem 
tidem nojlris deerant temporiiiu conferendis folidis mox fubeunt, 

Tropojltio decimatertia. 

Idcm circulus comprchcndic & Cubi quadratum & odahcdri trian- 
gulumcadcm Sph^cadcfcripcorum. 

Ejlo cubus A B o, o{fahedri 
eHo D E r^adem Jphara cmim 
dimetiem ftt Ki vel d h copre- 
henfd^(jttavero ex centris cir- 
CHlerumbajis cotinenttum ftnt 
c A I D : Dice eas ejje aquales, 
tjHoaiam dimetiens a b Jph<tr<e 
cuhitm continentis poleji tripli 
Uterisctibi b o,ex qutntadeci- 
madecimilertif , cuius quidem 
hteris duplumpoteH (ex qua- 
dragejimafeptima primi ) a o 
dimetiens hafs cubt.tqua: (jr ctr 
cuU bajim continentis^per no- 
namquartt,/pharadtmettens a b fefqutalterumrecta k c peterit,fctlicet quarum partium Kt po* 
ieff 1 2 ,earum k g poterit S^cpretnde recla k c qua ex centro ctrcult erit duarum potentia. Sex' 
tuplum itaque poleU Jphxra dimetiens^eius qua ex centro ctrculi quadratum cubi centinenlis.Jpha- 
raveroeiMjdemecfahedrumcontinenlisdimetiens^eadem eiijctlicet d h ipji K^^iqua ^ dimetiens 
quadrati qiiod ex Literibtfsft ocidhedri.Et protnde duplum pelesf lateris eiufdem oltahedri ^per 
dectmamquarlam dectmitertijilatus aulem d ^^ius qua ex centre circuli triangulum edahedri 
centinentis {fctlicetx i>)trrpLumpeteH,exduedectmadecimiteriifJexluplum igitur foterit reifx 
I D ( qua ex centro) eadem dimettens k b vel d n^qujt JexiuplfimpeiHil eius qua ex centro circuU 
^uadratum cubi conttnentis,refla idee ex cenlris circulerum bafes cubi ^ eiiahedri cetinintiurH^ 
funtaquales,(jr tdeo circuU^exprima tertij.ldem ttaque circulus compreheadtt (^cubt^drc, 

CoroHarium. 

Sequinirperpcndicularesin Jpharraconiungcntcsccntra circulorum oppofitas bafiricu* 
bi & 0(flahcdri contincntium,cnc iqualcs.Ciiw ctrcuUftntaquales^per fecundum corellarium 
lemmatis 1 6 duedecimi^ac per centrum (phara centra bajium coniungere^er primum cerotlarium 
eiufJtm.PerpendtcuLiris itaque oBahedri oppofitas bafes cepulans,Utericubt aquaUs erif.nam eO' 
rumhabetur vtraquepro vertice re£la. 

Propojitio decimaquarta. 

Odahcdrum ad rriplum Pyra midis cadcm Sphira comprchenfx ratio- 
ncmhabcc quam latcra. 

ry y 
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Ejlo ocUhedmm a » c v^fyramis vcro e f o w^fnfer 
{Miusluifif c H ireciis ferfendtctdarihtis verltcifyra- 
mtdis ^//ualihf*s conUitiMttirprifma , iliud tnflum erit 
fyramidis t f o nferprimnmcorol/. 7 duodecimt: Dic» 
offahedrum Kt cd ficefe adprifma triflumfyramtdis 
E F Q H , 'y/ B c latm ad fo lattu . Cum oclahedri latera 
baftum of^ofttarum fint recl* fefe tangentes:(jr faralleU 
adalusjeje tagentesfunt enim offofita latera quadrato- 
rS ex laterthuseffahedri cofofitorum. Parallela erSt trt- 
anqulaflanaoctahedrtoffopta^fcilicetK tctffti v^ac 
reJiqua ,fer 1 5 vndectmt. Fjlo o£lahedrt dimetiens 
A D j toium ofiahedrum fecatiir tn quatuor fyramides -f- 
qnas (jr fimiles fufer bafibus oclahedri & verttce conjii 
tut4s , ac circa dimetientem a d ^fciltcet tjux fufer baji 
B I D vertice a , ^ baf b c d vertice a ^fufer baji i k d 
vertice a, Jf^pfr haf c k d veriice a cofiituuntur^qux 
aquales erunt(nam f/:gttUhinis oBahedri bajibus,ae 
binu triangulis fub dimeliente kd(^ hinis oifahedri la- 
teribits comfrehenfis cotijiant ) fer oclauam difJinitiO' 
nem vndecimi . Prijma igitur qued fufer ollahedrt baji 
Cr verttce conjlttuitur ^hoc eit quod jHhverttce faral- 
lelarum h.tfium^ vt ex fr^cedente fatuit, Jtquum eji tri- 
bus illjrum ofiahedri fyramtdum^fer frimum corollar. 
7 duodecimi. l/iudideofrijrnaadaliudfrifmacomfoji' 
tumfubeodem vertice ex tottus oEtahedri quatuorfy- 
ramtdibitsj/ahehit rationem hafium trigonarnmfer ter 
ttum coroliarium etufdem^quia igitur 4 fyramtdesad 5 
rattonem hahent fefquitertiamffequetur frifmatis qua- 
tuorfyramides cotinentis trigenam baftm^rationem ha- 
bere fefquitertiam^d hafimfrtjrnatis tres eiufdemocla- 
hedrt fyramides fufer eius bafi ac vertice continentis ,hecefl ad hafim eclahedri: fed eiufdem efJ^' 
hedri bafis fefquitertta fuit bafts fyramidts.fer dectmam huius.y^ equales itaque erunt trigena b* 
fes^fcilicet frifmatis qualuer oclahedrt fyramides fub eius vertice continentis^afibus trtgonis jrif 
matis treis fyramides fubfyramtdis e f g h vertice conttnentis.,fed xqiiu ejl frijma oHahedrt oiia- 
hedro.Prifmaverbfyramtdtsi f c n^etufdemfutt triflum^qua quidemjitfer ^iquis hjjihusfrijma- 
ta ad fe junt vt verticeStfer corefiarinm vigefmdquinta vudecimi^nemfe vt earu dufU farailele- 
fifcda^ercoroUariumtrigeftmxfrim^ vndecimi.Vertex aute o^ahedri^ Uteri eademjph^ra cen- 
teti cupt fuit <tquaUs^fer coroUarium decimjttertut hutus:UtHS autem cubi ad pyramtdu verticem, 
rattonem habuit fotentta qiiam i^adig.^ fer 1 8 decimitertij . Latus vero eiiahedri ad fyramidts 
Utus eam habet qiiam \ % ad ,fer eandem qu^ eademeTi ratieni iiad 16 verticum.PriJma tgi- 
tur ^quale ociahedro^adfrifma triflum pyramidis eam hahet qua vertices Jitie quam Utera ratto- 
ne . Ocialtedrum itaque triflum fyramtdis eadem fph/trx comfrehenft,ratione nabet quam Utera. 

CoroUarium. 

Pyramidis & Odahcdri,proportionalia funt latcra vcrticibus.2^rf»» Utera ac verticesfefqui 
lertia fvere fetentia^nfufer dimetiens Jphnrx adfyramtdis UtuSyVt eHahedri Utus ad cubi Utus, 
nemfe fefquU\tera{ex 1 8 dectmitenif)fuerunt fotentia. 

Profojitio dtclmaquinta. 

Si ccrtapropofitabinaspotcnsjtotam &maius fcgmcntum, rurfufquc 
binas,totam &:minus fcgmcntum fcccrit,latus Icofahcdri maius cric fcg- 
mcntum.latus autcm Dodccahcdri minus cadcm Sphacra coprchcnforum. 
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Tjfo propojita re{la a o eiimetiens Jphard 
ificohedtMm a b o c continentis, cuius Utits 
fitKn^ Ejioitemre&a b ofuhtendens angu- 
lumfetaapnt ex icofihedrt Uteribus{ fer 1 6 
decimttertif)defiri[>tf. Sit infHfer ad eadem 
AGvelo f/ihi ^quaUm dodecahedrnm d b 
f Hyper dccimamfiptima decimiterttf^cmm 
fifpofitd latera t d p h bifariamfecentur irt 
i & inniTa i nfit autem recfa e r h/nos con 
iuctarum hafium oppofitos necles anguUs:Di 
co latus icefihedri Kueffe maius fegmentum^ 
quod dimetiens a g potefifimulcumtota^ U- 

ZlZ^f-fT^''^"^'^''"^^^^^^^^^^ '^'^^ ^fimiilc!itotapoten:cuonian. 

tcofahedriUteraoppofitaK^ o cdimetientihus ko ^ctunaafunipara/kU^ercorot 

Zt Ji I '""^"^''^'^'^1 " - maiusfegmentum ent a iper o^aua diimitLJuo7u)dZ 

iZureZ f7VT'^'''T'^^^^^^ ^odecahedilteraTpl 
r^UUree/osefficitadeaanguUs,^^^^^^^ decitkafeptVmidecimitertij.Recla ^.aquas&p!ral 

LtuarLTf^'7' r ' ^'^"'^''''"''rnSFri^^.Rc^usideoerL an^ull^peZTptl 
m. quare d . d metiensbinas^ o h .poteH^tcjui reii. . x minusfegmentumeft L UtusdodeLhe 

VXim T ' . pC#x k JqLtsWtnJsidemfegm n ie^^^^ 

>JcntZO^^^^ ''f'''"^^f'^^lfr'!l>.foteJ^^ 

Tflr/ Tr V ^"'i<""''fropefita Kovel^v h,n..s a b b opotenstotamcr maL 
*»sfigmentHm,Utusverodt,decahedr, h d mi„us,eademJpharacomprehenforum. 

Propofitio dectmafexta. 
Si Jareris Oaahcdripotcnti» pcr binas rcdas cxtrcma tc mcdia ratione 

nll^ rv"^'"'"*'"'''""' fphxraconiprchcnfidu. 
plumpotcftminoriscarum. * r 

Efio ocfahedri k%q U- 
tus K B, potens hinas c^h 
rativne hahentcs quam tota 
ad maiu» fegmentum , per 
ceroU. 54 fixti. Sit autem 
icofahedrum d e f cuittsU- 
tus D E, re£ta verb fubten- 
dens angulos pentagoni ex 
Uterthus icofihedri faili 
efto E \:Dico reilam e d U- 
tus, duplum pojfi reiJa h 
mtnoris earum. ^oniam 
fatutt ex demoniiratis de- 

cim^eauint* huius Utus e d • H ^ 

icofahedri maius fegmen- ' ; 

'ZfaZfmlYhfT!^",'"" ""'i^"'''^ -^fojfe.vttotamfciUcetc^nutimfefftoentum. 
Potesi autem (ex hypothefi) Utus K^btnascdrn eadem ratione coniunaas . Erit iJur ^ f ad 

nuin i l.''^^'^''^'''"'^'^^^^ '-'ciftim E ^adcvt.r>adu,perdecimamfi.tam 

ITvitTe^cX T\^^ """""" ^'^"^^^" ^^*'"'^'' "'^^ ^v>aJquodex 

.u^dTKVZtrJ^ V '-^'^'^'^^'"'1"*'- - ^ ^v^adctuiexcdr^.fic ^urdL.ad 
H^^o^^^^^-Atquiduplumpoteftv^dtmettensUterUKZoaahedrietdemfiharalo^^ hjpothcfi) 
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infcriftl^tr decimamquartAm dectmitertij.DufU itaqueerunt qtu 
.. . jtr iAeo 'vna K tt uMtus h botetttiaMr duodecimam auinti.Duph 



infiripti^er decimamquartnm decimitertij .DufU ttaque erunt qtu e P e d eorHm qiu exz& 
v..K^c idee vna h d vntus h fotetttia^r duodecimam quinti.Duplum igiturfoteft e d latus icof*- 
hedri re^tjt h miaorif. Si tdeo lateris ociahedri fotentia per binas re^as extrema (y medu ratione 
contunBas exprimatttrjlatus,(jrc. 



Propojttto decimafeptima. 




Si latus Dodccahcdri & rcda cuius, id cft,minus fegmcntum.ad angu. 
lum rcdu m conftituantur,ca qu? dimidium poteft tcH^ fubtcndcntis an- 
gulum,cft latus 0(5tahcdri cadem fphxra comprchcnfi. 

Efto lattts dodecahedri a b. Recla vero cuius tdlatus eftminus fegmentum ^ 
fit A Gj/ctlicet iungens oppofita dodecahedri latera^per quartumcorolLdeci- 
mafeptinut decimtterti) , angulum re^um qui ad a componentes , iuncia 
% GtPoftit autem dimidiuin recU b g re&a v^fer trigefimamquartam fextt: 
Dico reclam d Utus effe oifahedri eadem ^hxra cemprehenfi.^oniam relia ^ 
A o efficitmaiusfegmentum c c Utus cubi eademftf^ra comprehenfi,per idem 
quartii corol.dccinuefeptimje decimitertu.,^.t vero extota a c C" mtnori fig- 
mento a b tripU funt potentu maioris fegmenti o c ^per quartam dccimttertij. 
Jnfuper eiufdemquod cx cc UterecubitripUmpoteftft>haradimetiens,per 
decimamquintamdecimitertif.Re^fa igitur b g dimetientierit jcquaiis.Nam 
ea hinas a b a o {^per 47 primi ) poteft,ftue ideo trivlum reli* c c. Atqut di- 
metientis dtmtdium poteft Utus ociahedri eadem Jph^ra conclufi.^per 1 4 deci- 
mitertif.Re£i*autem b g dimtdium potutt recia D,fAc- hjpothefi.Recla igitur o {dimiJium eiufilem 
dimetientit potens)erit Utus ociahedri.Si itaque Utus dodecahedridrrefla cmMs^d eH^tnus 
fegmentum ad angulum reitum^<jrc. 

CoroSarium. 

Cuius TC&x latus o<£lahedri fclquialtcrum potcft,eiu((lcm latus dodccahcdri cidcm fphz- 
tx infcripti cft maius fegmcntum. ?{am Utus dodecahedrt efi maius fegmentum fitimenti c c, 
cuius D Uiui oiiabedri potuit fefquuherumthoc eft^dmidtum petentix z c^qmifuit tpfiits oc 
trifU. 

Tropojttio dccimaoSlaua. 

Si latus Pyramidispofsitduas rcdascxtrcma&mcdiarationcconiun- 
<^Vas,Iatus Icofahcdri cadcra fphxra dcfcripti fcfquialtcrum potcft minoris 
rcdx. 



Efto fyrtmk a ■ c , Utus autem K ^^uist* 
fotentta ficeturin re£las a o ^ c » extrema 
Crmediarationeceniunfias^fctltcet inKCto- 
tam., drc s maius figmentum, fer ceroU. 54 
fexti.Stt ttem e d Utustcofahedri e d f eadem 
/phara contenti. Refia vero fuhtendens angu- 
imm pentagoni ex Utertius icofahedridefcri- 
ftiefto E p '.Dico e d Utus icofahedri fefquUl- 
terumpejfc minoris reiia g v..,^oniam (per 
eaqu^demonfirata funt dectmaquinta hutus) 
latus E D matus fegmentumeflreB* b p angu- 
lum pentageni fubtendentis. Efl autem ficut 

£ F tota ad F D maiusfic idem maius ad minus^er 3 o fexti,(ir{ ptr hypethefim) re&a a g fuit totd^ 
o B vero matusfigmentum.Erit idto ficutht adipfic Koad o z^per fccundam decitmquartuEt 

vkiftm 
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vici^hn e f <t</ a o 1;/ e o o b.Cwm autem a i» twM a o c b foJ?it^ex hjfotheft^an^ulHS Kotre- 
Uus eritytx 48 prtmi. ReffusaMtem e/l ^^ferdem«nfirat* 1 5 huius. AFquiatJgula idtotrunt 
A o 8 II E o trtangula^er fextam fexti.Eorum ttaijue profortionalia erunt latera tDadatvt r o 
ad K tfper quartam fexti.Efi autem(ex eijdem demonstratij)? d dimetiensjpharjeicojahedrumam- 
bfentis. fijquijlterum potej} lateris a ^fiyramidis etdemjphara infcriftta^er 15 decimitertij^ 
Jefejutalterum tgitur peterit e d latus ofiahedri^ recfa c t maioris fegmentufiueminorts refia. Si 
itaque latus fjramtdts pojut duas re£ias extrema cr media ratione coniuniias, latus tcofahedri ea- 
dem^e^c. 

Profojitio dedmanona. 

Cubi fupcrficics ad 0(5l;ahcdri fupcrficicm cidcm Sph^rx infcriptijfc ha' 
bcnt vrfolida. 




Efio cubus A B c D ijCuius quatttor dimettetes ftnt kc bc dc ec vtrinque preduHi. Sit item 
ecfahedrum eidem Jphara infcriftum p o h k. Cuiustres fintdimetientes f h o k o n\Dico ejfe 
cubum A b D ado6iahedrum f g HjV/ cubifuferficiesad oltahcdri fufcrfctem. A centro cubi in ba- 
fm KBhV ft ferfendtcularis c r. cenire vero ectahedri tn hajim c n h ferfendicularis 1 l, 
^uoniam tres cubi dtmettentes fer cenfrum c tranfcunt^ex fecut.do cerotl. decimaqutnt* decimi- 
tertif, fient ex cubo fex fyramide^ vt hac a b d e c teti cubo xquales^ cum fnt cuht fex bafes in quas 
itquaies a centro ferfendicularcs cadent,fcr corolt. lemmalis decim^fcxtx duodectmi^ cum aquali- 
bus tn Jfhara circulis infifiant bafis. Cateriim in oCtahedre tres dimetientes fufer oclo hafibus^ ocia 
cenfiitu untfyramides verticem in centro habentes, fer tertiiim corotl. decimaquarta decimitertif. 
Bafesautemcubi croilahedrt .tqualibus in ffhara continentur circalis^fer x-^ huius.^i itaque 
xque dijtant a centro^ac ferfendtculares c r i l aqitales erunt^ fer corolt. lemmatis decimjtfext.t 
duodecimi. Erunt itaque fyramides cubt fub eodem "vertice cimi oitahedri fjramtdibus^ nemfe fub 
ferfendiculari a centro in bafes.Pyramides igiiur fexcubtyado{iofyramtdeso{iahedrifubeodem 
verticeexifientes^ ad fe erunt vt bafs^fer fextam duedecimi-y hoc efi,vnicafyramisfiifer fexcubi 
bafibus vertice autem ferfendjculari^qua iffts f'x .equaturyfer eandem, ad vnicam fufer ofie eifa- 
hedrt bafibus, iffi oiiahedro xqualem^ ac fitb eodem verticeyrattonem habebit quam habent fex cubi 
bafes., qua totam tmflent cubt fiferfciem^ad o£io afiahedri bafes totam oflahedri fufierficiem com- 
flentes, Earum etenim folida ad fe funt vt bafes^ex eadem fexta duodecimi, Cubi igiturjuferficies 
adeCiahedri fuferfictem etdem ffhxrx infcrtfti^fe habet vt folida. 

Propojitio 'vtgejimn. 

Si Cubus & Odahcdrura cadem Sphxra comprchcndantur , cric corum 

ratio qux latcris cubi ad fcmidimciicntcm Sph^rx. 

ERe eiiahedrum a e c d b ffhxrx a b c d tnfriftum.,cnbus vero eidem ffhxrx infriflus eJie 
» c H I M cuim dimetiens ftt h 1 qux quidem xquatur dimet ienti Kcfer decim.:mqHintam decin. it er 
ty^dimettentisdtmtdtajit Kt:Dtco ejfi cubum f o u i uadoclahedrum ab c d nficutlatus tt o ad 
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A E femJimetitntcm.Climtitmette»s a c fcfit di,plMm 
Uteris b r^o^fahedrt,f>erJeamjrj»4rtamdeamitertyt 
triphm lerb Uterhenbi m cper 1 5 eiujdem^efquiulte' 
rnmerit « k d t tjuadratNM qMdrati ipfius ciibi f m. 
A rtifa A vfecetnrfars tertM a N,j r^f/j m g fmiltter 
tertia c o,peritoitam fexti. Duo tgitMr tertia recta a e 
m/E ^ynecnan m o m cfaraUelefipedumigitHr 
qued fitferbafi b k d l verticevero t s^riplHm eji eius 
qaed fufer eadem bafi,vertice autc a n ,/>r/- cor oU.tr tgt- 
ftmjt frimx vndecimijed cr triplii fjramtdts a b k d i, 
tjM^Jufer ufdem bafi&vertice^fercerollartu JccSdum 
feftim* duodecimt,fyr.tmisitaqtte K d k d l ^qualisesi 
faraUelefifcdoquod fufer bafi fua kkd t^verttce vero 
A N con^ttuituryferjeftimamcommunemfententiam. 
Eius forro faraUelef tfedi duflumefiquod fufer eadem 
bafi B K D L duflo verh vertice i »,fer coroUarium trt- " 
qeftm* frimjtvndecimi^yramidisvero dufltim cfi ocla- 
%edrum a b k d l c,fer coroUarium fecundum deama- 
quart^decimitertif. Oihhedri igttur a b k d i. c ^quii 
efi faraUelefifedo Jiiferbafi b k l v^verticeautemis 
conjtitiilOfferdecimamqutntamquintt, fed faraUelefi- 
pedumquodfuferbafi b k d v^fejquialtera bafi ? HyVer- 
tice vero duobus tertiis m o lateriscuhi m g centinetur^ 
^quum eft cubo f o^er fecudam fartem trtgeftmxquar- 

/j- vndectmt., iffi autem v \&fefquialtera futt e k n l bafis. Bina itaque farallelefifeda quedfctlicet 
fufer bafi ttoi ,jejquialtera bafi iffius cubi^ veriice vero m o duobus tertiis lateris m o cubi, quod 
cubo fuit aquum^c qued fiiber eadem bafi b k d l vertice autem e n .,qued e£lahedre fuit ^quum^ad 
fe erunt vt vertices m o ^« e n ^fer coroUartum trtgefim^rtma vndecimi,ac fretnde ficut vertices 
uoadi sficerttcubus r c h i m adocJahedrum s b k d l c^fer fiftimamquintt.Jicutautem m o 
adisfic teta ucad totam e A.,fer decimameilauam quinti.ficut tgitur m c latus cubi ad^K femi- 
dimetietem^fic cubus r chim ad effahedrum a b k d l c eidem Jphxr.e infcrifta. Si itaque tubus 
offahedrum eadem f^hxra cemfrehendantur^^c. 

CorollArium. 

Qujnquc folidorum latcrum potcniias a dimcticntis potcntia diftinguerc. 

p yramidis dr cubi ialera (ecanl fotentiam di- 
metientisj^har^wbinasrationemfetentiadu- ^ 
plamhdbeHtes, OilahedrH tn btUM aqualeSyl ce- 
fabedrum in binas dupUm e.xtrema Cr*nedi* ra- 
tionemhabentes,quarnmmtnor efiUtus^ Dode- 
cahedrumvero tn binas quadrupla extrem*^ 
medi* rattonem habentes petenttus^quarum mi- 
norUttisefi. Namdimetttsjph^r^ a npetefi U- 
tus pyramtdis Ai(jr atbt b v,etujdem dimidtum 
potentujjoc efi dimettentem^o' l^tus bafis cubi^j^ 
Oclahedrivero bina fotefi AC cDxqiialiaffh* 
rxdimettens Utera,Icvfahedri autem fotefitotam a c cetusmatusfegmentum t. d Utus.exdeama- 
qtiinta hittus. ^are cariifotenti.e dufUm rattonem habentes qu.tm Utera.perfrimumcorelUrtum 
vigeftmafexiiMam habent extrem^ & medt^ rationem, dodecahedrt autemfetefidimetiensti^ 
tamATdr eius minus fenmentum r d Utusfer eandem dectmamquintam.^are teta ad mtnus ha- 
bens dufUm extrema & medtx rattoncm, fctltcet tetius ad maius.per dectmam dtffinittonem quin- 
lt,efficttfotenttarum rationemdufU dufUmper idcmfrtmtim coreUartumvigeJinufexti,qux ejl 
extremx Q-medu qtiadrufU^er quintam dtffinitionemjexti. 

O 7^1 T V iM. 

Hacitaque lege^data dtmetiente fph.tr a dabitur citiufuis cerferum infcriftorumUtus.eorumstt' 
temccrforumciim triahabeantUierafrofofitadimetientipetentta taHtitmcommenfurabilia,U»- 

gitudine 




I 
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gitudme veri nef]ua(}«jm.Nam eerum fotentu ptfit in ratiene (^uadrati ad non quadratuns, ijua~ 
re quadratorum ratiouem nen hahetit^percorol/afium vigejimaquint^ of/aui,»ectdeo bieru icn^ 
gttudine c^immenfurabilia^per nonam dettmt.Hac de cauja fuJJuttfetentiM tUorum laterum tnter 
Je conferre mn autem longttudines^ qua quidem fotentu repertuntur in dtmettentisfetenttafah- 
cet k fotentu dtmetter.tis .iitferatur fotentia cubifuferejlfyramtdis fotentia ,fublata lero fyra- 
midis relinquitur cubi,Jiiblatd autem dim:dia relwquitur eciabedri lateris fotentia^ed quta dtde- 
cahedri latera ac tcofihedrt ex fe tncerta ( nam hoc mtnor ex deciniafexta , tUud vero afotome , ex 
decimafeftimadecimitertij) frobata fitnt,dimettentifrefoJita certxaque kngitudine dr fotentia 
funiincemmenJurabiUa,quare eorumaffimtds nuUarattone Mumeris exfrefja dijfniri foteti {fer 
oiiauam decimi ) nec inter Je-jiam Junt incertarum diuerf Jpecies adi/iutcem incommenfurabiles, 
eo quodfi commenfurabdes e^ent^ eiufdem ejjent Jfectei,fer centefimamterttam CT centejimaquin- 
tam decimi^quodabesi.Nos ttaque fotentis dimeiicntis ea confcrre volentes^ec aftius quamfer 
rationes fotentiam illam certam ac frofoftamfer corum latera Jecantes^xfrtmere vtfum esi.Jctli- 
cet dtuija dimettentis fetentta fer Itneas rationem matoris ad mtntts fegmentum habentes, tUudmi- 
TUts latus efe tcojahedrifer rationem vero tolius ad minus habentesjatus dodecahedrt ftis fufer- 
que exfrejjiim haberi,vt inter incomme/furabilia fieri licet. 

Cxterum qut^vt fxftus dtximm,Eucltdis reflituttonem in friore fui ortus(aut fro viribus froxi 
mu)JIatum reducere nittmur, id vnS his dectmoquarto ^ dectmequinto vltimis elemetorum Lhris 
antmaduerfionc dignum arbitratiy ciim ad hos velum eJI,co».ferimu6 Theonis caftam oferamfub- 
iijfe(yt fertur)Tfftclem.tCanifanum autcm in omnes Jua dilatajfe exfoJita.TfJiclts attamefarcitas 
Camfant luxum comttans^verijimilis ab Euclide carfti,videntur tnteUigetia caruijfe.Nimirum vt 
verier eUmentorum ordo exfofiulat^oj} eidem fphara infcrifta decimotertio quinque corfora^coH 
fequens erat Euclidem decimoquarto affnitates feu eorum reJpeClus fer latera , bajes , aut angulos 
Jefremere^vt tejlari caferant ^(jrcoreUar.^ C-4 Tffclis^CamfantautemS p 10 14 17 ,quibus 
q$(4tuorcorforumce»feretiM,fitlicetico/ahedriaddedecahedriim,0-cubum.iOi/ahedri veroadcm 
tumcr fyramide tantum def!gnantes,fer laicra ctrcunferentiat vel Jhltda,fix reliquarH ebliti qu^ 
opalum denarium conferentiarum comflerent numerum, haud fecus quam decimoquinto oftantes 
-ioinfcrtfttones^Tfficles^^Camfanus 12 tatum ab Euclidefi recefijje dixerunt.hic %.^Uevero I % 
foHerts reltnquens demonftrandas. Nostdcircogeometrict cultusautdt^ qu* decimoqaarto ccmfe^ 
tunt adticientes^reUquas fex conferentiarum demenfirationesferfecimus:quarum tres tantum de- 
cimoquarto affonend.u rati^reliqu.ts tottdem ncUro decimofexto afliores disiulimusfcilicet dodc 
cahedri adcubum cJ- fyramtdem cubique adfyramidem.Hac nanque licet eadem cafiantur JpharSy 
vt decimotertio fatuii,quia nihiiominus eadem fibtiffis infcrtbuntur^vt froximo decimoquinte di- 
cemus,inuariata eorum quantitateaut ratione. Nemfe cnbus crfyramis dedecahedro^ramifque 
rurfus cubo ^duflicem eorum conferenttam vitantesjoli dccimojexto iUas cemfetere vtfum eH./nu- 
tuas infirifttonum coferentias exfonenti.Nam ficutt dectmoquarto cerfera eademfphara decimo- 
tertio concefta cetulimus^en fecus decimoqutnto infirifta.jinter fe conjereda dectmojexte veniStt 
ne Euclidis tam fanjle caeftus elegans elementorum erdo^oftra defereat incuria. 

IIBRX DECIMt q_V A K T 1 F I N I J, 
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num rcftitutarum Liberdecimusquintus. 



Profojiuo prhna. 



Proilema prmum. 




Ndatocubo^criiatcram :rquilatcram Pyramidcm de^ 
fcribcrc. 



ExpOHMtur cttbi4s a b c d z 
I T ^^(jriiticantur ab vtio t- 
% fui angulo bajium dimttien 
teszk Eo 's.x coniunCits 
!£9ag At ciyPerJpicuumeJl 



quatuor triangula af. c aei agi^cei aquila- 
tera effe<yCum ex acjualium quadratorumdimetienti- 
bus fiant . Ab vno igitur Iriangulo a c 1 4 trtbus cubi 
angulis duBo , tria cofiituUtur triangula a e g a e i, 
^ G E I advnufignu e (angulu fciluet cubi) aquiU- 
tera . Pyramu ita/j^ trilatera (jr^fquilatera erit a o i 
E Jolidum^per dccimamdifjfinitionemvndecimi, cu- 
boAVGDzi •ritnfiripia^pervigefimamjextamdif 
fnitionem eiufdem.ln dato igitur cuboiCrc 



Propofitiofecunda. Problcma u 

In data trilatcra xcquilatcra Py ramidc, O^lahcdrum dcfcribcrc. 

E/fo pyramis trilatera aejuiUtera a b c d , cuius latera fi- 
tentur bifariam /« e z i k l t , coiunciis tz z: ie kl itr 
TK BK xz zt it IT ti^reflisduodecimquaejuidem 
{Per quartamprim{)fitnt *quales. Namfubtendunt pjrami- 
dts bafium pUnos Jtquales angulos,aquis Uteribus (nempe U- 
/erumpyramtdisdimtdiis)comprebenjos. TrtaguU igitura- 
quiUteraerunt r KL tii tis tbKjC^zkl zli zii 
2 E K, folidum T K L E z 1 concludentia . ^jted tgitur o£Iahe- 
drum erit.pervigefimamfecundamdtjfinitionemvndecimiy 
cuiusqutdem angult tangunt pyramtdis a b c d Utera in fi- 
gnisii I T K v^pfi igttur pyramidimfcriptumerit oHahedrum.ln dataittque triUtera^i^c, 

CoroUarium. 

Hinc fubed Pyramidcm fccari bifariam , tribus quadracis a?qualibus OdVahcdrum bifariam 
fccantibus,&: fcfc ad rcdos difpcfccntibus. ?{amtres eorum dtmetientes, incentro bifariamfefe 
ad re£los fecant,per tertium corollarium decimaquarta decimttertii. J^aqutdem quadrata vt bk. 
1 1 difcernunt pyramtdes prifmatafcilicet k t t d pyramidem k l t e i a prifma^ abhKztpy- 
tamide^ e k z i l c prifmate,qua fibtfunt aqualta^er tertiam duodecimt^haud fecus efficiut hjr- 
qua KziT4f2LTE quadr«ta , oHahedrumbtfarta ficantia,ex corolUrUfecundo dccirrutquart* 
decimttertii. 




Tropojltio tertia. 
In dato cubojOdlahcdrum dcfcribcrc. 



Troilcma 

Sumatnr 



i84 
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tememsanguUjimulbafes tnjignisi k l o n m tffumcotwenw cubtungant^fequeturoadhedrum 
ipficubo tnfertplum ejfejfer vigefimamfextam dtffimttonem vndectmi. In dato ttaque cubo o£iahe 
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Sumatur cubus AScoEfOH, cuius ficentur k 
fingula latera bifariam^duffts reilis fi£ltones con- 
sungenttbuSyVt p qji s^qu^xquales erunt latericm 
biy per 5 j primi^c fefe btfariam fecabunt in medio 
dimetiente a o infigno i,percorol/jrium ^^primi, 
^upd igitur erit cetrum bafis cubi, fint aliarum b* 
fiumcentra eademlege comperta k l o n w^coniun- 

£iis LI IM MO OL KI KL KM KO^NINL 

N M N o,quonUm reHus eHangmlus i p \.^umpa- 
raUeht fint i p p l ipfis r a a t^per decimamvn- 
decimi qnemfiibtendtt \ l refia^dimidia (ciltcet c» 
bilateraan^ulum i p l re£ium continentia^fimtli- 
ter 1 M an^uli! fl/btendens i oji eidem i p l ^quum 
(^xqualibus reciis coprehenfum^on aliter & reli 

qUJt MO OL Kl KL KM KO NI NL NMNO 

€idem angulo i p l aqu^les , aquis lateribns com- 
prehenfos fubtendent^ qua tdeo{ fer quartam prtmi) xquales reli* erurtt . Triangula itaque k l i 
jclo kmi kmoc^nli nlo nmi uMOdqutlatera&aqualiaerut^oliduiKi. onmw*. 
cludentia,/fuodi^itur oHahedrum erit^per vigefimamfecundAm dtffinitionem vndecimt. Cum au- 
tem etus anguli jimu 
ipficubo tnfirtptum 
drum defiripfimus. 

CoroOarmm. 

Kc£tx banum oppofitarum cubi ccntra coniungcntcSjbifariam & ad rcdlos in ccntro ci/bi 
(fiuc Sphxrx cum contincniis^fcfc fccant. Ciim entmangulos odahedri cubo infiripti re£i* l m 
1 o centra coniun<!rtes ne£iant,fequetur{ex corollariotertio decimdiquartx decimitertii)ipfis in fi- 
gno fife bifartam fecare ,fed ^ atmetientes cubi bifariam fecant ,pcr j 9 vndectmi: lUud igitur fi- 
gnum centrum erit /phxm cubum conttnentis. Nam centro fign»-, interuatto vero aliqua exfimidi- 
metientibus^ fphara ducetur per cubt angulos^nteruaUe autem dtmidtd l m Jpharajtaud fectu per 
£tahedriangulos ducetur, 

Propofitio quarta. Vrolflema 4. 
In daco odahcdro^cubum dcfcribcrc. 

Sit ofiahedrum a b c d e z. Sint/^ btn* eius pyramtdes 
ABGDEc/'ZBGD i.Ipfiiuvero pjramtdis a b c d e. Sumantur 
(tntra triangulorum^hoc eii , circulorum triangula contineio- 
ttum^jqutfint t i"k v.Pereacentra paraUeLe ducantur latertbuf 
^uadratt tc V Bireii.t ur N nlx xKo(jroiti,quxcumfe- 
centproporttonaliterredas^quaUs KZ ac ad Kr^erfecun- 
dam fextijpf-t concurrent tnfignis m n x o.AEquales igitur erUt 
^perquartamprimt^refit KH nx xo o M^angulosqui ad k 
/equales CT ^qfi* lateribus contentos fubtendentes. Et infiiper 
cum fintparaUeU ipfis »0 OD db bb quadratum efficienti- 
bus^dr iffe quadratumeffcient m n x o^er dectmamvndecimi^ 
(jr tpfi tooi tarallelum^per 1 5 eiufdem. 7{am omnes funt tan- 
gentesfefetn fegmentis. centrisautem t i k l ducantur re- 
£lx T I 1 K K L L •x.Coniungatur vero a i c re£ia. Ciim trian- 
guli itquiUteri a « e centrumfit i^re£ia a i btfariamfecat b b re- 
itam^per coroU.duodecim* dectmitertij. ^uia vero paraUeU 
MOtpfitt aufert triangulum a i o fimtle tott a c ^^er coroU.fe- 
€UHdtfexti.Re{fa Mobifartamfeiiaerit in i^perquartam fex- 
ti^imiliter bifariam fecias ej/e mn n x x o oftendemus , in 
t L K. J^are & fimtliter rurfus bafes t i i k k l l t, aquos 
angulosreiioSjCy-itquifUteribttsefintprehenfesjquiad m o x k 
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fubiendentesyttjttales erunl.Cxterum quia ifofcelis t i m trianguli^ut adbaftm m t i m i rfnnt <- 
quaUs a»guU,per qumtam frimi^enus autem fmt qm ad m dimtdium reiit tgttur efficient fmgU' 
/i M I T v</ M T I ^fer corell. 3 2 tertij. Haud fecus aquales erunt o 1 k o k i . £/ tgttur reltquus 
T 1 xreilus erilfer primi.ReHa enim^ i&y.! fupertpfimi&o confiflunt^eodcm argumtnto 
relti ofiendcntHr i k l k l t l t i reliqui angult^& t» eodem ipfius m n x opUno c onfituii, per 
feptinjamvndecimt.PUnorumigiturlriangulorumangulumfoltdumtjttiad Kconflttuenliumce»- 
traconiungentesreBjt^quadratum i t v.i.efficiuKt.Stmiliteropenditurreliquorumijutnqueo£l4' 
hedri folidorum angulorum qutadt c z d e pUna irianguUjn fuarum bafium ccntris quadra- 
tafufctpere^u.t qutdem numero fex erunt.iCiimftntfexfolidt oftahedri anguit^cr ^qualta.nam 
eorum Ulera aquaUs incltnattonum angubs aquis Ulertbus compreherfos.^ nempe eis qux * cenlra 
inUtusirianguUrumjtquaUumcomprehendunt^per coroU.fecunditm dectmaociau^ decmitertt\, 
Erit itkl rpvs ilaque cubus^per-ji^eJimamprimamdifftnitionemvndecimiyaKgulos inoUo 
baftum oclahedri centris habens^ ideoque m eo defiripiiis. In dato itaqtie ccfdhcdro ctilum A A r/- 
ffimus,(jre. 

Propojitioqmnta. Prohlcma 5. 
In dato Icofahc£lro,Dodccahcclrura infcribcrc. 

Propenalur icofiihedrum,cuius aUquisfoUderum ^ 
eius angulorum ftt z. Jiitontam {per ca qua 1 6 de- 
ctmttertif ojlen/a funt ) trianguhrum angulum ico- 
fahedri effictentium bafes^pentagonum cttcuU in- 
fcriptum efficiunt ,fit tUud a b c d e , ex quinque 
iriangubrum bafibus^ quoritmreliqut pUnt anguU 
angulum z foUdum componunl defcriptnm. Snfci- 
piantur autem centra circtibrum trianguU quin- 
que prsUbata continenlium ^ qux fnt i t k m l, 
coniunRis i t t k k m m l l 1. figno aulem 
2 in pUnum pentagonih. b c d e demijja perpendi- 
cuUrk<,incentramcircuUipfum a b c d e capientis 
cadtt^per demenJlralaeadcm decimafexta decimi- 
tertif. b ipfo verh centro perpendtcuUres sn Ute- 
ra pentagoni a b c d e demiffit //» c n o , hifa- 
riam fecant reiias a b b o c i>,per tertiam tertij. 
lungantur rectx c n n o,qu.t ciim fubtendjnt pen 

tageni angulos c b n n c o aquis Ulertbus contentts^tquaUs erunt^per quartam primi. I tidem k 
ftgno z pcrpendicnUres in eafdem a ■ o d e bafes fiant, ipfiu fimiUter btfariam ficabunty per ter- 
tiamtertt/. Nam perpendicuUres percentrHmtranfeunt,per coroU. duodecima iectmiteriif . Ipfit 
itaqne infigna c n o cadent.Citmautemxqualesfiint z 1 i c recfis zt tnc^zk" k o^xfiiniiUtu- 
dtneaquaitum trianguUrum paraUeU eruni 1 t <^ c n ,per fecundam fixti,necnon t k n o^nguU 
itaque i t k c n o aquaUs eritnt^pir decimam vndecimi. .^ia rurfius ifificeUa fiunt trianguU 
cbn n o o. b c n * fi c aquaUs eruntyac eifiUm q n o go s,aquaUum (^fimiUum 
trianguloriim anTuUfer quintam primi. Sed trestn c cno onc anguU^binis refiis fiint aqua- 
Usycitm fiuper reham b g confiflant^per 1 5 primi. TrianguU verh tres bnc BCN(vr/oNo)cJ« 
N b c binis item reflis fiunt aqua!es.,per 3 2 prtmi. Ipfiis nsc&ono ahUli/y reUquut c n o reUqug 
c B N ^quus eril, (jr proinde eidem c b n tqum erit reUquus i r K, qui igiturpentageni angulus 
erit ^fimiUter oftendenlur reltqui til ilu lmk mkt reUquis sAh aed fdg dob 
aquaUs eJ/e.J^inquangulumigiturerit i t k m \. aquiU:erum cr ^q'iiangulum,per quartampri- 
mi.Subiendunt entmbafes pentagoHi i t k tA-LaquaUsyanguUs*qtiosquiadzaquisUtertbuscem- 
prehenfis.Praterea ineodempUnoefifequinquangHlum i t k m l patet. Citm anguU osc nc P 
ineedemfintpUne a b g d e, Eidemvero plano paraUeU fitnt anguUrum k t i t i l plaM^ fer 
I y vndecimi.Concurrunt aulem k t i c^ t 1 1 trianguU.Ipfia tgifur in eodem fiunt pUno.fere9rtU, 
\6 vndecimi.SimiUter oftendemus ilm lmk u*.tin todem reUquorum k t i C7* t i tpUno ejfe, ' 
JnguUm igiiur icofihedri qui ad i foUdum fiiblendit pentagonum aquiUierum CT ttquian^uUnt >. 
fUnum^& i» centrit trianguUrum angulum z censiituhium habens anguUs pUnos.SimiUter igi* 

tur 
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tur ofltndemMS reliijuos rndecim icofahedri filidos angiilosytquos &pmHes iffi x. (ferdecimam' 
fexum decimitertij ) fubtcnfis ejje fimilibHs (jr ^qitis pentugonis , <^ (imiliter conliitiuis ipfi 
1 T K M L..^orum cum communialaterafintrelU centra LifiHmicofahedri coniungentesfeque' 
tur duodectm ilta pentagona filidum concludere^ qued ideo dodecahedrum eriljier 3 5 diffinit. vn^ 
decimi.Uofahedrecttius quinque literafentagono a b o d£ conciftunturdefiriftum.lndatoiU'' 
tjue uofahedro dodecahedrum wjcripfimus. 

(JM 0 Ti^irr M. 

HailenusejujtahEuclidetradidit rpficles diximus^quinquefcilicet froblemataeeufque fuccith 
iia "vt obfcuriora euaferint^quorum ideo demonfirationes variare cogimur^maxime huiiu quiKt/t 
frxcifuamfartemkCamfanoreliCiam^ab Tfficle verono pleHeeftenfimfcilicctconfiruiJumpeH- 
tagonum in eodcm degere planb>prtcipuum inquam folidis confiruendis prebandnm , eorum facies 
pUnas efie.PratereaqM*demonfirat rpficles eafipms arte tradit qua efieilum proponens caufim 
recludit^c fi ab qiiodam audttum recepertt effefium qui caufam i<!^neraret,noH tamtn ideo rpficUm 
magninominii virum id ignorafie dscemtiffed forfin quadamincurta aut temperum iniurta velth 
tifiignorafiet ad vosperueniJfeJ^.t vt clarius refinemus in prolixitatis quandam nes perduxe- 
runtjpeciem, 

Propojitio fexta. ProUcma 
In dato OdahcdrOjPyramidcm trilatcram arc^uilatcram figurarc. 

Effepropofitum eilahedrum a b c d e i, cui infiribenda fit 
pyramisjiimanturoclahedriquatuorbafis^ heceittres infitna 
E o D ambienteSfha quidem aeo bed^^icd, quarta infit- 
per infimi oppofita a i t^arum autem centra h c n ufuper tri- 
anvnlo H c n conjiruatur pyramis h c n \.,quontam bafis o£Ja- 
hedri a o s a b i concidunt in reilM s o b i^qu£ oppemtHtur i» 
quadrato o e b i eUahedriymittanturafigno a per baftum cen- 
tra H t perpendiculares khv a l k easfecantes int^y^ bifa- 
riarnyper corellarium duodecimx decimitertij .Recla igitur x k 
fe^tones iungens parallela erit xqualis ec/ahedrt laferibus 
i B c \^ertrigcfimamlertijmprimi,rei7aque n l ficans latera ^ /^ ^ 
A.p A K ^qualta proportione{namque a n cJ' a i ex centris cir- 
culorum aqualtum prodennt ) paraliela erit re^i* f K,/>^r fecudam fexti^ecne ocfahedri e b o i /*- 
teribus^er nonamvndecimi.Erit ideo \ f ad\ n vtvxadHi per qitartamfextijunt enimfimilia. 
A F k A u L triangula^er corollariHvi ficundefixtifed a r fifquialtera esi relta a h, nam latus 
E o efficit H F dimidiamrefia a H,per corotiartum duodecinudecimitertif^reila igitur n l fefqui- 
alterum erit f k o i latus oclaijedri.liac arte rcliquarum 11 n nc cl in ch reif arumpy- 
ramidem h n c l componentium^Utera oclahedrtfifqmialteraefiedecebimus^c^frotnde reiiM *- 
nnales effcAC ideoex tpfis defcripta trianguU h c n h n l n c l <y c h vpyramidem h n c l com- 
ponentia^qualia craquiUtera effe^qux citm angulos ii c n l /» centris bafium oaahedrt termi- 
net^eidemoiiahedro infiripta erity^ervtgeftmamfextamdiffimltoRemvndecimi. In dato ttaque 
idahedro pyramidem triUteram^CTC 




Corollarhtm. 

Pyramidis o«fVahcclro in(cripne bafeSjbafibus odbhcdri funt parallcla?. Cum enim Utera b^- 
fispyramidisfefitangentia^Uteribuse^ahedrifefe tangentibus fint paratleU^vt fuit w l Uteri 
o \,paralleUfunt per ipfispUna^fer decimamquintam vndecimt. 

CoroUarium fiecundum. 

Rcdaconiungcnsccntraoppofitanimo<flahcdri bafiumjlclquialtcra cft pcrpcndicularis 
ab angulo infcnptx pyramidis in bafim.Cwm enim pyramis (jr f^f" continens culus ad eadem jh 
gna terminent angules,exprima huitiSjVtraque eedemcUudenturocIahedro per quarfam huiuf, 

Zx. iif 
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jitcuhidimttlensceMrsbafiumoffoftarumoEiAhedriwngit^froindeeJldfmeiiens jph^r^e cu- 
hum cr cubo injcriftam pyramidem continenlis^ter decimamterttam ^ decimamquartam decimi 
tertif^quje dimettems fejquialtera fuit eiMs qu* abangulo in hafimperfemdtcularis in fyramtde mif 
fs eihnam qux a centro tn hafmfxtafHtt dimetientts,fer coroHarium terttum dectnt^ertU decf- 
miterttj ,£iualtum igttur dsmetiens fuit fex earumferfendicuUrts ertt quatuor. 

Propofitio feptima. Prohlema 7. 

In <iato Dodccahcdrojcornhcdrurnconftitucrc. 

Efto dodecahedrum a b c d e, circulorum 
vero fex eius hafes conttnentium^ftnt centra 
1 M N p Qj> qua comungantur reiits o l o m 

0 N o p o reliquts lunp q^yCtim fe»' 
tagona *qualta (jr. *quilatera circults conti- 
t$eantur ^quahhusya centro eorum tn latera 
demiffa ferfendiculares aquales erut^fer de- 
cimamquartamtertif ^ (jr hifariam fcahunt 
dodecahedri latera^er tertiam eiufdem, Con- 
ciirrent itaque fnfjta ferfendiculares in fi- 
gnohifarutficlionis^vt l p m ^fed (^angu- 
los aquos fufitfiunt^nemfe inclindtionemha- 
fium dodecahedrifferfecundum coroUartum 
decim*o£iauJt decimitertij ^fuhtenfit igitur 

1 M M N N p p q^L ^ reliqudt hina hafii 
centra cdniungentes 4tqualeserunt,fer quar- 
ta frimi.TriaguU igitur olm omn onp 
oi oQj. ^reliquajimiliteracenirtsfen- 
tagonorH orta^erunt aquiUtera (^aqualtu-.quta vero dodecahedriduodecim fentagonoru fixagin- 
ta funt angulifUni,auorum terntquique fingulos dodecahedri feltdos efficiunt angulos. Sumemtu 
hinc viginti dodecahedrifolidos efie angulos7fid eorum ftngulos fuhtendunt finguU icofahedri tri- 
anguU,qu^ fiilicet fentagonorum (angulum fiUdum comfonentium) centra coniungut^vt fatuit^ 
vtgmtt igitur trianguU ^qualta dr aquiUtera^vtginti folidis dodecahedri angulis fuhtenfa , com- 
munU interfe Utera a centris fentagonorum ducentia,tcofihedrum comfonent^er vtgefimaquar- 
tam dtffinitionem vndectmi^rofojtto dodecahedro infiriftum,fer vigefimamfixtam diffnitione 
eiufdem,citm anguli fimul hafes dodecahedri fimul tangant. In dato itaque dodecahedro icofahc' 
drnm conitituimuf. 




Tfopojitio oEiatia. 
In dato dodccahcdrOjCubum includcrc. 



Trohlema 8. 



Defirihatur ( ex dtcimafiftima decimitertij ) dodeCA- 
hedrum,^ ex eadem fumantur duodecim cuht Utera^ qutt 
finguUfihtendantduodectm dodecahedri hafium finguUs 
A»gulos:nam cuhi Utus angulum huius fentagoni fubten- 
dit^fer coroUarium ficunaum decimjtfifttmx decimttertij. 
St tgitur dato (ex eade decimafefttma) dodecahcdro duo- 
cim duxerimt4sfubtenfits,o(iododecahedri angulis termi- T{ 
nat4s,fimili^fitucoharentes ^vt ihtdem fatuit ,manife- 
iium erit hutc dato dodecahedro ah eifdem eim angulis du- 
iias refias frafatum cubumdefignarcqiii ideo in dodeca- 
hedro tncluffts erit,c>fmcubiUtera inbafihusydr *nguU in 
.dodecahedri fedcant angulis^er vigefimamfextam dtffini- 
tienem vndectmi^^fumftis nanque quatuor dodecahedrife- 
tagonis acibo bhcno ckednc^dpao ti.^iungan- 

tur reCi* a s » c c d d i>.^tt* ideo qnadriUtcrum aqutUterum effictent^u fingisU re£i* dqutt 

^iqualium 
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^tqualiumpeniagoHorHm fiibtcnduKt angulestreftos vere vt oilendimus doJecaheJrutn fnfata. 
dcctmafepttma conJlruentes.Sex itaijue bajes quadrata cubum (^ex vigejimaprima difjinttione 
'vndecimt)conflttuunt^cuiusoUoanguliinoclo dodecahedriangulU coharentes cubum dedccahe- 
drotnfirtptum^exvigeftmafextadtffinitionc vndecimf)perhihent.ln dato itaquc dodccahcdro 
eubum inclufimus. 



Pnfojttto nona. 



Pnhlcma p. 




In dato DodccahcdrOjOdahcdrum concludcrc, 

Eilo fropofttum dedecahedrum a ■ c d e , cuius fu- 
mantur ( ex tertio corollario decimafeptima decimiter- 
tif) fex latera tnter fe oppojita , quorum bifarLti feClie- 
nes^iungunt tres reci* fead centrum fpharx dodecahe- 
drum ambientis bifariam dr ad re{Iosficantes , qua Jint 
A B G D c I ccntrum vcro i.Cum idco ( per prafatum co- 
rolUrium)it es ilU rcBa ftnt aqualesfequetHr ( ex quar- 
ta prtmt ) fubtendentes illarum dtmidiM angulos rcilos 
continentes^qua funt K o ob bd da ca cc cb 
CD^JA xo iB iD aqualcs effe.Acproinde eife tri- 
angula cao cgb cbd cda iag igb ibd^ 
1 d KJtqualia (jr aquiUtera ejfe^(jr tdeo oClahedrum ejfe 
a c B D c x^pervigejimamfecundamdtffinitionemvndc- 
cimt. Sluod ea de cauft dodecahedro injcriptu erit , qued 

eiusangultfmiuHaleradodecahedrifimul tangant,per vtgefimamfextam diffnitionem vndeci- 
mi.Indatoitaqucdodecahedre eHahedrum cenclujimus, 

m 

Tropojttio Jecima. Trohhma lo. 

In dato DodccahcdrOjPyramidcm trilatcram a:quilatcram infcribcre. 

EFiedodecahedrumKt c D^cuiusfumaturtres 
hajes ad fignum s cencurrcntcs, alsik dnslh 

s I B R Njfjr quibusfumantur tresangultquiad 
A B Tt^coniunms a b b d d K^dimetiens autem fit 
$ o^coniuniJis ko b o d o reiits. quentamdode- 
cahedri anguli in Jphxrx circunfcrtbentis fuperfi- 
ctt cenfjiunt^pcr decimamfiplimam decimitert^, 
fupcr dimetiente s o pcr fignum k femicirculus 
ducius , efficit angulum s a o rciium^pertrigefi- 
maprima tertiffimUiter pcr (igna v>t au{iusfimi- 
circulus effictt angulos $ b o s d o re£ios,ex eade^i y \ 
dimeiiesitaque s o vtrafquc s a a o vel s b b o 
aut s D d o petefiiper quadragefimamjeptimam 
primiyaquales autem frnt s a s d s b, angulum 
^qualium petagonorum fibtendentes.Reliqua igi- 
lur KO b o D o erunt aquales-ihaud fecus patcbit 
dlmetientem h d binaspojfi h a fubtertdentem 
A D re&am^ecnon binM h b fubtendentem b d renam^dimetientem demu k c binas fubtenJt- 
temc^d^rcliquam^ K^quare ablatis fublendcnttbus reliqua Kt bd da ao bo d o aquaiej 
erunt recia.^J^c ideo ex tpjis triangula abd aob aodc^bod aqualia (jraquilatera, pyrami' 
dem A B d o component^a baftK*x>ad fignum o confHtutam^cuius fitigult quiad Kfoo angulifin* 
gulos dodecaheart ad eadem (ii^na confiitiites tangunt angulos^quarc dedecahedre infcripta dicC' 
turp framtsycx vigefimafexta diffinitione vndccimiJn dato igitur dod(ca!}cdro pjramidem trtia- 
teram aquilateram infcripfimns. 
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Propojitio^vndccima. Pnhlemd ii. 

in dato Icofahcdrojcubum dcfignarc. 

Patuit feptima hntm dodecaheJri 4f>giiU>s,bafium icofahedricentrafepdereuitquioaaua huiui 
oflenCum eUcuhi angulos w dodecahedn anguUs quufcere . Iidem ttaque cuht anguU tn centris ha- 
Lmtcofahedrt tiecefarti colhcatur.Cuhus ttaaue icofahedro hac de caufa tnfcrtpus erit,ex 1 6 dif 
mtsone -vndectmi.ln dato tgitur icofahedro cuhum deftgnautmus. 

Tropojttio duodectma. Prohlcmd \i. 

In dato icofahcdro.pyramidcm trilateram requilatcram collocarc. 

SimiU via qua proxime diximus. T^am proxima patuit cuhumfuiipfius angulos in cetris hafum 
icofahedri coUocare.Jtn cuhi vero quatuor angHlis^quatuorpjramidU angulos federe diximm prima, 
huius.Perfbicuum ttaque reUnquttur.fyramidem k re^is hac quatuor hjfium icofahedri centra con 
iun^Uihuidefcriptam^idem tcofaheddro tnfcriptam efe, ex vtgefimafexta diffniiione vndectmi. 
In dato igttur icofahedro pjramidem trilateram aqutlateram coUecautmus. 



iorilfus ex decimoquinto Elementomm recepimt4S, 
Sulffequtintur autem qu<€ reliSia erant perficienda. 

Tropojitio decimatertia. Prodlcma 13. 

Propofiro cubo,dodccahcdrum infcribcrc* 

Propenaturcuhus a d f l cutus fecentur •^, 
Jingula latera bifariam in fignis t h k f» 

c L M F p K QjjCeiun^is tkop pq^hk 

» s X. M re£its , qua rurfus htfariam fecen- 

turinji^nisay^dzxtcciuniiissx \\& 

1 z re£iu:quoniamtres n \ red^ 
fefe cum dimetiente htfariam fecant in cen- 

tre,per trigefimamnonam vndecimi^fit il- 

ludo.Ne diuttus aute demcflrandafretra- 

hamus^fiiaturomnes ha retl-t laterihus cu 

bi aquaUs drparaileU/efeque ad reEles co- 

nexas ejfe,per vigefimamnenam primi.S e- 

centur dtmidia earum fciUcet r v o v h i 

K \,&fimiles extrema media ratiene, 

quarum maiora fegmenta fint r s c b M c 

K i,per^o fexti^iunitis 01 c e b c b e rr- 

{i 'is.£luoniam c 1 eUaqualis toti o v dtmi- 

diecubtlateri. Re£Iavero^f refl**\mi- , ■ , j • 

ncrificmente aqualis eB^Modrata exoi triplafunt quadrati quodex o z^er quartam dectmt 
tertu%isveri>quaexoi aquumefiquedexo ^per^lprimi,reflusquippeen o i iangulus. 
^edigiturex c k triplumefi etusquodex c h,quia ver0re£laefi f g adplanum a o k t^erquar 
taMvnde(imi.cumfitreaaadhinMAG c i^ngulus to treauserit: namoiefi inplane ag Kt. 
Reaa itaque b f bin.u »001 potensper 47 primi,quadruplum reHa b opoterit^iufdem enimo b 
triplumpotuit o f,dupbigiturle<^itudineerititrec7a o zpervigefimamfexti.DuplaaMtemfuit^ 
i^xconfirumone)c e reeia 1 i:erunt igiturficnl oi^adi idimidia/ic thadci dupU^er dcctma. 
qutntam quinti : reifa tgttur c e erit matus fegmentum re£U b e extrema (jr media ratienefeci^. 
Citm autem tdem efiendi pefiit in reiia b c bin* zhtcfunt aquaUs^fofcelts trianguUm b e c cen- 

Jlituen- 
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Jiituentes.OHcnJammsfentagonidodecAheJrttresangnloseJfe b c e, Reliqwbsvefo ifttert c b n 
comiitui. 

^ittoniam circMlus tontinens triaHgu- 
IttPt B c E circunfirtbtt fentagonum^cu*- 
iuslatwefi c t^fervnaecimamquarti, 
extendatur flanum triangult b c e fer 
^ara/IelM d b c^e yficans dimetientem 
bajiscubi K r in i^dtmettentemvero cu- 
bt K n tn v.^fiat aute latert a d farallela 
fer I reffa i l. ^jtoniam trtangulum 
A L 1 toUttur a triangulo a m p farallela 
L I Jimile teti,fer corolt.ficundx fixtiy 
^tqHales erunt a l l i reltx^ficut autem 
KU^ ad KV> fic Q_L ad l i,^fr ficundam ^ 
jextifVelad l a aquaUm iUt.Sed dtmid^ 
tateris fiiltcet q^a maiusfigmentum fuit 
A ttthoc f//,o nipJiAD aqualis^er JJpri 
mi. Recfa tgitur qjl. mains figmentum 
erit L A, Stcut autem tota <^l ad maius, 
Jic erit maiiu idem qj. ad minui i. \ ,per 
j decimitertif. Recia i^itur q_a fic7a eli 
im L.Intriangulovero Aq^N,«£f?4N hqua excentrohafis fimiliter iffi k o^fiecatur in\.,fer ftt»^ 
ral/elam l eadem fecunda fixtt: nam n m r funt farallehe^er conJhuUionem. Re£Ia igituit 
V. A extrema ^ media ratiene feHa efi in \ ^er flanum d b e qjCaterum quoniam farallela efi pos 
centra bajium offojitarum cubt tungens,recia qj. Per eam p o n du&um flanum f.irallelum flano 
D B E Q_, bina flana ficabunt rcBas a o a n w k i,/» eafidem rationesyfer 17 vndecimi.Jecia eU 
autem a n in i extrema ct* media. Seila erit igttur femidimetiens cubt tn k extrema cr media rrf* 
tione flano trianguli b cn. Cum autem reliqua incubo defirsfta fimili fitk triangula, iifdem legi- 
buj ojlendantur effe in flano femidimetientem lubi eadem ratione fecante. Conuenient ttaque tria 
fub qucltbel cubi angulo dodecahedri flana^d idem fignum fimtdimettentis extrema media ra- 
tionefecfi. Suferefl demonfiraKdiimre£Ias id fignum dirnetienlis cumtrtanguU b e c angulis con* 
iungentes xquales ejfe^vt fentagona fint xquilateraytquiangula^fy- flana. 

Sint bina cubi bafis triangulum b c e fufiif ien- 
tes, dimetiens cubi vero fit a h, latusautem quod 
ad dimetientemefio c k vel b k, centrumcubi fuit 
o. Extendatnr recla c k vjque ad re£lam d b /» l. 
J^oniam fUntim quod fer rectam q_c e cen- 
trum o(Jccafis cubum bifiriam) farallelum efi bafi 
tubtKX} B ■^.fercenfiruclionem.Suffonatur fer fi- 
fnum K flanum ei/dem farallelum^quod ficabit re- 
£tas o A c i /« K frofortionales^fer 17 vndecimi. A.^ 
J^w ill.i extrema flana qua fer Qj- o a b » 
contimifit.y^tqut extrema (jr mediafieila fuit o a 
in t.^Extrema itaque ^media ratione fida erit 
ctint,. Rurpis quoniam ifofceles eli triangulum 
B c hjRell.ique 1 1 biftriambafim c n ficuit^reHi^J. 
erunt b i c b i e anguli,fiat flanumfer i o b (Je- 
cans cubum bifanam) fara/Ielum bafi k p. Eifdem 
fer fiinum k altud faral/elum fuffonamus kp.iI- 
lud re&as o a femidimetientem., cr i <i_dtmidium 
latusjimiliter fecat^er 17 vndecimi,in k p.Se- 
ffa efl i^itur i Q_/a p extrema (jr media ratione.Re- 
Ba idee q.p refla c i vel i e eflaqualis.,nemfe minora figmenta-.quia vere eflipadicficut tttaad 
maiu/.i^ teta i pauferaturmaius 1 c^Sufererttmtnus c v^er quintamdecimitertu,ficia efl ideo 
I p incextrema(jrmedia ratiene. Rurfusaliud exciteturflammmfer flgnum l etjdemfarallelum 
fitjj t t.RtSi^ c L c T fimditer ficantur (ex eadtm 17 vndecimi)in k ct v^feila fuit autem c \. 

\^kJ4 
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K J?<74 erit igitur c t i» f,fnii jutem icadcvvt ttuius ad minusfeqmentum^erit ideo c p ms- 
^dd V t mwu4i& t^tiur earumratiovt totai cad cp maius^CTc p maitfs ad p t mwus.Tots 
itaquec ? t maius crminus efjfiaeas,toti icvel \ ha^ualuerit.^ia vero bina plana paraffe- 
ia {fcilicet quod per lozdr qtiod per ir) plano trianguli zci,quodperLr i b fecantur^ com- 
Munes ipforum ftctiones l t b i paraUeU erunt ,ex decimafexta vndecimi. Reliusautem fuit 
• I E Wb I c angulusre^iusyttaqueerii l t c {pervtgefimamnonjmprimi)angulus.SedaquisU- 
terihus contenttjciltcet ■tcipfic i^vtpatuit,h t vero rella b \^per trigefimamtertiamprimi. Ba- 
festgiturc idrc taquales erunt,exquarta prtmi. Sed reHac ^maius fegmentum fuit c i.Re' 
{la igitur c l eadem c t maius erit fegmentum.fed ctck eiujdem c t maius f«it.Re&a ttaque c e, 
Utus dodecahedri reHa c k quaad dtrnetientemaqualis erit. Eadem arte reliqua Uttra quaad 
dimetientemreBUipfi c n aqualibus ^qualia oHendenlur.^Jt tdeo pentagonum circuU triau- 
guUm B c tcontinenti infertptumconHituuntfervndecimam quarliy 'tqu/anguUm&aquiUte- 
rum.^iavero dodecahedrum conHituuntbina pentagona cuilibet bafium cubi innixa^fexau- 
tembafesduodecimdodecahcdrianguUsfufcipiuHt,octover'o femidimetientes extrema &media 
ratione fecli reliquos. Sunt itaque duodecim befes pentagona 2 o feUdis angulu terminata dodeca- 
hedrum cubo infcribentes^per vigefimamtertiam diffintttonem vndecirm.Propofeto tgitur cubo do- 
decahedrum infcripfimus. 



Corollarium primum. 

Dimctiens Spli^erac dodccahcdrum ambicntis bina potcft latcra , fcilicct dodccahcdri & 
dodccahcdrum ambicntis cubi.2^»» inpriorifigura duffa ab o centro reHa o b adanguUm do- 
decahedri^ binaspoteit o b dimidium cuhi Utus^O" v b dimidium dodecahedri.per^-j primi. DupU 
ttaque reita o b dimetiens quidem (phara dodecahedrum ambientisjuplus reliquarum o v v b 
/ent^er decimamquintam quinti^qua funt cubt dr dodecahedn Uteraprofofeta, 

CoroDarium fecundum, 

Cubilatuscxtrcma& mcdiaratione rc<aumcfficit minus fcgmcntum latus dodecahcdri 
fibi infcripri.Maius vcro fcgmcntum latus cubi cidcm dodccahcdro infcripti. nampatuit Utus 
dedecahedri effe maius fegmentum Uteris triangult b e , Utus vero b i{hinis o b s f aquum)maius 
fuiffeUteris c f cubifegmentu,quaquidem b i(fubtendensanguUmpentagont)fuit{oaauahuiuj) 
Utus cubi dodecahedro tnferipti. 

CoroUarium tertium. 



Cubi latus, dodccahcdri infcripti & circunfcripti btcribus eft xqualc . Patuit emmhoctheo- 
remate Utus cubt efficere minus fegmentumdodecahedrttnfcnptiUtus ^nempevtprimajigurs 
crads f>,idem vero cubt Utus patuit (decimafepttma decimt tertif) angulumpentagomdodecahe- 
dri circufcriptt fubtendcre, ac proinde efficere dodecahedrifiue pentagoni Utus maiusjegmentum, 
ferprimum corolUrtum etufdemjninu tgttur efe aquaU. 

Profojitiodecima^uarta. Prohlema 14. 

In dato cubo Jcolahedrum dcfcribcrc. 

Efeo propofituscubui a b c^uius bafiu centrafunt d e c h 1 ic^^r qua in bafibusducaturreliqutt 
lateribus paralleU non fe tangentes.^a vero a centris v t d •t,extrema media rationefecentur 
MArLMNBPCUisco ^per trigefimam fexti , maiora vero fegmenta fent circa centra , coniuxBis 
A 1. A o A M T cjqutiuamproduS* feBa paralleU funt cubi Uieribus,anguUs adinuicem rtclos ef 
fcient^per vi^efenumnonam primiiquia vero funt aquaUs^earumpCliones aquaUs erunt^umfint 
femiUs, per fecundnm decimtquarti. K^equalis itaque erit TotpfeDr^ dtmidia nempe cubi Utera, 
J^d igitur ex tota t o ^ minoripgmento t a , trffUm eft eius quod ex maiort KV^per quartam 

decimt^ 
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decimilert^ •^fedre^as a t t o foteU 
A 0 , cum reilus Jit angulus a t a. 
Re{la tgitnr a o triplum foteii qud- 
Jr4tt A D , quta verh reiU eUMOi. ad 
fU»um A t G tfarjllelumcubt bajibusy 
fer cerolUrtum decinntquartx vndect- 
mijre£ius ertt angulus K c \.utquaUsau 
tem ejl LOtfft fii» rum funt tqualtum 
mdtor* Je^menta.Reila igttur a c(/r/- 
flum fotcns iffius k d) triflum foterit 
recld L G . xjyfddito ttaqueeidem qua- 
drato L Gj reifa a l binasK o o i-{fer 
^uadrjgefimamfeftimam frimi) fotes, 
ejuadruf ium foterit reli* a d vel l c. 
Recia tgilur a l reifa a x>{fervigefi' 
mam fcxt;)dufU erit^dr igttur ifji^r 
dqualts vel ifji l m .Haud Jecus xquales 
cjlendentur qitalibet alia^roximat fe- 
harum feiliones coniungentes ,vtKU 
A p p F p M M <ij^&reliqua,Triangu- 
la i^itur alm apf amp pmQjC;- catera huiufmedi aqualia,aquiangula, aquilatera erunt^ 
fer quartam (jr oiiauam frimi.Cum autem tirca fiHgulus cuht redas Jecias^ bina cofiueniant trian- 
gulafcilicet * l m b i m fient duodecim friangula.quia vero Jub fingulis cubi angulis e£to , reliqua 
oilo fubtendunttir triangula,vt kwv froducct exduodecimc^r oito iriangulis, viginti triangula, 
aqualia^dr aquliatera folidum icofahedrum comfonentia.fer vigeftmamquarta diffnitienem vn- 
decimi ^quod cubo abc infcriftum eritfervigefimamjextamdiffinitienemeiujdem.^huiusde- 
msnsirandit inuentte a fracedetis defendet origine.ln dato igitur cubo tcofahedrum dejcriffimits, 

(oroUarium primum, 

Dimcticns Sphjf rx Icofahcdrum ambicntis,bina potcft, & Icofadri & ipfum contincntis 
cubi \itcvz.?^amducia a n,rec7os efficiet adK\ angulos,ciimftcubtlateribusfarallela:qua igitur 
hinos F cr B offofttos icofihedri coniunget angulos.jiffas a b {latus cubi) (ir k\ \latiss Icojahedri.fer 
/^'j frtmi)foie^{ : qua dimetientijphara icofahedrumambientis aqualts efi fer demojlrationem dc' 
ama Je.xta decimtterttj . 

CoroUartum ficundum. 

Scx oppofitorum Icofahcdri latcru bifarias (c6lioncs,coiunguni trcs rcdb? xqualcs ia ccn 
tro Spharrar IcoGhcdnim contincntis,fcfcbifariam fecantcs & ad rcdos. Suntetemm tresiffi 
centra bafium cubi c h d e i x iungenles, qua feje hac lege fecant,fer coroilartum tertia hutus,^ i- 
deo latenbus cubt Junt aquales.^b eo autem cubt centro duila reilaad an^ulos tcofahedri.finguU 
dimidium cubi latus (jr dimtdium icofahedri{angulum reHum cemfrehen^entes)fubtendunt, qua- 
re aqualcs funt . Et froinde centrum frafatum Jj>hara centrum ejje demenftrant tcofahedrum am- 
hitntis, 

CoroHarium tertium. 

Cubilarus cxtTcma&racdiarationcfcdum^cfKcitmaius (cgmcntum latus icofahcdri Ci- 
bi '\n(cx'\^X\.Nam dimtdiumcubt latut^dimidtum iiofahedri lateris matus fegmentum effcit. To- 
ium i^itur cubtytotum icofahedri matus fegmentum effcietfer decimamqutntam qutntt , (iim ftnt 
Jimiles fecltonesyfcr Jecundam decimiquartt. 

CoroHarium quartum. 

Icofahedri btcra &c balcs qua: cx oppofito,paraIlcla adinuiccm crunt.Cum offofta itofahe' 
^ilateraqM4uis^ncubtre£ltsfaraUeliseffe fojitnt^nemfeoffofttisin cubejquavero ex farallelis 




com- 
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reais trurKiuU.farAncU fint^er decimamquwtam vfulecmi:fequetMrtria»gttU icofahedri opf$. 
fita,veluti cr Utera admutcem paralleU ejje. 

Propojitio dccima^uintdi. ProhlemA 15. 

In daro IcofahcdrOjOdahcdrum componcrc. 

EHo icofahedrum a c d f, cuiu4 {fer fracedens fecundum co- 
roBarium) fumantur tres recl^ fefe btfariam ad re£los fecantes^ 
^btfarius tcofahedri Uterum fecliones coniungetesy b e g 11 
K t fefe fecantes tn \ fignOyConiunfiii »0 o e e h h i-.tjuoniam 
reiis funt anguli qut aducx consiruifione , & jqualibus reciu 
comfrehenjU>afes o b h e (juadratumconfiituent^fer quartam 
fnmt.Stmiliter tffis hajibus aquales erunt quaa fignis k^^l in 
finguU fi<ina b o f. ji ducentur^Et frotnde trianguU fyramidem 
B c E H ^consiituentia^aqualia&aquiUtera erut^ac eodem ar- 
^umento^^eifdemreliquareliquamfyramidemic e h l fuferea- 
"dembafi b o f h confiituentia^oclahedrumita^ erit » o e h k l, 
feri tgefimamfecundamdtffinttionem vndecimi,tcophedro in- 

fcriftum^fer viiefimamfextam diffinitionem eiufdem.ln dato igitur icojahedro o^ahedrum 
fojmmus. 

Trofofitio decimafexta, Vroblema 16, 

In dato 0«5lahcdro,Icofahcdrum collocarc. 

Profonatur offahedrum, 
tuins fex angult fint a b c - 
F p t,coniun{iis rc^is a c b- 
f p L fefi btfariam Cr ad re- 
{los fecatibus in Jigno ^■jfer 
coroUarium fecundum deci- 
maquart* decimitertij :fe- 
centur vero extrema et me- 
dia ratione diiodecim oHa- 
hedrt finguU Utera , in fii- 

gnis HXMKDSNGVE QJT. 

i^aiora autem earumfeg- b 
mentafint bh bx pm pk 

A*DAQ_CSCTPN PO 

L V L n^coniunfiis h k x m 
o » N V D $ Q,T, quoniam 
truguli A B r fefia funtfro- 
fortionaliter Utera vh ad 
HWtrnadK. A,fer fecun- 
dam decimiquarti^faraffeU 
trit H ic fffi b F^fr ficudam 
fexti:qma vero reHa Kcfe- 
cat H K in z, reffa ante z x 
f>arj//eUefiiffiKf,reifanA. 'r ■ 

fefij erit extrema & media ratione in z^er fecundamfixti,nemfefimiliter iffi f K/natujque etm 
fegmentum erit T.v^.Jffii.M. aqualis fecetur r o^uiia k o^aqualis tgitur erit k o reiid z a,/rr tr*- 
geftmamtertiam frimijucantur k c k b k i,quontam aquianguUfunt trianguU a r f a z f^fer 
fexiam fextiyxqualia funt a z 1 k Utera adtnuicem,fer quartam fextiy cum aqualiafint *^ * 
Utera:reffx itaqux r a minusfegmentum erit i xfi autemmaimfigmentum R 1. extremacr me- 
Marationefeceiur^efficietiffius matusrurfusfegmentum^reilam z K,qua fuit minus totius R a, 
ter quintam decimitertij.^ia vero btnis a h a k aquales funt bina p 1 r c, minora fegmenta ^ 

qualium 
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ejualittm o^aheJri Uteriim^(^ angKli Jt(]iraUs,\\ a k ipJivL f Oynempe relfi per decimamquarta <aV- 
cimitertifj>afis h k o e ^quales erM/)t,per quartam primt^jimtltter eijdtm jequalespatcbunt relijt 
Jc M N V D $ cu,{]uia ttem recU a c ^\crv\. bijariam c,- ad refhs fijcficant,ex conjhucltonet 
rf<f?<«H Tt(!r<^^(Ji»iiltaipfistrtanguU fubtendentes)btfartam jcfU erunt in L^itpcr quartam 
fexti^necnoH reli^M n v xu d $ Qjr (ipfis^quaUs) jimiliter fefi* erut^CT jimtUter ipfM a c 
» F p L fecabuni:recla itat^ue k o ( /y>/7 r i xquaUs) effictet maius figmentum reifam r o^red* z x 
aquale^am R z fecit z Y.,0'igiturmtnuserit o i,f« /0/4 r i rf/?<f r z fit .tqttaUs,qujc itaqueextoti 
K otcjrmtnorifigmeto o i,trtpU junt etus quodex maiori r o,perquarta decmiitcrlij^rccla idto x i 
binM K o o I potens^riplum tpfius r o poterttyper quadragefimamfiptimam primi^ citm recius pt 
ic o I angulus. citmautem xquaUs fint f e f c^.inora Utcrum o^ahcdrifigmeta,communisverh 
F Ky(jranguli KfG K F E ( triangubrumoilahedri) .tquaUsJ>afis k o k e f r«ff/ (perquartam pri 
mi)xquaUs/]ii^ tdeo anguUs k i e k i o .^^«o/ fubtendent^per oiiaua primi^qui tgitur recii erSt^ 
fer dccimamtertiamprimi.recla itaque k e ( binas k i i e ) qu.tdruplum poterit ipfius R 6 
( vel I F K I trtpUm eiufdem r o potutt,cutus qutdem 1 e quadruplum potefi c 1 dupU,per vi- 
gefimamfixtiyBiH* ttaque k e o e erHt ^quaUs. Eodem argumenlo etfdem xquaUs ofiendetur re- 
tiqu* HK HN Nv vx X reltqu.eficiiones Utcrum oHjhedri coniuHgentes. Ex ipfis igitMy 
defiriptatrianguU Gtx cxd gds csm CiiBy*quaUacr^quiUteraerunt,peroi7auampri- 
mi^angulumfilidttm qui ad c contponentia^qut ttaque icofahedri ertt angulm,per dccimamfextam 
dectmitertij,tnfe£iiOHe c Utfris p f conlittuius. Ilaudfccus oiiendcntur reUqutvndecim icefih. - 
drifiUdiaHgttUjnfiiiiontbHsfin^uUrumociahedriUterMmccUttutiejfi.ifiiUc(t e n vh km xd- 
s <iji'.dModecim igiturerunt icofahedri anguU. Ciim infuper ftnguU oEiahedri bajes finguU fufii- 
f unticofahedrt trianguU^vt inpyramide d:mtdij o(iahedri h d c f x>,trtanguU<m? cvin fuorum 
Uteriim ficlionibit) fifcipit triangulum c m s,cr c p e ipfum n x %,at b a p fufitpit h d n,C^ a p p 
^fum K D cjide ofiendipoterit in eppojlta pyramide a b c p l wr«/ igitur ciio IriaguU.CaterHquid 
finguUs e^ahedri fiUdis anguUs bin a fupponuntur prster h.rc trianguU.^vt k t o m b c an^ulo qui 
adTjeiveroquiadiijXNV n s v,eiqui ad p yS ds cus^eiqui ad.\,D»K ciHK^eiquiadiftiQjr 
V KijT,eiqHtad c, s x m t x m. Hacduodcctm ocie prxoftenfis addita prcducent viqtnti numert 
trianquUyfiH centuaiia ^qualia &MqttiUter4.^qux{exvigejimaquarta diffinitione VHdecimiy 
icofihedrumcemponent^quodeiiaheJropropoftto a b c f p l tnf nptum erit^ex vigeftmafixta dijf- 
Ji»itienevndecimi:Hamdtt0dectmetusanguUJuodecim Uterume^ahedri ficlienes fimtUs pofii- 
dent.ln dato igitur o£iahtdro icofahedrum collocaiitmtts. 

Corollarium primum. 

Latere trianguli jcquilatcri cxtrcma &mcdia rationc fedo. RcAa fubtcndcns trianguU 
angulum, maiori Sc minori (cgmentis comprehcnlum, duplum potcil minoris ciuiclcm latc- 
ris fcgmcnti. Nam reHa k e angulum k f e trianguU a f l fibtcndensMnis k f f e fegmentk 
femprehenfumyxquaU<fuit reU* h x bina h a a k minora figmenia potenti,fer primiycum rt- 
fiusftterit wkx angttlui . Duplum tgitur potefi xevcIhx rcH* a k. 

CoroQarium fecundum. 

Icofahcdri ba(es o<^hcdri id contincntis bafibus Ainc 
conccntrica:. ^5, 

Hamfi proponatur a b c ociahedri bafts continens e c d icefa- 
hedrivafim^erit centrttmbafs a b o fignttmY.lttngeHtttr reii* 
fa pb fc fe. {.^EqjiaUseruHt binx f a a e Binis f b b c, 
funt enimqujt ex centro&minora fegmenta,Sed (jr anguUs 
^tquaUum dimtdios fttbtendunt. Bafes igitnr ( ex qxarta pri- 
mi)f c F b fiint ^quaUsyfic^ iltis reUqua f d xqualis erit^cen- 
tro igitur f interuaiio v a circulus trtanguU c f. d circunfiri- 
fttts,ftgnttm idem f centrnm efficitt bafts c e d icofahedri. 

Profofttio decimajeftima. 

In dato Odalicdro,Dodccahcdrum collocarc. 




EVCL. ELEMENT. GEOM. 




f /7tf ^fofitti olt-ahtdru a i g de c 
cuius Jecetitr duodtctm Utera tx- 
trtma tt mtdtd rationt injijrfr^-, 
ccdxtis. Patuit ex retlis hjs jeciio- 
nes iungentihm fieri vtginti trian- 
gula , qucrnm fuerunt oito bafibus 
oilahedri concentrica^ ex froximo 
toroli.pr.tfate.Si igitnr fingults vi- 
ginti triangulorum centrif,finguU 
dodecahedri infiribantur ( iu.xta 
/juintam huius ) anguli , comferie- 
miis oclo dodecahedriangulosin o- 
ffo baftum oiUhedri centrisyhos 
nempe 1 1/ & o m a p x. Reli- 
quorum autem duodecim , binos iio 
fcntris binorum triangulorum la- 
tus commune fub fingulis oftahedri 
folidu angulis habentium,puta fub 
angulo qui ad a binos k z^fub b bi- 
nos H T,y«i c binos v Y,y«^ d binos 
F Lj/i^ E binos % sjub c vero binos 

qj. dtgtntes,quifolidiangu!icum _ 
fint fexJuodecimfouentdodecahtdrianguloSiae funt vigtnti duodecim fetitagtnu nqil^tiUt m'. 

quianguLs cr 'tquilattris planis ( vt qutnta huius fatuit)comfofiti, Dodtcahtdrum anttm{tx % j 

dtffinitiont vndtcimi) rtHitutntts.OBahedro vero ififcriptum eo quod finguU e£}ohedri bafes 
finqulos eius fufcipiunt angulos^ptr 2 6 diffinitionem vndtctmi.In dato igitur odabedro dodcew*^ 

drumcoOocaMimus. 

Trepofttio dccimaoSlaua. Prollemd i8 
In data trilatcra & xquilatcra Pyramidc,cubmn conftrucrc' 

£fh trilattraaquilate- 
rd pyramis , cuius bafis Ji$ 
A B Cyverttxauttm t>.,Jpfit 
fphara comprehendetur, ex 
decimatertia dectmitertif, 
Sft eius Jphar* centrum 
», K^b angulisautemJoU- 
dis A B c Dfpcr centrum b 
finz/ilc rtcU in bafis eppo- 
fitas mijfa,bajibus perpen- 
dicuUres erunt^^incen- 
tra circulorum bafis conti- 
nentiam cadent^per coroU. 
I ^ decimitertij. Sint ita- 
que ea cetra trianguli qui- 
dem A B c fignum G^trian- 
gult Kvcfitu, ipfius vtr» 
ADzfit NyRtliqui autem ^ 
D B c eBo ryReilademiJfe 

fint DBO BBH CEN^ 

A B r; Per ea vero c h n » 
eentra, ab an^ulis ducatt- 
turin Uteraoppofita re&s 

AOt DHK BNMf^DfL, 

qua perpendicuUres entm 

Utmkm 
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laterihus bc ca ad<^c ii,per coroll. 1 2 decimitcrttj. Et ideo exs jecabunt biftritm in k l m ft- 
gnisfer fertiam tertif. RHrJus iju^t a filtdts an^ults mijj^ funt in bafis oppoJit.t!.JbifariaM fecc/itur, 
fcilicet o T,c n tn o,a f tn p,cr b h //» K^contiincltrH t f t h o f o. ^jitmam o k o i qiu 
dtceMreeiiifiem trianguli a b c /0 latera funt jcc^uales^^qualium ftmilium triangulorum per- 
fendiculares. Communis autem d c^anguli k d c l d t,{fero£^{auamf>rimi).fqualtserunt..Sedc^ 
^quis lateribus f d d t ijjis hd d t continentur.T^m n d d f funl ex censro .rqujlium circule- 
rum trianguU a d c d b c continenttumjbafes igitur h t f t aquales erunt^ fer quartdm frimi, 
Hdudfecusdu^Ttscv c H reS/is^reliqux H o roeijdemnr t t c^tfterje aqualesej/epatebunt, 
i^cigitureodem argumento reliqujt centra trianzulorumcr bifariM perpendicuUrtum fefii»' 
ties iungenteSyVt np or op rn nt ph coc^rf aqualcs ejfe oHendentur. CumautemA 
quolibet centro bafiumtres ortantur relf* inbifarias pervendicuUrium feiiiones ducendt.^ceBtr4 
autem ftnt quatuorjequetur duclas reSias aquales, duoaecim ejje,qiiarum terna cr ternjt angulum 
fiUdum in qjialuor centris bajium ac ferfendicitUrium medtis feciiontbus quatuor conilituunt , f- 
iHsitaqiie JoUdiotio erunt anguU^duodecim aquts Utertbus confiripli ^qUia fe.x quadranguU fi- 
gurabuntjfiiUcet Ho f T porn phoo gopr f k a t (jr t h 9 h , Ea quippe reiianguU ejji 
doceamus. 

^Honiam ino c communem trtanguUrum a d c b d c bafim perpendicuUres cadunt a s b s 
fercentra H^r duci*. SinguUipfarum h s s p tertiam paftem ringuUrum a t s b cfficiuntt 
2(am A ndupUefi reif.t h s (jrbajim d c bifariam ficat^ercoroll.auodecimjtdecimitertif. Trian- 
guU igitur A B s Utera a s b s proporiionalia Jecia in h c?" f^efficiunt rectam n f paralleUm reUquo 
hzUteri.per fecundamfexti.AEquianguUigiturerunt a s b c^h % f trMnguU^perfixtdmfixti. 
Bafis igitur h f reUqu^t a b tertia fars erit^per quartam fixti. Osiendamus infiper t o tertiam cjfi 
refi.t D c, ciim .tquaUs fint e c e d reiijt, qiu ex centro jphxrjt pjramidem continentisy t n vero 
(qu.e a centro in baftm) tertidpars efinc rehjt^ficj^ g f. reif* e D^rr coroli. decimjtterttje decimi- 
tertif^eit enim fextapars dimetientis.Sed o n futt dtmidia tottus n cReUqua itaque e o tertia pars 
eritipfius e c necnon e t tertiarecf<t e d. .^are recla t oin trian^uU dv.c paraHeU erttreif* 
D c,eiufde>nque parslertia,exprjtfcriptisficundacrquartaJ'exti,veUti h f fuit tertia parsrccfjt 
A s.Atqut A B DC pyfamidis Ulera funt Jtqualia. Rectjtigitur mcrt o jtquaUum tertupartes 
jtquaUs erunt.fper decimamquintam quinti. AEquales igitur erunl anguli h t p t f OffimiU- 
ter eisoppofiti f o h o h t{per of{auamprimi)ipJis ac interfe JtquaUs erunt.Sed fiiquatuor rcifis 
jtquipoiient^per coroU.trigefimjtfecund.t primi. ReCfiitaqne erunt quadranguU n o f t anguli, 
Necnon reUquorum quinque quadranguUrum^eadem Uge recii oHendentur anguU.Superefi osten- 
dendum quadranguU prafata tnvno pUno finguU ejfe. Sufcipiamusitaque h o f t.^jientam in 
triangiiU a s b reita h f Uteri abparaiieU ojleisfa efi.jea ficat proporttone reiijts sv sb/aicJ^f, 
fer a fexti. J^ia ideo tertia pars fuit s f reifd s t,tertia erit s i reCfd s v. .^ia prater liJtCy v s 
medids fecfiones ofpofitorum pyramidis Uterum iungensjjorum nempe a b d c Jbtfariam per cen- 
trumt ficatur,ex core/i.ficunde huius,ciimfitdimetiens eifahedripyramidiifjfiripti^reifa si 
duo tertta erit dtmtdu: $ e. Haud fecus, cum in trtanquU d e c reifa t o paralieU fuerit reffa D c 
Uteri.llUfecabitproportione in eodemtrianguU reffjts c e iKtnocjrijpereandem.^tquiter' 
tu fuit t o recfjc e c tertia igitur erit f. i reifi e %.ReUqua igitur i s totius e s duo tertia erit. ^u,a- 
rejtgnum i vtrafque t o . h f ficuit. Bin* itaque Hi? tio recijt Jefe ficantes tn vno funt pU' 
m,fer fecumUmvndecimi, k^c froinde figfia h t p o ineodem erunt fUno. ReiianguUm igitur 
HOPT quadrtUterum dr-equtUterum in pUno exifiensquadraiumertltpertrigefimamdiffini- 
tionem primt. Eadem caufi reUqux quinque foUdi bafes quadrata^tfendentur Jtquaks cr pUnjt^ 
duedectmUteribus offoque angulis aqnaUbus foUdis comunita^quorum quatuor in quatuor pyra- 
midisbafium centr is,quatttor vero in quatuor perpendicuUrium medtisfeiHoMtbusdegunt. SoU' 
dum igitur ilfud hoft porn cubumdicemus.pervi^efimamprimamdtffinitionemvndtcimi, 
fyramidt infirtptum., perii diffinitionem etujdem.ln data itaque trtUtera (y* JtquiUtera pyramt- 
dt cubum conJittutmus. 

CeroUartum. 

Quacbifariam fccatoppofitaPyramidislatcra, triplacftbtcris infcripti cubi &: pcr cf tmm 
tranfit. Nam s e v reifa cuius tertia pars fuit si,ea Utera ficat: at b i {qujt ex ctntro cubi in bafim) 
fuit tertU recfjt % s , Ldtus igitur cubi dufUm recfjt 1 1 tertium erit totius n s qua fuit dufU rt- 

{fjtf. s. 
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Propofitio decimanona. Pnllcmai^. 

In daca trilaccra a:quilaccra Py ramcdejcorahcdrum dcfcribcrc. 

Eftopropefita pyramu 
A B c D,(iffus JiftguLt btft *4 
rum feceinr Utera fignit 
V M K L p N, defcrtftit tri- 

angttlis LFP PMN NKL 

etfMKiH finguUs eius fy 
ramidis hafibus , qu* tjui- 
siem trtangula aqualita- 
feraerStyper quarta pri- 
mi : na latera fuhtendunt 
aquas bafium pyramidit 
angulos dimidiis eius late 
riPfss cemprehenfosy ejua 
ideo funt aqualta . Secen- 
turea latera extrema 
media ratione{per trige- 
fimam fextt) in fignis c e 
<l,RSTHioNy x./^yj U 
tera in eafdt rationes fe- 
cantur^per fecundam de- 
cimjt ejuarti^C!' ideo aejua 
ies efficiiit fimiles feclie- 
nes,fer fecidam parieno 

n^tjuinti-.DicoprafatafignaangulesfiifcipereiceJahedripyramidiK b q v infiriptiyfiant inprdfsh' 
tif triangulii alia rurfus trianguU lunciisfeBienibuSj Sint antem hac t r $ i o h c e q^ct v x y, *• 
pfa aquiUtera erunt . SinguU nanque eorum Ulera aquales angules trianguUrum aquiUterorum 
fubtenduntfdr aquis lateribus(maieri fiilicet minerifegmete)comfrehenfcs,qua ideo{ per quar 
tamprimi)erunt aqualia.ofiendamusigituradaltquodprafatorumfignerum(jciltcet t) cenltttai 
angulum fhlidum icefahedn.Ciim trtanguU t r s (y t q^o fint aquiUtera dr aqualiaaquaUs eriaU 
quatuer rc^la tr t$ tclto;c^ quia quadratum efirvtt v.^btfariam fecans pyramtdem a b c d 
fer co re/iartumfecunda huius . Re£fa t h duplum peteTl reCia r n vel n H,per quadragefimamfi- 
ptimam primi^minoris quidem fegmenti ex cenjlru^icne.j^od idem duplum petesi reila r t vel 
1 iyungulum trtanguli jubtendens binis figmentis comprehenfiim.^er ceroilartum decima fext* hm 
ius. Relia iqitur th ts tr Tq_TO aquales erunt^ecno hs sr rclqjo o n^nguUs qui ad 
T fubtendentes:nam qji bina petefi p p R minora fegmenta./juapotuit t n.Reliqua verh anguUs 
triagulorH aqtnUterorii maioric' minerife^ione comprehenjos fubtendunt.^inque itaque trii- 
guU TRs tsh tho toq_tq^r aqutUtera cr aqualta, angulum folidi icofahedri adfignum t 
vonfiituunt.^per i6 decimitert^^inUtere p n trianguli p n m. Eademmelhode tn reliquis quatmer 
tria^ulorS pnm nkl pmkc^lfp bafibus pyramtdis tnferiptoru lateribus^qua Utera diuidecim 
funt numerOyduodecim icofahedrt conftttuentur anguli^vigintt triangulis aqualibus aquilateru 
compofiti,quorum quatuor tn quatuor pyramidis bafibus^t RS hoi ceq_vx y,quatuer Jub qua- 
tuor pyramidis angulis cix tsh erv^tqjo,^ bini fuh fingulis fexpyramidis Uteribus^Jcili- 
cet fub Utere d o, r h $ t h o,fub d b, k q_b ii o^jtfub d a, c o q^c o \.,fub ab, exc exv ,fult 
BG, « V R $ V ^tfiih A G, 1 t H 1 Y yi.F igiuti ttaquc aquiUtcris ^ aqualtbus triangulis cemprehem- 
fumfolidum icofahedrum erit^per vigefimamquartamdtffinittonem vndccimi ^pyramidi a * c o 
infiriptum cum eius fimul anguli pyramtdis fimul bafestangunt,per vigefimamfextam diffinttte- 
nem vndecimi.In daia itaque trtiatera pyramide icofahedrum defcripfimus. 

Tropofttio 'vigefima. Trotlema lo. 

Indatatrilatcrazquilaccra Pyramidc^Dodccahcdrum componcrc. 

Eiia 
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CD^M/uj /inguU U- - 
ter* bifariam fice- /'^ 
tHr^elHfiis reflis fe- 
fiiones iMHgeiibuSy 
qu* redx exlremd 
media ratione fe- 
ff^^fijcifiet duhis 
ferfe6tiones recHs^ 
viqinti trianguU i- 
ctjahedrum cempo- 
ncntta, vt froxima 
fatuitfieorum tri- 
a»guloru centra fuf 
ceperimus^ibide vi- 
gi»ti dodecihedri 
infcriftt anguios ce- 
feriemustfer quin- 
tam huius^ijuia ve- 
ro frjefali icoftht- 
dri auatuor bafes 
funt oaftbus fyrami- 
dis concentrica , vt 
oflenfum fuit corol- 

lanofecando decimafexta huius^qHatuorangulos fcilicet e r h d dodecahedri^in quatuor bafiu cen- 
trif collocabimus^reliquorum verofedecim angulorum binifingulis fex fyramidis Uteribus fubii- 
ciMKtur^emfe Uteri a d anguU c K^Uten b d i. c;^ i, re^U c d"^ m <^ n, relfa a b t s, Uteri b g 
p Cr cUteri K o & Q^fuferfunt quatuor^eiuorumverumUcum defignemus : cum cubus eadem 
Jph^ra cum dodecahedro feptui,eide dedecahedro infcribatur^vtjatuit decimafeftima decimtter- 
t:j,Croclat<ahutus,fei!juetur cubum dodecahedrumque ctrcunjcriptum iifdem contineri cerpori- 
bus^eo quod eorum anguli ad eadem figna ceeant.Oflcnfum esi autem ( 1 8 huim ) quatuer anguUs 
cubipyramtditnfcriptiperfendtCMUriumquaabangulis in bafes offofitas fyramtdis funt miffe^ 
medias obtinere feeitenes^ Dicemus itaqMe quatuor reliquos dodecahedn an^ulos medias iJ/as ftr- 
fendicuUriumcHmanguliscubif oftderefe{ftenes.Hasquidem v dimidiam ferfendicuUris a h, 
dimidiam vero b p angulum -i^dimtd.-amaulem o e (igniim^x^reliquamdemiim^mediumfignS fer- 
fendicuUris d anguli.,in bafpt effoftam..^are quatuor illt dedecahedri angulis^feltdis fyrami- 
dis quAtMoranguUsdircciiJiueadferfendiculumfuffofittdicentur:dedecahedrum itaque hac le- 
ge conftitHlumfrefofttsfyramidi infcriftum dicetur,eo quodfirguUs fyramidts bafibus ftnguUad- 
hareant dodecahedrt infcrifu aaguU^fer vifeftmamfextam diffinittonem vndecimi. In data igi- 
turtriUtera /equtlalera fyramide dedecahedrum comfofiitmm. 

Profofitio 'vigefimafrima. ProiUma i r . 

CuilibctrcgulariumfolidorumjSphxraminfcribcrc. 

lameftenfumfuit decimateniacr nuatuer fequenttbusdecimiti^lif.^foUda quinque re^uUrid 
hac Ugefph era centineri.,vt a cetre j}Lrx fiue foUdi adfinguUs infcrtfta anguUs re&x fint aqua- 
les..^aautdemrenxeadecaMfapramidescomfonunt.,quarumverttces centrum Jfhara fiue fi- 
lidifofiident.^bafes autemfyramidum finguUfnnt eerum feUderum bafes,qua ciim sn quelibet feU- 
^o finl interfe aquaUsJimiUs cr *qMaUbus circuUs defcrtft.ej}i circuUjphsram fecabHt. nam an- 
^uU circunfcrentiam circuU tangentesjpktrxfuferficiem attingMnf.qMareacentro Jpharx tn bafes 
fiHecircMUrumxqHaUHmfUnademtfftferftndicMUreSyjHntiquaUs., excero/larie Ummatis de- 
nmifextiduodectmi.Ccntre tgtturffhxr*fi)UdHmcentinentis.,tnterMalU vero aUqna ferfendicu- 
lariMm xqMaUumdeJcriftafphxraJfJafingMUs eius JoUdi bajes Jua Juferficie tanget,nec cxcedet Jm- 
ferfciesjphar* ckmferfendtcMUres fint minima qna a centre in bajes mtttHntMrfer tertiMm c»- 

BB 
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rolkriHmei4Jemlcmm4tis:naUbct t.iturreguLiriumfoUdorumpMr^m infcriffimns ,qtu qHt- 
demfunt ta^tum numero qMinque,{>cr coroHartum dectm^oaau* dectmUerty. 

CoroUariutn. 

Infcriptje ac cis circunfcriptt rcgularcs figursfiuceas comprchcndcntcs fphxrae,idcin 
^cmmm pomcnt.Nempeearump;ramtdesqu4rumangultlMfumJfh^r^fu^^^^ 
^bhuan!nilisadidemf,gr>um^qualespcrducumrccla4,cor,osfyr4fn,dumibi^^^ 
froinde centrumfiherarum tn etfdem conts collocates^umab htsad curuamfuferfctcm^tn bajtum 
fyramidtsAngulu exiflentem^itclx reclafuerint ^quales. 

IJorttmroUdorum-vntcimoaahedrumreUquamutuofbiinuiceminfcriptafufcipit 
^a,hedrumcatiticofahedrumfibi,nfcr.ftum:tUudtdemtcofJ^^^^^ 

dem oclahedro infcrtPtum: Dodecahedrum vero idem^fufciptt cubum tpfo oHahedro conceftum: cm- 
busilledemumPyramtdempropoftto o£lahedro infcrtftam circunfcribtt. n*c reUquts denegatt- 
turfolidis. 

IISRI OBCIMl Q_V I N T 1 F I N I $. 
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^FRANCISCI FLVSSATls' 

Candallae Elementorum geomecricorum 

Libcr dccimusfcxius. 
Propofiuo prhna. 

Odccahcdrum fibiquc infcriptus cubus ac cidcm cubo infcripU 
Pyramisjcadcm capiuntur Sphara. 

. ^jtenumfyramitangulos cnhitn ejMO defcrihitur f>oJ?ttJet ^fer primam dectmi- 

qiitnit^ cubus fero omnes angulos tn dodecahedrt fibi circHnfiripli angults coUocai ^per oEiauttn de- 
ctmieiutnlt.Dodecahedrumverofuosangulos injph*rdfuferficteconfittnit^fer\-] derimiteri^i 
SeejueturitJtjue tlia trta foltda fthunuicem tnfcrtpia,eadem cafijphxra , ferttgefimamfixtamdif' 
ftntttonem vndecimt.Dodecahedrum tgiturftbique tnfirtfttts^^c. 

CoroUarium.. 

Tria hxcfolida fimilitcrcidcm infidcnt Icofahcdro, 0(aahcdro,&: PynmiS.Namitofiihe' 
dro^fer quintam^vndecimam^tir duodectmam decimiqutntt: ac eidem e&ahedro,fer qnaP tamfex- 
tam^ dectmamfexlam eiufdem: demum eidem fyramtdt^ferfrtmam, dtcimamonaiiam^ dec i- 
mamnonam etufdem . Nam omnium horumanguU centra hafium circunfcriftorum;coJahedri,a»t 
«ciahedri^Mt certa fyramtdts^ ohttnent. 

Propojttio ficunda. 

Dodccahcdri circunfcripti ad dodccahcdrum cubo infcriptum ratio,trl 
pla cfl: cxtrcmx & mcdix rationis. 

^oHiamoflendimus{decimatertutdecimiquinticoroUarto 2)latus dodecahedrt cuho infirifti 
ejfe minus fegmentum Lteris tffius cuhi extrema ^ media rattene fetH. Latui •vere dodecahedrt ei- 
dem cuho ctrcunfcrtftt^etufdem cuht lateris maius figmentu effe,eadem i ? dectmiquinti^ocuimus\ 
erit Utus dodecahedrt circunfcrtfti, adlatus trfcrifti, vt matusfegmetum recix extrema medi4 
raitone feH^^ad minus eiufde,qu^{ex trigejima fexti)dicitur extrema & medta ratio, fer tertiam 
dtfftnitionem eiufdem.Sedfimtltum folyhedrorum folidorum ratio, trtfla est rationis laterumjtmi- 
lium, fer corolUrtum 1 7 duodectmt. Dodecahedri igiturcircunjcrtfttad dodecahedrU cuho tnfcrt' 
ftum raiiojrtfla erit raitonts Uterum^extrema & media rattone coniuHilerum. Dodtcahedn it*' 
que circunfcrifti addodecahedrum^&c. 

Trofofnto tertia. 

Omnis quinquaguli,a:quianguh',& a:quilatcri, qux ab vno angulorum 
in bafrm pcrpcndicularis, cxtrcma & mcdia rationc fccatur,pcr rc<fjara an- 
gulum cundcm fubtcndcntcm. 

Sit quinquan^ulum^aquiangulsim., cr-tquiUteriim a b 
CTiT ,ah vno autem angulerum qui ad k ferfendtcuU- 
risdemittatur ko tn haftm c d , (jrangulum b a f fuhten- 
dat B F, quam fiecet ADini: Dice reciam n fficare refiam 
A o extrema (y- media ratione , quonia anguU o a f o a s 
ySfW/ .tquales,fer vigefimam fifttmam tertif^ ^^mv a f b 
^quales^fer quintam frimi . ReUqui tlaque qut ad e trian- 
gulerum a b b a e f ^qualeserunt , nemfe reUqui duerum 
re£iorum,fercorolUriumtrigefim*fecundxfrtmi . Reiius 
autem eft(ex con{lrufHone)% c c angulus , faralieU igitur 
fuHt B p c D reffd,fervtgefirrMe£i4Ui*mfrtmii ficut tgitur- 
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viadihjtc trit or aJt s^er fecundampxti . K^tqui d a feffa eH ut i extrem* ^ media ratione^ 
fer offauam decimttertif ^ o a tgitur in e feUa erit extrema (jrmedia rationefer fecundam decimh 
quarti.Omms ttaqaequitiquanguli^qutanguU^ aqutUteri^uit ah-jd-c. 

CoroSarium. 

Quac angulum pcntagoni fubtcndit oppofitolatcrifitparancla.r//rf/«// imt(jrcD, 
. "' Propojttio (juarta, 

Qux ab angulis bafis Pyramidis latcra oppofica fccat cxtrcma & mcdia 
iationerc(flx,iprxcomprchcndunc bafimlcofahcdri Pyramidi infcripti, 
triangulo xquilatcro infcriptam,cuius anguli latcra bafis Pyramidis cxtrc- 
ma&mcdiarationc fccant. 

Ejiobafispyramidis a b c ,cui infcri- 
batur iriangulum aqutlaterum f k H,jf- 
£iis biftriam l-ateribus^ huicautem trian 
^ulo tnfcrtbatur bafis icofahednfyramt' 
dt infcnfti ( feiia extrema ^ medta ra- 
iiont lateribus) fk kh hf//>cd i.fer 
decimamnonarn decimiquinti :fecentur 
rurfus fjramidis Latera a b b g g a eX' 
trema cr media ratione iniui ^er trige 
fimam fexti , coniunffis ku b l oire- 
nis : Dico iffis recl.u triangulum icofi- 
hedri c d e defcribere : quoniam b c ^ 
T nfunt faralleUyferficitdam fexti^fer 
fignum D vtrique faralleU fat oDS.Si- 
mileerit h d n trianguUm iffi h k a^er 
coro/larium fecunde fexti,xqiulcs igitur 
erut finguU d n n h iffiv» viimaiorife^ 
tnento rectd k h vel f h; quia vero f o faralleU eii reii^ h HjdroDfffi t h, aqualis erit o d reSis 
F H teti^infaralieUgrammo f o d HJier 54 frJmi.Sictft itaque tola r nadf h maius figmentumfie 
erunt^ iffis *quales o n j</ d n ,fer (eptima quinti. Reiia igitur o n extrenia o- media ratuneJeSd 
erit in D^fer ficundam decimiquarti. Sed fimilia funt interfe trianguU aod AFicfABM, nec- 
nontnterfc KD n aehc^a m G^ercoroUariumficud^fextt.SicutideoviadtHficefio Dadov^ 
S-vMad M o.Re^a igitur a xi fimtliter fecas reCias f h ov iffiioin^DM, effictt e d Utus trta- 
guli icofahedri e c d, in fceiionibus hCDex hjfothefi defcrtfti . Haud ficus b 1. g 1 reliqua Utera 
E c c d eiufi/e trianguli defcribent^fer fi^nit e recia c 1 faralleUfiat p e <i^Citmfara/uUfint b u 
V B reHa Kuini fimiliter iffi Kninr fecatur^er ficundam fexti. Aequalis igitur erit K^tffittK^e 
iffi aquaUs erunt c d d i^fimiliter fofita:quia rurfus faral/eU fnnt D i e P //» trianguh a d i, erit 
Diad i^VyVt KDadKi:fedvtKDadKi.ficDGadi<ij,fer2fixti.SicutigiturDiadtvficerit 
Dcadh qj^ vicifiim Diado CfVttvadB q^aquaUs autem funt d i d CyaquaUt igitur erunt e r 
^f^qnUverotqualisefi re£ia Kwreflaf h^uws maiusfegmentumfuit re£2a h a.Tota kv extre 
ma(jr media ratione fecatur in h fer quintam dectmitertij.Sicut autem k n adK nficKDadK vfer 
fecundam fexti^uia fara//eU fuerunt f h o tiftcut rurfus KDodK ific{fereandem)K cadK <ijir 
AiadK p^uU fara/ieU fuerunt p cl c uReda itaque ko^ki extrema cr niedia ratione tn oj^ 
vfiiiafuntyrefiaque k ojnaius erit redM KCveU j( fegmentum. ^ia vero fuit tota Kcad ntdius 
A Qjy/ maius k i ad reliquam Kv,tffaKV erit minusfi^enti totius KhveUo. Recia igitnr fto^ 
ifaraUeUfertreeia o \)extreniao-medutrattonefecuitreeids k g t Kin<ujrv .Haudfecusre- 
^C**^-* A M fara/leU fer c)in fidiones p r cadet^necnon r fer fignii>(fara//eU reiia b l) 
infeliiones r ixsadet : vtraque igitur p b e cirecix c d aqualii erit^in faraUelogrammts p d qj:, 
fer^^frimi.Cum aulem ^iquaUs fuerintrectd p s c o^quaUs eriit ftntiliter pc cr<^rd d<i. 
TrUnguUm itaque p r <3jiqutUterum entfecans extrema ^ media ratitni Uterafyraniidisin r 
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K,£ui mfiripta eH hafts tcofthcdri e c d pr*fata fynmide comfrehenf. ^u/t igitur ah anguUs 
hitfspyramid/s,crc: 

(oroUarmm. 

Latus icoGihcdri odahcdro infcriptjjmaiiis fcgmennjmcft ciusqux abangulobafis oih- 
hcdri fccat latus oppofitum cxtrcma & mcdia rationc. J^eniamiex decimafxta decimiqmn- 
ti)v nneff hafs offahedri^icojahedrum hafs c d e contincntis. Cui f k h aquatur h it o fatuit. 
Mxfitetur reff.t m e f>er fgnum h paraffela h yjecans d n /» s, paraffelogramma erunt e s d x 
£ Tyaquales inde erunt e h m t,^ .ttjualiter ftla e m h t //» d ct s,/>f r i^frimi.Re£ta 'P*"^ " t 
/»4//^ feffnentum efl\K% refla^qualis lateri e d icofahedri. Sed t k fmiliter fcatur iff h %(exfe- 
cunda fextt)ferf>araUelam d m. Et ideoextrema C" media raticne-fer fecundam decimtquartt. EH 
autem t m aqual/s recfa e h, /^//«r t k /^y? e f / d h. Reltcju.e igitur tncrr g finl aquales: 
nam f h <^"k c funt aquales.Latm ttaque k g trtanguU h k c fecalur tn t extrema ^medta ratif- 
ne^a re£ta h t cuius maius fe^ientum fuit tT),latus quidem icofahedri o^ahedrOy cuius hafs fuit 
HK.O (vel F K H fhi aquaUs,)per 1 6 decimiquiHti,infcripti, 

Propoftioquima. • 

Latus Pyramidis cxtrcma &: mcdia rationc fcdu, cfficit minus fcgmcn- 
tumpotcntiaduplum latcris nbiinfcriptiicofaiicdri. 

Efohafs pyramtdis a b Q^hafsautem fht trfcriptiicofa- 
hedric-a i^ defcriftatrihusrefiisquaah ar.guUs hafs a b o 
lateraoffojitaextremacr media ratione fecani, ex fr.tfita^ 
his fctUcet A M B I G \.:Dico a i minui fegmentum lateris 
A o^flumfoffelaterti c e icofahedri.^oniamfroximafa- 
tmit triangulum c d b infcrtftum effe trungulo aquilaiero, 
cuius anguU fecant extrema (jr medta raltene lalera hafis 
A B o fyramidis. Stt tUud f h K,ficansreclam Kiin r. Erit 
ita^ue f A minus fegmentumaquale fegmento a \.^ferfecun- 
dam decimiquinti,nemfe eadem ratione fiHumJatus infufer ^ 
f H trianguU f n k ficaturin d htfariam,vtfroxtm* dicfum U 
efi. K^c infufer faraUelogrammujn futt f c e d, froinde 

sequaUs fuerunt relfa c e f u^f r 5 5 trtmi.Cumautem reffa f h fuhtendat angulum b a o triangu- 
li ^quilatcriycomfrehenfim maiorije^mento k\\& minori a t^d.uflumfotefi f h reHa a f^/*^ a i, 
minoris fegmenii,fercoroU.decimaJextadectmiqumti.Atquicadem f h quadruflumfotefirecf* 
c hyciim fit eius dufla^fer 1 9 fixti. Recfa igitur a i dimidium reifa f h fotens duflumfoterit reild 
c E. Latus iiaque fyramidis a g extrema&media ratione fe£tum, effictt nunus figmtntum a \f<h 
tentia duflum lateris c e fih infirifii icofahedri. 

CoroHarhim. 

Latus icofahcdri pyramidi infcripti cftapotomc. Namdimetiensfiharacorforacontinentk 
certa exiHens,fifquaUera futt fotentia laieris fyramidis, ex 1 3 decimitert^, & ideo certafuit la- 
tusfyramidisyferfixtam diffiniliontm decimi. ^a fiaa extrcma dr media ratione efficit minut 
fegnuntumafotomcfer fixiamdectmitertij. Igilur eidemminorifigmento latusicofihedricom- 
meHfurahiU{dmtdium nanque fotens futt) afotome erit,fer ea qu^ monutmus centefmaterti* 
dtcimi. 

*Trofoftt'io Jexta. 

Latus cubi dimidium potcft latcris fibi infcriptac Pyramidis iriangularis 
a»quilatcrx. 

Cim enim latus fyramidis cuho infcriftahina fuhtendat cuhi latera anguUim reafumcomf re- 
hendentta,exfrimadecimiquinti^atiilumerit{ex/if']frimi)UtusfyramidtsfuhteHdens,duflum 
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fojfcUtera cubi: quare 6" f>o<: MmidiumneceJfarioftterit.Ums itatjnecubidimieliumpa» 
teiii^c. 

Trofofttio fiptimtl, \ 
Lacus Pyramidis duplum cft latcris fibi inlcripii Odahcdri. 

^onutm{ex fecund* decirmquinti) oJ}endim$u tcldhedriUtuspjramidi wfirifti^bifariAf U* 
terum fyramidU coniungere feHionef^ VjramtdU igilur cr oclahedrt latera para/Iela funt^ex corol^ 
j 9 frtmt, cr '^f^ (^-^' coroU.fecundjt fexti^jimili.t fuhtendunt trtanguU. .Quare^fcr quarUm 
fextt) duplumerit fjramidis Utus Uteris oilahedrijnemfeinraticne rt^quorumUterum.Latus 
ttaque fjramtdis^cyc. 

Propo/itfO oBauA. 
Cubilatus duplum potcft latcris fibi infcripci Odahcdri. 

Olfenfum efi{tertia decimiquintt^dimetientemoctahedricubo infirifli binarum offofitarum 
cubt haftum centra coniHngere,(^ tdeo iamdtmettentem Uteri tffius cubuequalemejfe. Sedeadem 
csi dimettent quadratt ex Utertbus ofiahedn facii^fitlicet l^h.trx iffum continentis^ fer 1 4 dtci' 
mttert^. Dimetiens igiturilla Utericubi ^qualis.^duflum foterit Uteris hutus quadratifiue Ute- 
ris oclahcdri fibi infcrtfti,fer 47 frtmi.Cubi igitur Utus duflumfoteli UterUf&c, 

Profofitio nona. 

Dodccahcdri latus,maius rcgnacncum cft, cius qux dimidium porcd 
latcris fibi infcriptx Py ramidis. 

Dodecahedri a b o d Utus eBo a ^dodecahedro vero infirifti 
cubi bafis fit icr H,fer ocIauamdectmtqutntt.Cuboiero tnjcri- 
ptx fjramidts Utuseiio c w^ferfrimam dectmiqutntt.Eademigi- 
tur fjramis iffi dodecahedro infcrifta erit .^fer dectmam decimi- 
qtitnti : Dice Utus dodecahedri a b ejfe maius figmentum eius qu* 
dtmidtum fotefi Uterts c h jibi infirift* fjramidis. Xiucntam f. c 
latus cubi fefium extrema media rattone efficit maitts fegmen- 
tum^reclam K zUtus dodecahedri^fer frimumceroll. 17 decimi' 
tertij. T^meadem jph^era cafiuntur^ exfrtma hutus , Uterts vero 
c H dimtdtum fotejt e c Utuscubi^ferjextamhutus.Latustgilur 
dodecahedrt a b erit matus fegmentum recla e c^qua dimidium fo 
tefiUteris CH fibi infcrtftx fjramidis. Dodecahedri tlaque Utux 
maius fegmentum^{^c, 

Tropofttio decima. 

Latus Icofahcdri mcdia cfl: proportionalis, intct latus cubi Icofahcdro 

circunfcripti,6c Dodccahcdricidcmcubo infcripii. 

BfiocubusA B F o,cuiinfirtbaturicofihedrumc l i o o ^^er 
14 decimiquinti. Item dedocahedrum edm NP$r.vij eiuf A 
dem.Cttm enim icofahedri Utus ci. ftt maius figmentum cubi a b 
circunfiriftitfer corolLtertium decimactuart* decimiquinti: La- 
tus vero e d dodecahedri eidem cubo injcrifti futt minus figmen- 
tum Uteris eiufdem k b cubi^er fecundum coroll. 1 5 decimtqutn- T 
ti^Sequetur a b cubt Utus extrema ^ medta ratione ficlum, effi- 
cere maius fegmentum c l tcofihedri fibt infcrtfti Utus^ mtnus 
vero figmentum e d Utus dodecahedrt ftbi jimiliterinfcrifti.Si- 
cut ttaque tola k b cubi Ulus ad maius figmentum c l icofahedri 
Utusffic maius c 1. tcofihedri ad minus e d dodecahedri Utus 
ertt^fer tertiam diffiHiitonem fi.xti, Latus itaque icofahedrime- 
dia efi froportionalis inter U/us cubiiCyc. 

profO' 
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Profofitio 'vndechna. 

Latus Pyramidis ododccoplum potcft latcris fibi infcripti cubi. 

Of/o»/am(perea (jMxesienfafunt JccimaonauadecimiqntHlt) latns fjramidis trtflumeU, 
ideo nocuflnm folutt dtametri hafts fibt infcriftt cuht, diameter autemy lateris cubi duplum {ex 47 
frimi) poteft. Nocuplt tgitur duplumoHodecuflum effictet. Lttus itaque fyramidts oilodecuflum 
foteU idteris fihi tnjcriftt cubt. 

Trofojttio duodechnd. 

Laius Pyramidisododccuplu potcftcius rcdq cuius Dodccahcdri la- 
tus Pyramidi infcripti.fit maius fcgmcntum. 

Citm dodecahedrum (irfbt infcriftus cubui eidem inftdeant fyramidi,fer corollarium frinu 
hui/ts,cubi verb infcrifti lateris o&odecuflum fotuit latutcircunferifta fyramidis exfroxinut : at 
eiufdem lateriscubi maius fe^mentum eii dodecahedri^cubum cotmentis latus^er corollarium de- 
cimjefeftimadecimilertij.Latui igiturfyramtduo£iodecuflumfoteH^iusreiiafctlicet iateris cw 
bitCHtiu dodecahedri Lttus fyramidt infcrtfti fit mams fegmentum. 

*TrofoJttio decitnatertia. 

Minoris fcgmcntilatcris 0£tahcdri,cluplum potcftlatus fibi infcripti 
Icofahcdri. 

J>uoniam oUenfum fuit ( dectnufeftima decimiquinti ) Utus icofahedri odahedro infcrifti, bi- 
Literumo{}ahedriangulumre{lHm efjtcientiumconiungere fefliones extrema & media ra- 
tione ^enildSfhuKC autem reilum angulum minorthus ifforum offahedri Uterum fevmentis conti- 
neri^ Uiere vero icofahedri tnfcriftt fuhtenfumfequeiur tlaque tcofihedri Ulus fubtendens, binif 
comfrehendenttbusaqualefetentta^ferquadragefimamfefttmamfrimi^dufUmfoffefingulorum 
comfrehendenttumangulumminorumUteriso{iahedrtfegmentorum.tMinorts ttaque fegmenti 

Uteris o^ahedri^c. 

Propojttio decimaquarta. 
Odahcdri & fibiinfcripticubilatcra,quadruplam fcfquialtcram ratio- 
ncm potcntiahabcnt. ^ 

Sit ocfahcdrum a b o d i^fibivero 
infcriptus cubus eiio p c h i ; Dico ejfe 
ti B UlHs oclahedri , Uleris f i cubi 
quadruflum fefquialterum fotentia , 
tn trtangult a » hbafm b i,ferfendt' 
cuUris agatur a n ^rurfitfqHe alia o n 
iffa A N osfer centra f (jr i tranf 
eunt,(!rdufU eH ifftus p N,^rr co- 
roUartum duodecima decimitertu:dH- 
pU igitur erit a o relia o t^er jecun- 
damfexti^u faralleU fint p o n E, ^ 
froindetrifUerit a g dimeties iffius 
F i:qua itaque a o eiufd<m p i fotentU 
nocufU eritjed ^ Uteris k b fotentia 
dufU efi K G.fer decimamqtiarta de- 
cimitert^jifja igitur a b nocHfli dimi- 
dium ferens^quadrutlumfequialterii 
poteHreli* f i.OHahedriitaqHe ^fi- 
biinfcrifticubi Utera quadrufla fef- 
^Hialleram rationem habent potentia. 
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Propofiuo dcdma^uinta. 

OAahcdrilacusquadrupIumfcrquialtcrum potcft rc£la:,cuius Dodc- 
cahcdriipfi 0<5tahcdroinlcripii lacuscricmaiusfcgmcntum. 

J^uoniam ex decimaqmrta huius patnti Utus ocUhedrtjUteris ftbi infcrifti cuht tfMadrHplmm 
fififMMlterum fHiffe poientM.at/jut latus cubi fe^um,efficit maius jegmentum jibi ctrcufifcripti tU^ 
decahedrt Utus^er corollartum terttumdecimatertt^ dectmiqutniifequetur tdeeoilahedn Utms 
^uadruplumfeJijuialterumeJJe^iMsre{i^(JcilicetUterts cubi)cuius maius fegmentum eR Utus 
dodecahedri ipfcubo infcriptt:Dodecahedrumautem dr cubusjibi inutcem infcriptaeidemoiUhe- 
dro infidentjper corolUrium prtma buius.OcUhedri igttur Utus quadruplum fefqutalierum pote/l. 

Propofiiio decimajexta. 

Icofahcdrilatuscftmaius fcgmcnfura,cius qux duplum potcft latcris 
Odahcdri ipfi Icofahcdro infcripti. 

Sit icofahedrnm a b o d f h e c^cnius Utus ejio t c velt c, 
Jlbi vero tnfcriptum o&ahedrit elio a k d itUtkJque eius a i: 
Dico Utus icejfe matus fegmetumeius reff^ qu* duplum po- 
teH Uteris a t^uontam figitrarum infcriptarum circijcri' 
ptarum idem esl centrumyper corolUrtum vigefim^prima de- 
cmiqumti^tt lUud i^er qupdcentrum reiia ut bifariM ep- 
fofttorum Uterum feiltones du^Jx , fcilicet a i o k 1 1 fefe bt- 
fartamcradrecios in i fecant^er coroUarium decinuiquart.t 
decimiquinti.-quia vero bifari.fs Jeitiones reRarumoppofitaru 
B o H F inn^untyad re&os e.tsfecat^c^tgitur paraileU funt 
so R v.,per quartumcor0U.dectnuquartM decimiquinti,con- 
iunita igttur K\itpft%L paralleU ^ aqualis erit ,per tri^eft- 
mamtertiamprimifed n h btna pentagoni Utera ex Uterilus icofahedri compofitt fubteuditfcilicet 
B A A H yipfa ttaque b h fe£ta matus fegmentum effictt pentagont Utus , per oclauam decimitertify 
quod idemeH tcofahedrifciUcett c^pftautem d h aqualisKi duplumpoteH Uteris a i. cliahedri: 
nam reiius esi quadrati a k o t angulus k a t^erquadragefimamfepttmam prtmi.Lttus tgitur e c 
icofihedri^tus fegmentumcfi eius K u aut k t^qujequtdemduplumpotefi tpfius kt,Uteris oiia- 
hedri ipfi tcofahedro mfcripti.lcofahedri ttaqueUtus eH maiusfegmentumetus qut dHpUmpeteB 
Uteris^crc. 

Propojttio Jecimajeptima. 

Cubi latus ad fibi infcripti Dodccahcdri latus,rationcm habct cxtrcm? 
& mcdix rationis duplam. 

^ontam pafuit fccundo coroUarto decim^terti* decimiqutntiycnbi Utus extrema a f»f<^U ra- 
tione feclum.,efficere mimts fegmentum dedecahedri fibi infinptt Utiisfed tota ad minus fegnten- 
tumdHpUmrattonem habet qujmadmaius^erdecimam dijfnttmiem qHinti.^Hum tota matui 
& minus fegmenta ftnt conttnua propertionales reiia.fer tertia diffinitionefextt.Tota igitur{fci- 
licet cubi UtM) adjibi infcrtpti dodecahedri Utusfctlicet minus eins fegmentum , rattonem habet 
dupUm extrem^ (jr media rationujciltcet eius quam habet teta ad maius fegmentum , quxfemper 
eii eadem^xfecunda dccim/quarti. 

Tropojftio decimaoBaud. 

Dodccahcdri ad fibi infcripti cubi Iatus,rationcm habet mcdia? , ac cx- 

trcm? conucrfam. 

OlJenfiimesftertieceroUjriodecinutertia decimiquinti^circunfcripti cube dodecahedri Utnt 
iufdemcubi maius ejfe fegmentum:totumtgitur tnfcrtptt cubiUtus ad maius fegmentum fctlicet 

circun- 
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cirCunfctifticiodtc«hcdrtUtHs,rmoH<mhihetmedUm&extrem^ n-.aiits 
Jegmentum ( hec tH dodecahedri iatus) Adtotam ( nemfe infirtpti cultt Utus ) extremx cr mediM 
cenuerfim habct^er decimamierttam diffintttonem tjHtntt* 

Prope/itio decmanona, 
Latus Odahcdri fcfquialtcrum cftlatcris ribiinfcripticPyramidia. 

£luonutm{fercorolkriumdectm.tquart*decimiter- ^ 
ttj ) ociahedrumfecatur in btnM quadriUteras fyrami- 
des^Ho altera earum a b g d n^ctrculorum autem qua- 
tuor offahedri baps obeuntium centra ftnt k f. i c , con- 
iunliist.i. Ei ic,CK i.crc6lis:quadratumitaqueerit 
K B I c,t^ bafts cubt tfft oilahedro tnfcrtftiyfer quartani 
dectmiqutntt. Cum enim cubi cr fibt infcrtpts fyramidis 
UMguli tn centris bafium ofiahedrt cubo ctrcunfirtftt ha- 
hitent.^erfixtamdecimiqutnti^(jr fyramtdit Utus offo- 
fi tos bafis cubi angulos contungat,fer frima decimiqutn- 
ttymanifej?umeritre^amr.c Utus ejfe fyramtdis efla- 

hedroKzcx>ftnfcrtpta:DicoigtturUtmciDo{lahedri ^ 
fefquialterumefeifJimrLC^Uterisfyramidisftbiin(crift*.,aftgnosferfedtcuUresin bjfes b o dr 

f D demtttantur a n a v^fpf* ( exceroUarto dHodectnu decimttertif )fer centra tcTC ducentur^ 
Coniunqanturautemt^w^itmautemquadratumfn b c u vfer dectnumquartamdecimtterttf ,fa- 
raiieU erunt n & m aquaUs:nam fccia funt b o c?* f o aferfcndicuUnbus in n m btfarta^ 
per tertiam tertifparaileU tgitur erunt cr -equaUs n m gd fcr dectmamterttamfrtmi^quta ver^ 
fefiafimiltter funt refia as Knini& cjimtltum & tqualttim trianguUrum ferfendicuUres^ 
paralieU erunt (fer fecundam fextt) e c n m reei*,&'frotndc ( ex ccroHarie eiufde)fimtlta crunt 
/rtan^uU Ahc a n %\,quare erit k sadAificutu Mad%c,ferquartamfixtt.Eiiautem\iiipfiut 
A ififquUltera^ciim a e dupU ftttpfius e s,per coroilariu duodectm^ deamttert^.,refia igttur n m. 
fiue G D fiht^qualis^fefquialtera erit recl* t cUtus itaque o d ocJahedrtyla/eru e cfiht tnfcrtpt* 
fyramidisjefquulterum ertt. 

Propojitio l-i^ejtma. 

Si ab Icofahcdri dimctientis potcntia,tripIa aufcraturlarcris fibi infcri- 
ptiCubipotcntia,rcHqua fcfquitcrtia cric poicntix latcris ipfius Icofa- 
hcdri. 

Profonatur icofithedrum a b o D,y?^/ vero infct^ipticubt li- 
n^bajes ceniunfixfint e h k t f cdimetienscuhtjit f H,/rf/*/ 
vtro E H^dimetiesautem tcofahedrtfit b c,UtM i'ero \ b/ Di- 
ce fid fotentia dimetientis c b aufcratur trifU iffim E h Ute- 
ris cubi fotentia.;reliquam fefquttertiam ejje fotentu Uleru 
\zicofahedri.fumcentra tnfcriftarum & ctrcunfcriftarum 
fgurarum^tdemfignumpojitdeant^fer corollariitm f igefimi 
frtm*dectmiqutntu,dimetientes b o ^ f h /# eofefe bifartam 
fecahunt-.namierttces aqualium C" jimiltutn fyramidum tn 
eo conuentre docutmus.ifer idem corellartum.fit tlludftgnum i 
tentrum^angult igitur cubtquiad\ crw^centra bafium icofa- 

hedrt foJiidet,fer vndecimam decimiquiMf.recia ttaque f h / 
'vtrifquetcofahedrthafibusferfendtcuUriseritpercorellariMmUmmatis d(ctm£fcxUduodecirm\ 

recla tq^itur i b btnM i h h b foteii.fer qttitdrageftmamfeftimamfrtmt^eft autem n b qua ex cen- 
iro ci^cult hafim tcofalndri fufciftentis.nemfe angulus b tn ctrcunferetta Ifcatiir., h vero centrum 
elt:tetaitaque b c totasfH Crdtmettentem ciicnlt (iffius b h dufUm)f4tffi,fer decimamquiH' 
tamquinti/eddufU reci* h b dimetientjefquitertiumfotesi Uteris trtangtHtaqutUteri etdecif- 
euU infcriptiyper coreUartum duedectmx decimiterttj^ejl enim ad Utus,vt Utsu ^d perfendscMUr 
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rtmtrufigulupercorelldriumoeU»£ fexti.Dimetiensvcrocubt f H^tripliimpotejl Uteris e h etMf 
/icmcubi,fer decimamqutntamdecimitertif.fiitaqueapotentia dimctientu bo auferatur trifU 
potentiaUterisiHinfcrifticuhhhcc estpotetiareii* f H,reliqua{fcilicetf0teKtiadimetiemis ctr- 
culidufUipfiu^ H ^)fefqttitertiaerit Uteris trioffgult ipficirculo infiripti^quod tdemejl tcofahedri 
Utus A t.SiigitnrabicoJabedridimetienttspoteiitia,&c. 

CoroUarium. 

Dimcdcns Ico&hcdri binas potcft , dimcticntcm infcripti cubi qiix bafium oppofitarum 
«ntra iungit, &: dimcticntcm circuli bafim icofahcdri contincntis . Patutt enim dimetitntem 
B G pojfe reltam f h centra iungentem cr dupUm rt(U b H,Atf<- eil dmetientem circult bafim ctrca, 
eentrumHcontinentis. 

Propofttio 'vi^ejtmaprima. 

Dodccahcdri latus minus fcgmcntum cft , cius qua: duplum potcft latc-^ 
ris 06tahcdri,cidcm Dodccahcdro infcripti. 

Exponatur dedecahtdrum a b c d c t, cutus vnum Utus 
fit A B. Jpfi dodecahedro infcriptum odahedrum eslo e f l ic 
I, cuius Utsts fit F. x:Dico a b Utus dedecahedri effi miniis feg 
mentiim cuiufdam refU (txtrtma (jrmediaratione felia) 
tjujt duplum potcH Uterts f. f , oHJjcdri dodecahtdro infri- 
pti.IuKgdiur echihedri dimetientes e l f x^^fi htfariM fe- 
£liones eppeftorii dodtcahtdri Uttru a b c d ceniungunt 
{ptrnonam dtcimiquinti ,cr ttrtiumcoreUarium dtctm*- 
Jtptimjt decimitertif) fJn^uUqut earum extrema (jrmedia 
ratione feffa^minus effictunt ftgmentum Utus dedtcahtdri^ 
ftr quartum coroUarium eiufde. Relia igttur \ k minus Jig- 
mtntum tjl UtHS,Jtd reffa r k hinasfettff e f e k ^equa- 
Its ,per 47 primimam rtBus tfffux angulus quadrati v b 
K L oflahtdri . Rtcfa itaqut f k duplum petesi retijt b f, ertt 

ideo A B Utus minus fegmentum eius f n^qu^ duplumpetejl ipfius e ^^Uteris e£}ahedri.BodecahedA 
igitur Utus^minus fcgmentum esl eius qua,^c. 

Profojitio 'vi^ejtmafecundd. 

Dimcticnslcofahcdripotcft & fuiipfius latcris fcfquitcmum,&latcri$ 
Icofahcdro infcriptx Pyramidis fcfquialtcrum. 

Ciim enimepfum fit.a dimetientt icofahtdri abUto tripU Uttris cubifihi iufcripti,rtlinquiftf 
qutttrtium Uttris ipfius icofahtdripottntia^trvigtfimamhuius. StdtripUUttriscubipotetiaeJl 
dimetiens ipfius cubi^erdecimamquintam dectmitertij , cubus autem drfbi infcripta pramisea- 
dem (phxra conciptuntur^er primam huius^ eodemque icofahtdro,ptr corollartum tiufdtm.I dtm i- 
taqut diamtttrcubi jiut Jph^rx cubum & pyramidtm contintntis^ftfqutalttrumpottrit Uterispy- 
ramidis,ptr dtcimamttrtiam dtcimitertif. Sequetur it4q»e a dimetiete I cofahedriabUta t ritU po 
tetta Uteris cubi ftue ftfquUltera Uterispyramidis^quafunt eiufde dtmttitntispetenti*, rtlinqui 
ftfquittrtium Uttrii ipftus Icofahtdrt.Dimttiens igitur icefahtdripottji crfuiipjius Uterisftfqui- 
ttrtium^ Uteris icofahcdro tnfcripta^ pyramtdis ftquialterum. 

a 

Tropo/itio 'vi^efmatertia. 

Dodccahcdri latusad Icofahcdri fibi infcripti Iatus,fchabct vt minus 
fcgmcntum perpcndicularis pcntagoni, ad cam qux cx ccntro io latus ciuf 
dcmpcntagoni. 

Prepe- 
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Vro^oriAtHr dedecahedrum K « c d f s o^cuius 
Idtus Jit A ivel s Otfihf vero infcrt^tu icofahedrii 
tfio K L H M N f.^cMius Utusfit K L./l biftis itule fe- 
tagonerii b a s f a s dodtcthedrt^nguUs^H comm 
nembafim a s perpedicuUres mtttantur b c r c, 
ifft percentra fentagonorum k ^ t tranfeunt, 
fer coroUurium decim^t dectmitertij , iungatur 
f K o , quoniam r o fubtendit angulumfentagoni 
d$decahedri o f R , iffa fecat re£lam f c extrema 
^ media ratione per tertia huius ,/ecet in i, quia 
vero t.1. eH latus icofahedrt dodecahedro infcri- 
fti^yiffi centra k l coniun^it , nam an^ult icofahe- 
drtin centris bafium diiecahedri morantur.,fer 
feftimam decimiquinti : Dico dodecahedri Utus 
iojic efjead icofahedri Utus k v,vt minus fegmen 
tum I F reHit c f ferpedicuUris^ ad tc qujt ex cen 
tro L tn Utus A s pentagoni.Citm triangult b c f bina Utera c > c f fmiliter feffa fint in i(^k ettt 
tris^roportionaliterfecfjefaralleitscfficientreftast f k l, ferJecundamfexti^^quianguUigitur 
trunt trianguU b c f k c \.^fer corollarium eiujdem :ficut itaque ctadK uficerit cradn vfer 
4 fexti.Sedc f efficit minus fegmentum i f ,fer tertiam huiusjcjr b f efficit minns s OyUtuf inquam 
dodecahedrifer corollarium fecHndumdectm^tertijtdectmiquinti. 7^m b f iungens an^uUs b (jr 
f bafium dodecabedri^ xquatur Uteri cubt dodecahedrum cafientis^ ex decimatertia decimiqutftti- 
Sicut itaque tota cr ad totam b f ,fc erit minus fegmentum i f ad minus s o {nemfe firmliter feila- 
rumyperfecundamdecimiquartiyfed ficut cvadt v,fc fuit c ladK L.Sicut itaque irads ofic e- 
rit c ladx i,vicij?im igitur( per dectmamjextam quinti)vt i v minu t fegmtntum perpendicuUris 
pentagoni r AsadtceS qux ex centro pentagoni in bafimSic erit s o Utu.s dodecahedri^d k l Uttts 
Jibi injcripti icofthedri.Dodecahedri igitur Utus ad tfacohedri fibi infcriptt Utus fe habet , vt mi- 
nus fegmentumt^c. 

Tropofitio 'Vi^e/tmaqttarta. 

Si latcris icofahcdri dimidia extrcma & mcdia rationc (cda fucrit, mi- 
nufc|uc fcgmentum cius a toto latcre tollatur,Rcliqua: vcro tcrtia pars rur- 
fus aurcratur,qux fupcrcft, xqualis crit latcri Dodccalicdri ipd Icofahcdro 
infcripti. 

Sit quinquangulum a b g d f quinque icofahe- 
dri Utera comprehendens^per 1 6 decimitertif^ir- 
cuU cuius centrum Jit e contentum ^fuper huius 
4tMtem quinquanguli Uteribus excitentur trian- 
guU angulumfolidumicofahedrt qut ad i compo- 
nentiA^er \6 decifmtertij,IncircttUautem a bd ^ 
trian^uUm squiUterum infcribatur a u t..A cen- 
tro E in bina h k o d Uterd trianguli acpenta- 
gontperpendicuUrismittaturic n m recIa^duElis 
B o B D I o I D re^is.SecetHr bifariam scin r 
coniun&is i n i t t n e •x.J^omam in reciis i r 
j N fuM centra circuUrum trianguU xquiUtera 
1 B o I o D continentium^per coroU.primttertij. 
Sint h/ec s ^ o, coniuncfa $ o reda^Uteris porro 
icojahedri b c, dtmidia t b extrema crmediara- 
tione feceiur in k fer triqefimam fexth minujque 
tius fegmentum efto r b. Ciim enim trian^uUrum i b o i c d centra coniungat reffa $ o. Tpja (per 
qui/rtamdecimiqui«ti)erit Utusdodecahedrt,icoJahedrocutHsUtus ejl t o tnfcripti.\^ b g igitur 
Uteretollatur % v.,minns fegntentumdimidije.CA reliquovero o Ktertiapars auferatur(perno- 
j7amfexti) o v.-Dico reliquam R v aqualemeffe ipft %o Uteriinfcrtfti dodccahedri* Cim auteu» 
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ferpendicnUrts e n feceturin c extrcma crmeJia ratione^fer coroU.frinue decimiijuartt.iAtaiuf. 
que eius fegmentumjit e c,Ipfi vcrt i cfit .tquAlts c vi,fer cerofl.ii decimiteriij.h.rtt i.cadcHVt 
CMad eandem c n ,/>fr feftitnam qninti. Sedficut icadcnfic tola t n ad maius fegmentum i c, 
per tertiam diffnitfexti. Sicut itaque{J>er 'vndecimam quinti) tvta t n ad maius fegmentum e c, 
ficcniadcs. Re£la tdeo c m extrema cr media ratfone fecatur in n ,nempe jimiliter ifft e s ^er fit- 
cundam dectmiquartt.Recla igitur i m excedtt re^lam e n minorifegmento dimidu Jut iffius^qited 
eft M iijCum infiiper e g d fit triangulu fentagontaquilateri cr^quiangult a b cj d p,^ £ t n fitfi" 
mtliter triangulumfimilis fentagoni ipfi a n c d f infcripti.Erit(e.x vrgefima fexti)\ r n ^fii c d 
fimile.Sicut itaque e o adiafic erit^fer quartamfixti)oDadn t. Reffa igitur c ti (vel bc fiii 
^qualif)excedit reclam n t minori Jegmcntc dimidia fui tpfiut b 0:na e g excefitt fimiliier tpjfknt 
£ N.E// autem minus illitd fcgmentum b n^Reliqua igttur r c reffa n t aqualis erit. J^onia irtan- 
gulumaquilaterum cfi i b o.Perfendtciilaris s t dimtdia esi eiusquaa centro s \,per coroU. duode- 
cimx decimiterttj.Reda itaque i t excedit reciam i s tertia fui iffius parte. .^ia vere s o feiJis- 
rtes coniungens^araUela efi ipfi t ti,per fecundam fextt.7{am fimiliter fccia funt i t i n per s ^ 
o.Similia erunt i t n i s o triangula^per coroU.fecunds fexti. Sicut itaque iradis /ic(per quar" 
tam fexti)r n ad s o.Excedit autem i t rtHam i s tertia parte. Excedet igitur r n reilam s o ter- 
lia parte.Sed ipfi r n aqualis fuit r o.Reila igitur r o excedet reham s o tertia fuiparte quaqmi- 
dem fuit o s.J^are reliqua r v reita s o erit aqualisMttert quidem dodecahedrt, icofahedro cuius 
latus fuit B G infiriptt.St itaque laterts tcofahedri dimtdta extremacr^cdid ratinne fe^Ia fuerit^ 
minufque^c. 

TrQpoJitio^vi^eJtmajuinta. TroUcmaj. 

Datum cubum fibi infcriptx trilatcrjc ^quilatcr? Pyramidis,triplum cP> 
redcroonflrarc. 

Datuscuhusfit a b c Byfihiveroinfiriptapyramis eflo 
A G D f.Dico cbbum A B c n pyramtdts a c d f triplum ef 
fe.^uoniam hafis a f d communis efi pyramidtbus a f d b 
^a F D c^pyramis a f d b extrapyramtdem a f d o erit. 
Similiter reliqua infiripta pyramidis hafes commtines 
funt reliquis pyramidibus extrtnfecus pofitts , qua funt 
A o D c fupcrbafi adc^^aegf fuper bafi k ot.Super 
tafivero o d f pyramis c d p h. quidem pyramides 
extrinfecus fumpta funt quatuor .^aquales adtnuicem (jr 
fimiles^per offauam dtjfinit.vndecimi. ?{am finguLe tri- 
bus hemiquadris cuhi vnaque pyramtdis tnfcripta bafi co- 
cluduntur. .^jelibet itaque eariim fuper dtmidia cubi ba- 
fi ac iffius cubi altitudine continetur,vt pyramts a e g p 
iafim habet dimtdtam quadrali e u,eam fitltcet i o Fjf«- 
ht vero altitudtnem a e. ideo fixta erit ipfiuscubi 
fars.7(am fi fecetur cubus in hina prJfinata plano c b f c, 
prifma a c b o e f triplum erit pyramidis a e c f .,fuper 
tadem eius bafi e o f ^ vcrtice e K-fer cereU.primum fe- 
ftima duodecimi. T etius igitur cubi ipfa a e o f ^pyra- 
mis exterior fexta pars erit. Et p roinde ipja eadem cum trihus reliquis afdb aodc,^odph 
totiuscubi duo tertia complebit. J^are rliqua a c d f infirtpta reliquum cubi tertium compre- 
hendettdrpreinde cuhusipftustrtplumconuerfim continebit.Datumitaque cubum Jibi infcrtpt* 
Srilatera aquilatera pyramidtSytriplum ejfe demonSlrauimus. 

Propojttio njigeftmdfcxta. ProUema t. 

Pyramidcm triJatcram ^quilatcram, fibi infcripti o^tahcdri duplam 
oAcndcrc. 




Propoaa 
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rrefomtur triUtera f/yramis a b c d, chius fex U- 
tera bifariam fecentur i» ih o i p k, dcfirifte (ex 
fectinda decimtqHinti) in ipfa offahedro. Pyramides igi- 
/«rAEKF BEGH c G \ f (jr D H X i cxtra infiriftum 
adahedrum cadunt^Jier eandem fecundam decimi- 
qutnti. Sed pyramides extrinfecx (fciltcet Ktnv dr 
tres reliqua)funt toti fimiles^per feftimamdiffinit. 
VHdecimi. Nam fecantur earumbafts in triangula fi- 
vtilia^perparaHeLts^xcoroil.fecund^e fexti. Totait*- 
ijut ad fingulM earum triplamhabet laterum ratie- 
nem^per oHauam duodecimi.Dupla autem fuit late- 
rum A B ad Ah ratio^per conjiructionem. Pyramis ita- 
que\ncD pyramidis Kivxac fngularum ipfiKtfx 
aqualiHm,oaupla erit. Dupla nanque bis in fedu^a 3 
oSl uplam rejlituit. S equetur igitur qHatuorpyramides 
AEFK BEOH CGPijCTDKHi jimul fumpt.u.,dimidium tetius a b c d pyramidis efficere. Xeli. 
quum igiturfctlicet oflahedrum e f i h k c Jtmidium lottdem reftttuet. Pyrarms tdeo ipfiua offahe- 
dri dutlum referet. Pyramtdem igitur trilateram aquiUteram fibt infcrtpti eciabedri dnpUm 
eUertdimw. ^ 



JP7 




^ropojttio 'vi^efimafcpttma. Prol>lema f. 
Cubum fibiinfcriptiodlahcdrijfcxtuplum cflc propalarc. 

Exponatur cubus abod epoh. Cutuiquatuerfiantes a h 
8 F c H <:i- D c bifariam fectntur tn i k m \.^per ea vero figma 
ducatur pUnum k l m i. J^uod quadratum erit & parallel n 
quadratis b c p \i.,per decimamquintam vndecimi. In ipfo tgi- 
ttir erit bafis communis binispyramtdibus oflahedri in >pfo cu'>o 
infcrtptt ^per ofienfa tertia decimiquinti.Sit t^iturip/a hafis 
quadratums ? r Qjentra bajium cubi contungens^ftiper tpfave- 
ra (ex eadem tertia decimtquintt) confiruantur bin<e cffahedri 
pyramides n p qjr s n p Qji t. J^oniam binx ilU pyramides 
totius cubi altitudiniaquantur fiblimitate yfinguU dimidtam 
habent cubt altitudinemfcilicet dimidinmcubi Uius k b. CHm 
UHtemquadratum k l m i quadrati fit duplum,per 47 

primtyReltqua cubiquadraiaipfius n oji p dupUerunt fingula. 
^ia vero cubusvt patutt vltima decimiquinti^rejoluiturin 
fexpyramides^ quarum bafis funt bafes cuhi, vertices vero^ qu* 
ex centro in bafes, dimidio cubi Uteri aquaUs^fiquetur cubifin- 
guUs fexpyramides ^fuper duplici baft eodem autem vertice 
fpfi e£iahedri pyramtdibus ^dupUs effe pyramidum offahedriy 
perfexta duodecimi . Cum itaciue finguU cubipyramides binis effahedri pyramidibus ftnt aquaU s, 
ftxcubipyramidestetiuse{iahedrifextuplumprofere»t.Cubum itaqueftbi infcriptt oCfahedrifex- 
tuplumejftpropaUtumeft. 




Tropofttio ytgeJtmaoSlaua. Prollema 4" 

Datum 0«5lahcdrum ,fibi infcripti cubi quadruplum (cfquialtcrura 
patefaccrc. 
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ProponJttir o{laheJrum a b c d p e, a 
Jbfi -vcr» infcriptuj cubns ejlo OHix 
V QR s: Dtco olUhcdrum infcripti cubi 
ijuadruplum fcffjuialterum fore.Cum k 
(entro olUhcdrt f,ue jph^rxtlludcon- 
tinenii^ in fuarum bafium centra du- 
a*^*quale$ ofenft fintypir 2 1 deci- 
miqutnti.Cubi verh anguli in hariim 
hafium centrisdegant,per quartam de- 
amiquinti.Sequetiir ipfts eafdemre- ^ 
fiasabeodem cubi&ochhedri centro 
ortof effe, cum tdemfit eorum centrum^ 
per cinoU.z\ decimiquintt.Sit igttur il- 
ludcentrum r. Bafis itaque uDfcfe- 
cans oflahedrum in binjs *qu4s & 
quadrtUterMpyramtdes^percoroU. 14 
decimttertif ,jecabit cubum htfariam, 
ftr coroU.^9 vndecimi. Nsm ea per 
centrum t tranftt^per dcmonflraia 14 

Aecimitertii.Cum autem bafiscubt tn r 1 

t...quLorcentrtsbafiLpyramtdis....cconPPt,pereaf^^^^^^ 
paraUcllmer.tplano^^\c,perofttnfiquartadectmiqutnt,,Jeca^ttquepyram^^^^ 
o^,&paraUelIerunti.^ t^v,&so , ^necnon o vc&i-m ^c,cquadratovso^tnfcrt- 
ptumerttquadratum cubi o h i t.,pereandem. Duplumigtturertt t o o m c n t K,^.r 47 
{rtmi.Demtttaturkfoltdoangulo.perpendicuUrutnplanum.^ T'^*' //fl W.Vy^' )^t 
cans pUnu t n o m /i v.ipfa recJa fmtltter ertt ad i s o ^pUnumper coroU.i^-vndectmi Demtt- 
tatur rurP.saban^ulo b a n triangult k d .,pcr centrum triangul. fcdtcet h tn bafim, re^a a h x. 
SeZ tal era .Jr erit a x .pf..ts\ h ,per coroU. i r dec.miterttf, quare dupUfet a h n x. St- 
mS^Zu^a. erunt reUqu. a b' a r> a . a c^er .7 vndectntt,AtqueperpendjuUr. . p r. 
^ , ilJ.r.t »P r^r7e Pt rt proinde tpfttfscubierit altttudo K9 ,cMm dimtdta fucrtt pt. 
S ?>PH , ;tLLM^/o.W.?A ..tufdemcubtconflttutturpyramls.o „ : ^ 
'^fbtertalars ef^percoroU.-j duodectmt.Sedpyramtdts a c h i k dupUeftpyramts. . n o .,fuper 
du U baZc^^^^^^^^^ ig'^"' - ^ ^ " " ^../rr/«r«^/ compUt.Cumautemftmt^ 

dupia oaji^erjcx.a f /ep(,mam dtffinttionemvndectmt, ipfi tripUm habent 

r ^uatttas rct.o„ts. T^am i ^ '-MJ^;' \l^J^ 
fiamiriy r _ r a b c o f adpyram.dem a t n o M^f«/ 27^8, 

"::aiT.mi^^^^^^ 

fcrtpti cubi quadruplum fefquialterumpatefectmus. 

CoroSarium, 

Oaahcdrum &: f.bi infcripnis Cubus ntioncm quam btcra potcntia habcnt. Nat» i^ht^ 
UtsUfusof/ahedrtquadruplumfefqutalterumpotuttUtertsftbttnfcrtpttcubi, 

Propojith ftgefimAnorm. Prohlcms 5. 

Propofitum Oaahcdrum,fibi infcriptac trilaicrx xquilatcrx Pyrami: 
diSjtrcdccuplumfcrquialccrumoftcndcrc. _ 



LIBER DECIMVSSEXTVS. 



PyoppJitnmoifaheJrum eHo \ b CMiififirtbjturcuhits f c i d, 
f>er quartd decimiquinti^iffi vero cubo fyramis f e c n^er pri- 
rMm dectmnjuintt infiribatur^uonta angitli fyramidis ( ex ea- 
dem)tn cubiangulis morantur^cnbi veroangiili in centris ba- 
fmmoiJahedriconfifiunt f ec d o,per quartam decimiquinti^ 
tnguli itaijue pyramidis incentris bafiumo£Jahedrt f e o ocon- 
jUtuentur.Pyramis igiturv i d o oclahedro {ferfextamdecimi 
quinti) infiripta erit^cum autem offahedrum a b fibi in/cripti 
cubi F c i; D {per pr^fatam) quadruplum fefquialterum oilen- 
fumfueritycubits vero c d b f pyramidis f e d o fibi tnjcript<t{ex 
'vigefimaqHinta huius) triplusejfe demonfiretiir. Tribus iqjtur 
magmtudinibus exfofitis ,oClahedro fcilicet cubo Cr pyramide 
ext remorum ( otlahedrtfctlicet adpyramidem)rationem^x ra- 
ttonibus mediis {fctltcetoiiahedri adcubum^dr cubi ad pyrami- 
dem) eliciamusau.xta ea qu^ decimam quinti diffinitionem e.xpon^ites docutmus. Tum ivtur muU 
*¥'cadxeruntrationu{o£Uhedriadcubumqu^futt^^,(}rcub,adpyramidemqu^ 
t'f'tfs,exqu,ntadiffmttionefexti,vtoriaturAi^oeUhedrtadfibitnfiriptampyram,dem ratio- 
nam 4 '-per j ducla^ 1 5 ^ reftituent.pyramidis igttur infcrtptt o{fahedrum tredecuplum fefyuUl- 
t erum erit.Propofitum itaque offahedrum ftht tnfcript* trtltterxidrc. 
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Propojitlo tngcfirrta. 



ProhUmA 6. 




Trilarcramxquilatcram Pyramidcm/ibi infcripti cubinocuplam cfTc 
dcraonftrarc. 

Fft 0 pyramis a b c d, cutus du^ hafes fint a b c d b c^arum 
'vero centra fint c(*r\^b angulo \ in bajim b c perpendicularis 
a^atur a £,abangulo autem v in bafimeandem b c fiat perpen- 
aicularis d t^ipfi conuenient in e fetUonem,per tertiam tertij^ 
cr in eis erunt centra c i^per coroffarium prinu tertij : cum 
aittem \ n fitpyramidis latus^pfa a d erit dimeticns bajis cubi 
fyramidem obeuntis^erprimam decimiqumti.Iunganlur ideo 
G i..^iare£}acicetraconiungit bafiumpyramidisJpfiD le- 
rit dimetiensbdfiscubiipfipyramidiinfcriptiper decimaofla- 
ua m decimiquinti^ciimautem kofit ipfius c e dupla^ex corol- 
lario duodecimo decimitertii^ota a e tripla erit re^x c i^ecnon d e reefa i t^quare paraffeU funt 
oiperficiidamfixti:^ideofimilia hit> ontrianguUfercoroffariumetufdem.^iaieri 
fimiliafunt trianguU a e d g e i.tripU erit a d iffius o uper quartam fexti,fed k d fuit dimeties' 
bafis cubifyramidi a b c d circunftrrfti,G i vero fuit dimetiens bafis cubi eidem fyramtdt a b c p 
inferiftiJfafiumverodimetienteSi Uterumfunt aquemultiflices {nemfe fotentia duflt)cubi igtr 
turctrcunfiriftiiffi K b c DfyramidiUtiis.,triflumeritUteriscubieidem fyramidt tnfirifti^f^ 
decimamquintamquinti:fimiUs autemcubi trifUm habent Uterum rationem^er tri^ejimamter- 
tiam vndecimi,Utera vero trtfUm inter fi habent.TrifU itaque ter fumfta vigeJimamftftufUm. 
froducet^ua eftz-jad i jiam quatnor termnis 2j^9,^,iyift trifU ratione conftitutis, erit {fer 
dccimam diffinitionem quinti) trifU ratiofrimi ^-^ ad quartum i ,fuarationis frtmi 27 aJ fe- 
(/indump^ qua quidem eii trifU Uterum ratiofimilibus conueniensfolidis^qualtum itaque circi- 
fcriftus cubut erit 2 7, eorum mfcriftus erit vnim:fedqualium circufcriftus cubus fuit 2 7 eorutm 
Jibi inferiftafyram/sfuit p^fervigefimamquintam huius-.qualiumigiturfyramis a b c d erit 
eorumpyramidt infcrtftus cubus erit vntus.TriUteram igitur aqutlatera fyramidem,fihi inferh 
fti cnbi nocufUm ejfe demonjlrautmus. 



Propofetio trigefimapnma. 



Odahcd rum ad fibi infcriptum Icofahcdrum cam Icruat quani bin^ O* 
dahcdri bafcs ad quinquc Icofahcdri bafcs rationcm. 




FRANG. FLVSSAT.CANDAL. ELEM. GEOM. 

Sit frofofilim oflahedrum kic v^Jihi 
v^roinfirtfin uofjhedrii r/o f o h m k 1 1 
o; ^ico oa*hcdrumaiuofdhedrHmcife^t- 
cut dux oBahcdrt bafis ad tjutnque tcofhc- 
dri bufis: q/io»f.im oiUhedrifolidum ion- 
fUt olls pyramtdibusyfufer oftahcdn bafi' 
bus dlitudme vero re&a a centro inbafim 
ferpcndtculari conmiutis ^fit eapcrfendf 
cularis E R x^W E s , demijja ab i ccntrofoli- 
Mrum eodmeifer corollar.vigefim.tprim^ 
4lecimtqutntt) m ceira bafium R s. Tres 
tgilur fyramides,citm fint ^ijualcs ^fimt- 
les, £quales crunt frifmatifuper eadem b* 
fi , cr altitudine per coroilariii fcptimx duo- 
decimi. Sed huius prifmatts duplS eji quod 
fiiper eade bafi dupU vero allitudine ,fcili- 

cettoia Ks ^ercoro//ariumvigefinuquin- . „ • 

vndecimi: nam ^quum eH binis ^ijuis crfimthbm ex quibus con^onitur. Prtfma itaquefufer 
barioffahedrt,altiiudinever'o r s ^mumerttfexpyramtdibusfiperbafihusfcx o£iahedn verttce 
vcro E R cofiitutis.Superfunt autem binapyramidcs^ciimfinl 0^0 oflahcdn bajcs^ qu^ igitur ^qua- 
lcs erunl prifmali, quodfupcr tcrtia bafis oflahedn parte, & aliiludine r s continetur : namfrif 
mata ^iufdemverlicisad fefunt vtbafis,percoro//artHm/epttmxduodecimi. Sinaiguur pnfmatd. 
qnxfuper oUahcdn bafi& tcrtia eiusparte, verttce vero r s, ocio oe/ahednpyramdibus,fiue tott 
tclahednfolido ,funt .tqualia. Ciim autem oBahcdro infcriptum tcofihcdrum in bajibus oclahedrt 
ruas bafesflatual.per decimamfepttmam dccimiquinirfcqueturpyramidesfupcr hajibus tcofahedri 
conmtutasMquc adidem centrum f. conos dcduccntcs,fub cadcm aUtiudinefyramtdum o^ahcdrs 
conltneri/ciUcet ipfa bkvcU ,:drproindcpr,fmaJupcrbafiicofihcdrt.AUu^^^^ 
midis fciitcet ,oia'L,.quumcJfcfcxpyramtdihusf,.perbafi,cofah^^^^^^^^ ^^vcl.. con- 

flitutis , vt oliendtmus in oilahedro. Vtginli tgilur bafium tcofiihednpyramtdcs ^quantur tribus 
pnfmatisfuperbafitcofabednverticeautcmKsconfiituttsMiifuperaltenprifmalifupertertiat-. 

coLdrt bafisParie.vertice veroeadem r s contcnto,quodprifmaprtorts lertiaPars cfi.per coroas 
rZfcpttmaLdcc.mi,ciimadfcfintvlbafes.Binatiaqucprtfmaiaqu^fuperha^^^^^^ 
iustcrltaparte^vcrttceaulem r s conttnentur.^d qualuorqu^fupertrthusicoJahcdnbaftbus,& 
'vniusbaJhtcrtiaparlc/ubeodemveror..vert,ceconl,ncni..rad^^ 

tHor terti^ baf.s caahedri{quafunt vni hafi & 7 addcce lcrttas bafis tcofahedrt,quafunt 

tr,bm&-bafibiuaqHales,ftuevld..^tcrtixoaahcdriadq,.tnquetcrtiasicoJahcdri,fidd»^tcr^ 

tia hafis okahedri,adquinquc tcrttas bafis tcofahcdri.funl vt dua bafes ad qutnque hafes per dect- 
„umqu,nlamqu,nlifartesnanqueanuemull,pl,c,um.B.navcrooclah^^^^^ 
cofahedripnfmalajdfifunt vt ofiahedn foltdum adtcofahedrifol.dum^cumviraquefingulisfol.-. 
dis fint Jwalia. Erunt .^itur( per vndecimam quinli) ociahcdrum adfibt tnfcnptumicofahedrum 
filtd,,vtduxoclahcdrtbafcsadquinqueinfcriptitcojahednbafes.oaahcdrumitaqueadfibiin- 

fcriftum icofahcdrttm,eam fcruat quam^&c . 

Tropofttto trl^efrrtafecunda. 

lcorahcdri folidi ad fibi infcriptum dodccahcdri foliaum. racio conaar, 
cx rationc latcris lcofahcdri ad lacus cubi cadcm Sphxra comprchcfi & ra- 
lione cripla dimctictis, ad eam qiix coniungit oppofitarum Icofahcdri ba- 
fium ccntra. 

EHo dodecahedrum cuiusdimetiens fit Hi.icofabedrumverhcademj^hara conceptumfit K z 
o c , cuius dimetiens a c . Jtce/a autcm oppofitarum baf.um cenlra lungens, eUo b c ..tdem tnjupcr 
Medro tnfinptum dodecahedrum fitquod fubdtmetiente b cperqHWlam decimtquinli,la- 
tus cuhi eUo D B, tcofihedri vero cHo d 1 , eadcm fi>hara defcriptorum : Dico rattoncm !coJahedrt 
Ato cfoltdiadfib, infcriptidodecahedn fupcrdimetiente» c.folidumcon}tare,ex raticHei>r ad 
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D ^^(jrtripU rationis Kcadi o.-quont* 
uofthedri a b g c ^ dedecabedri h i, 
eade fphara comfrehenforum f)ltda.^ad 
fe fipttyVt D F 4tf D E , per bclauam deci- 
miquarti . Dodecahedrivero cuiHs dt- 
metiens h i ad tllud cutus dtmetiens eH 
B c, tnpLam habet dimettenttum h i ad 
B G rationem ^fer coroUarium dectmjt- 
feptimjt duodecimufed h i c^a c funtdt- 
quaUs ex hypotheJi.Ft igitur Hiadno 
Jic eji Acaaa o.Ratio itaque extremo- 
rum^fcilicet tcofahedri K^ocad dode 
cahedrumfub dtmetiente a ncetraiun 
fente cefiat,per quintam diffinittonem 
fexti , ex rationibus mediorum^fctlicet 
ex ratione icofahedri a b o c addodeca, 
hedrum n i {quafuit eadem rationi d p 
<f^D e) ratione eiufde h i ad reliquu 
4odecahedrumfubdimetiente b o^idemicofahedro a b g c infcriptum ,per eandem qutntamdeci- 
miijutntiyfjua fuit tripU rationis re£la h i{yel a c)4// g b iungentem centra oppofttarumicofahcdri 
bafium.l cofahedri itaque foiidi adftbi infcrtptum dodecahedrifoltdttm ratio,^c. 

Prt^Qfttio tri^efimatertia. 

Dodccahcdri folidum cxccdit cubi fibi infcripti folidumjparallclcpipc- 
do folido.cuius bafis a bafi cubi dcficit tcrtio minoris fcgmcnti, vcrtcx au- 
tcmacubi vcrticc minorifcgmcntominoris,dimidij latcris. 

^uoniam patuit de- 
cimajeptima terty o- 
{latu dectmiquinti , ba- 
ftm cubidodecahedro in- 
fcriptifuis latertbus qua 
tuor pentagonorum ad 
idem dedectihedri Utus 
concurrenitum, angulos 
fubtendere^Stt igitur ba 



a B c D 



,qujtH. 




Jiscubi 

vcro bafes dodecahedri 
circunfcripti ad Luuj 
quodfit E G concurranty 
cpmprehendeiites folida Sy 
A F. E D G c fubfulsans fu 
fer A B c D bafifecentur 

hifartalalcra a b ^ d c dniJa t i^,quaj>araffeUeJ} Uteri n o,vt patuit decimafeptima dectmiter- 
itf,necnonpnpendtculares^. r ^oipfjs mngentes ^quales effeStnoulAs dimidio e o Uten^effei 
Tnatusfigmcntumdimtdn cubi Uterts.&protnde lotam h g tottus l n cubi laterts matus e(fe feomf- 
»m:ducanturpcrfgn4^(^oreftaPara//cUlatenbusA^6-cx> hb fh i k,^*.;,« f h e r /4 - 
gentesadbtnas i k o o tangentes funt paratleU no tn eodemplano,paraUeU funt quaper tpfts pU- 
»aE?»&oi f^^erdecimamqutntamvndecimifolidum a e b d o c fecantia.^atuoritaqueJiit 
pyramtdes,quadranguUfuper recianguiis l h l p n k n i^vertice autem e & o^uonia trian- 
c o ic E R yijuitaqualu&fimiiia^erquartamprimiyaquis nempe Uteribus aquos angulos 
sompreiyende»tu,acparaUeUconftruaa^npianis o i k (^b f h conriituta,paralIeio^ammaeruirt 
c I H E o K H R,c^ o o R f^pcr trigefmamfextam diffinitionem primi^&hac de W prtfma erit 
c o K E R Hfiltdum^ervndectmamdiffinttionemvndecimiftmiltar^umentoprifma patebil c o i 
k 1 f,quta vtrofuferaquu baftbus n o k c r l b h,c^ vertuibus o g r e cenftitut^ funt pjramt- 

DD 
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JeSyipft xquaUs funt fj- 
rarnidi qu.tfHptr dufU 
hafi c K 1 v,cf- eodever- 
ticeo OyperfexUmdut- 
decmi^cum etidm late- 
risca Utits oifit ma- 
ius fegmetumireffa k h 
reiil£ G E aqualis pertri 
gefimatertu prirrA^erit 
aufde c B maius fegme- 
tum^per fecundam deci- 
miquarti^ reliqua itag. 
c K H B componetmt- 
* nusfegmentu tottus cz. 
Sicut aute k h maius ad 
binM c K ^ H B mtnus, 

ffcreclangulumo uadh/naoc h h^perprimamfextt. Reclanguli itaque n b minus fegmeHium, 
erunt hina o c h l recianguU^qutbus xquale ponatur reciMgulum o k m %,dupU exijiente m k re- 
£1* c y.,exprima fexti^yramisfuperbafio k m %^duo terlia prifinatts fuper eadem bafi confiituti 
pofiidettper quartum coro/Ltriumfcptima duodecimi.^are ^rtfma quod fuperduobustertits bafis 
o K M s ybinis pyramtdibus nokcc^rlbhb Jtqui erit^a frifmatis feciiones ad fe funt vt bafis 
feSliones^ter primum coroUarium vigefimaquintjc vndecimt^bafts vero fcclionesadfe vt reiJd c b 
fiue k m ficliones^perprimam fextijinnxitaque pyramides NOKco^y-HniHE addunt prifmati 
c o k e k w^duo terttaprifitiatii fufer bafi o k m %:cumautem k m ftt minusfigmetumtotius b c,f// 
nanque dtqualis biois c k h t^fimiliteripfmiufiflitmfitfrijmaquod fupero xHH,vt fatuir^ 
frifma binis fyramidibus ^quumaddet prijmati o o k e.r h qttodjufer maiori figmento k h du» 
tertia minoris fegmtnti-.fufererit ttaque in reHa b c terlia pars minoris fc^ienti^ij- idco in reifa- 
gulo N B dimidta cubi baji idem fufererU tertiumminoris fegmcnttjjaud fccus dtcemus m reltquU 
fyramidibus oNDic^RtAF lyttque frtjmate o o i e r f eundem reltnqui btfts i a n D excef 
fumjerlium qutdemminorisfegmentt.T otumigiiurfrifma quodintertrianguU i c k f e H,Jub 
Ungitudine vero maiorts figmenti o-duobus teritis minoris Uteriscubi b c^quumefifolido quod 
fufer baft cubi^a quatuor dodecahedri bafibus comfonitur^quare bafis eius prifmatis a tota cubt bafi 
tertio minorisfegmentitantumdeficit^vertexautem etusfrtfmalisfuit o o^aius quide fegmeit- 
tum^^dirmdij cubi Uteris.Cateritmquia trianguli i c k duflumeii reclangulu fufereadem bafi i r, 
CT vertice o c fer quadrageftmamfrimamfrimifcquetur trta reclanquU fufer eadem bafi i k U- 
terecubi^verttce autemo g maiorifegmento dimid^ Uleris^trianguli i c v,fextufUeJfey^ujtideo 
reilanguUmfuper baft i %,verticeveroreitd c o tripU confiituunt^atquijexjuntpnfmatapropo- 
fito prtfmati JtqualiaSuper ftngulis fex euhi bafibus confiituta ftmilia,per fepttmam dtfjinitione 
vndecimi^qux adfi junt vt bafesfer 5 coroUariu fipttm.t duodecimt.Soltdum ttaque tllud fexprtf 
matis compofitum a bafi a b c d tertium mtnoru fegmentt tolUt^verttcem vero a prxfalo reftaguU 
fiimens tribus dtmidtf cubiUterts matortbus feqmentis oottquale habebit .Hacfigmenta ostenda- 
mus a Utere cubt minore minoris feffnenti dimidif cubi Uteris deficere. Fjh Utus cubi a » feSnnt 
inKc maiuSf ejr c t minus 

figmentum^er trtgeftmam ~ c c i- 

fixtifecenturbtfariojn Kc 

tnc,Crchin h^eifa c o ^qualis fiat c uquoniani Kod-oc funt maiora figmenta dimidt* a b, 
vel dimidia maioris qu* idem proferunt:recl* e b e£ erunt minorajtgmenta dimidt* re&x k b, 
erit ideo tota c l w j/w,c e vero minus/edficut ctUcifieciad reliqitam e urecJa igitur e l 
erit mattu fegmcntum reEl* c i^vel e i fibi .tqualis^reliqua igitur l b ertt eiufdem e b minus feg- 
mentum:aiqut a o c c c l funt trta matorafegmenta dtmidu loitus k ii,verticem etusjolidi ef- 
fictentu,vertex itaque filidi a Utere cubi a b defictt reefa l »,qu.< futt minusfegmentum reHa b i. 
'^xrurfus 11 e mtnus fuil dtmidutUteris k b cubiyfoUdumtlaquefexfilidis censlans,quibus do- 
decahedrum fibi infiriptum cubum excedtt,conttnetur ftib bafi defctente a bafi i ubi tertto minoru 
fegMentt,vertice vero deficiente a Utcre ciibi^Minorifegmento minoris dimidif cubt lat erts. Dodt- 
hadri ttaque folidum excedit cubifibt tnfirtptt foliduM.^c. 

Cerpil 
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CoroUarium. 
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Dodccahcdnimcftfibiinfcripticubiduplumjdcmpto tertio minons fcgMcnn cijbi ,ac 
infupcr minori fcgmcnto minoris dimidi j huius cxccfllis.iyr*w//.r*^*Mttrr*A«.yf ^ fecc- 
luffolidKm auodjiifer iertio fninoris fe^mtnit hafts^todem auttm cu bt -verttte^bUtu tUad td to- 
lutn rationemfetlioms adhafimferu4t,per trtgtjimamfecufidtm indectmt,demttur ttaqut* eubo 
tertium m&oris fe^menti.Pr^ertd qut4 reltquum defitit a vertice cubi mincri fegmento miKoris 
dtmidu verticts,vel Uteris,ciim reltcjuum itludftt faralleltfrfedum.fifecetur plano faralleU ef- 
pofttisflanis^er fignum fecans verttcem cubi.tolJet ab eo paraffeleptftdofolidumjMbcns adtotum 
rationemfedionii ad verticem,fer tertium corollarium vigeftm.<(]uint4 vndecimi. Defcit itaijue 
excejjHseidemcuboaqualis terttominorisfegmentt^ac infuferminorifegmcnto minoris dimtdij 
huius exceffus. 

*TropoJitio tri^cfma^ttarta. 

Dodccahcdri ad fibi infcriptum Icofahcdri folidum ratio,conftat cx 
tripla rationc dimcticntis ad cam qua* coniungit oppofitarum Dodccahc- 
dri bafium ccntra,& rationc latcris cubi ad latus Icofahcdri , cidcm Sphac- 

infcriptorum. 

Effo dodecahedrum a M ■ c k cnms 

dimetiens a z,re£ia vero offofitarum 

haftum centra iungens fit k h, dodeca^ 

hedro autem a b c infcriptum icofahe- 

drum ello D e f, cuimt dtmtlicns » r, 

t^uia tdem circulus ctmprehendit do- 

decahedri quia<jnanglilum.,cr icofhe- 

dri trianguium^eidem Jphar.t defiptO' 

r««i( per quartam decimiquarti) ftt it- 

le circuUss i o o,f r// ideo cubi latus i o, 

Utus quidem icofthedri i G,per ean- 

dem : Dico rationem Dodecahedri a h- 
B c i.aduofahedrum d e f fibi infcri- 

ptumconfiare^ex tripla rattonis Kzad 
xH(jr ratione loadia: quoniam ico- 

fahtdrum d E F dodecahedro a b c in- 

fcriptum eft^ex hypothef, aqualis erit 
dimetiens d e re£I^ k u,per feptimam decimiquinti.Dodecahedrum igiiurquod fitper dimetiente 
K H eidem jphdrd: cui icofihedrum d b f tnfcrtheiMr:4tqmi dodecahedrum KH^c%4d dodtcahedrH 
quodfuper dimetiente x njriplamhabet rationem quam a iad kh dimetientes.per corcllartumde- 
cimafeptima dnodecimi-.idtm 4uttm dodtC4htdrumquod fuptr dimttttnte KH^ad icefhtdru ntr 
(quod fuper tadem dimttitntt,aut fthi aquali fiilictt d e) rationtm habtt^quam locubi latus ad i q 
icofahtdri latus^ttdtm fphara iafcriptorumptr ollau4m decitmquarti.Dodecahcdri itaque a h bc K 
4d icofihedrum d e f fibi infcriptum ratto conti4t,ex tripla r4ttone dtmttientis htad eam k h, quM 
coniunjgit oppofitarum dodecahedri bafium ctntra^qujt futt dodtcahtdri a h b c i.,ad dodtcaittdrii 
quodfuptr Jimttttnte nHidr rattone lateris cubii o ad latus icef^hedri i cqua fuit dodecahcdri 
quedfuper eTtmetiente k h ad icofihedrum u i. r,eidem jphar* deferiptorum,per quintam dtffini- 
tionemfexli.Dodecahedrt itaqueadfibiinfcriptumtcofihedri jitlidum ratio conjlat^ex trtpU ra^ 

SiOH€^C. 

, Pfpojtiio trigejtmaquinta. 

Dqdccahcdri folidum Pyramidis fibicircufcripra; folidi bipartitur no- 
nas, dcihpto vnius nona: (cxtrcma & mcdia rationc Cc£\:x) tcrtio minoris 
fcgmcnti,acinfupcr minorifcgmcncominoris dimidij rcliqui. 
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OHenfum cH dodccdhedrum cum fihiinfcriftocubotadem cemineri fyramide coroOar.prmx 
hutus.Dedecahedrumautem eiufdem cubiduplum fuijfe^emfto tertio minoris fegmenti^c infuper 
mtnori fe^^ntenlo miftoris dimidif reUqmftue huim excejfus, coroUar, ^ 5 huius fatmt . t^tijtu fy^ 
ramisuufdemcuhi fibi tnfcripti nocuplum complexa efl ,pertrigefm.tm huius. Dodecahedrum ttd' 
qme pyramidiinfiriptum bis conlinens eundem cuhum,dempto eodem tertio mtnoris fegmeti^tc infi^ 
per minori figmento minorii dimid^ reliijuifibi fumet^fiue bipartietur nonas Jolidi pyramtdis{(ju 
rumfinguU prafcripto cubo funt aquaUs)dempt« hoc eodemexceffu.Dodecahedrt igiturfoUdtn 
fyramidts fibi circunfinpta folidij&c. 



■U0' 



Propojttio trige/imajexta. 

Odahcdrum cxccditfibi infcriptum icofahcdrura fohdoparallclpipc^ 
do quod fupcrpotcntialaccris Icofahcdri vcrticcautcm caquafcmidimc- 
ticntis Ot5lahcdri cft maius fcgmcntum. 

Effo oltahedru a b c f p t, 
r«/ ieofahedrum infcribamm 

HKECMXNVDS QJT , pcr 

\6 decimiquinti , duBis di- 
metietibus azrc broif, 
tir perpendicuLtri ko, paral- 
iett reHje a z v.:Dico a bc f p l 
ciJahedrum tnfcripto icofa- 
hedro maius efje^parallelept- 
pedo qued fuper petentta la- 
teris H K vei c t,verticeau- 
tem relia k o vel r z maio-z 
ri femidimetietis a r figmen- 
to cotinetur.S»oniam oUert- 
fum esi eadem 1 6 , trtangula 
K D G <^ K E ojn bafibus ocla- 
hedri a p f a l f defcrtpta 
effi. ^uare circaangulum fo- 
lidum F remanent fufer bafi 
F B o tria triagula k e o k i f 
K F cfyrami^em k e f c con- 
cludentia , cui eadem caufa 
dtqualis cr fimilis erit , oppo- 

fita fuper eadem bafi feo t. i- . l- 

ira Jtn b f c. Uaudfecus totidemfupereruntfingulis c{lahedrifo tdtsangults,fctlicet bin^ fj^ 
ramides 'fuferbafi. h ^.bina ttemfufer b n v, bin.g,fufer o p s,4. binafufer ^u r.aquaUj crfi- 
miUs,exd,ffinit.%vndecimi.Duodecimttaquefientfyramtdes,fuferbaficomfreh 

hedrt & binis minoribusfegmentis Uterts odahedrt anguUm reiium conttnenttbus,vt c e f.C«« 
autemUtus o tangulumre^umfubtendens^ufUmfo/tt(ex ^7frimi)fingularumu^ r cfu^ 
hkW*«ah AfinguU^ ah A^veUf , c duflum fofitnt finguUrum K^velz^ angu- 
lumreclum continentiumA 'fi^rianguUfiuehafis a h k. Sequetur Utusc ^velnK'quadruf lum 
PofTe trtanguU e f c a;r/ a h i^.Pyramts autem k b p ojbafim^f o inf UnooJIahedrt f t b p habens, 
fufctpitverticemperpendicuUrem^o,per 4 diffinit.fexti^quaquidemefi matus fegmentumfemt. 
dinutientiso&ahedri,peri6dectmiqutnti,tresitaquepyramtdesfuheodemvertice&aqu,sbafi- 

hus,prifnu,tiquodfupereifdembafi&verttceconftruiturer*ntaquaUs,peri coroll. 7 duodecsmiy 
etuatuor igitur pri/Lia fuper quadruPla bafi ipfi c e r {qua aquaturpotentU laterts o e ) vertice 
ver. K o, L maiort figmento fiii aquaU ) comprehendent fiUdum duodccim pyramtMbus 
^quiim.^ quidemduodecim pyramides componunt excejfumoclahedrttnicojahedruinfibiin' 
fcriptum.Oiiahcdrum itaque e.xcedit fibt infcriptumicofahedrum foUdoj&c. ^^^^ 
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Pyramis exccdit fibi infcripti ico&hcdri duplum , folido <juod fupcr lateris icofahcdri (ibi 
in[criptipotcntia,vcrticcautcmcatoiacuius^dell,maius fegmcntum. JV<M»f^<i/«// ip (Jeci- 
miqHinti^ldhedriim & fi^' trtfiriptum icofthedrum eidem infidere pyramidt. OjlendtmMs tnfiuper 
1 6 hitiusjpyramide oclihedri comprehefi dupUm fiuifife.ln bims itnque ociahedris bwi icofihedro- 
rum diipltcantur in ■vnum excefilus/jui quidem fiuper eadem bafi Utere icofiahedri comprehenfia con- 
ftituHur.verticeautemdupUrefl^t k o perpendicMUris^cui^sdupUfiilicetiungeiisoppofita Utera 
H K- X u^efficit mjius fieqmentum idem tcofiahcdrt Utusex primo&fiecundocorollJecinuiiuar- 
tje decimiquinti.^are juper eadem bafi (jr dupU vertice filidum,/eltdi duplum erityex certlljri- 
^efim^prtnue vndectmi, 

Propojttio trigeftmafepima. 

Si trian^uli ccrcam propoficam baflm habcntis.latcra bafi potctia com- 
mcnfurabiliafucrinr, Abverticc autcm dcmiflapcrpcndicularis bafimfc- 
cucrir,Scdioncs coti bafilongitudinc,Pcrpcndicuiarisvcro potctiacom- 
mcufurabilcs ctunc. 




Proponatur trUngu- 
lum A B c , cuius bafis b o 
/// certa propofiita , Uter* 
"vero A B A o etdem b o 
fotentia fitltem commen- 
furabilta exiUant.A vtr- 
ticcautem k in bafiim b o 
ferpendicuUris bafiim fie- 
(et in p .• Dico bafis fitiJio- 
nes toti b o commenfira- 
btUs tfifie logttudiney per- 
fendicuUrem vero a ? ei- 
dem B o bafi potentia fial- 
tem commtnfiurari. Pro- 
ducatur vndtque recfa 
» c i» r (jr Ipfii vtro 

A o nquaUsp^inatur c h, rtH^jj a b rtSia b c, <^ dtficribantur tx ipfis quadrata b k b d ^ g t. 

maicri auttm quadratorum qu^e txAV vel a o, auod tjle o \.^minori b k aquum aufieratur 
s \i,per^^ primi^ac pereandemreliquoc ■u.^tquumadreilam g t» comparetur ox>. Cum enimre- 
{lifiint a p B A p o anguli.Recta a g binas a p p c potel}. Reciaque a b bmas a p p b j/»rr 47 prt- 
mi. Swtnto tzitur recia a o plus potefi ttcta a b, tedem plus potefi p o reliqua b p. Ntmpt abUt» 
{ommuniquadrate tx a v rtlinquitur txctfiiti ttuadrati p cadquadratum b v.Std quadratumtx 
A G {quedtjl G i)excedit quadratumexK ^(^ipfium quidem z k) reSfangulo c m (vel o x>)per cen- 
prucfiontm.^uadratumigiturquedtxv G^.xctdtt quadratum tx b p,rt^ifanguU o •D.^uoniam 
aute quadratis ji b a o gqualiafiuerunt exA? v v&exAP po quadrata. {^bUtu/que fiutt eerH 
excejfusyre^fangulum ficilicet o u. Relinquentur quadrata a p po quadratis a r p r ^qualia. 
Communivero ex a p abUte quadrato.Reliqua extvcr? <^ quadrata aqualia erunt^^ proindt tn- 
7um Utera{re6t* b p p o)*quaUa erunt.Cxterumcumquadrata c t c^b k^^at hypothefi) certMy 
(jr proinde cemmtnfiurabilia txtffant^terii txctjfus o d ipfiis comcnfurabtlis trit^ex cerol.vndtcim^e 
dccimiy(jr igitur certus.fer 9 dtffinitionem dectmi.Certum itaque o v>adcer4am c \i(vtl b c)pro- 
st^umjalitudiucm o c certam efificiet^Cr longitudint ipfii zGteticommcnfiurabiUm,ptr 20 deci- 
mi.Si auttm teta b c vmparttum o o commenfuretur, fpfit b o o o b o commenfurabiles trut > 
ftrtandtm vndectma dectmi,^ corelf.eius. ^are&reifa o o dimiduipfius e o ( ficilicet reff* 
p o vel p b) commenfurabitur .yper dccimam decimi. £luia vero bin^t p o o c commenfiurabiles 
funt^teta ? o re£J* ? o(Jiue ipfit b ?) eemme»furabttur,per eandem 1 1 dec:mi. Et vtraqiteideo v Q 
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vntotiic tontme»(urabilis erit,per eAtsdem.lJ propterea rellx b o p b p o rationt^ inter fe 
e]uam Mumer' feruanl^fer qmntam decimsSeCiiones igttur p b p g hafis b o eidem bafi hngitudi- 
necommenfurabilesertint^ferfextamdecimi.^odautemferfendtcularU a p bafi b c fotentis 
ummenfurabilis fuerttyfatet. Citrn quod txKBei quod exi^o {fer hyfothefim) fuerit commenftt- 
rabile.ti vero quodex a b certoconimenfurabilefit certum exsf, fer decimam decimi. Reliquum 
tgiturex p a eidemex b p commenfurabileertt,ferfecundamfarte n vndecimi.Et frotnde toti ex 
B G^ferdecimamdecimi.Renaitaque AVferfendicuUris reila b g bafifotentta comnunfurahslis 
eritifertertiamdiffimtionemdecimi,quodfHitfofitum.HanedemonUrantes nufquam iaterum 
A B A G lonq^ttttdtnem^fed folius. bafis b o exfrefitmus, eo quid frofoftta re^a ftt b G^Reliqua vera 
a B A G fotentta tantitm tfficommenfurabiles exquiruntnr. Itaque vt ferttori fateat argumentOt 
fi id demoniiretur cum latera bafifotentiatantitmcommenfurabtltafuerint^factUustdem feque- 
tur^i eadem latera fotintia fimul cr longitudine eidem hafi commenfurabtlia exhtbeantur, hoc effy 
fi earumlongttudines fer quadratorumnumerorum radicesexfrejftfint^velutifuffofitoindtea- 
uimustyfo. 

CoroBariumprimum. 

Hoc fuppofito acquirimus.Si a potcntiis bafis & vnius latcrumjrdiqui lateris potcntia dc- 
matur. Eius autem quod fupcrcft dimidium ad totam bafim comparctur latitudincm dfficict 
fcdioncm bafis qux ad primum latus copulatur.iV4w a fotentiis bafis b c vnius laterum a o, 
hoc efi, a quadratts b d <^ o t. Reltqui lateris a b fotentia b js.{hoc efi, f. \\)aufertur. Eius autem 
quodfufereft ( fcilicet quadrati b d cJ- reHanguli o Myftue o R fA: hyfoihefi iffi o d aqualis fumfti) 
dimtdtum(fcilicet tottus f r quod erit p T>'jiam o R p b re£lis o o (7 p o aquautur) ad totam b o 
(yel c d) comfaretur^laitiudtnem efficiet p c feilionem quiffe bafis b cquafeilioadfrimum U- 
tus A o cofulaiur. Haud fecus in reliquo Utere., fi a quadratis b d b k quadratum o i. toHatur, 
fufererit reilanguUm f o.7(am e m reifangulumiffi b k aquatur^c m veroiffi o D.Reliqut igitur 
f o dmidium r vjuititudinemefficit b v^feaionemquaadfumftMmfriusUtus a b cofuUtur. 

CoroUdrium fecundum, 

Si perpcndicularis ab angulo trianeuli bafim fccucrit, fcdioncs rcliquis btcribus potcntia 
fmtinthmetksrMoricpTopomonMs.^lamfaiuitidemexceJpisfotentiarum ex ko dr a ; 
quifuitearumquaexp G(irf t.Si itaque fotentia aqttaliterfefe exceddnt,Iffie ^rithmetica rs- 
tionefrofortionaUserunt. 
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T> t ^ IXTIS STCOMPOSITIS T^E G 

LARIBrS SO.LIDIS, 

0 M P 0 N I mtfceri clicunturre^uUr'tafol'tda,quando/in^u^ 
la eorum In alia tran$formanturfolida,fcruaus l>ajium forma^numero, 
@r inclinationejadfcmuicepriitf hal>itis,quoru tamen aliqua in mixta, 
alia injtmplicia trasformaturjolida.ln mixta/veluti Dodecahedru 
Icofahedron^quatransferunturft fcElis lifariam lateril>us,tollanturfo^ 
Itdi anguliJunElarum fecantium figtiris fuken/i,(juod JupereH folidumytcoftdodecahedror 
dicetur.Si cubi ^ oBahedri latera Ififartam feEla,reUis contungatuTyan^uli foltdiplanh 
a coniungenttbtts dejcriptisfukenfi 0^ ahlati,foHdum reltnqtiunt, quod exoBahtdron di- 
cetur.l/nde dicemus cx dodecahedro cjT» icofahedro tdem confici tcojidodecahedron, ex c» 
inautem ^ oBahedro aliudidtm exoBahedron . \ett(juum yerojolidumfcilicctpyra^ 
mti,in Jimplex transformaturfoltdum : nam feElis lifariam ftnguUspyramidis lateriht*^^ 
trtan^ula afcEltonesconiungentilfusdefcripta, an^ulospyramiJisfoitdos fukedentia 
toUent 'taj<tqualia Jimtlia funt reltCiis in ftngulis hafibiu trian^ulis aquilaterii, ex qm^ 
hus oritur OElahedrum ,ftmplex non compofttum folidum . OEiahedrum nanque quatu- 
or habet l>afes,fmiles numcro,forma, ^ inclinatione mutua,pyramidis bafthtis. IAc re- 
liquas quatuorjimilijituprioribus oppojitaf , c> paraHelas , quarc hii repetita pjramidis 
applicatio,OElahcdrum Jimplex ^'velutt reltqua corpora compojitum mixtum,binarum in- 
teruentu componit. ^uod iam antea infcriptum,Jiitc hac lc^e pyramidi defcr'tptum,fecun' 
da decimiquinti difcuftmtiS ^quare huiits fttfiori parcemm cxpojitioni. 

Difjinitioprima. 

Exodtahcdron cft figurafolida, fcx arqualibiis quadratisbafibuso(fto- 
quc criangulis xquilaccris & xqualibus comprehcnra. 

Diffnitio jecunda. 

YcoHdodccahcdron cft Hgura folida, duodccim quinquanguhs arquila 
teris xqualibus & xquiangulis, viginciquc criangulis arqualibus & a:quila< 
tcriscomprchcnfa. 

Problemaprimum. 

Exodahcdron arquilatcrum & ^quiangulum conftrucrc,& data Sph^ra 
comprchcndcrcjoftcndcrcquc dimccicntcm latcris duplum cire. 

Proponalur Jph^era cuiui dimetics fit k t^circa dimetieatem Ktfat qnadralum per fixtam quar' 
ti^fufcr quadrato vero cubus per i j decimitertif^qttift cdefqjtvr, dimettens vero clr cr cett' 
trum %,cubi latera bifaria dtuidatur /;} c n i k l u n o f^ccoiunEHs inji^liotiibfts recfis i n n o 
o p vicr pmilibusyangttlos quadratorum fubtendenttbm , qu^ quidem funt aqtiales^er quartam 
prtmi^&Angulos recios cottntHt^velut n i v.Nam n i d quiadbafimifofceUseIire£lidimiditts.,fi- 
miUter cr effofitm^x v,reliqumitaque\i\ vreOmerit^fimilcs-.qHadratumideoertt n i p o,c^ 
eadem caufa quadrata erut reiiqua nmlkc^kghi reliquis cubi bafbus infirifta,qH.< fiint fix in 
xta bafium ctibi numerum.Rurfm quia triafuhim k i n fubtendit angitlum cubifolidum qutad v>Ji' 
mliter x o t eum quiadc(jr reliqui^oQo cubi filides angulos fubtendentes , qui quidem fitnt aqua- 
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Cr qujdrau condudentes^vt fatuit^quadratjque 
iriangttUcocludere. ExecUhedronerit l m n o p 
H o K ^ferdiffinitionem^aquilaterumtnamfub^- 
^nalthus fui^iendentihus reflis , cr xquiangulumy 
cumfoUdus qmjque etus angulus duolus quadrdto ^ 
rum & hinis trtangulorum ^quilaterum cotinea- 
turplanis angulis.C^terum quia fjrallelafunt of- 
fo/ifacuLi lateracr dimetientes hajium ^faralle- 
hgramntum eritflanumquodferreclM clt v r. 
Jijiia ttem tn eo plano iacet cuhi dimettes q^r , re- 
claque idem planiim hifariamfecans m h, anguUs 
exoUahedri oppofitosiungcns^ hACtdeo dimetien- 
temhifariam/ocat per coro//ariii s^primi,acfe- 
tffdmin eodem figno per quartam primt. Osi ende- 
lureodemarqumento reliquas angulosexoiiahc- 

dri oppofitos lungentes ^htfariam in centro % cubiffadinuicemfecare:namfingultexonabedri 
cultin fin<ruliscubibaJlbusdegunt.CetroitaqHe s interuallo % nvels wjpktra ducla^fnguloi an- 
oulos a (Sgno s ^quidifiantes tanget.^ia vero a b propoft^J/>h^r.t dimettens,*qualispoJita eff di- 
mettentiba/is cubijciltcet ipfiK -x ^eadem porro r t recl* ^KMefi*qua\ispertrtgefimamterttampri 
mi.fluxqutdcm per centrum oppofitos exoeiahedri iungit angulos, ea itaque dimetiens esipropofit^ 
(hhjtrsexonahedronconcipientis.Benique ciimtriaguli r f t Utera btfariamfecet reUa p o^r*- 
portionalia fecat bafibus.v Kadti y.vt rvadv o^erfecudamfextt. Atqui dupU est f r recla f p ex 
hypotheJi\dupU i^ttur erit r t^vel h m dimetiens)re[i* p o Uteris exo^labedri.Exedahedron itO'^ 
que aquiUterum cr 'tquianguUm conftruxtmus y(^c. 

TrohlemA Jecundum. 

Icofidodccahcdron xquilarcrum &xquiangulumconftrucrc, & data 
Splixracomprclicndcrc,oftcndcrcqucdimcticntcmcxtrcma& mcdia ra- 
tioncfcaam^cfficcrc maius fcgmcniumduplumlatcris Icofidodccahcdri, 

Efio propofitjc Jj>hxr.t dimetiens n t, F 
qus{ per trigeftmam fexti)fecetur tn i, 
efficiens maiM fegmetum n i,f.v s i re- 
£fa defcribatur cubtu^per decimaquiit- 
tam decimiterttf, hutc cubo circunferi- 
batur dodecahedrum.,ex decimafeptinui 
dccimiieriif^fit autemiilud a b c d e p- 
H K M Oycutus Utera finguU btfarUm di 
uidantur Jignis q_r s t v x t 7. p » 6 o 
drcconiuniiis a feiitonibus reliis^ng» 
Us pentagonorum fubtendentibui^velM- 
tiyQjs o V V q^, Qjr y r r q^v t t x 
X vyff reliquis.J^eniam hd reftx fub- 
tendunt jcquos pentagonorum anguUs, 
aquis ( nempe dimidtis ) Uteribus com- 
prehen/osyipfi funt M}uaUs,ex 4 primi, 
trianguU igttur aquiUtera erut g q.v, 
Tf q_r,vx r,(^ reltquajolidos dodecahe- 

diricnoulostoBentta. Rurfusquiacuili- . r 

betpeLgonodefcribunturqutnquereaaaquales^ieMasUterumfea,^^^^^ 
V t\ s t R r.<^i/Upenta\onumtnpUnopentagontdodecahedridefcrtbuuyircuUcomprehen^ 

fim,nemptacentropenta^oni dodecahedri,i» hutus pentagont anguUs derntjjajunt ^quales , cum 
f,ntperpendicuUresinfeaaibafesj>em quartt,xquUngulum ttaque efi pentagonum y sy 
/fr I letufdem^arifermafattbunt^quaUa&Jimiliareliquapentagom.tm bafibm dodecahedn 
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depri^ttt^ au* tptur funt numero 12, trianguU vero ^ijualia fimiU , filiJ«s angklos 2 o 
c*hedrtjitbteHdeHtiafiuetellentid^a decaujd 20 erum numerotrttnguU^tccfidodecdhcdrum ita- 
quecenjirnximus l>erdtf/initio)iema^uiUterumtjuidem,ciim omnia trianguUrum Utera fint *- 
qitalia cr tommunia fentdgonis ■^aquiangttlumautem: nam finguU angulijolidi ex dtubus penia- 
^ont cr ^ff^ trian^ult .ttjuiUieri fUnis angulis conJfant..^odautemdatafihara cuius dimettent 
fkit N L contineatnr ojlendamus ^quoniam a centrododeeahedrt in fifOrum lateri dimidtM feiliO' 
nes ferfendfCuUres^dtmidtit Junt earum qu.< offofitas coniungunt dodecahedrt Uterum mtdtas fe^ 
iNenes,per j coro/1. 1 7 dectnntert^^u-t ( per idem) fefe hifartam in centro fecant-^ab eo itaque jigno 
inangulos dM^f.e junt aquales,qux qutdem funt triginta tuxta Uterum dodecahedrt numerum.,f«f 
fident nanque jinguliangulijinguUrum dedecahedri Uterum dtmidiM Je6fionesfufer dimettente 
itaque per jingulos dtjuidtjUntes a centro angulos jfhara defcriftayfeltdum icojidodecahcdro cen- 
clMdet.,(juiaver(> huiusfitlidt dimetiens esi ea reffa^euius maius fegmentum est Utus dodecahedrt 
infiripttcubt,per t^coroll.i-j dectmiterty^uodfjutdemUtuifutt n \per hypothefim .yiUud ita/jue 
Joitdum fjihara data cuius dimetiens futt n l concUfimus,tjuod infuper huius { fcilicet (xy ) Uteris 
Jit dupliimdtmcticniismatusjegmentumdoceamtts.^uiatrtanguli a e zUteraJbifariam fecant.fi' 
gna (ijy- \ypara//eU jiint q^v b E,^f r coroU.Jecundum j 9 primi-.proportionalia itatjue funt ht.aeL 
K\ficuti B ad V (i^per tfexti.TiupU aiiteniesl K i refla a s^dupU igitar erit b e relta Q^iper 4. 
fexti.ftd 8 isaquaturdata n ijiue Uteri cubt^er 2 corcU.dectmafeptima decimitertif., quaquidem 
eH maius fe<imentumdimetientis n v.Maitte itaque dinietientis propefita fe^entum dupUm eff 
Uteru icofielodecahedri d.itt Jphara infcripti.Icofidedecahedroa itaqm aqutUterum ejr aquiatH 
^ulum confiruximus cr data Jphara,c^c. 

Huius icefidodecahedri natura binAS pracipuorum foltderum compleilitur inteOigelias^x 'vtrt- 
rumque nempe bafibus conjtas.i tnufjue bjfesoppejilo Jitufed eade adfe tnclinatione dtjponit^qui' 
bus aittenes reUquerum reguUrKmJelid^rumsupafiienes in Je ccnie^at. Hutus felidi infcrtptiones 
ac circunfcrtptiones,non nanum apponere extflimaffemM, ni prjtpedlffet temperit amgmilia. .^uare 
nt quid Leilori ctrca hutus inteUtgentt* qutfum deJit,infiriptionumJinguUrum ac circunfcnptie' 
num inuentjypreut licuit^ cempendio defripjimitt : (juorum fubjidio modtco velnuUo neqocio., vifis 
friorum foUdorum difcufiiontbusjingula lUi^ i/ludque ftnguUs infcrtbi demofirabit^ tmplorate fuifh 
mtartificis numine. 

Dc Jco^dodccahedri injcriptiom^ ^ circunjcriptionilus. 

Pcleft icefidedecahedron catera quinque reguUrta foUda centinere . Nam dodecahedri jufiipiet 
UKguUs^in centrif trunguUrum foltdos angulos dedecahedn fublendentium,qtMqiiidc funt -v igin' 
ti,ee ort/tm quo jdltdi dcdeca hedrt ab eis abUti, vel fuhtenfi dtjfofila. Ac protride cubum drfyrami' 
dem dodecahedro eoncepta jufiipKt^um hjbeant anguUsad idem jinum. 

Oilahedrum autem fufcifit tcojidodecjhedren , in anguiis effefilas dodecahedri fiUienes fex fi- 
canttbus non jccus ac fi ftmplexfuiffet dodecahedron. 

Icofihedron autem cencipit,tn etfidcm dutdecimpenlagonorum centris cellecans duodecim icefk 
bedri angulos, 

Potest non minus finguiis infcribi^vtpete Pyramidi/oUocans quatuer bafis trigenMS quatucr fy^ 
rtumdubafibusconceHtricdsmerepyramtdtinfcriptiicofahedri . I ttdemo&ahedro ,bafes enofuis 
bafibus concentricas adaptare .CubeveroinfiribelurfitanguUs odahedrum ftbiinfcriptumfufict- 
puntes , tncentris bafium cubi confittuat . Icfeahedro autem , citm trtan<i;ula pentagonam bafim ob- 
eunlUy trtangulis icofahedrt angulum foiidumcomponentibus concentrtca fuertni. 

Dodecahedre demitm,fiBguUs tcoftdodecahedri angules jingults ebdecahedri laierum mediis fi- 
iticnibus.,iuxla constructionis eius ordinem coaptanles,nuUo tedto infcrihemus. 

ParaUeU infiiperfunt huiusfoiidi oppofita pUna^nam fubtenduntur anguU fiiidi quiex cppofito, 
faraUeUspUntsaque inangulisdedecahedritrtangulisjitbtenfis .^(^inangulis icofahedripentagO' 
iihfifiitenfis./juodfaciU demefiratienifiibiacet.Praterea hutc fciidc mjinttsadharebunt jymetri*^ 
€x folid^ itlud compenentibus edu£la. 

Patet iguur dodecahedrum (jr icofahedrum mixta^n idemconcurrere pUdum icoftdotlecaheT 
droH . Cubumttulem Cr oOahedroH mixta , tn aitud tdem ceire exccfahcdroa ,pyranytlem demiim 
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IcoJjhcJn JHgnlum joliditn; ioiijiiiiiuu; ijui/Hjiic tri.tngula^qHOru»: rciujut bdfes j/criljgenum 
comp0nu»t.Si itaque jb oppejitis bjjibiis jliud dejcrtptum Jufnatur pentagonumjjtc pentJ^or;4 d^ 
metientem icejahedri jnguhs prj^fates ccpulantem itJ fecabunttVt qu* mter plana maius Jif^meHr 
tumJityijuxyerojpUnojdjagulumrelitjuJ^iinus.SiquidembinarumceniunHjru?/ ' «p. 
pofitos anguhs recla coniungat^huiits reli/t mains Jcgmentum ejl lafus icoJahedri.K^ 1 1 . > . . /c/w 
icejahedri ad angules du^Ja^quintuplum poteH dimtdiJt eius qn* inter pentagona fuit Jufctptafiue 
dimidi.eeiits qu.t j ccntrocirculiprxfatumpentj^numcapientis^quK ideo Junt aquaUs.Singulaf 
iffarumpotesl Utus icofahedri^tum etijm minus Je^entnm poteiiab jngulo folido in pentagonum 
cadens.lcofahedri dimetiens.poteJ} totamoppojitesangulos comuncijrum bjjium copuUntem 
tnjins eius figmentumjioc eit Utm icoJaheari.Potes/ etiam dimetiens quintuplum eius qu* tnter 
pentJgonj Jufcepta futtfiue eius qu* .i centro tcntagcni cK Uteribiu uofihtdri copofiti. Dimetiens 
fotesi reciam centra bajium eppojitarum icojjlstdn coniungeniem, Cr dimettenicm circuli bjfm 
continentis.DimetienstnfuperpoteFl dimetrentemcirculipentJgonumcontinentis (jream qu<e e.v 
tusfdem centrojioc eU quintuplum eim qua ex centrOfiunfins centra eppoftJrum bjjium.,peteH 
iungentem centrj pro.Kimjrum,cr reliquam (uius Utus cuh icofthedro inferipti eji maius JegmeH' 
tumjungens mediM oppofitorum Uterum feftienesJripU ejl Uterisinfcripti dodecahedri. ^^are 
fiUtus icefahedri creiusmJtusfegmcntum cempenantHr,totim tcrtia fars^eU Utus dodccahedri 
icofahedre infcripti. 

De Dodecahedri natura, 

Dedecahedri dimetiens poteji Utus, (jr tam cuius latus esi minus Jegmentum^cubi vtre iufripti 
rnaius.,i//a porrd eH rec'/a,qu.< /ubtendit angulum inclinatieHti iajium,binis perptndicuUnbus la- 
Jiiim dodecahedri comprehenfum.Si binx dedecahedn bajes Ungitudint vkius Uteris dtjiantes fu' 
mantur,eJrum centra ceniun^ens extrema (jr mtdtm ui^tfm maius fegmetum coniun' 
gentcm centra preximarum lafum.Siper centra quinque lajilnBSf^iiam bafim efnjiitutarmmy 
ducjiur pUnum^ty-per centra bajium qux circa oppofitam bj(im./iliiidpUnum:centra autem oppo- 
fitjrum bafium coniungat rci/j.,spfi ./ pUnis ita jecjtHr.fjt fin^uUextrj pUna conSiitutsJlnt ma- 
ius fegmtntum eius qu* inttrpUna concUditur.ljstus dodecahedrt,tfi maius Jtfnicntum fubten- 
dentis angnlum pcntagoni. £lii.t a centre dodecahedrt invnam bjjinm perpen^icuUris ,quintu- 
fliim potesi dimsdi.t eius qutt inter plana eH,(^ idco tou bafium oppofitjru centra ceiungcns, quin- 
iHplum petejl tetius qutiHterpUna.Subtendensangnlum bajis dodecahedri (jr hafis Utus .^pojfunt 
tfuintuplum tius qu* tx ccntre circuli bjfim ceHtiHentis.Senio J^htnt eontinens tres dedecaheslri 
bafesfumit dimetientis terttam partcm.Dedecahedri latus dr angulu pentageni fubtendtnSytqu4' 
4Hr rtCt* comungenti medi<is eppofiterum dedecahedri Uterum fefiteHes. 



Erraioium ordo per Jibros diftirgulrur , pofimodum numcri pracccdcntcs linc. quotjiTj 
propoikioncm jndicanr,dcindc Lncaijuuradcmonftracionis, corollanj, aut moniq lucci. 
tlic. Quod ll in Hguram ,aut icxmm iucidat crror.ibidcm c limiumc offcndcs tcxt..!ir 
figur. " l>rimus. 

7*rp. 5 .liaea 8 lege minori g aqita. /^.text.lege fubte»ft:ejde frof.lm. \ 2 ah inclinationu. j . li.^ 
Htcnon angnli k b 1 reliqui. Item Itn. 1 5 iege auferatur g b i b o 1. 6.ltn. i anguUs c b a b c a. 

j.ltn.2 concurr4nt.lt e Itn. 1 7 tpJiA d b d. 1 o.lin.i conjhtujtur d c b. 11 .{igH. triangulum 
tefutUterum d c e. 25 .///7.4. jcquales effent. 2 7. //».7 r 1 5 diffinit. 5 o. montt lin. 2 2 infmt* 
fupponi. ^i.Un.^ angulum r oniHterieri. ^p.coro/i.i lin,^ confituitgr, ^i.itM.g /r/anguU 
AEB. ^,Jigu.ad feiiionemdimetien.i.ponatur. Sccundus. 

Diffi.i.li.^'] ah M ad n Q in i.ibid.lutitudinemgjab AV. Diffi.z.fig.ft cfro c.itcmfg. noni. 
tranfionantur 00" c. froji. 1 .//.4. ^ld recla S o. 2 .//.8.D k ijua fub lotay item quoUhet.lin.9 con- 
tentafciUcet KO ez gd Ci,(ir^*«-^.Un.ioquadratum k K,Un. izJciUcet tpf a i k i. ^.U.S 
c 2 ^ r// yi/i fegmentis. ^.Un. 1 1 .CAr refla b c.//». i 2 contineri^itemfgnra 1 concurfu. j .//. i > 
i mrd^a b o. 6.Un. 1 1 .reUqua b g reUqua m zfgitra t /» coKcnrfu. ^JextJcfcrtfto quadrato.U, 
1 8(Atf<" (/? /> o K.) 9.Un.% fer z verereBa e g. ///7. i o fciUcet gae cea ctB ob e.////. I r 
y/<f?/ 1/«/«/ erunt. 1 2 .//;», 5 tex.oppoftto angulo.,tbid.Un. i o 4/^*/ a b quadralnm. 1 j .Un.9 funt 
exKXi D c. x^.Un.ioconfiituimus. Tcriius. 

Dtffi.%di.'j reUqua b c 4 minori. Diffi. i o.moni.U. 1 2 neceffario mctietur ^fila. B.U. i .1 qu9 
in.ttemUn.^vtcunquefntXiKi Dtz d t o. \z.fgurafint cenirax 1. \6.Monit.U.\.cognitio 
ftue.tbid.U.^1 iuxtavera.tbid.U.:^% ab hac angulerum.tbid.U.-j^ maiorrentUncus. a^./.^.i 1 d 2 o 
velozt. jj.coroff.Un.^.Jumfto. Quartus. ^.CoroS.Un.2 ambUgonium. Qiiintus. 

Difjf. I .Un.j pecuUarts exisiit ihid.quoutfmodoamatore fumpt. Diffi.^.ante fgH.6.lin.mem»- 
res ejfir. Diffi. y . ad finem pracifit miiUtpUcatione. monit.Un. %.faniorum falua. Dtffi. i ^.fgurjt 
A*i pro iJnonit.U.\\ fuhvocemuUipUcts. i.fg.appor:aturiiKtert>^-T. Scxius. \,Un.\} 
ipf AOoaquaUa. i6.Un.\2.StigitMrj ip.Un.Sdeleaturin. Scptimus. Prohe.Un.jvi 
fracinuimnsproximis. Diffi.\.Un.\j^qua qutdemHumerus. Diffi./^.U.-fparlesvero. Diff.J» 
text.qutvnuate. Diff.%.U.2 difernantur 2,0^.,%. D(ffi.\6.Un.2 anieiUi.f«u Ugc cii ^.augeM. 

MoHi.fequete Jentetuts facie 2 .//. 48 loquemur pofihac numcris. 5 .text .vtriuffff eadtm fars, tf. 
fgi.^9 Atf i>9 06. S.fgu.cc^ztranfponantur. p.figurafiant fn ^dm ^^w.figu.Af i 
B B 5 c 'Z 4 z D 4. I J .//. 5 qnoniam vnitas. 2 1 .Montt.fignra a^b^csdij. 58 .//Ar.7 num' 
imnahiffis. Odauus. S.figurai*i,thid.U.S % adzjintvt Aadterit. \;^.U.^fi c mettatur 
D dr^i 9.U. 1 8 fecerit iycrit fer. a j.corollJiin.6 cubi^idem ofiendclitr. Nonus. 

6Jii.^ qua cuhus c adcubS b. i 2 .U.^ funt ab vniiatdite fig.^,9,2 7.81. \S.Meni.U.S, 26c(l* 
ni. 2\.U.t^.ipfi porroibaddaiur. 2^.Uj{dtce totS Mpafe. 26.fg.trafpenatur\> Crc. 2S.lex 
trajponaturc- 'mpar par ^6.Mon.U.$.vtJidixijfemus hac. 5 7.//.2 2 .nuUus ejfe horS. Dccimus. 
Prohemtfi facie 3 .//.3 5 reUqua vero illt. Diffi.j menit.U. 5 .adaUam rationem haheat aUqu^tw. 

\af.U.9ficuttadc. \'}.U.\9.Plusigttur. \8Menit.pofifgu.li.^,D b ^,a v 5M.5 ^ »»f*^ 
iJn. 6 fecaturin \.U.9ad\ $,a V4. 2 \.Monit.U.2 2JieUaturme.ttem.Un.28 res reiftUcct \62. 

49.fig.r.ra.\2. ^2Ji.\^ antecedesad Ac. cefiquens^ite fig.inter Adr c efio \6. ^6M.\9 cifate 
txquadratis. 6SMn.\^ cemenfurahiUtlaqueerit quod. j^.te.x.eamqti^exhmisnomtnibusqua. 
itemU.9cr \ore^agulum. ji.texuidinuicemincemenfurahil.r '! U.z^ exdijfinilionibus b:- 
mmiorum. jS.ScheUe.U. \ 6 huius cu fex eam^iie U. 2 5 adceri.; afpUcata. 86fg.fumatur 

pracedetis. 9\.U.ll quadratav}.\^xtpfis. 96.U.22 tllitdhx.cempo. ^S.U.wexki itnied:* 
cemenf 99.U.it{adcertaDO. loiM.istigitndineot km. \o^.U.\ 9 ^uodfuh oz zt> per, 

1 05.//.2 20-23 quodvere fuh. \\\ .Memt.U. 1 5 eamautemcuiftatittam^iiem //.2 y feu certam 
quodahea. Vndccimus. Diffi.6.dtffi.fexta. 2.U.\3 e.KtraJiihie^Iii. ^o U.jJicoipfsstyr. 15. 
U.\oautinpUno. \6.cer.U.\ nafipUnan o oH,itemenit.U.3.quareead.nec/ttate. \S.U.9ad 
M<>ulosreilosexifietes. 2i.fig.efie\loco r,ttem U.iXtou tOKCTKOM. 26.fig.loce AEefi» 
AoJi.\^phnoBAfnperpcrdi. ^^.U.^^reifts^K hl em ipfis. Duodcomus. 12.//.5I 
proprioriUimetietiii,itemoni.fig.U)ce i r,t^,efio 1 1.2. 18.//.10 reUqua d e z. Decimustrrttus. 

jM.\8anguUtiA tooaquaUs. lo.U.^^fuhtA Attper. \:^.U.9JMdecimami 
itemU.\i^(quiadt.) \6.U.9 eaa ttaque ceiun.ttemU.66Mqui ipfas Hcilc cor.iM. 

\'j.U.^6quadr.ttiiio.U.^9Biiperquadra^efi.U.S2per^diffi.\\. lS.U.^S decw-, 
cimafept. Dccimusquattus. i^.U.\9 a»%uU>s conitnentis. i \.U.vUt.adoc7ahedru cer.zo.hn.i, t 
pctetiadifin^uere. Decimusquintus. 6.ccr.\.U.3.finHperipfupUna. S.U.jduodccimc 
rimMS.U. 1 6 fuhtedat aHguUs. Dccimusfcxtus. 4.//.2 7 rurfisparaUeUfunt. 2 yU. i g.ioluittr 
^^.cnJin.^jertidmmincris. ^-j.(fj^\.partemii.decimt.feL20iM/t.S^ adtdemjgtftim. 



